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PHILOSOPHI, AC MATHEMATICI. 
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NVNC IN PATAVINO LICEO PHILOSOPHI PRIMA SEDIS . 

ARTIS ANALYTICiE MATHEMATVM 
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Tradfcatus de AJgebra Speciofa,* de Refolutione, & 
Compofitione Mathematica; 8c Geometram 
promotum complediens . 
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SERENISSIMO 


COSMO M A G N O 

ETRVRI/E PRINCIPI 


CA\OL.VS X^ENALDINIVS F. P , 



ANTI refert, Sercnifsime Princeps, to 
literarum ftudijs operam iugiter nauafle; 
quas enim Artes ingenuus , atque robu- 
Itus animus excoluit , eas 6 c amore pro- 
fequitur,& opitulatione fouet,& patro- 
cinio fuftentat. Nec Romanorum fplen- 
dor ille Mecoenas credatur ad optimas 
difciplinas fefe adiungentibus extitiHe prafidio , quod 
Fortune , fed potius animi diuitijs amplifsimis circumflue- 
ret . Adamas, Rubinus, & pretiofum quodcumque lapil- 
lorum genus , Regiae coronae decus , quamuis ingentis 
pretij , tamen apud rudes , ac indifertos homines nullam 
aeftimationemadipifcitur. Neque refe, quod incompara- 
bili fplendore fuapte natura , fulgeat , atque detineat 3 ad- 
huc enim pretiofifiima gemma, vel rudis, & ; inculta iacet; 
vel etfi perpolita praeftantis Artificis induftiia , lummilqj 
laboribus exculta blandius rideat , non tamen agrefiemj 
animum percellit, cui perfpeftum haud eft, fufpiciendam 
efle , maximaque cum admiratione lpecbandam,quod pu- 
nio fit Naturse folertis, deinde vero Artis eleganti fsimum 
opus. Iam cludum in hoc literario puluere primos , quos 
exercui labores, tibi conlecratos voluit excelli tui nominis 
Maieftas, ccclefHs Indoles , eximia Virtus 3 cum vero per- 

>J< fpexerim 





fpexerim non inuifos tibi fuiffe , deinceps , Sc quos modo ti- 
bi nuncupatos volo, & exteros, quos in pofterum intuebe- 
ris } non enim iniucundos futuros tua fumma clementia fre- 
tus exiftimo . Illud autem plurimum habet momenti , 
quod cum omnibus virtutum ornamentis me afFeffunLj 
efle defiderem, nihil tamen eff:, quod malim , quam me, 
& gratum effe , & videri , vt cum Sapientifsimo loquar , 
cui hxc vna virtus maxima nedum , fed reliquarum mater, 
& altrix videbatur . Perge Serenilsime Princeps 3 Maiorum 
enim videberis immortali cum laude veftigia repetere, qui 
calcando fubftru&am virtutibus viam ad gloriam nomeru 
aeternitati commendarunt. Hinc tamen pace dixerim Cel- 
fitudinis tuae, tibi folum id fplendoris affulget, quod argu- 
mento fit, te debere ijs acceptam referre Virtutem, quafi 
non proprijs fudoribus, fed quodam hxreditario iure com- 
paratam * 

Siquidem haec , de qua Pofteritas gloriatur , in illis pri- 
mum illuxit, adeo vt,in pofteris virtutis iubar aliunde tran- 
sfufum, praeclaros itidem alienos labores prxfeferat, atque 
teftetur. Maiores enim nobis liberalifsime Fortunp bona, 
nedum , fed animi , hoc eff: Virtutum ornatus laborum_> 
fuorum tolerantia 3 dignitatem, (plendoremq; nominis pr£- 
clarifsimis geftis 3 famx perennitatem proprix vitx difcri- 
mine pepererunt. 

Ne igitur me quifpiam carpat, quod ad Emblematis vni- 
uerfo huic Operi prxfixi limina , Profapiam inclytam ho- 
noribus profecutus, cecinerim. 

Graecia quas peperit, claris quas njexit Athenis 
Artes , quas aluit , perficit 'vna Domus , 

Medicea fiquidem Regia femper literarum afylum, veluti 
templum Minerux facrum, bonis artibus, ac difciplinis in- 
ftru&os , in inclinatam , & prope iacentem fortunam de- 
ieftos, vtpote illos, quibus nafcentibus difta lex eff, nun- 
quam , vt fortunato fidere vcerentur , fumma clementia, 
fummaque munificentia fufeepit , ne ab ijs rebus forent im- 
parati, fine quibus frui lucis vfura non licet. Quo cuique^ 
fatendum , folum apud Heroes Medicex Gentis datum effc, 
felicifsimam vitam traducere , ijs nimirum , qui literarum 

ffudijs 



ftudijs addicti , perduellis Fortune barbarie vexati , Princi- 
pis clementiam, hoc eft, tutelare Numen anhelant. Tu 
autem Heroice Princeps id gloriae tibi quidem amplius vfur- 
pas, nempe Maiorum laudem auxifte , quinimo ( abfit a 
verbo mendacium ) fuperafle. Neque fplendor ille tuus te- 
nebris vilis offunditur, quod viam ad immortalitatem no- 
minis , & honoris aliorum exemplo concitatus , inieris. 
Nam fempiterna quidem eft laus plaeclarifsimis geftis ex- 
cellae virtutis , famam aeternitatis in pofteros transfunde- 
re , eofdemque nondum decorare fuperftites 5 exigua ta- 
men non eft ab ijs nec latum vnguem difcedere , eorun- 
demque veftigijs inhaerendo , viam eandem maiori faftu 
calcare. Feruelcit autem in te quotidie magis amor illo 
peruetus in praeclarifsimarum Artium ftudia, tantoque ma- 
iorem fuadeo mihi futurum , quanto in dies te procliuiorem 
ad eadem infpicio. Iure igitur haec aetas tuo nomine glo- 
riatur , quod vniuerlo terrarum Orbe relonans , optimae 
Indolis teftis ad tui obfequium omnes allicit , trahit , ac 
arripit. Viue interim Neftoreos annos, Serenilsime Heros, 
aetatis decus , Principum gloria , ac totius Orbis Lumen , 
vt tui exemplo mortales ad cultum Heroicae virtutis com- 
pellantur . Vale . Florentis Anno a Virginis partu 

MDCLXVI. 
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IN SECVNDAM OPERIS PARTEM 
PRAEFATIO- 

ESOlVTlVAM Artem apud Veteres Magno in honore , 
fummoejue pretio extitiffe memor u 3 liter fque proditum efi 3 y1r ' Vt ’ 
eius enim dignitatem 3 fplendorem , atque proflant tam Ut- txtituin > o- 
dentur fatis appofitis laudibus profecuti 3 quod ture facium 
arbitraberis 3 ut opinor 3 intelligens commemoratam Artem 
adeo facundam ejfe , ut uberrime demon fr at tones fuppe * <*»» /h*rio- 
ditet , quocirca omnes mgenij neruos m tpfam numeris ta- ZlfT iut 
men tractatam , intenderunt $ quapropter Geometri <e eam- mer " f”*** 
pos, non ea , qua opus erat 3 fedulitate numerorum calculo fortaffe n,m,um addi - 
IU perquirentes s elegantiores , fuauiorefque flores om ferunt. In Arithmeticis profe - ZZ7? 
Cio multa , eaque non uu/garia ipfius Analytices prafldio fimt affecuti j quamob- Cftm "r>* 
rem de his optime meritos ejfe non erit cur quifpiam inficietur ; quini mb fatendum 
tn eos ampltfsimas , ac honefhf simas laudes debere conferri j eo uel maxime quod cym $ ,r * nt ' 
fubhme > nobileque uerfabant argumentum \ fubtiltfsima enim numerorum con- 
templatione detenti Diurnum quidpiam ex Platonis Oraculo mentis agitatione per- 
fequuntur . A quantum in tpfa numerorum contemplatione , dignitatis , atque de- D . r , 
coris adepti funt : tantundem tn Geometricis uidentur perdidijfe ; tametfi eni»L-> M “ Ul " 
*vetuS Ars illa quoque numeris exculta Geometra nonnihil profit > opemque ferat , nfZZlf.!. 
tamen fpecierum > charafierumque frequentatione comparata 3 longe id felicius alfe • x jTZ"7) n 

qUttUT i jrithmetitit 

Proinde fugaciores Artifices diuturna quadam experientia edocli , contendentes 
nedum in Aithmeticis , ueritm etiam m Geometricis abflrufiora reperire , negle - fZZfifZ 
fio parumper numerorum ufu $ atque adeo Arithmeticis quafi multa dicla falute 3 utmuuht 
nouam hanc Logifticen aggrefsi , uerfantibus m Geometrico puluere fortaffe longa 
meditatione defefsis 3 mirum in modum opitulati funt ; ita nimirum , ut Geome- 
triam ipfam , nedum Arithmeticam promouentes 3 fecretiora 'Vtrtufque Di- Rfcttt&res kS 
fcipliru myfterta detexerint > quo recentiores non minus, quam Peteres de fud pof - 
funt Arte gloriari ; ut ture dixeris pr<eclarif simum hoc 3 pencq‘ 3 Diurnum inuentum /,,t MT"** 
in hterario certamine ijs exflitiffe palmarium . Potior i tamen id ture fibi uendt- s " n * r ‘' 
eant , qui notu Dfcipliru fpecimina tradiderunt . Cum enim, omnis mdufiria _> , 
omni f que folerlia eo tenderet , ut Theoremata , atque Problemata refoluerentur ; ita 77'fuj 
' vt Mathefis uniuerfa locupletior facla Veritates deinceps innumeras aperiret , 

Recentiores conflanti 3 pertinacique labore noua^de qua loquimur 3 ufi Logi Ilice. 3 mJU * u M’ 
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x« Jin 4« fa&i fu ut voti compotes . Opus quidem faleribus inaccefjum , vtpote illis , qui 
%ad f ua ^' te muniti , ardua , ac difficilia aggredi minime tutum exijlmarunt . 

Quantum autem i n Arithmeticis profecerint, & quoufque tandem peruenennt , ex 
hactenus tn Prima huius Operis Parte fatis abunde traditis , cuique conqcere lice- 
bit . Quantum vero in Geometricis progrefsi fint , ex nofiro de Xgfolutione , atque 
i ./«rii .-/»/«- Campofitione Mathematica Tractatu perfpicuum , mamfefiumque fiet . Jc/kw hic 
t ~ vtiMt igitur commemorandum, puto nonam Analyflarum pluris, quam facter m Artemo 
*f tluti ' faciendam eJfe,cHm hac in primis ad finem, cuius gratia mgeruj folertia fuit com- 
parata , illa vero parum conducat .. 
jnstut ?• r- De hac propterea cumulate dijferere no fibra funt partes . Arduum quidem opus , 

t *t eo difficilius in re litoraria fartafie nemini liceat admusntre , infignis tamen _> 
'f utilitatis ; propterea quod labores , quos pracl arifsimi T iri in Elementis traClandis 
fau-tAiin*. pertulerunt , tanti fieri non deberent , mfi praceptiones forent adimienu , a, quibus pa- 
rati , nos in demon fixationibus contexendis Elementorum • vfum afiequcremur . 
Magna propterea me tenet eorum admiratio , quibus parui momenti celebris 
'"“t Analyfiarum Ars 'tufa e fi ; atque adeo agre fero ab ijs pronunciari opera non effe 
w , fft/Jhit pretium in illam incumbere , vigilias , atque labores perferre , quafi Mathemati- 
cas introfpicere Difciplinas liceat qs,qut commemorata Artis opitulationem , negli- 
Hin* T*iic- gunt, atque contemnunt. 0 tempora o mores, lam in animis hominum penitus infederat, 
nihil in huiufmodi Difcipltms effe tentandum dcfiituto praceptionibus Analyticis , 
quod , (efi Graci Sapientes , Latini folertes • -unanimi confenfione V eritati con» 
fontaneum effe duxerunt , quippe qui in his fumma cum laude verfati pr a ditia- 
rum Dtfciplmaram introfpici entes arcana necefsitate adacli prafianttam , ac vtih - 
tatem Artis adnotarunt. Nunc mero tamen infulfi admodum , quamuis non omnino 
Mathematica eruditionis expertes folum contemplationis illud genus commendant , 
cuius tractatio, veluf amoenior videtur animis blandiri , quos alioquin hac nimis 
aufiera lucubratio ‘■vexat, angit . Sed id plane contendo , 'videlicet hanc potius 
effe dicendam amaniorem . Si namque finem refpicias , cuius gratia Minerua ad- 
dicti tot labores improbos generose adeunt , cur af que mordaces libenter fubeunt , 
'veritatem profeEto comperies , qua nimirum animum ingenuum allicit , (ffi arripit. 
Jure igitur dixeris hanc , de qua loquimur meditationem amoeniorem , vtpote iL 
nomini nihil lam, cuius prafidio promptius Veritas occurrit , atque facilius ft obuia ; ea fiqui - 
1','u‘ff l " A dem nihil homini fiamus , nihil amoenius , mhtl denique tucundius ,qua nimirum 
humanus animus plerumque corporis perturbationibus defatigatus , ac lacefsitus , 
recreatur , (gfi voluti prafiantifsimo pabulo , reficitur . Sed nitra veritatem vbt- 
ttgniiir tues exhibeat , atque certius affequatur, an illa fuperficietenus , cognitio, de rebus 
Mathematicis habita : an qu a intimiora perquiretis , abfirufiora detegit , (gr obtiolu- 
ta tenebris , /aeratiora my fieri a recludit . Quod fi qmfpiam adhuc fatis effe ab his 
Dtlciplmis paratum extfiimet , quem hoc tiofirum minus iuuat argumentum , is pro- 
feito decipitur , (e/ nimium d veritate recedit . Cafu enim hac potius , quam ar- 
cu/» tificiofa differendi ratione traftarc , non eius efi , quem diuturna in his detinuit me * 
/ufinf nf- ditat io , vt earum exercitatione afflueret , ac ipfius Mathefeos doctrinam optime 
a»r€,nitiMi redoleret .Quod autem difficultatem detefiando aliquid illi dedecoris murer e, ac di- 
I /ilor au il fro gmtatis arripere ronentur ; nihil efi , oleum operamque perdunt . Nihil enim praela - 
rum higemo atumo accommodatum , nihil , quod hominem excelfe Indolis deceat 

compertum 
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compertum e fi •vnquam difficultatibus non implicatum . Et certe non tot foret Di- 
urnis laudibus exornanda hirtus , mfi adeptio tpfius operofa effet mortalibus 
conceffa tantum per falebrofam nnam incommodis , curis , labortbufijue fubftruclam. 
Neque foret Alcidis nomen <eternitati commendatum nifi Heroica illa nuirtus dt~> 
qua nunquam Po feritas contifcefcet radices altius amarore confperfas egijjet,<vt in- 
de fuamtas eiufdem <virtutts emanaret . illud igitur cuique , exploratum efio , 
quicqutd difficile, ac arduum ; illud idem ejfe prae Urum. At <-uer'o fi rumporum-* 
folliciti de Analyfiarum doBrina nos e ffe deberemus , quod ea negletla adhuc 
animo eretli m Adathematicis difciplinis magna confequi <valeamus , ea perficietu 
do , qua prafiantiores in his Difciplinis Antiftttes confecutos futjfe monumenta tefian- 
tur , aquum profetlo foret illius Pafioris generofum animum cernulari , qui cum-> 
anhelaret eximiam Artem , canendi , certandique carminibus , qua proditum alte- 
rum audierat , cecinit < 

------- - at fi non poflumus omnes 

Hcic arguta facra pendebit fiftula pinu. 

Nifi enim implicatifsimis illis Analyfeos •vefligijs mfi flentes praclara , atques 
admiranda confequi pojfemus , haud foret opera pretium in his tantum temporis 
impendere , tantum laboris infumere , tantum folltcitudmis perferre . Sed potius pru- 
dentis effet his omnibus contemptis , ad aliud philofophandi genus fefe transferre . 
Qui fapit autem feeus exifiimat , nobifque confentit aduertens has Difctplinas 
Theorematibus. , atque Problematibus conflare , quorum 'veritatem inquirere diffi- 
ctlimum efi . Hic •vero animo perpendendum , An Artifex ille tutiorem <viam 
elegerit ad. <veritatis indagationem , qui cafu procedendo , fefe dubU fortuna com- 
mittit , <vt denique longa mentis agitatione , arumique curis , aliquod fpecimen _* 
• veritatis confequatur . An <vero , qui certa , quadam ratione differendi , fir- 
maque ratiocinandi methodo incedit , (Sfi in tenebris , quibus •verum obuoluitur , 
ratioms lumine. duSlus , certifque •vefligijs infifiens , ad finem fibi prafhtutu*n-> 
progreditur ,gradumquefacit . 

Nec inepte credas d me huic <vniuerfo Operi prafixum Emblema fuiffe , •vbi 
pra flantis Artificis labore , tgfi delineata , (fiy fculpta cernitur Geometria Labyrin- 
thum multis •viarum ambagibus inflexum , hoc efi , arduuam , ac difficiltmam -» 
contemplationem initura , filo tamen Analytices dedutla , quafi feeus impotens dif- 
ficiltmum exitum adtnuentre 5 Efi enim Adathefis ,prafertim Arithmetica, (efi Geo- 
metria , •velutt Labyrinthus , fummis , (gfr inextricabilibus difficultatibus impedi- 
tus , nemini quidem adeundus , mfi Artantia , hoc efi Analytice comite , ac perdii- 
ftrice , 

Non me praterit , idem haud omnibus probari j cum potius retle illud •videa- 
tur •vfmpatum -* . 

Mille hominum fpecies , & rerum difcolor vius 
Velle futim cuique eft , nec voto viuitur vno . 

Id tamen minus commode in re de qua agimus , cadere •videtur , cum 
fit •veritas , qua <equc animos muadit , nec <vlla profetlo fuppetit ratio , qua qui - 
fpiam fibi fuadeat , oblato. Problemati , occurrendum cafu nulla differendi ratione ni- 
xus. innumera enim occurrent , maxime ab in fi ituto aliena , <vt illuceat •ve- 
ntas perquefta, •vel nunquam d meditationibus feriandum erit x quod nimium -> 

animum 


aqui» 

/itio virtutis 
difficilis til , 
idro proci ara. 


Nifi Analyti- 
en ftrit infi- 
gni vtilita- 
tis, haud tjfst 
Oprra frrtium 
in illum odea 
difficilem in- 
eumltre . 

Vir filius E- 
PW 7- 


Sagaeiorts lu- 
mines magni 
tturs faciunt . 

Quit Artiftx 
tutiorem eli- 
gat viam ad 
veritatis in - 
quififientm . 


Emblemati t 
vnsutr/o huic 
Operi frofixi 
explicati*. 


lerfius Saty- 
ra V. 

V nat fi veri- 
tas qua eque 
animes inua- 
dit. 


8 

Animum vexai , ac torquet . Vel erit immolandum Minenu , vt cum ei ari fe- 
rit , extemplo , quod in oh/ curis latitat , dtf /» confpeftum , ac in lucem prodat ; 
atque dum quis per ijlarum contemplationum Oceanum nauigaturus , fortuna fidem 
habet , h<ec vt optatis refpondeat , atque res ex animi fent entia Juccedat . 
cuimiiittAr Omnes Artes , omnefque Difciphn <c , cum eo calliment , vt vel veritatem inqui- 
rant , operis gratia, quemadmodum pracitc .< : vd /w tpfms ' veritatis meditatione.» 
fiflant , vt contemplatrices . Quacumque tamen fit , nullam fanc reperies , qu<e 
certis pr.efnitis legibus m inquirenda ventate non fubifeiatur . Nulla ejl , qu<t cafu 
illam venetur j Multo propterea id minus , de Mathematicis cmmciandum , qua reli- 
quas demonflrandi certudme vincunt , ommbtifque , certa differendi ratione antecellunt. 
§uUJt*,qut Ratum igitur eflo , Si qui funt qut pauci profeCtb non funt , quorum animus 
‘habtnAum . aliorum itiueutts non contentus , longius expatiatur vei itatis confequende gratia-», 
dcmonfhrationes , atque caufas inquirens , huius Artis prxfdio innumera propemo- 
dum reperient , alijs ignota prorjus , (gr multo plura , quam ea , de quibus 
ture fe iaclant Antiqui per compofitionem , atque refolutionem procedentes , quafi 
dixerim fola naturah quadam tngenij facultate , vtentes , exercitatione tamen ex - 
r . culti ; Cum recentiores Artem certis legibus ,pr*ceptij que contentam , adhibeant . 

Sed nimis multa , de re, qu<c nec dubia e fi, ntc obfcura . Ex his mtelhges , 
vt opinor partes d nobis, in hoc Opere confer ibendo jujceptas j (gr quantum diligen- 
ti. e , curtque fuerit adhibendum , vt pr<ejtantifsimum argumentum fatis pro digni- 
tate tradtaffc videremur . 

7>*Wo m Primo autem fefe tractandam offert Speciofa Algebra, nempe noua Logificc 
ptimnUsH- quam demon f rationibus firmare conabimur , poji accuratam explicationem eorum 
praeceptorum , quibus ipfa confiat . 

utnn/i Secundo autem m explicatione eorum, qua ad Rcfolutionem , (gff Compofitionem 

fSSSZ Mathematicam pertinent , nofhra ver fabitur indu Jlria, ac omnis labor erit occu- 
HMihwium*. f Atus - -d* quoniam etiam Antiquis Rffolutricis Artis vfus familiaris erat , d qua 
tamen longe , lateque differt illa , quam Recentiores admuenerunt . Propterea np- 
flrum erit vtramque traciare diligenter , exordium ab Antiquorum illa ducentes , 
vbi , (f/ ipfius Artis intimiora profequemur , (ef vfum eiufdem ad enodanda Pro- 
blemata illufirabimus . Recentiorum vero fubtiliorem «■ eque , ac vtihorem , me- 
thodum , pluribus explicabimus . Multo enim facundior cum fit , paucis perfringi 
non potef ; Sed vberiorem tratiationem expofeit . 

Riitftim >s. JJ,ec igitur funt, de quibus, m hac Secunda Operis Parte nobis agendum fupe - 
refixfx ijs vero, qu<e fumus allaturi , non dubito quin futurum ft , vt cuique -* 
perfpicue confet ; non inepte d nobis , aliquando pronunaatttm fttiffe , cuilibet Pro- 
blemati , huius Artis opitulatione feri fatis poffe . 

Kt***U*»J- Ceterum Speciofa ipfa, cum quammaxime ad numerorum tiaciationcm condw 
!u, " Kd ‘ '• cat ; propterea , non pigebit, eius prxxepta numeris aptare, quamuis prxeipue Geo- 

metru gratia illam tradamus . 'Nam m Prima huius Operis parte Speciofa Lo- 
gi fica vf fumus , cum ea non opitulante , minime liceret, difficiliora perquirere . 
T amen locus non erat , vbi praeceptorum omnium explanationem tradaemus j qui- i 
bus Speciofa Algebra continetur , quod m prffenti nobis profandum fuperef . Qua 
in re a primis huius Artis Elementis exordium deftmemus , ordinatim traSlando 
vt demum, ad AwAvs*&;, atque rationem Mathematicam peruemamus . 
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VEMADMODVM Veterem, ac Numerofam Algebram di- Sfttitj '* ftttrm 
ccbamus occupari circa numerorum Algorithmum , quem * ue<} ‘" h * i “ 
alfirmauimus cfle tractationem , fiuc peritiam numerorum- Miauhmkm 
complctfentcm quatuor illas vulgatas operationes [, hoc cft 
Additionem , Subtractionem Multiplicationem , ac Diuifio- 
nem. Ita , & Speciofa fuum Algorithmum habet. Tantiun Al i>' 
inter has diferiminis illud intercedit , auod Numerofx AI- ",l^‘ ^ 
gorithmus numeris : Speciofa: vero Alphabeti clementis ex- 
hibetur . Quapropter non immerito huic illam efle perfimi- ”*>*"" t tT f* 
lem a (Terere licebit j hxc etfi longe prxftantior dicenda- atMr ' 

»t. Dum eni n Alphabeti elementis vtitur in fuis perficiendis operationibus , ea tra- 
nullam mutationem fubcunt .• illa vero quoniam numeros adhibet , in ijs 
eft occupata , qux maxime funt mutationi obnoxia ; quamobrem hac excellentior, 
non iniuria e(Te dicetur. 

Uiud autem commodum affert Alphabeti charaderum vfus.quod omnia ijs defi- cmm*Um 
gnari commode polfint, neque vni magis, quam alteri fint rerum generi accommo ,x 
«aari. Sunt autein none fimpliciffimx quidem ad cuiufque rei delignationcm ido- 
*s»i non enim a, vel b &c. magis defignant lineam, quam pondus, numerum, vel 
ahud quidpiam ; confueuimus autem hifce elementis fignificarc lineas , vtpotc 
phantahx, fenfibufe^ue maxime obuias, quibus relationes , atque rationes inter alia ■ 

omnia commodiffime exprimi poliunt. Si itaque dux fint quantitates chara&cribus ^ 
a,b,defignatx,intclligendx funt dux lineae longitudinis diucrfx , quarum vna qui- 
dem *, alia vero b , dicatur,. At per a , & a dux line* xquales inrclligcntur , vt 
per o, Sc b Scc. nifi forte fupponatur a, aqualis b, &c. 

Ad fignificandam vero duarum dimenfionum quantitatem ijfdcm charafleribus Mfatifa*. 
vtunur appofito numero dimcnlionesipfas defignante.vt a*,ac,vt huiufmodi quan- 
titatis genus denotemus hoc vtiinur fymbolo , puta pl. vnde a pl. vel b pl. &c. 
guamit^an J pAim planam, fcu longitudinem , cum longitudine fignificat , cuin a*, 

A fpeciatim 
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M. fneciarim pMcftatan-quadrjricam planitiei) Ipccicm importet . Ad fignificanto 

t P djmennoncs apponimm numerum 3 ,Vnde a', quantitatem tnuum dimenfio W» 

lLmfic.1t , cuius g?uus hoc lignificanius lymbolo lol: quare a fol. vel b fol. fi|tufi- 

.r r foiiclatn quantitatem, Icu longitudinem cum latitudine , & profunditate > cum-a 

poteilatein.qux foUditatis eft ipccies; ttafuo modo de 

M+U,* "'SiL^vt^igniScemus aliquoties aeeeptamede aliquem lineam a, prxponim^ 
s" numerum fignificanteni , quoties ipfa quantitas accipi intclugitur . v > » J 
*"*- &r a d fenificandum a. bis vel ter acceptam futile i Siead dcligmuidum bis terne, 
H ■&. aaeptum clfe aliqutid planum, fcribimtis > a pl. 3 * P>. «1 »b pl. i¥^- 
difliinilitcr de folidis.alijfqiie gradibus. Prxtereaad denotandum partem quantita- 
tis mundum ad ididoneuin prlponimusivnde ad (igniheandam fcmifcm . fcr.binms 
a ud trientem a, item in planis, vt a pl. vcl-r- a pl. aut — bpl. 
vel — u b pl. & iic de reliquis . 

De ijs,qii£ promittenda funt, quoque Analylbu 
mutuatur ab hlcmentis . 

E A prorfus quae ad Numcrofam Algebram praemittuntur, hic etiam prxUbari de- 
bent Eadem enim ex elementis in vrraque Ana ylh dclumit , ui Numerofa. 
tamen ad nu miLs contracta , ,1, Speciofa geleralitet 1 -rmpta Non elt autem cur 
hic eadem repetantur ; proinde fat erit tractationem illam tonlulerc . 

J Oc finitiones autem, hutie in modum fc habent % 

Quantitas pofira,eft illa, qua; ad libitum ponitur, ad comunem menfuram quan- 
titatum eiufdem generis, Sc qua; ab vnitate denominatur. . 

- AXfqSis ad quantitatem eft acceptio illius quantitatis, qu* cx quanta 

tatibus Hlis tanquam ex partibus coaleicit. . • r 

Sulrtrafl.0 qLntitatisa quantitate elt fumptio exceffus quanotatts maioris fo- 

*£££*, quantitatum, eft acceptio quantitatis , quxad tnultiplicmam eam 
habet rationem , quam multiplicans ad pofitain , & fumpta hic quantitas Ptodm 

DMfo quantitatum , eft acceptio quantitatis , ad quam diuifa eam habet ratio- 
nem , quan? diuidens ad politam, & quantuas hic accepta , ponens mincupatur. 

• Solet etiam dltt applicatio , tunc autem pro vocabubs dimdendura , diuilor , Se . 1 
Quotiens, adhiberi poflunt . 

Applicatum, Mcticns, & Ortiuum. 4 , i..,,, • 

Quantitates homOgene.r dicuntur , qu* funt natura; eiufdem > Jtjatus , & lams, 
quantitates homogenex dicendx funt, quemadmodum planum, & planum , folidura, 

* Heterogcnex porro quantitates dicantur illx, qux natura differunt , vt latus , & 

planum &c. 1 ’ ' J ' u . ..i. ... 

aupli •• i- ■ • •- C! ' • —'i 


ftfltmpunti- 
0*i quid . 


jfJJiti» quid. 

SuitraiUo 
qui. i . 

Mul<>plic*lio 
quiit . 

X ) iuijie quiit . 
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SVPTOSITJONES. 
Supponenda vero hac funt . 
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Si magnitudo magnirudi additur, hxc illi homogenea eft . 

Si mamiitudo magnitudini fubducitur, hxc illi homogenea eft . 

Si magnitudo in magnitudinem ducitur, qux fit huic, & illi heterogenea eft. 
Si magnitudo magnitudini applicatur, applicata huic, & illi heterogenco^eft^ 
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S En/us fnpradiUorum pcrjpicuus eft ; non enim latus potejl addi plana , vt neque pla- 
num Jolido ; ftd latus Uteri \ planum plano , & /otidum /olido , quod etiam intclligcn- 
dum e/l de /ibtrattione . At vero fi latus ducatur in latus producitur planum > quod huic, 
& illi heterogeneum eft ; fi ducatur pUnum in latus producitur /olidum, quod huic, (jr illi 
heterogeneum eft . 

Pr$terea hoc idem in Diuifione , fiue Applicatione contingit. Quandoquidem fi 
planum applicetur lateri , oritur latus, quod illi quidem , fcilicet plano heterogeneum 
eft, atque adeo applicatum» vtrique nimirum metienti, & oruuo, heterogeneum eft. 
Neque conturbet nos , quod fupenus definita fuerit multiplicatio magnitudinum , qu? 
fit acceptio , quantitatis , qux ad multiplicatam eam habet rationem, quam multipli- 
cans ad pofitam , qua definitione fignificatur multiplicatam , & procludam homo- 
geneas clfe quantitates , quandoquidem fecundum proportionem comparantur , & pro- 
portio inter quantitates eiufdem generis, atque adeo homogcncas exercetur; cum- 
tamen hic didunt fit; fi latus in latus ducatur produci planum, quod huic, & illi he- 
tcrogcncum eft ; Non conturbet inquam , proprcrca quod multiplicatio tanquant ad- 
ditionis compendium vfurpari potclt , & ira multiplicata fuperneies erit, qux toties 
in produdo continetur , quoties polita quantitas in latere multiplicante ; quamo- 
brent eadem erit proportio produdx fuperficici ad multiplicatam fuperficicm , qux 
eft lateris multiplicantis ad pofitam . 

Si fit parallelogrammum a bcd, poterit per additionis compendium intclligi mul- 
tiplicatum, fi protrahatur latus b c , vfque ad p, 
adeo vt b c , in b f , toties contineatur , quoties pa- 
rallclogranvnum multiplicatum cllc volumus, & 
iit exempli gratia multiplicandum odies, ea igi- 
tur proportio erit parallelogrammi b e , ad pa- 
rallelogrammum b d, qux eft k f, ad n c. 

Produdum igitur crits b, multiplicatum vero 
b d , multiplicans b r, polita vero quantitas e e. 

Cxtcrum alio fenfu cum latus per latus multiplicatur fit produdum > quod huic 
& illi heterogeneum eft, fi nempe ducatur latus a B,in b c;fit redan- 
eulum abc D,quod vtrique lateri heterogeneum eft;rcdangu- 
lum enim contineri dicitur fub ijs redis lineis , qux vnum ex 
redis angulis comprehendunt . 

Aninuduertcndum autem , quatuor iftas operationes fic etiam 
explicari polle. 

Et quod ad multiplicationem attinet . Produdum ad nuilti- 

! )licandum cfTe vt multiplicans ad vnitatem, hanc fcilicct intclligcndo elTe a b, in adiundo 
chemare. Sitq; operx pretium multiplicare b u,per b c.iunganturpunda a,c,& d e, fiat pa- 
rallela ipfi a c,&critEB,adBD, nempe produdum ad multiplicatum, vcbc, multipli- 
cans ad a b, vnitatem. Ex f. b, in vnitatem a b, fit id, quod producitur ex c b , in- 
d b . Per vnitatem autem intclligi debet linea quxdain determinata , qux ad quain- 
uis linearum reliquarum talem habeat relationem, qualem vnitas ad certum aliquem 
numerum . Vt fi a b , foret 4 , d a , vero i£,cBia,&nc48, erit produdum fub a e , & 
e b 240 , quantum eft produdum cx n b, in c k , nempe ex 20 , in 12 . At fi m- 
tclligatur ab, i , a d, erit 4, &c«, erit 3 , & e c 12 . Vides igitur per vnitatem in- 
telligi lineam quandam determinaram , qux ad quamuis linearum reliquarum ta- 
lem habet relationem , qualem vnitas ad certum aliquem numerum. 
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1 2 C. RENALD. ALGEBRA NOVA. 

Non fecus de diuifione Tendendum , vt fi 
fitdiuidenda ee, pcroB, iundis pundis e, 

& d > per redam e d , ducatur a c , illi pa- 
rallela, & erit bc, quotiens ipfius diuilio- 
nis ; in te! leda tamen a e , pro vn itate . ltaq; 
hoc modo in Geometria quatuor operatio- 
nes A rithmericar nonlinc magno commodo 
adhibentur > adeo vt iplis lineis addantur li- 
nea?, ab ijldem fubrrahantur alice , & etiam fi vna pro vnitate ftatuatur, quam com- 
muniter ad libitum licet afliimerc, & prxter hanc alia? dun? , adeo vt ad ipfas in- 
ucniatur quarta , qua- ad alterutram ht, vt eft aitera ad vnitatem , quod idem eft, 
atque multiplicare ; velut fi per ipfas , quarta reperiatur , qua? ad vnam cx illis duabus 
fit vt vnitas ad alteram, quod cit diuidere. 

Vel demum fi reda fit a b,& cx ea oporteat radicem extrahere quadratam ; pro- 
trahatur ad c , adeo vt a c , fit tanquam vnitas; fuper 
c « , deferibatur fetnicircultis , dudaque perpendiculari 
a d, ha?c erit radix quadrata ipfius a b, fi nimirum ac, 
pro vnitate accipiatur , atque a b , alicuius numeri inu- 
nere fungatur , cuius radix eft a d, Sit c a ? ,a b, vero 
12 , vtique a d, erit 6, cuius qnadratum eft j< 5 , quan- 
tum eft rcdangulum ca B;at vero fumpracA,pro vno, 
a b, valebit 4 , proinde a d , erit 2 , cuius quadratum a?quatur ipfi a b , fcd de his 
iterum in fequentibus . 

C.rtcrumnxc etiam Algebra fua fymbola habet perpetua, atque conftanria , vt 
perpetuo ac perlpicue magnitudines datas a quxfiris diftinguat . Itaque ad fignifi- 
candas quarfitas magnitudines vtitur elemento a , vel alia quacunque cx vocaabus 
e, i,o,v, frequentius autem vritur a , e , ad denotandas autem datas q :antitatcs adhi- 
bet confonanres b,c,d,vcI alias quafcunquc. Nonnulli vero funt, qui ad defignan- 
das quantitates ignotas vti folentx , vel v ; ita Cancfius . Ad xqualitatem defignandam 
nos vtemur eodem iymboio , quo fupra in Numerofavfi fumus vt ZZ Plcriquehanc 
a?quaiitatcm defignant hunc in modum 2 | 2 . Ali; vero vtuntur hoc charactere X>. 
Notx vero fignificantes additionem, & fubtradionem , feu figna additorum, & fub- 
tradorum eadem erunt, ac illa , vt dh denotabit plus , & — fignificabit minus ; & 
eft fignuin anceps , feu ancipitis fubtradionis . Quia enim farpe frpius contingit, 
vt non ponatur in fubtradionc , vtra fit magnitudo maior , vel minor , & fubtradio ni- 
hilominus fieri debeat , pro differenti? nota quidam vtuntur charadere ifto ZZ . 

Apud ipfos enim fignum ~ fignificat differentiam inter duas , plurefue quantita- 
tes , cum non exprimitur , aut cognofcirur , penes quas fit cxceflus ; quo cum* 
nos vfi fuerimus ad fignificandam arqualitatem, alium charadcrem opus fuit excogi- 
tare ,' nimirum -a— ad quod delignandum nonnulli hoc fymbolo vfi funt, nempe jv. 
quemadmodumad fignificandum minus hunc charaderem -v adhibent; Apudnonnul- 
los autem fignum hoc £ fignificat t, vel — , fignum hoc y fignificat f, vel — ,fenfu con- 
trario prioris fij»ni , nempe cum per fignum £ fignificatur % , tum per fignum intclli- 
gitur — , aut cum per fignum fi intclligitur — , tum per fignum 'Q intclligitur HK . 

Cxterum hic te monitum volo charaderes , a plcrifquc adhibitos fuifle maiufco- 
Jos , vt nos aliquando fecimus, ab alijs vero minufculos , quibus nos modo vtimur , 
experientia edodi eorum vfum faciliorem effe . 

Hic autem fubijcimus charaderes , tam maiufculos , quam minufculos fibi inui- 
ccm refpondcntcs , quibus nimirum Potcftates fignificantur , & quidem progreflio 
ipfa nullis finibus coercetur , cuin potius in infinitum extendi pome ; fatis rameo* 
duximus extenfam effe ad quadrato-quadrato-cubum ; in reliquis enim ditioribus 
poteftatibus non difllmili modo procedendum , quemadmodum cuiq; pcrfpicuum., 
eifepotcft. Ipforum vcr6 charaderum , fiuc fpccicrum hx funt fignificationes , fiue 
charaderes fint maiufculi , fiue minufculi &c. 
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A A 

Aq A quadratum 
Ac A cubus 
Aqq j A quadrato-quadratum 
Aqc 1 A quadrato-cubus 
Acc ! A cubo-cubus 


a latus fiue Radix 
a’ quadratum 
a’ cubus 

a* quadrato-quadratum 
a’ quadrato-cubus 
a‘ cubo-cubus 


Aqqc i A quadrato-quadrato-cubus , a ? quadrato-quadrato cubus 


Vt autem fignificetur, bis acceptam efie fpccicm aliquam, fi adhibeatur chara&er 
maiufculus, apponitur, fiue poftponitur numerus ipli charaderijvnde ad fignifican- 
dum bis a, fcribiinus a 2 , lic ad fignirteandum ter a , fertbimus a 3 , nec difiimiliter 
dc alijs fpecicbus 2 cc. fecus vero procedimus vtentes chara&cribus minufculis . Vc 
igicur defignemus bis a, non apponimus noram 2 , fed preponimus , ita ad lignifican- 
dum ter a preponimus notam 3 , & fic de reliquis , itaque 2 a , ugnificat bis a , & 
3 a, fignificat ter a. Si autem poftponercmus , vt a* , fignificaretnus , a quadratura; 
infuper a’ , iignificarcc a cubum &c. Cxtcrum his etiam vtiraur characteribus . 


B in A b a 

B ia A quadratum t> a' 

S quadratum in A b' <* 

A planum * a pl. 

A plani-quadratum a pl* 

A pia ni -cubus a pl.' 

A folidttm a /0/. 

A fohdt-quadratum ajol.' 
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Itaque cum feribimus b a , fignificamus quantitatem b , diuftam efie in quantita- 
tem a, & cum feribimus b a*, denotamus quantitatem b dudlam efle in quantitatem, 
qux eft quadratura ex a , & ita de reliquis . Illud porro non eft prxtcreunduin G- 
lcntio , nihil referre in ipfa multiplicatione , vtra fpccics prarponatur ; quamobrem-. 
perinde eft feribere ba, ac feribere ab,& fic dc exteris. 

Aduertc tamen nos in pofterum femper vfuros eile charaderibus minufculis; ex- 
perientia fiquidem didicimus eorum vfum longe expeditiorem e(fe . 

Verum enim vero, redigendum iiy memoriam eft, quod alias monuimus , nempe 
quantitatem diuidi in realem, & imaginariam, illa quidem eft quam in natura licet 
aduertere , alia vero qux foliim imaginatione fuum clfe confcquitur ; Illa tri- 
partita eft , etenim de continua permanente loquendo , alia eft linea , alia fupcrfi- 
cics, & alia corpus, tot enim diincnfiones admittit natura, quot funt diuifibilitates, 
triplex autem vmus cuiufq; rei diuifibilitas eft, etenim res ipfa diuifibilis eft fecun- 
dum longitudinem, fecundum latitudinem, & fecundum profunditatem, prarter has 
nulla fupercft diuifibilitas ; latus , eft diuifibile fecundum longitudinem tantum, 
planum vero fecundum longitudinem , & latitudinem; folidum denique fecundum 
longitudinem, latitudinem, & profunditatem; hxc igitur in natura funt, nec plurcs 
diinenfiones admittit, quod eleganter Ptolcmxus oftendit in Analcmmatc . Caterx 
vero , vt quadrato-quadratum , quadrato-cubus &c. imaginaria dicuntur , a qui- 
bus Geometris candor eft alienus , cum tamen admilfo vnitatis vfu in Geometria 
ipfa , etiam hae quantitates plurimum ad veritatis alfecutioncm conducant. 



urtfin jijrp . k 'ftru. 6i 





Dc 


Sfttitru %far. 


Alij ttiam—i 
tharailertt 
onerum hic 
tft V;UI ttXfU' 

tantur . 


Au fler mina- 
putis thara- 
Urritut ft xftt 
tum Jitit . 

Quantitatis 
diktjicin na* 
Irm y 0 > ima • 
fenariam , < i * 
guctufltx JD- 
tragi 


i 4 C. REN ALD. ALGEBRA NOVA . 

De gradibus , atqj generibus magnitudinum 
comparatarum.* . 

C A P V T 11. 


Mszmuut;>*> 'W’ "W* I C agendum cfl primo dc magnitudinibus , qua? cx genere ad genus fua vi 
lu d ' n m "7- I — I proportionaliter afccndunt atque defccndunt , quas Victa fcalares appellat . 
ftriiuiMiiin JL JL bunt autem ha? . 

ajemdant . 

1 Latus ,feu Radix 

2 Quadratum 

3 Cubus 

4 Quadrato-quadratuns 

5 Quadrato-cubut 

6 Cubo-cubns 

7 Quadrato-qnadrato-cubus 

8 Quadrato-cubo-cubus * .. 

9 Cuba-cubo cubus 

Et ita deinceps eodem pado in iniminum procedendo . Genera vero magnitudi- 
num comparatarum vti dc fcalaribus cnunciantur, lunt hcc. 



1 Longitudo , latu udone 

2 Planum 

3 Solidum 

4 Tlano-planum 

5 Plano-folidum 

6 Solido-Jolidum 

7 Plano-plano-foltdum 

8 Plano-folido-folidum 

9 Soltdo-fohdo-fohdnm 




itnn» 

wtAgnituiirui 

du AlltU/ , 

Grndtu fari. 
Mn r ytid fini. 


foit/fai n! in 
pura, alia af- 
fida. 


Dicuntur autem genera, fiquidem rede dicimus , latus eflc longitudinem, vel lati- 
tudinem ; quadratum eiTe planum ; cubum eflc folidum; & fic de reliquis,has enim 
magnitudines tamquam genera dc fpcciebus fibi fubie&is cnunciamus . 

Quid vero lint gradus parodici ad Potcftatcm, quid ipfaPoteftas, patet ex fuperius 
traditis , & explicatis , ex feric enim fcalarium , gradus altior , in quo conliftit comparata 
magnitudo exinde a latere Potcftas appellatur; reliqua; verd interiores fcalares gra- 
dus funt parodici ad Potcftatcm . Huiufmodi autem gradus parodici dicuntur a vocc 
gracca orttpoSixo c.quafi tranfitorius, ita vr perinde fit dicere gradus parodici ad potc- 
itatem, ac gradus tranfitorij , hoc eft quibus fit tranfitus ad Potcftatcm. Omnes autem 
magnitudines , quf funt infra Poteftatcm, vocantur gradus parodici ad Potcftatcm, vt 
gradus parodici ad cubum, funt latus, & quadratum; his enim fit tranfitus ad cubum. 

Animaducrtendum eft autem tigna quibus defignanrur genera magnitudinum pro> 
grclfionis fcalarium nuncupari chara&crcs coiftcos ; in Algebra enim fpeciofa magni- 
tudines, qua: ex genere ad genus fua vi proportionaliter afccndunt , vel defccndunt 
fcalares vocantur . 

In Namcrofa vero numeri coffici nuncupari confueuerunt . Hic iterum inculcan- 
dun ex fupra didis magnitudinum generibus tria tantum rcalia etfe; nempe lineam 
fuperficiem , & corpus , imaginaria vero infinita eflc nimirum quadrato-quadratum , 
quadrato-cubum,cubo-cubum &c. de quibus fuperius difleruimus. 

Ceterum Potcftas aut pura eft autaffcda. Potcftas eft pura cum affedione vacat, 
vt a‘ ZZ b‘ . Afleda vero cui homogeneum fub parodico ad Potcftatcm gradu , & 
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«5 


ajfdta eoefficientc magnitudine immifcctur . Vt fi fi, xquatio a b LrJfirii^iS 

Zudo dteitur b coetiicicns ; at vero a’efb poteftaa, & ^.^useft parcus ad 

poteftatem , quemadmodum ba.dt illud homogcncum fu g r P ’ 

Ls.cie.ue longitudine; atque demum*’ dtcnur corni^atumia 

enicudinea autem adfcicx, funt quibus, & gradu parodico fi p '1 . 

feneum ad eam afficiendam fubgradualea dicuntur q.«. eoam 

finimus- ita in fuDrJoolita aquatione b, cft fubgradualis. Dc his autem copioiius 

5"d t ^S=b.’a tradiandum er,,! Illud ^ 

non cft, nimirum «quauones Algcbricas repenn polfe in illis tnbus Problema um 

generibus, qux Veteres in Geometria agnouerunt. , linpirift . dc oui- 

Quorum aliqua plana funt appellata, alia folida , alia demu * .*j . 

busin pr.rcitito l<£o coptoflfift* fumus adluri . Aducrte 

hoinogenco conftitui patuifte etiam z pl. m fuprapolita sequauon , . b 

modo a* | b a - pl. Item potuilfct etiam ipfi b, praepon a , , ^*™*J*° 
~ i' velzpl. idem enim cft lenfus iiuc homogencum illud fcnbatur b a , liuc a D. 
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Quid 
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Algorithmus Speciofe Logiftices 
CAPVT III. 
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VPERIVS iam adnotauimus in hac etiam Logiftica dari 
iam definiuimus, huius autem operationis pi iccipu?, quas ipfa ninurum <qm- ( 
SSiro quatuor, vt in Numerofa quoque contingit mmmm *d- gg- 
X . . ornnp Diurno . _ • \ . 


DICCUUU iUli.iiumvsv ^ 

«Jitio Subtradio , Multiplicatio , atque Diuiiio. 
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Magnitudinem Magnitudini addere. 

. . | • .' 

* **”*« * ~<opBRAT 10 P A IMA. 

u 0 . al oijibbc :v:;i9 trnfo ,na:av «aA nr 

, Acnimaincs addend<e , vel funt ciufdem , vel diuerf* appellationis . Si fint «£** 

'ittd a fie^ra ex b. 'adb! ftrb.a ,* ad a.fiet fiunma 4 a; uemexqb. 
^sVvS f Z“udmes fint appellationis diuerfe.fi, additio benefieiofigm * *££ 

Si ssjvfi. ^ 

exempla 


^ \* a 
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E X E U t L A. 


*top $u « tu 

a 

a 

a a 

a 

b 

b 5 a 

b a 

ab 6 a 

a b 

a b 

ab 4 b 

J a 6 a* 

3 » 3 a» 

8 a 9 a‘ 

4 1 4 c 

ab j d 

afnoijf.r 

a t b 

a t a b 7 b 

4 a t * b 4 c t J d 

<1 £ f *a : > 

'liry,, - ‘I 



,d‘fi vrjol .. r. 

d ftftr.dHbl 

a 

b 



c 


a t b t c 


*'%£££ , Hlc aducrt f » in additione lignum t * referri ad literam fequemem priori adden- 
|m. ^ 3m * “9 11 aduertc cum liter» nullus cft prxfixus numerus, intelligendam efle prx- 

hxam vnitarem. Aduertc demum cum liter» conne&untur ligno f, nihil referre vtra 
earum praeponatur, vel poftponatur. 

IZ w autcm " u, ? eri * cx P ,icari PolTunt ; nam li per a , nos inrelligamus i o ; per b , 

mrtMnaA. vcro . d » e * a > b , fiet a f b ; hoc eft io f 6 , ent itaque lumina tof 6, hoc eft 
i 5 j it em i fi per b , nos intclligamus 8 , per c , autem 4 , fiet fumma 8 f 4 ; hoc eft 
ia ; lic & reliqua exempla numeris declarari poliunt. 

vcr ° d alccndant per expolitam fcalam , vel afccndentibus genere communi* 
/tMiMmvtU/. Cc | lt ,‘ ua > q ua? congruit, denominatione, defignabuntur. Vel itaque funt ciufdenu 
tnbntikm vel diucrtat appellationis ; li ciufdemjputa ad a‘ addi debeat a*, liet x a* ; irem ex’ 

5 a ‘» & 3 a *. liet 8 a*. 

miZuJ. J fi fuerint appellationis diuerfx ,vt a 1 , & b pl. cx his fiet a‘ t b pl. ita fi ad a* 

addi debeat b fol. liet fumma a' f b fol. ^ * 

, L HafC autein o nume ris facile poterunt explicari . Si enim a*, valet 4, certi 5 a\va- 
unjZfftiu. jfbunt 20 ,& j a' , valebunt ia , horum fumma cft 31 , nempe 8 a* , quantum-» 
*imit. ht ex 5 a , & j a‘, 

. Ucmonftratio nn e, diftis in Arte veteri, cum enim additio fit acceptio quan. 

dhtrjt. *[[*“• qui coalefcit cx ijs, quat addi dicuntur, certe aliter fieri non poterit, quam 
injiuuntur hh illas fimul connccftendo < 3 tc. . * * 

ZTJumfZ nr S b (" Ua J duincft autcm cum liter* nullus pr*j>onimr numerus , cogitandum efle 
ttpt+um. prehxam effe vmtatem, ita quidem ex t a, & a fiunt 4 a. Cxterum nihil refert in 
VmonfirMtsf. ipla additione, vtra htera feribatur prius, an pofteriusjcum plurcs adduntur liter* 
diucrf*. Perinde enim eft feribere a t b,ac feriberebfa. De quibus etiam fupra. 


!o;,Hnr 

1 


S C H O L / O W. 


*it tV 
fb ida 


T El»d dMtcm fmljcum , nimirum dikAitis thir*!ierib*s mtimfculis fieri uUitit» m a* 
1 fofiusMumens, v' fi ad A t edis dcbte, A , fiet A 2 , & fi ed B , eddetur 


Xhfmdt f*4 
di tiriAtii 

psditusmstuf _ , . „ , n « I IT M «a n aaaaiur une 

fis*”*' HK ‘t"" “**«*fi <«•"/«• *eMm unm.fd . 
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Magnitudinem Magnitudini Subducere . 


OPERATIO SECrNDA. 


S I magnitudines fuerint eiufdem appellationis , fit fubtradio fubducendo nume- 
rum a numero > intelligendo nimirum de illis numeris, qui literis praefiguntur. 
Vt fi ab a, auferri debeat a, remanet o , quoniam ipfi a, intelligitur praefigi 1 , au- 
ferendo autem 1 ,ab 1, remanet o,itcm abs 5 a, auferri debeat a, remanebunt 43. 
Praeterea abs 8 b , ablatis 3 b , remanent 5 b . 

Si vero magnitudines fint appellationis diucrfne fit fubtradio per fignum — . Vt 
fit opus ab a, fubduccrc b. Quoniam itaque magnitudo magnitudini fubducenda_ 
cft ; hoinogcneae autem magnitudines hcrerogcncas non afficiunt . 

Sunt autem, quae proponuntur, magnitudines hoinogcneae , plus vero, vel minus, 
non conftituunt genera diucrfa ; quamobrem difiundionis , fiue mukae nota commo- 
de fubtradio fiet ; & erit differentia ipfarum a minus b , feribenda a — b j Item fi 
ex b , fubtrahi debet d , fiet refiduum b — d , hoc eft b , minus d . 

Verum fi afccndant per expofitam fcalam , vel afeendentibus genere communi- 
cent, fua.qug congruit, defignabuntur denominatione. Vel igitur funt eiufdem de- 
nominationis, vel diucrfa? . Si fint appellationis eiufdem, fiat lubtradio, vt fuperius 
innuimus; itaque fi abs 5 a‘, auferri debeat a 1 , remanebunt 4 a' . Et fi abs 2 b pl. 
auferri debeat b pl. remanebit b pl. fi abs 5 a' , auferri debeant 2 a' , remanebunt 
3 a'. Si vero fint appellationis diuerfae . Vt fi ab a* , auferri debeat b pl. remane- 
bit a* — b pl. hoc cft a* , minus b pl. vel fi ab a' , auferri debeat b fol. remanebit 
a' — b fol. hoc eft a' , minus b fol. Ha?c autem facile numeris poffunt illuftrari . Si 
verd non proponatur, vtra magnitudo fit maior; fiat fubdudio fymbolo fuperius in- 
ftituto . Itaque fi ipfi a’ , fubducere debeamus b pl. ignoretur autem vtra iftaruou 
magnitudinum fit maior , fiet refidua magnitudo ha?c a 1 b pl. vel b pl. -a- a’* 


Quande ma- 
gnirudinetjut 
rint eiufdem 
affellatienis . 


Cum magni- 
tudines jtn- 
rint appella- 
lienis simer [a. 


Quande ma- 
gnitudines 
a frendunt fer 
expefsta fca- 
lam. 


EXEMPLA. 


a 

a a 7 a 

io b 

a 



a 

a 5 a 

6 b 

b 


.. J 

0 

a 2 a 

4 b 

a — 

b 

' V : 


b 5 c a 

2 c 


a* 



d 3 d 5 b 

d 


a’ 


b 

— d 5 c — 3 d a— 5 

b 2 c — 

d 

0 



6 a* 7 a’ 

a’ 





2 a* 5 b* 

b* 



"* rfTti * 


4 a» 7 a * — 5 b’ 

a* — b* 





Aduerte quantitatem fubtrahendam minorem effe debere ea, a qua fit fubtradio. *&»**»». 
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Adutrltuda 
tfuttnm tirt» 
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H Aud erit difficile intelligere, quo patio fuperior operatio infiituenda fit , adhibitis cha- 
ratlertbus maiufiults ; ttaque fi auftratur A ,exA 5 , remanebit A 4 . Nec diffimili- 
ttr quot te [cunque magnitudines fucrtnt etujdem appellationis . J^uod fi extitennt appella- 
tionis dtucr/x , vi cum ex A, auferri debet Bsfit Jubtracho^t tn ch arati er ibus mmuficur- 
hs pir fi gnata — » itaque rt manet A — B, &c. 


Magnitudinem in Magnitudinem ducere. 


OPERATIO TERTIA. 


S Vnto dux magnitudines a , & b , oporteat vnam in aliam ducere . Quoniam igi- 
tur magnitudo in magnitudinem ducenda elt ; illx magnitudines dudu fuo effi- 
ciunt magnitudinem fibiipfis heterogeneam. Proinde magnitudo produ^a , quae ni- 
mirum fub ijs fit, hoc fyn.bolo b a, defignabitur.hoc autem intcliige , cum fuerint 
magnitudines diuerfi nominis; alioquin cum exifterint appellationis eiufdcm,vtdum 
a, duci debet in fe, fiet a’, fi multiplicatio fuerit quadratica. Quod fi fuerit cubica 
fiet a' . Vt mox dicemus . 

At vero fi afccndant in fcala, vel cis genere communicent, adhibeantur congruae 
denominationes. Sit iniun&um b, ducere in a*, producetur b a*. Item fit opus du- 
cere b pl. in d,fict b pl. d. Si vero a, duci debeat in a', fiet a',vt fupra ta&umeft. 
Quod fi prxterea multiplicari debeat a , per a' , producetur a* . 

Ca ter uni denominationes fa&oruin , feu produ&orum a fcandentibus proportio- 
nalitcr magnitudiuibus , ex genere ad genus, hoc modo fc habet, nimirum du&um. 
Latus in fe facit Quadratum . 

Latus in Quadratum facit Cubum . 

Latus in Cubum facit Quadrato-quadratum. 

Latus m Quaarato-quadracum facit Quadrato- 
cubum . 

Latus in Quadrato-cubum facit r 'ubo-cubum. 

Et contra , feu permutarim hoc eft . 

Quadratum in latus efficit Cubum . 

Cubus in Latus efficit Quadrato-quadratum. 


r m 
k in 
k in 
r in 
k in 
q_in 
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R 
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c | OS- 
OR. 
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a 
a 
a 

I! 

■ a* m 
osj a' in 


cc 

c 


m a 
in a' 
in a' 
in a 4 
in a’ 
a 
a 


a* 

a‘ 

a 4 

a 4 

a* 

a' 

a 4 


j^y \ s v s. 


Quadratum in fe facit Quadrato-quadratum. 
Quadratum in Cubum facit Quadrato-cubum. 
Quadratum in Quadrato-quadratum facit Cubo- 
cubum . 

Jbt permutatitn. 


ojn R. 

OS- 

a* in a* 

Q.in c 

OC 

a* in a’ 

R.in oo. 

cc 
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a 4 
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Cubus in fc facit Cubo-cubum. c in c I cc J a' in a' ] a* 

Cubus mQuadrato-quadratum facit Quadrato- 
quadrato-cubum . c in q&J c&c j a' in a 4 J a’ 

Cubus in'Quadrato-cubum facit Quadrato-cu- 
'bo-cubum . c in qc j qcc I a' in a' j a' 

Cubus in Cubo-cubum facit Cubo-cubo-cubura . 

Et permutarim . c in cc J ccc 1 a' in a* I. a! 

/N HOMOGEHE1S, 


Latitudo in longitudinem | pl. | a in b | a b 
Latitudo in planum | fol. | ainbpl. | ab pL 

Latitudo in folidum | pl.pl. | a in b fol. | ab 
fol. 

Latitudo in pl. pl. | pl. fol. | a in b pl. pl. | 
abpl.pl. 

fol. fol. | ainbpl. fol. 1 


Latitudo in pl. fol 
a b pl. fol. 


I 


Latitudo in longitudinem facit 
Planum . 

Latitudo in Planum facit Solidum. 

Latitudo in Solidum facit Plano- 
planum . 

Latitudo in Plano-planum facit 
Plano-folidum. 

Latitudo' in Plano-folidum facit 
Solido folidum; 

Et permutatim . 

Planum in Planum facit Plano-planum . 

Planum in Solidum facit Plano-folidum . 

Et permutatim . . * 1 ‘ i 

Solidum in Solidum facit Solido-folidum . 

Solidum in Plano-planum facit Plano-plano-folidum. 

Solidum in Plano-lolidum facit Plano-iolido-folidum. 

Solidum in Solido-folidum facit SoJdo-folido-loiidum . 

Et permutatim. 

Itaq.-ciim fuerint c®dcm liter® inftiruimus multiplicationem additione exponentium, 
quam quidem fummam eidem liter® apponimus , & a tergo quidem, fcd aliquantulum 
altius , vel eandem lireram repetimus toties , quoties cft opus; hoc cft qaoties patitur 
multiplicatio iuftitura, adeovt liter® immediate fefcconfequentes, multiplicationem 
carum per inuicem fadlam , vel faciendam effe indicent. Si verb liter® fuerint diucr- 
f® ponuntur continue vna cum exponentibus fuis . Quod fi habeant numeros prxfi- 
xos , debet carum fieri multiplicatio , vt in numeris abfolutis ; quamobrem fi debet 
multiplicari a, per a , hoc cft a, in fc , fit a 1 , cft enim t , exponens ipfius a , ex i , 
vero, & i , fit 2 , exponens ipfius a 1 , & fic de reliquis , vt lupra dicebamus, quod 
fi debeat multiplicari a’ , per a , fit a'; At fi liter® fuerint diuerf®,vt b , & a, de- 
beamus vero multiplicare b, per a , fiet a b , vel b a , quod fi multiplicare debea- 
mus a, b, & c,per inuicem, fiet a, b, c, vel c, b, a; Nihil enim refert, vtro mo- 
do liter® difponantur, licet prxftet , litcram , qua lignificatur quantitas ignota, poft- 
ponerc* . 

Vt igitur ex du&u alicuius numeri in fc , quod producitur vocatur quadratum 
ciufdcin numeri , & fi produ&mn illud adhuc femel per numerum eundem multi- 
plicetur , produdtis numerus cubus ipfius nuncupatur , & ita deinceps ; ita pariter 
fi a , multiplicetur per a , produdlum a‘ , confueuit appellari a, quadratum fiuc a, 
duarum dimenfionum, & fi a*, rurfus multiplicetur per a, producetur a', nempe a, 
cubus, fcu a, trium dimenfionum, & ita de reliquis vnde a 4 , dicetur a, quadruto- 

B 2 quadratum 


Optando funt 
tadem Utera 
inflituitUT 
multiplicatio 
additione ex- 
perientium . 

Quando litt- 
ta funi diuer~ 
fa QuMdo ha • 
toni numeros 
prdfixos. 


£ x pUtatur 
quomodo fiat 
multipl it atto- 
lli quadrati . 
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quadratum, feti a , quatuor dimcnfionum, & a’ , dicetur a furdefolidum fecundum 
Veteres > at iuxta Kccentiores a quadrato-cubus , feu a, quinque dimenfionum , & 
infuper a 4 , iuxta Veteres dicetur a quadrato-cubus,at fecundum Kccentiores a cu- 
bo-cubus; fiue a fex dimcnfionum, & fic de exteris . 
r»Mx txflio Quemadmodum vero numerus quifpiam in fe multiplicatus dicitur radix iplius 
tAtur. produdi > & (i adhuc femcl per huiuimodi produdum , dicitur radix cubica huius 
pofterioris producti &c. ita a dicitur radix quadrata cx a‘,& radix cubica ex a', & 
radix quadrato-quadrata tx a 4 &c. 

t,«tm w tx his facile inteiliges alium fenfum reddi, cum litcrx prxfigitur numerus » & 
rainHr/un alium, cum idem numerus a tergo iplimet liter a? adferibitur. 
bm * Aducrtendum cft autem in hac Operatione multiplicationis . 

ntr numam • 


EXEMPLA. 



a 

a‘ 

a’ 

a 

b* 

a b 

a b* 

efft r d 

a 

a 

a’ 

b 

b 

C 

b 
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A 

a* 

a' 1 

a* 

a b 

b' 

a b c 

a b' 

eia j . 


a b 


a* 

a' 

d* 
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c d 


a b 

a* 

a' 


1 


a b c d 


a' b 

a’ 

a* 

r 


i 

snttricrttx- Cum feribitur a' b, quod cft produdum multiplicationis quantitatum a', & a b, 
fiHtr.tHT. ternarium numerum relpiccrc quantitatem prxcedcntcru a , non autem lubicqucn- 
tem b, & ita de confimiiibus . 

gujnJe f-.-.t Qaod fi multiplicanda quantitates occurrant > quibus numeri , fiuc integri , fiue 
fradi prxfiguntur, numeros prxd idos oportet in fe inuiccm ducere, corumque pro- 
duduin prxfigereprodudo, confurgcnti cx multiplicatione d'darum quantitatuuu , 
rifwt inttgri , q UO j fuperius etiam innuimus; itaque ad multiplicandum 2 a , per 5 b, multiplica- 
/"4*^ tis 2, per 5, prouenit 10, quod fi prxfigatur ipli a b,produdo quantitatum a, &b, 
’ per inuicem , produdum quxlituni erit to a b . Non drffimilitcr cx 3 b , in c , fit 
3 b c; Siquidem vnitas.qux intclligitur nuncprxfigi ipfi c,duda in 3 .producit 3. 
txrm>u aJ 5^ vtT Q opoiteat ducere 2 a b , in 3 c d , proucnict 6 a b c d , prxterea ex mul- 
tiplicatione — a', in — j— a b;fict produdum a' b. Hoc cft ex duabus tertijs 

partibus iplius a* , in quintam partem iplius a b , fiunt dux decmixquintx partes 
iplius a' b . 


EXEMPLA. 
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Demum hic operx pretium cft aducitcrc, ctfi cx multiplicatione producan- 
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tur quantitates plurium dimenfionum, earum tamen additionem , fubtradiionemque 
non aliter fieri , ac in praecedentibus . 

Magnitudinem Magnitudini applicare, feu Magnitudinem per 
Magnitudinem diuidere . 

• * * 

»tOtra. . ’ •> • • 

OPERAT 10 gFARTA. 


S Vnto magnitudines a, & b , quarum vna debeat alteri applicari , & quidem-. 

applicanda magnitudo altior eflfe debet ea, cui applicanda eft. Quoniam magni- 
tudo cft magnitudini applicanda, quantitas autem applicanda ei, cui fieri debet ap- 
plicatio, heterogenea elt, vt fi longitudini applicetur planum , altiorcs autem appli- 
cantur dcprcffionbus . Elio itaque a longitudo ; b vero fit planum ; commode in- 
ftitucrur applicatio inter b planum , magnitudinem fcilicct altiorcm , qute applica- 
tur, & a longitudinem, cui fit applicatio. 

Fiet itaque quotiens ^ . Si vero a i, per r , diuidi deberet , fieret -^- . Si autem 
a* f, diuidatur per r,fict -r 1 . At fi fit opus diuidere a* f,pcr a, fiet quotiens a f. 

Si vero magnitudines denominabuntur a fuis, in quibus ha ferunt, vel ad quas in 
proportionalium fcala, vel homogencorum funt dcuc&a? gradibus , vclut hoc 
quidem fymbolo figmficatur latitudo, quam facit b plan. applicatum a longitudini. 

Quod fi b, dicatur cubus, & a, fit planum, vt b', & a pl. emergit quotiens ^7-. 
Quo fymbolo denotatur latitudo , quam facit b cubus applicatus a plano , feu ligni- 
ficarur latitudo, qua oritur ex applicatione b cubi , ad a planum. Irem fi fit opus 
diuidere b',pcr a, fiet quotiens— . Quo fymbolo denotatur proucnicns planum 
ex applicatione b cubi , ad a longitudinem . . 

Denominationes ortorum ex applicatione a fcandcnribus proportionalitcr magnitu- 
dinibus gradatim ex genere ad genus , hoc padto fc habent . 

Quadratum applicatum Lateri reftituit Latus . ,* , 

Cubus applicatus Lateri reftituit Quadratum . 

Quadrato-quadratum applicatum lateri reftituit Cubum . 

Quadrato-cubus applicatus Lateri reftituit Quadrato-quadratum. 

Cubo-cubus applicatus Lateri reftituit Quadrato-cubum. 

Et permutatiin, ideft. ... ; *- 

Cubus Quadrato applicatus, reftituit Latus ; & ita deinceps. 

r. u • * , - v ; F\ '. s 1 IU 

V S, 

Quadrato-quadratum applicatum Quadrato reftituit Quadratum, . 
Quadrato-cubus applicatus Quadrato reftituit Cubum . 

Cubo-cubus applicatus Quadrato, reftituit Quadrato-quadratum, 

Et permutarim. 

\s v s. 

Cubo-cubus applicatus Cubo > reftituit Cubum . 

Quadrato-cubo-cubus applicatus Cubo , reftituit Quadrato-cubum, 
Cubo-cubo-cubus applicatus Cubo reftituit Cubo-cubum. 

Et permutarim ; coque ordine deinceps , 


bl arritudinit 
JiuifiOyftu ap' 

f litatio explt - 
tatttr . 


Txrmplii pr * . 
rtftaillu/lrJ- 
tur . 


Prxtrr jupnit 
ra^ulkui ali A 
afferuntur a/ 
idem . 


Her.ominatio- 

net O' rerum t 

explicantur . 


Quomedo fi At 
diuifio in tjf— 
dem lietrii . 


In dtutrfit Ii. 

Terit irtjlieui- 
tur dtmdo fer 
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Cum littrd 
kab ■ r tume- 
ret prdfixoj . 
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tur exemptu. 
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Planum applicatum Latitudini, reftituit Longitudinem. 

Solidum applicatum Latitudini, reftituit Planum. 

Plano-planum applicatum Latitudini, reftituit Solidum. 

Plano-lolidum applicatum Latitudini reftituit Plano-planum. 

Solido-folidum applicatum Latitudini, reftituit Plano-folidum. 

Et permutarim . 

Plano-planum applicatum Plano» reftituit Planum. 

Plano-folidum applicatum Plano, reftituit Solidum. 

Solido-folidum applicatum Plano, reftituit Plano-planum. 

Et permutatiin . 

Solido-folidum applicatum Solido, reftituit Solidum. 

Plano-plano-folidum applicatum Solido, reftituit Plano-planum. 

Plano-folido-fohdum applicatum Solido, reftituit Plano-lolidum. 

Solido-folido-folidum applicatum Solido reftituit Solido-lolidum . 

Et permutarim , deinceps. 

Itaque fi fieri debet diuifio in ijfdcm literis; fubdudo exponente diuiforis ab ex- 
ponente diuidendi , quotiens indicatur ii reliquo numero illius fubtradionis . At fi 
in diuiden:e>& diuidendo non lint omnino ca-dem litcra?, fcd qua?dam in diuidendo, 
qua: non fint m diuidente ; ri: fubrradio ijfdcm literis fublatis. 

In diucrfis autem cum nequit eadem litcra auferri ; rit fradio fubijciendo diuifo- 
rem ipfi diuidendo. 

At vero fi litcra? numeros habeant prxfixos diuifis quantitatibus , vt didum eft 
fimiliter diuifio fieri debet ipforum numerorum quemadmodum in numeris ab- 
folutis . 

Hxc autem illuftrcmus exemplis; Oporteat igitur diuidere a*, per a, fiet quotiens 
a*. Deinde diuidere oporteat a', per a‘, fiet quotiens a; Item a , per a‘, fiet quo- 
tiens a' ; pr.rterca fit opus diuidere a b per a , proueniet b ; & fi diuidatur a b c , 
per a, proucniet b c, & rurfus a b c, fi diuidatur per a b, prouemet c &c. 

Quia vero non raro contingit, vt occurrant quantitates diuidcndx ex quibus di- 
uiforis litcra: modo iam explicato auferri, tollique non poliunt; tunc fublcribendus 
eft diuifor ipfi diuidendo inftar arithmetica: fractionis; Quamobrem fi fit opus diuide- 
re b’, per a, proueniet fradio ita, fi oporteat diuidere a b , per c, proucniet 
fradio ^ . Infupcr (it c, per a ; erit quotiens • 

Prietcrca a b c , per d , fi diuidatur ; ht quotiens ‘4^- . Infuper a' , per b* , fit quo- 
tiens . Ad extremum, quando idem diuiditlc ipfum fit quotiens i ;vtfi aspera’, 
fit quotiens x > itern li b*, per b‘, fit quotiens i ;prxtcrea fi a' per a', & b' per b' , 
& ita de reliquis. 

At vero fi quantitates diuidendo: occurrant, quibus prxfixi fint numeri; fi quan- 
titatum diuifio fieri poreft , vt didum eft , fada huiufmodi diuifionc » oportet diui- 
dere fimiliter prxdidos numeros , vt in Arithmetica vulgari , & quod oritur quo- 
tienti pr.efigerc . Sit iniundum diuidere 8 a per z , proucniet quotiens 4 a ; De- 
inde ii opus fit diuidere 10 a' per 2 a‘ , fiet quotiens 5 a' . Praeterea fi diuidere-* 
oporteat — j-a’b per-f-ab, proucniet quotiens — f— a*. Item fi 3 a' b' , diuidatur 
per 3 b' , fiet q totiens a' ; fi vero 6 a' b' , diuidatur per 3 b' , proueniet quo- 
tiens 2 a' . Infuper fi diuidatur 6 a' b' per 3 a' , fiet quotiens 2 b' ; At fi diuidatur 
6 a' b‘ per 2 a', fiet quotiens 3 b', & (ic de reliquis . 

Quandoque prxfixi lunt numeri , ita tamen , vt fublatio literarum fieri non pof- 
fit , tunc fubfcribcndus eft diuifor ipfi diuidendo , vt fiat fradio. Itaq; fi opus fit 
diuidere 4 a’ per 2 b,fict quotiens -jv- » prxterca fi diuidere oporteat 4ab per 2 c, 
fiet quotiens » 

Demon- 
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Demonftratio ca cft > quia diuifio cft fumptio quantitatis , ad quam diuifa cam_. nemtr/irtth 
habet rationem, quam diuidens ad politam; hac autem comparatur, fi quantitas di- ^ 

-indenda applicetur diu, denti &c. 


S C H O L 1 O 9J. 


H AEC Operatio fi charafl eribus maiti ficulis perficienda fiorct fic infiitnenda efict . Sit m expUtatur 
A, longitudo , B vero fit planum , <& applicatio fit i nfii tuenda ; id qutdctn per fic te- ‘ju.m.Jo *c 
tur intercedi n te virgula , ficu lineola inter B , planam magnitudinem , & A longitudinem , ‘^ A 
ita vt hac infra , illa vero fupra fienhatur ; qua moli rem ortiua magnitudo erit “ . Si m/huh 1 tri- 
vero S^ in A, dtutdi debet per R, fiet , at fi fit opus dtuidere S > tn A quadratum titndafu . 
per Ai proueniet S 1 in A, quod fi B , dicatur cubus , & A , fit planum per quod ille dtui- 
dendus fit i pronent et ■ * , quo fymbolo denotatur latitudo quam facit B > cubus appli- 

catus A plano ; hoc enim modo Jignt [icatur latitudo > quam facit B cubus » applicatus A pla- 
no-, hoc enim patio /igni (icatur latitudo ortiua ex applicatione 3 cubi, ad A planum , & fic 
de reliquis &c. 1 

Illud tnfiuper videtur opera pretium aduertere , quod fiuperiiis etiam innuimus ; nempej AAumtnda 
plurimum conferre ad cxquifitam notitiam harum operationum , ac vniuerfa pragmatia , 
qua nimirum fpeeiebus perficitur ,fi illis taxatis iuxta quo/dam numeros , operationes exer- patiam . 
camus , hoc enim modo > fecundum debitam afitm at tonem explicatis facile nos ejfequcmur y 
quid jjs veritatis in fit ; Cum, quis enim adnotauent id in numeris fieri , quod operationis 
natura exigit , non erit cur quidem tn dttbtum vertat , nam operationem rite perfecerit . 

Hac autem vt aliquo nunc illuflrcmus exemplo . Supponamus a * , ducendum rfie in a ' . Suptrhraexf- 
Praceptum enim docet pronentre a' ( ommittimus exempla Additionis , Subtrathonifique^t 
vtpote obuta ) . Itaque vt veritas deprehendatur. Supponamus a valere 7 , eius igitur mu i 

quadratum , puta a erit 9, at vero etufdcm cubus » puta a 1 , erit 27. Dutlus autem-j tifiitatitam. 

27 ,in 9 , facit 243 . Confiat autem 243 ,ejfe quadrato-cnbnm numeri 3 , tn Geometricae 
progrefftone ducente mitium ab 1 . Pruterea fi 3 a 1 , ducantur in 5 a' . Praceptum docet fieri 
154'. Rem autem fic fe habere hunc qut Jequitttr tn modum deprehendemus , Si a , valet 
3 vtiq ; a ' , valebit 9 >& $ a 1 , valebunt 27. At ver bfi , e fi pretium radicis a , itaut a’ , va- 
leat 9 , Jane a' , valebit 27 . Itaque 5 a' , valebunt 135 , atqui fi multiplicemus 135 > 
per 7 , fit produtlum 3645 , & ita fe res habet , in fpeeiebus ipfis ; Nam fi a' , valet 
243 , hic numerus multiplicandus e fi per 15,^ proueniet 3645 • Pr ater e a ft ducere debere- 
mus 3 a' b , per i a' , ex hypothefi quod a valeat 3 , vttquc a‘ , valebit 27 , itaque cunt-r 
b, valeat 10 ,( tantum entm e tus valorem fuppontmus ) a b , valebit 270 > cuius trtplum-* 
ejl 810, atq-, tantum erit pretium tpfius 3 a' b, at vero cum a , valeat 3 ,&a ' , valeat 9 ; certe 
2 a' tvaltbnnt 1 8 , fi autem 810, ducantur tn 1 8 . fit produtlum 14580. Idem efi autem—i 
valor tpfius 6 a' b etenim a valet 243,« hypothefi quod a valeat 3, & b, valeat 10, 
quo dutto tn 243, fit 2430, hoc autem datio tn 6 , fit 14580. 

Non diffimiltter id in dttttfione dignofictur > fi enim opus fit dtuidere a' ,per a' . Praceptum D* Aiuifimt 
docet oriri ,a,fia, valet 3 vtiqi a', valebit 9,& a' valebit 2q , hic diu i da tur per 9 . nempe a ' , u 

prouentt 3 , valor tpfius a . Item fi b' , diuidi debet per b , Praceptum docet oriri b ' , etenim fib > numerii iVit- 
valet exempligratu 8 . eius quadratum puta b 1 , erit 64 , eiujdemque culus erit 512 , at firaumr . 
fi 512, diutdatur per 8 , nempe b ' , per b , fiet quotiens 6 4 , nempe b ' . frater e a fi opus 
fit dtuidere 8 ab, per 2 a . Praceptum docet fieri 4 b . Supponamus a , valere $,&b\ 10, 
ergo a b, valebit 30, atque 8 a b, valorem habebit 240, at vero 2 a , valebunt 6 ,fi au- 
tem anu datur 240» per 6 > fit quotiens 40 , quantum fime valet 4 b , nam b > valet 10 , 
quo dutto tn 4 , fit 40 . 

Pr a ter ea fit opus dtuidere a b c , per a . Praceptum docet prouenire b c , & ita fe res arieuit 
habet, fi enim a valet 3 , & b } io,tnfuper r,4> vtique a b c, valebit 120,4/ fi diuida- 

tur 


Dlgitized by Google 


r 




24 C. RENALD. ALGEBRA NOVA. 

tur 120, per 4 , nempe a b e, per c , fiet quotiens 30 , nempe a b . Infuper iniunltum . _» 
Jit diuidere — j— a' b, per —j— 4 b , quotiens -J— 4 1 , v/ praceptum docct,& iu res 
fi habet ; fi a, valet 3 certe a' , valebit zq , at fi b valet 10 fane a' byvalcbtt 270, itaq\ 
a' b , valebit 45 , at vero Ji a , valet 3 y & b , valet 10 , vttque a b , valebit 30 , qua- 
re — J — 4 b valebit 10 y fi vero di ut da tur 45 , nempe -j— 4 ' b, per — j- 4 b > nempe_t 
per 1 o , fiet quotiens 4 , nempe a' . Si enim a ' , valet 9 , cum a , valeat 3 , 

— : — a', valebit 4 -j — Eodem pacto reliqua exempla explicari numeris pojfunt . 
Vt cum diuidere opus fit 5 a' , per 2 b, fiet quotiens , & tnfuper fi 5 a' b' , diuida- 
tur per 5 b' yprouenict 1 a ' , hoc ejl a' . Praterea Jifit opus diuidere 7 a' b' , per a ' , fiet quo- 
tiens 7 b ' . Hoc igitur modo fe geret Artifex tn fuis perficiendis operationibus . 

Alia cxflicS - Verum hac vti dicebam facile explicari pojfunt . Nam Ji 5 a' , per 2 b , diuidatur , prouenire 

txm t U facile conjlat \ JJuod fisa' b, diuidatur per 5 b‘ , prouenire a' , hunc in modum intelli- 
qcsyctcnim 5 a' b , ex hjpotheji \qubd a>valeat 3 >&b, loivtiq; valebit 135000, 5 b\ vale- 
bit 5000» ex hypotheji quod b , valeat 1 o, nam eius cubus ejl 1 000, quo du£to in 5, fit 5000, pro 
pretio ipjius 5 b ' ,// autem 1 3 5000 , diuidatur per 5000» fiet quotiens 27 > nempe a' . Ita 
pariter cum dmiditur 7 a' b ' ,per a’ , fieri 7 » hunc in modum addifees. Si enim a , valet 3 , 

vt a' y valeat 27, at vero b, vale at io,& b' , valebit 1000, que dufto in zj, fit 27000, 
hoc autem valebit a' b' y fi igitur 27000, ducatur in 7 , fiet 189000 , nempe pretium ip- 
jius 7 a' b ' . At fi a' y valet 27 , diuifo 1 S9000 , per 27 , Jiet quotiens 7000 , prcuunu 
ipjius 7 b' . Rette igitur Praceptum nibet or. 

Sonabat An Hac itaqi ratione Speciojd Logifiices operationes tractari pojfunt , vt inde nobis luci- 

i remm etm- filiis confiet , rite tnjhtutam futjfe y etji id etiam demon firationtbus nulla numerorum habi- 
Thtntiatur , ratione planum , ac manifcfium fiat i Imo quod Jpcctcrttm ejl proprium y ita operatio ip- 
fa perficitur , vt luculenter omnia ab initio ad finem operationis conjpiciantur , fingulis ni- 
mirum eius membris ob oculos poJittSy quod in numeris omnino defideratur y propter ea quod 
fpeciesipfxyquod etiam fuprk innuimus > nulli funt mutationi obnoxia, numeri autem maxi- 
me , impermixta fiquidem illa atque ab omni confuftone tmmunes per fe femptr apparent , 
quales operatio ipja requirit , numeri autem additione , fubtratfione , vel aliqua aha ope- 
rationis fpecie confufi , nullo modo fe Je dant in confipeltum, quales ad opus fuerunt ajfum- 
ptiy in quo plurimum elucet nooa Logifiices prajlantta , vnde non mirum yfi huius operem 
liceat illa perficere , qua alioqutn antiqua illa , quamuts alias mirum in modum commen- 
dabilis abfoluere minime peflit . Hoc aducrttjfe non piget iterum , quod fuper tus non femcl in - 
culcauimus yVt cuique per fpeftum fiat , opera pretium efie in hanc pene Diuinam Artem no- 
uiter excogitatam incumbere ; fiquidem ob cam , quam attulimus caufitm , ipjius opitulatio- 
ne datum ejl ad Geometria apicem pertingere . Vnde furnmts laudibus efftrendns ejl tlle ce- 
lebris ,ncc vnquam fatis pro dignitate commendatus , cui hae accepta referri debet , etfinon 
multam gratiam apud quo fidam inierit , breuiori , & concifo vtens confcrtbcndi Jltlo ; quamuis 
altas acri yjolertique donatus ingenio , ditiorem Mathematicarum Thejaurum in commu- 
nem fludiojorum gratiam reclufertt . 

TrtytnUurin- Hucufci; de magnitudinibus fimplicibus difleruimus.dc quibus , & natura», & do- 
*ZT 'lUrfrl & r * nae ordine primum erat agendum , fimpliccs enim cum fint , compotitas anrccc- 
dunt; harum enim principia funt ; & earum itidem cognitio facilior eft , fine qua_ 
fraduttrum compofitas aflfequi non licet, propterea ducendum inde erat exordium,- proximum 
tf,t*tijmt. a utcm e ft jV t de compotitis fermonem infatuamus, quod fequenti capite noftra con- 
templatione perfequemur. 


Algho- 
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Algoritlimus Magnitudinum Compofitarum. 


CAPVT IV. 


/ 


S VPERlVS explicuimus, Logifticen fimplicium magnitudinum fcilicct additio- 

nem , fubtraClianem , multiplicationem , & applicationem , fcu diuifioncm. tm h*atr.m 
Quoniam autem ex illarum additione , fubtradionequc profici fcuntur quanti- 
tates per lignum t compofit* , vel per lignum — difiun&x , qua: tamen communi 
quadam nomenclatura compofitx dici confucucre , nunc prxtcrca fequitur agen- 
dum de compofitarum illarum magnitudinum operationibus . . 

Verum enim vero quia ex ditiis hae facile conllare poffunt , habita prx oculis ra- 
tione fumorum f,& —.proinde breuirer hxc omnia, quibufdam exemplis declara- * m * 
rc tentauimus , animaducrlis ijs, qua: nos in Numcrofa tradidimus . 


A D additionem quod nttinct , utumadu r i o ... . . . . ditio /it ittfii, 

fiuc in ijfdein lignis affectionis , idem lignum retineri ;m diucrlis autem addi- <ftm 
tionem in fubtraClioncm commutari , refiduumque ligno maioris alfici . Hxc au- futrim 
tem exemplis declarabimus , ad a t d , addatur a, fiet 2 a t b , item ad illud idem *££™“ iu/ 
binomium addatur magnitudo b liet a t 2 b . 

Itaque quantitatum compofitarum additio inftituctur , confideratis lignis t, & — , Quamamum 
quibus alliciuntur ; ft igitur fuerint lincte cxdein , fcu quantitates ciuldcm deuomi- 
nationis , fit additio , vt in limplicibus , idemq, lignum prxfigitur fummx , quamo- oumtiuttt 
brem fi oporteat addere atb,adatb,fict2ata b,infuper fi aj}di- debeat a f b, futrim r /»/’- 
ad 5 a f 5 b, fiet fumma 6 a t 4 b.ita fi addatur 3 a — b.ad 4 a — 2 b, fit fum- 
ma 7 a — 3 b . 

Et hxc ex adiunflis exemplis colligere licebit , in quibus cernitur etiam modus (*»> 
inllit nendi additionem , cum fignadiuerfa fuerint; funt enim tunc fubtrahendx quan- 
titates ijfdcm literis denotatx ; quemadmodum in fubrraCtionc fimplicium oblerua- futrim ditttTi 
tum fuit, fubtraClione autem faCla, ei quod relinquitur prxfigcndum ell lignum, quo /-. 
uviior quantitas afficitur . 

Itaque fi addere oporteat ^.bfja.adsb — :a, additis 4 b, ad 3 b,&fub- e 
tradis j a, cx 5 a, fiet fumma 7 b t 3 a , prxtcrca fi a t b, addatur ad a — 5 b, 
fiet fumma 2 a — 4 b, vbi aduerte naturam lignorum t, & — , infuper fi 3 b t a, 
addatur ad 4 b — a, fiet fumma 7 b, etenim j a, & — a, mutuo le tollunt. 

Cinn autem addere oportet quantitates diucrlis literis denotatas, lylncit illas luis titmti{a»tH, 


Additio Magnitudinum Compoiitarurp , 


OPERATIO PRIMA, 



ponitur habere prxfixum lignum t , 


jtf t diurtjO 

uffcSaticm 1 , 
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E X E M P L A, 
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- b 

8 a — 3 b 

a t b f c t d a t b f c* d a t b- 

- d a 

a 4* b 

a*|«b b «J* 7 a b 9 1 

b — 9 ^ 

c b 

a — b —9 a b — 72 

b «J* 7 a 

a 4 » c 4» a b 

a a b — 2 a i b 4 J a 

? b — 24 

a 1 *|» b‘ 

a’ b d a' *J» c d { — d* 

a* — 3 b’ 

a* b* 

a* b‘ a' *J* b d' + d‘ 

a’ - 1 b' 

) a' + > b* 

:a’ t b d t b* 2a'tcdftbd‘ 

2 a* — j b* 

a b t b’ 

a' t abc a' — abc — 

a b | -7 — b’ 

a b j b' 

a' t abc a' — abc -f- 

a b t — r b* 

M b t t b’ 2 

a' t a a b c 2 a' - 2 a b t 

a b f b* 

4 a' r~ 

a’b a' *• d a t 8 6 a’ | j a b — b* 

J *' t “JT 

a’ b a’ t a - 3 32*-: 

t ab 

9 » , "-r 

a’ b 2 a* - 5 a t S 9 a* t 3 

[ a b — b* 


a a’ t 5 a b — b‘ 
j a b - 6 a* 

Ta b - 4 a‘ — b* 


a' a b c 


a' t J i' b t abc 
a‘ j a' b - 4 a b’ - b> 


a 1 f 3 a b c a a' t4a'b-4ab‘tabc-b' 

a* «J* 3 b — 8 
a' *f 2 b - 5 


p:r 


a a’ * b — 13 


Numtris h*t tf arc autem numeris explicari , ac illuflrari poffunt $ fi igitur ad a* f a a b , opui 
«*■"»'* fit addere a’ — a b; per a, intelligamus io.pcr b, vero 4 , itaque a’ > erit 100» if 
a a ^ crit 80, & a b; erit 40} Stabitque exemplum in numeris, vt hic vides. 


100 
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100 80 

100 — 40 

200 40 


1' ^ 1 1 b 
a* — ab 


2 a* ab 


•-* 1 

■3' II -t lilii 'i 


a: wfi.n^hib 


Si ad 100 80 , addatur 100 — 40 , fiet fumma 200 *-|* 40, & redte quidemJ 

fieri dicenduma a ' a b,ex additione a* — a b,ad a'^21 b,nam 2 a’ ^a b, 
idem cft ac 200 >$<■ 40. 

Si ad b — d a, debeamus addere d — a, per b , intclligamus 10, per d, ve- £«>»//»«_» 
r6 5 , per a, denique 2, in numeris fic flabit exemplum. p,7tm ' Um ' 


n r 


t° — 5 *f* 2 
5 — * 

10 


nml| 


Conflat autem fieri 10, ex additione profcripta,mm 10 — 5 f a , idem cfl quod £x additient 

7 >t S ~vtr ’, idcm J f l llod 3» ex 7, & 3 , fiunt .0. 71,2‘ta* 

Non dimmili modo poterunt alia exempla numeris explicari ; quemadmodum-, <ft, 
cuique pcrfpicuum cft. Nm diifimi- 

' * , — ^ liter AllA Ixl- 

fla poterunt 
nutxerii tllu. 
*•“ 1 flrari . 

‘ S C H O L 1 O N. 


F Actie autem ex diflis fiuperius conflare potefi , quo paflo fit operandum adbibitis cha- 

r a fler ibus maiufcults . VhfoiwkL 


Subtra&io Magnitudinum Compofitarum . 

OPERATIO SECVNDA: 


‘l b 0 

'b d - i L ^ 


raeHribtu m» 
iuftulit . 


A D fubtradtioncm quod attinet. Vt fubtrahantur compofitac quantitates ijfdcin 
literis denotata: ; oportet aduertere num figna fuerint eadem, vel diucrfa,& 

3 uantitas , e qua fubtra&io fieri debet inaior fit , vel minor quantitate fubduccn- 
a . Cum figna eadem fuerint, & quantitas, e qua fieri debet fubtradtio maior fuerit 
quantitate fubducenda; fubtradtio fieri debet , vt in fimplicibus » & ei quod relin- 
quitur prxfigcndum eft idem fignunt . Vt fi oporteat fubtrahere a t 2 b , cx 2 a t S b , 
fubtraCfis a, ex 2 a, & 2 b, ex 5 b, fiet refiduum a t 3 b . 

Non diffunditer fi oporteat fubtrahere 2 a — 1 b , ex 5 a — 4 b , fiet refiduum- 
3 a — 2 b . 

At vero fi eadem fuerint figna, & quantitas, a qua fubtra&ip facienda eft minor 
fit quantitate fubducenda , fubtradla minori ex maiori , proponendum cft refiduo 
contrarium fignum. Vt fi oporteat fubtrahere a f 3 b,cx 3 a t 2,b, fubtradtis a,cx 
3 a, & 2 b, ex } b , proueniet refiduum 2 a — b. Ita pariter fubtradio a — 3 b, 
cx 2 a — b , remanebit a f 2 b . 

Quod fi propolitx quantitates ijfdcin literis defignatx diucrfis fignis afficiantur, 
addenda: erunt non fiecus ac in fimplicibus fieri foict , & fumma: prxfigcndum cft 

C $ lignum 


Qua arte fit 
in/litumdicj 
fubtraiho ma 
f nundinum 
eempefitarum 
Quando Jig UM 
eadem nerint 
CT quar.titat 
/uitrahenda 
minor , 
f x impia . 

Quando figna 
. turrim rade 
©• ntur.t-ras 
fulte ait da 
mtitr 

Qrando pro- 
; /ita quanti- 
ruti fuerint 
qidem liter it 
defanata . 


I 
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fignum quantitatis , a qua fubtraftio fieri debet . Vt fi oporteat fubtrahere a — b , 
.. e x 2 a f b , fubtra&o a , ex 2 a, atque addito b, ad b, rcliduum fiet a f 2 b , non 
MMxim. ot cJifl ‘ milircr lubtrado 2 af J b, ex J a - 2 b, remanebit 3 a — 7 b. 
f.rZ 7 j«m , 0 IHud autem eft obferuandum, videlicet ad fubtrahendas quantitates di uerfis literis 
(uiiTxdiont . denotatas oportere quantitates fubduccndas variatis lignis conne&cre cum ijs,a 
quibus fubrrattio fieri debet. Quamobrem fi oporteat fubtrahere c — d, ex a t b, 
refiduum fiet a t b — c t d . 


Lit 


v_-.- ‘ -4 rj. *: 

.ai. £ X E M P L A t 


„ . i t b 

l an m txtm • 

flaru gtinrn , “ 

a f b a t b a — 

b a t b a — 

b a *- b a f b 

b a t b a - b 

a f b 
a f d 

b 

a t b 
- b 

a 000 

a f b a t b b f 

— d c t b b j 

0 — 2 b ab 

d-a b | d t a 

a b - d - a 

b - d 
a f b 



a f a b 

afbfd a - c d- 

2 a a d t a a 

a f b - c f d 

a - b 

a* f a b a* t a b 

a* f b 1 a‘ f a b 

a’ - a b 

a — d 

a’ - a b ab 

a' j b’ a* j a b 

a* t a b 

• d — b 

2 a b a* 

p 0 0 0 

-1 ab 

a’ t B’ f a b 

a* t b d — j— a* f - 

7-b't-i-ab - 

f abf-f b* 

i' t b’ - a b 

a* t d* -4- a* t - 

7- b 1 i- a b - 

j- a b t — j— b* 


2 a b b d - d’ 

a b 

-r-abt-i-b 1 

a' f c d f - d' a' — 

a' t b d’ f d' -i- a' - -f- 

-abcfab‘^b‘ 

-abefab*-!)' 

3 a' a‘ b f -7- a b* - b' 

t- 2 a‘ f -7— a* b 

c d f- b d* - 2 d' — j— a' - - 

4-abc 

S a' - a‘ b t a b* - b' 

* a f 7 b 3 a f 7 b 

a t 4 b 1 a | 3 b 

5 a — 4 b 
2 a — 2 b 

4 a 2 b za — b 

a *!* 5 b a — 3 b 

a t 3 b a f 4 b 

3 a — 2 b 

3 1 — 3 b a z b 


3 a b 3 a — 2 b loab — a* 3 a 1 4 * 3 a — io 
a — b 2 a 5 b 2 a' - 4 a b a* 4* 2 a — 2 


i a ^ ? b a — 7 b 14 ab — 3 a 1 2 a* *f* a — 8 


Ren nullu-i 
adu.tnnda. 


Quando qua- 
titxtts ij/dem 
hrtrit dtfifna 
fd Jiutrfii fi 
fnh afftiU 
futi in f. 


Hic tamen iuuat aduertere fubfra&ioncm variari polTe hunc in modum. Vt fi cx 
3 a 2 b , fubtrahere oporteat a «j* 3 b , ita pro refiduo feribi polfet 3 a 2 b 

— a — 3 b, elegantius tamen fubtradis a, ex 3 a, & 2 b , cx 3 b, feriberetur z a 

— b , ex quo facile intelliges , cum quantitates ijfdcm literis denotatae fuerint , ijfdcmq,* 
lignis fuerint affif&x , minorem ex maiori fubducendam cfle , eodem ligno retento. 
At li lubducenda quantitas maior fuerit ea , a qua fubdudio fieri debet, minor ex 
maiori fubtruhcnda eft , prxpofito figno contrario . 

Cum autem quantitates ijfdcm literis defignata* diucrfis fignis aflejtx fuerint, ad- 
dendae 



Digitized by Google 


CAPVT QVAR.TVM. 


2 9 


«dentice funt , fumrrueque pra?figcndum eft fignumcius.a quo fubtra&io fieri debet, N*r*. 
yt ii ex 2 a b , oporteat fuabtrahere a — b, Tcribere pofliimus aa^b — a+$tb, 

.& etiam Tcribere licet , imo elegantius a 2 b . Ceterum ex didis patet , fi ex a 
— b, fubtrahaturb — c, reman/urum a — 2 b>Jfc,& fic de reliquis confimilibus &c. 

S C H O L l O K. 

** ^ ‘i .. 

A Duertendum eft autem, fi quis voluerit exempla fpeeiebus tradita, numeris illuflra- 

re , numeros adbibendos efife idoneos , alias deripietur ; quod vt melius intclliga- •iutrund*-. 
tur , vnum , vel alterum exemplum explicabimus . fntxfluaM- 

Sit opus ex a b,fubtrahere c — d, dictum eft autem prodire pro refidno a «f* b — ‘°pcr 

c d. Si quis igitur fupponat 20 , pro a , & 6 , pro b , at vero 36 , pro t , fi 4 , pro numera . 
d , vtique fub tractio non bene flabit , nec fiet refiduum a b — <*■*$• d , perinde enim^t 
ejjet , ac 20 *$* s$ — y6 4 , hoc eft 30 — 36 , adhibendi fiunt igitur numeri idonei ; 

Vnde fi 2 o , fupponat ur pro a, & 6, pro b , at vero 3 o , pro c, & 4 > pro d , fiet (ubtra- 
ffto, vt nihil remaneat ; quod fi pro c , /apponeretur 16 ,fi 4, pro d,ftet refiduum 20 4* 

6 — i <5 4 , hoc <//14. Ita fi ex 10 ab — a ' , fubtrahi debeat 24' — 4 A b, fiet re- 

fiduum 14 a b — 3 a'; id tamen videbitur non remanere fi fupponanius 6 , pro a, fi 4 , 
pro b , nam data hac hypothefi , 10 a b, valebunt 240, at vero a ' , valebit 3 6 , itaq\ 10 
a b — a' , idem erit quod 240 — 3 6 , infiuper 2 a' , valebunt 72 ; fi 4 a b , valebunt 
96 , itaque 2 a' — 4 ab, idem erit , quod 72 — 96 , hoc autem effe non poteft , liqui- 
de m terminus fiubtrahendus maior efiet eo , a quo fieri debet fiubtraclto . At fi 12» fiup- 
pnnamus pro a, (jr c^ipro b, vtique 1 o a b , idem erit quod 480, quare cum a valeat 1 2 , 
fi a', 144 ,fi b,a t ',idem frit 10 a b — a', ac 480 — 144 , at vero 2 a', valebunt 2887 
tnfuper 4 ab, valebunt 192 , itaque 2 a' — 4 ab, idem erit ac 288 — 192 , fi autem 
tx 480 — 144 , hoc eft ex 33 6 , auferamus 288 — 192 > hoc cfl 96 , fiet refiduum _» 

240 , quantum eft pretium illius refidui 14 ab — 3 i ^ a kjpothefi , quod a va- 

leat 12, fi b, valeat 4 , fic. 

Multiplicatio Magnitudinum Compofitarum , 

—e — — - - • d et ' > jb 

OPERATIO TERTIA. 


C Ompofitarum quantitatum multiplicatio , vt inftituatur , oportet carum partes Qua an* fi, 
inuicetn multiplicare , vt dc fimplicibus didum fuit , atque produda fimul 
addere . . muitifiu*,,,. 

Qiiid vero attinet ad |igna>f* » & — , qua? ijs prifigenda funt; illud eft in me- Dijjnitur a, 
moriam rcuocandum, videlicet eadem figna hoc eft per ^ , vel per , fa- 
ccre lignum +(■ , diuerfa vero nempe +J+, per — > vel — per >£• , facere — , vt fi 
multiplicare debeamus a b , per c, multiplicatis >$+ a , per 4* c b , per &—■ 

c, fiunt a c, & b c, qux fi inuiccm connedantur, fiuc addantur, proue- 

* nict a c b c , fiuc ac^bc. Nec dilfimiliter fi multiplicandum fit a — b , 

per c, producetur a c — b c. 

Ira pariter li ducere oporteat a b , per c d » multiplicatis ftenim a b , **</«»* 

per c , & iterum a b, per d , non enim a b , duci tantum debet in c,fcd etiam '«• . 

m d , cum multiplicari debeat per c HH d , fiet autem produdum ac a d b 
c b d , non dilfimiliter ad multiplicandum a — b , per c — d , procedendum- 
eft; dudis enim a — b , per c » & iterum a — b , per — d , fiet produdum a c 
— ad — b c Sr* b d ; Si enim a — b , ducatur in •{* c , fiet a c — b c , deinde 
fi a — b , multiplicetur per — d , fiet produdum — ad *§* b d , propterca quod 
+1* a dudum in — d , producit — a d , at vero — b in — d , producit b d . 

EXE M- 
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s . ; 

s ei H m 

. 


a 4* b 

c 

, -xv >W 

uAi. ■ a c 4* b c 

".»n 

■ — a 4 * b 
a 4 * b 


EXEMPLA. 


a — b 

c 

a c — b c 

a - b 
a - b 


ab*b* - a b «j* b* 
a’ «I* a b a’ - a b 


a* t a b 


a 1 4* a a b 4* b‘ a* ** » a b 4« b* a* r b‘ 


3 a 4* 4 b 
3 b 


4 a 4 * 3 b 

• I » 2 C 


9 a b «$• ia b 1 8 a c 4 * <5 b c 


0 

• b 

a — b 

- c 

— c 

b c 

— a c 4* b c 

b 

b c 

b 

d 

- b* 

b c d 


4 a 4* a b 
2 a 4* 3 b 


ia a b 4* 6 b* 

t* 4 * 

4 a b 


• V . 4* a 

. •, 

• llf&jl 

VXbfcttV ’ 

>•! fV » V » 

it — ^ 

w.vVu\ 

A St \ 

tA < lo 


A , 


« fc 4 


8 a' •>$* 16 a b 4* 6 b* 


a t b 
c ►* d 


a - b 
c - d 


a’ t » a b f b* 
a t b 


- a d ►* b d 
a c t b c 


— a d 4 « b d a’ b 4 * * a b’ 4 * b' 

ac — b c a' f » a* b *|» ab* 


acfbc-ad-bd ac-bc-adfbd ■ - 

fcuac-adtbc-bd feuac-ad~bctbd a' f 3 a' b 4 * 3 ab 1 4 * b' 


a’ — i a b * b 1 
a — b 


a’ b 4 2 a b' — b’ 

a' — 2 a’ b 4* a b’ 


a’ — a b 4* b’ 
a +!<■ b 

a* b — a b* b' 
a ! - a‘ b 4* 1 b' 


a* — 3 a’ b 4* 3 a b‘ — b' a’ — b' 

a' - 2 a b 4 * b' 
a — b 


a' - 3 a’ b 4, a b' 
a — a b 


— a* b «J* a a b* — b* 

a' - a a 1 b 4 * ab’ 


_ j a 1 b 4* ^ a‘ b 1 - 2 a b' 
a * 4 * 3 a' b 4 * a* b* 


a* — 3 a* b «|* 3 a b 1 — b' a» - 5 a' b 4* 7 a‘ b‘ - 2 a b' 


•yr. 


M 3 


6 a* 
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6 a’ 8 a — g 
5 a * — 4 

— 14 a’ — 32 a 36 
30 a 4 4» 40 a' _ 45 a* 


4 d’ «J» 6 d e e* 
5 d c _ e* 


— 4 d' e' - 5 d c' ►. e’ 
ao d' c 30 d* c* «J* y d e' 


3o* 4 *f* -jo a‘ — 69 a* - 32 a«J* 36 2od'et3od , c 4 -»4d , e*-6de , t5de'-e 

feu ?od , et?6<l > e*'‘ dc 1 - c' 


4 a' t — ~~ a’ b f —— a b* 

■ a’ 


ab- 


mmm * 1 — 1 -■ 

— — a f * -?* — a 4 b hi — 2 — a’ b* 

i 1» u (• * . , 

3 a 4 b f -4- a’ b’ t -\r- a* b' 


-tt- » f bf 




b\t -4r- a* b 1 . - -7— a r 


y a' f 7 a* - 3 a f 9 
a* — 8 a j 5 

1*5 a ' f 3 5 ! a> ** *5 a t 45 


1 " 1 + + ♦ * 

— 40 a 4 -_5tf a' f 24 a* - 72 a 
y a' f 7 a 4 — 3 a’ f 9 a* 

5 a' - 33 a 4 - 34 a’ f 68 a* _ 87 a f 4 ! 


Plerumque expedit multiplicationem inftitucrc interferendo particulam in , vel li- 
teram M ; Vt fi quis velit multiplicare 6 a' t 5 a* •- 3 a f 7 , per 2 a* - 4 a t 8 ; 
Scribendum erit 6 a' f 5 a’ *. 3 a f 7 . in 2* a* *- 4 a f 8 , vel loco particula: in ,poteft 
adhiberi litcra M,vt6a' t 5 a' ** 3 a t 7 1 M 2 a‘ - 4218. 


Applicatio, feu Diuifio Magnitudinum Compofitarum . 


QPERAT 10 gVARTA. 


P Oftremo loco de magnitudinum compofitarum applicatione , feu diuifione tra- 
nandum fupcrcft. Ha?c Operatio non fccus inftituitur per fpecics, ac Alphabe- 
ti dementa , quam in vulgari Arithmetica per numeros . Iis igitur praeceptis adhi- 
biti* huiufmodi Operatio perficietur . Recolendum tamen eft in memoriam, quod 
fuo loco de diuifione fignorum t, & -» tradidimus. Si igitur t per f, vel - per - , 
diuidatur , oritur t» at vero fi diuidatur f per vel n per t> oritur ** , Illud autem 
oblerua nihil intereflc,numa dextra, an a finiftra incipias. 

Itaque ad diuidendum ac f b c.per c, diuidatur fac per t c »& t b c per f c, 
prouenient f a , & t b j atque adeo fiet quotiens a t b . Non diflimiliter fi diui- 
datur a c - c b , per c , orietur a — b ; quandoquidem diuifis fac P er t c * & 
4* a , & - b c , per c , fit - b . Deinde fi fit iniun<ftum diuidere ac a d b c 
4 »bd, per c *f» d , fiet quotiens a *J* b . 


XctanJtoHi- 
dxm , 


JpplUatl*m4 

gnitud 

ctmft fit arum, 
qua turtt fit 
inflitutnda . 


Zxtmplii dfi 
tlaratur df 
e Irina d» 
fliiaum . 


Diuidatur 
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Diuidatur ac i$tad>$tbc*$tbd 

per c t d ac^ad^bc^tbd 


a c I a b c I b 

* c I C ! 


Quotiens 


a ->$4 b 


fxwp/j 0Xm Diuidatur a c per c , & prouenit a , feribendum fub linea in quotiente; multiplica- 
f Haui». to autem diuifore c d, per quotieritem repertum a > produ&um a c a d , ex 

ipfo diuidendo auferatur i feribendo partes eiufdcm denominationis locis debitis, & 
reliquum fub linea infra du&a; itaque cum fubrrado ac,exac,&ad,exad,ni-» 
Iiil remaneat; propterca fub duda linea feribere oportebit o. Prarterca diuifo +$* b 
c,per «I* c, fit •>$<• b , adferibendum priori quotienti ; multiplicato autem diuiforo 
c d, per quotientem hunc b, fit produdum *f* b c b d, feribendum, vt ante 
fub diuidendo , fadaque fybtradionc quod remanet, erit o, feribendum fub linea. 

Vt vero cumulatius hxc a nobis tradentur, plura fubijcicmus exempla ; oporteat 
diuidere a b > per b , obferuentur prteccpta lignorum > & — » atque diui- 
datur a b , per >$«• b , & infuper b d , per b ; & fient 4* a , & »$+ d ; qua- 
mobrem quxfitus quotiens erit a d. Ita fi diuidatur ab — b d, per «f» b, orie- 
tur quotiens a — d , namque diuifo *J* a b , per >Jk- b , fit quotiens a * item di- 
uifo — b d , per b , fit quotiens — d . Si diuidatur 7 a b — 5 a* , per a , fiet 
quotiens 7 b — 5 a. Si a‘ r, diuidi debeat per a, fiet quotiens a r. 

Ergo fi oporteat diuidere abjf+bd^crb.fict quotiens a >i*d. Quod fi diuida- 
tur a b — b d , per b , proucnict a — d . Si diuidi debeat ab — a d , per a , fiet 
quotiens b — d . Quod fi oporteat diuidere a' — a* b , per a , orietur a’ — ab. 
Rurfus fi diuidere oporteat a' a b’ per a, proueniet quotiens a* b*. 

Deinde fi fit iniun&um diuidere 20 a 1 1 2 a per 43, fiet quotiens 5 a 3 , fi 
nimirum diuifio per 4 a, inlhtuatur. 

Quoniam autem ha?c Operatio magni momenti cft , proinde non erit abs re-< , 
nec alienum ab inftituto noftro alia plurima exempla in medium afferre , 


fheru txtm- 

fl* it> jiffll-r 
f3Ud.it txplim 

r atiintm . 


Exemplum , 


Exemplum . 
Exemplum . 

Exemplum , 


Diuidatur 
per b t c 


b d 
b d 


* 

* 


* 

* 


b f 
b f * 


c f 
c f 


* b di* d 

* b 


b f 

b 


* f 


Exeunti 
;l»r.vie . 


Fadla diuifionc ipfius b d per b , fit quotiens d ; quemadmodum in fimplicibus 
dt- dicebamus; feribatur autem in quotiente ; multiplicetur vero quotiens inuentus d , 
per b *$* c , diuiforem , & producetur b d *f* c d , auferendum a diuidendo, feri- 
batur autem infra ipfum , cumque fafta fubtravftione nihil remaneat ; proinde fub 
vtroque membro poni debet o. Nunc vero diuidatur t b f , per -f* b , & fiet quo- 
tiens t f > adferibendus quotienti priori , multiplicato autem quotiente illo inuento f, 
per bfc, producitur fb f t c f, feribendum fub diuidendo, faclaq; fubrradionc , ciim 
nihil remaneat, fub reliquis duobus membris itidem .0. notari debet, atque diuifio 
pcra&L erit : quemadmodum cernere licet in fuperiori paradigmate , & erit quotiens 
d f* f; idque opere multiplicationis comprobabitur, 

* 

. . Diuidatur 
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Diuidatur bd-cd-bffcf fbd 
per b - e bd**cd-bf|cf t b 


I 


td - b f 
tb 


-f 


1 

6 

,4 

& 

n 

JX 

3. 

R8 

djt 

P 

ob- 

ea* 

,fc 

i& 

.fc 


r.i 


Ad hanc diuifionem perficiendam. Primo diuidatur f b d, per f b, vt fiat quo- 
tiens t d ; deinde multiplicetur b — e , diuifor per quotientem muentum d , «8 e 
fiet produdum b d — e d, fubtrahendum ex diuidendo ; ob id fub linea feribi de- f4 '”* 
bcr o . Deinde diuidatur — b f, per | b , fadaq,- diuifione quotiens orietur - f . Mul- 
tiplicetur autem quotiens per diuiforem b — c , & producetur — b f f c f , quo 
fubtrado ex reliquo diuidendo , nihil remanet, atque adeo perada diuifione quo- 
tiens erit d — f , 1 


Diuidatur 
per a — b 


a‘ — 
a* — 

o — 


■ i a b f b’ 
a b 

a b 

a b f b* 


t a» 
t a 


t a.*- a b 
t a 


- b 


' r aurcm hxc diuifio perficiatur diuiui debet a’ , per a , vt fiat quotiens a, nunc tu thfivri*. 
multiplicetur a — b , per a , & producetur a* — a b , quo fubtrado ex diuidendo r " «*fi*i* 
fiet rdiquum — ab, feribendum fub linea duda infra — i a b . Mox autem diui- ,r *‘ lMUT - 
datur — a b , per f a , & proueniet — b , feribendum in quotiente ; dudo deinde 
d imiore a — b , in ipfum — b , producetur — a b t b’ , quo fubtrado ex reliquo 
diuidendo nihil remanebit ; atque adeo fiet quotiens a - b , id quod multiplicatio- 
ne comprobari porelt . 


Diuidatur a* - b* 

per a | b a* ►- b 1 


a b 
a b 


a’ 

a 


a — 


a b 
t a 


- b 


i rar 


a. 

Ici- 

li* 

F» 

ot* 

eia 

txfi 




"d hanc abfoluendam diuifionem , primb diuidatur a* , per a , vt protieniat a , 
feribendum in quotiente ; multiplicetur autem a t b , per quotientem inuentum a , K riori> 
& proueniet a* t a b , quo fubtrado ex diuidendo remanebit -ab; hoc autem re- ‘ M “ ' 
fiduu n poft lineolam adferibi debet; quoniam prxter - b*, hic terminus - a b, huc 
ad diuidendum accclfit ; inox autem diuidatur -ab; terminus iam didus per f a , 

& fiet q totiens - b , modo fi multiplicetur a t b , per quotientem inuentum — b , 
confurget -ab b* , fubtrahendum ex eo , quod relinquitur in diuidendo : eunt* 
autem poft fubtradionem nihil remaneat ; ob id fub linea feribi debet .o. & ideo 
ad finem perducta erit operatio . Hac autem operatio multiplicatione comprobabi- 
tur, fiet autem quotiens a — b. 


TirtUrMtij fu- 
Jlui- 


- - I l 


Diuidatur 
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Diuidatur 

a* - b* j 

t a b 

t a* 

j t a t a b j f b 

per a - b 

a 1 - b’ 1 

O 0 

t a b 
o 

t a 

1 t a | 


Animaduerfis ijs , quae fupra d : &a fuerunt , facile intclligcntur , qua; circa hanc 
diuifionem occurrunt . Ex hac autem oritur quotiens a t b . 

Diuidatur a' f a' b - a b' M b' f a' j f a’ . — a b’ j — b‘ 

per a t b a' t a' b “ a b' - b' j a | t a 


o o o o 

Htee autem diuifio flicile ex di&is intclligi poteft , & opere multiplicationis citra 
difficultatem comprobatur . Quotiens autem ex hac diuilionc proficifcttur a* — b\ 

Diuidatur a 4 *|« a' b — ab' — b 4 — b 4 I — b' 

per a j b a 4 a ' b — a b' — b 4 *$• b j 

o o o o a' b I «f* a' 


humi ipnter Hrc diuifio fi ab vltimo termino incipiatur , facili conftabit ex ijs , quae hafle- 

nus diifla funt habita pra; oculis doftrina fignorum f , & — . Cxterum oritur quo- 
tiens a' - b' . Euidenter autem diuifio comprobata manet ex opere multiplicatio- 
nis, quemadmodum cernere licet in adiuncto Paradigmate. 


■ * 


a' — b* 
a b 



•: •* ~ 

iM pifcnv ^ 

flp 





•J* a' b — b* 

a 4 — a b* 



- 


- • 4 

a' - i b"f a'b 
Seu a 4 *$• a' b — ab' 

— 

b 4 

b 4 


Diuidatur 
per f — b 

b f t 
b f t 

cffdf-b’ - bc H bd 
cffdf-b' - bc"bd 


t b f I 
t * 

,b 


o 

o o o o o 




, n .t - • 

J * M * 


t c f 

t C 


.-.a n#xnKr~- - 

» - i - ■ - • ‘ i-. L, «iji , a 


t f 


'Zi liiarfQ * 
ti * 

< •# i • 

pEMBLy/o : -ttUirO >^r 

• • * • •• ii s» : -< . . 


td f 
t f 

td 

Siuc b f 
b f 

— b 1 f e f - 

— b’ t c f - 

— bcfdf— bd 
-bcjdf-bd 

b 

t c t d 
f - b 


o 

o o 

o o o - b’ - 

b 

c - b d 



b f ^ e f d f 
bf^cf^df-b 1 - b c - b d 

Hxc 
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Hxc diuifio facile etiam conftat, & ex ea oritur quotiens b *f* e 4* d . 


Diuidatur 
per e — d 


a' e — a' d — b’ e t b' d t a' e 
a' e — a' d — b' e t b' d a t e 


t a'.- b' e j 
t e 


- b' 


a' — b* 
e — d 

•4^ 

1 f ■ \ 

£ ^ 9rm * 4 UV ^ ^y» 4 

M . 

- : jj •<; . 

t jf 

— a' d 4» b' 4 

a' e — b' e 

a* e — a.' d — b' e 4 * b' d 

* _ 

Non cft, vt in hac diuifione explicanda nos iinmoremur,cum ex b 
eatis facile confiet , fit autem quotiens a' — b'. 

Diuidatur a‘ ~ 3 a* b 4 * 3 a b* _ b' 

per a _ b 4 * a b* - b' 

- b' j 4 * b* . 4 * 2 a 
-b | 

4* J a b' 
— 2 a* b 4 * 2 a b’ 

— a* 1 

— 1 


r* 


- a’ b 
a’ - a* b 

o o 


«l 

. i — *u 


a‘ - i a b b* 
a — b 


„ a* b 4* a b* - b' 

a' - a’ b 4» ab* 




j Productum a ' - 3 a* b 4* 3 a b' — b* 

j ’d — 'd : U£ — l d — i ' f -- 

Ha?c diuifio parit qiioticntcm a* — i a b 4* b* ^ 

4 i A .»*.«,• _ * * " * 

J * I O J - — O i 

Diuidatur 9 d 4 4* ii d' e ~ 4 u e 

per 3 d* — e’ 9 d 4 *|« 12 d' e — 4 d e 1 

Vj - , 


, I J U - - o o • 

Diuidatur 9 d 4 4 1 2 d' e ~ 4 d e' - e 4 f - 3 d* e* . s* 
’■ “ J ' - J e* - e 4 I -«3 d* e* , 


e 4 

e’ 

— 4 d e’ 


000 
4 d e 4 3 d' 4* e* 
3 d* — e* 


/rtuiCT 

— ii iyj 

4* e» 

4* 4 d e 


— T-t 


tjA 


— 4 d e' — 3 d* e* — e 4 j. 

12 d' e 4* 9 d 4 4* 3 d* e* 

9 d 4 4* ia d* e — 4 d e« — q 4 : | .•] 

1 '« ‘ 1 ‘V 


— e* 

•r* 3 d* e* i 4* 3 d* 

— e’ 1 

t 

•;j r 




D i 


Diuidatur 
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Diuidamr d* - C * > b- d u * . b' c u * b; d' - b; c; 

per d t c d 4 — c’ * 2 b* d u 2 b’ c u » b d -- b c 

o o o ° o o 

— cd’ i 4 tc* d* j — c'd j — b*cd j 
I $ c *d 4 j -c‘d | -b*cd | 


Fiet quotiens 

Diuidatur 
per u 1 — 1 d 


rid’'-^;r cd '- + i'd d r c ' d -^d]- c ' 

i ib 'i«i* ib ‘ u -**ri* b ‘d-" b * c di _ b' c 

.>£ d* — c d’ e* d — e* ifc a b* u ■>£ b* d — b* c 


<i L fi 


j 'o r. 

i d 


♦fc u‘ — S u 4 — i*4 u’ — 64 
* u 4 * 8 u 4 * 4 u 4 — 64 

o — id u 4 — i*8 u* o 
— id u 4 — 128 u* 


~d 4 j *4 
— 16 


— 1» 8 

— 16 

— i( 5 u' 

— 16 


Fit quotiens ^u 4 ^8u’^4 


u 4 8 u* 4 
u’ — 16 


Z L 


— id U 4 — I 28 U* — d 4 
'd - u‘ *|* 8 u 4 — 4 u* 

*/i . 


's 

o 


(\ 


u* | ^8 u* 


• — u‘ — 8 u 4 — 1 24 u’ — d 4 

Diuidatur t^t^u^a^u 4 - b 4 u*tc*u*— b 4 — ab^c*— J^c 4 [ tab*c*u' 

per u 1 - b’ « c* tu vb,u *“ e’ u 4 -• a b 4 u* t c 4 u* — b 4 — b 4 c* ~b’c 4 j t bVu* 




j "i b > 


o t a b* u 4 — c* u 4 1 b 4 u* o o — b 4 c* t o t b* c* u’ 
- f 1 b* U 4 - c* u 4 1 b 4 u 4 — b 4 c* t t b* e” U* 


o 


o 


Qufetfohs tu» fi b-u* - c* u* t b 4 f b 1 c* 


‘b £ •t 4 

f! „ 


tu 4 j f u 4 .t a b* u 4 i f a b* u 4 .— -c*u 4 
tu* | t u* I *b u* 

t b 4 u* I f b 4 ,t b* c* u* I tb-c* 
u‘ t ‘ u* 


— c 1 u* 


I* \l 

'it o 


nn-LLi(l 


SCHOLION 
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SCH0L10N. 


Q Vandoquidem fuperius operationes nonnullas paulo breuius explicuimus ; lutet hic DiligriHiex- 
eafdcm explicare diligentius. Dicebamus, cum oportebat diuidere a'-b',per *~b, 

* operationem ejje fic injlituendam , vt nimirum diuidatur a' , per a , proueniet fi™*’»"* 
enim in quotiente a , quo dutto in a — b, fit a' — a b, hoc autem fubtrafto ex & 1 — b' , 
remanet - b' f a b ,fiquidem fubtrahendo a x ex a x — b ' , cum oporteret fubducere a‘ - a b ; 
plus fubtr abimus ,quam oportet ; ob id fieri debet additio ipfius a b , ad id , vnde fit fub- 
tr allio , & remanebit — b' f a b , perinde enim eft fubducere a' — a b, ex a' — b' , ac 
efi f obtrahere a' ex a' - b' f a b',ab ipfo autem - b' \ a b fubducere oportet - b' f a b, id 
•videlicet, quod fit ex multiplicatione ipfius a - b, diuiforis , per b , fecundum terminum 
quotientis . 

Rurfus dilfum fuit fi <t — e* f 2 b' d u t 2 b' c u t b' d' — b x c x , diuidatur perduc» R ur [u, fupt- 
dittum efi inquam oriri f d' — c £ f c' d — c' 1 f * d x u | b* d — b' c i idque ex opere rimmtxpluM- 
multiplicationis confiat , vt in hoc cernitur Paradigmate , 

d 1 - c d’ ^ c' d - c’ ^ 2 b‘ u ^ b’ d — b’ c 

d 4* c_ 

c d' — c* d‘ «|* c' d — c 4 i b* c u b* c d — b* c’ 
d 4 — c d' ij* c* d* — c' d 2 b* d u b* d* — b* c d 


d 4 — c 4 ^ a b' d u ^ 2 b‘ c u ^ b’ d‘ — b' c* 

Pra?rcrea iuuabit etiam explicare magis operationem ipfam > qua diuifimus d 4 - c 4 AUtrim «/*- 
2 b* d u *$♦ 2 b* c u b‘ d* — b* c* , per d «f* c , Primo diuidatur d 4 , per d , 

& proueniet quotiens d' > quo du&o in d >{* c , fiet d 4 •>$«• c d' , hoc autem lubtra- 
fto cx d 4 , remanet — c d' . Diuidatur hoc autemper d , & proueniet — c d 1 , quo multi- 
plicato per d c , orietur — c d' — c* d* ; hoc autem fubtra&o cx — c d' , re- 
manebit fCd', diuidendum per d; fadaque diuifione proueniet quo multi- 

plicato per d c , orietur «§• c* d* «f» c* d , fubtrahendum ex t c' d*', vt remaneat 
►. c‘ d , quo diuifo per d,fit quotiens - c' ; hoc autem multiplicato per d *f* c , 
proueniet - c' d - c 4 , & hoc fubtradto cx - c' d , remanet . o . & fi ~ c 4 , fubtraha- 
tur ex - c 4 , remanebit .o. Deinde diuidatur *i* 2 b* d u , per •>{* d , fit quotiens 
j b' u ) quo duao in d c , orietur 2 b‘du4*2 b’cu, hoc autem fubtradto ex 
2 b' d u 2 c b’ u , remanebit . o . Mox vero diuidatur b* d* , per d , pro- 
ucnict quotiens *f* b* d , quo multiplicato per d ■*$* c , fiet •>{<• b* d 1 ♦j* b* c d , quo 
fubtradio cx «J* S* d', remanebit — b 1 c d, diuidendum per d, qua fadla diuilio- 
ne > profiliet quotiens — b‘ c ; hoc autem multiplicato per d c » orietur — b* c 
d - d* c‘, quo fubtra&o cx - b 1 c d - b’ c’, remanet .0. ^ 


Diuidatur 

a' f b' j 

, a b' 

i + a* b 

t b» j t b‘ 

per a t b 

a' f b' 

*■ 1 b' 

ta’b 

tb | 


0 0 

0 

0 

-ab 1 1 - 

t b 1 


Fiet 
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Ficc quotiens a s — a b 4* b* a' — a h 4* b* 4* a 1 b J ^ a 1 

a 4* ^ 4* ^ 


«••*• ' —v\ i " • 4 Vi . 

*"***• . i - h n^, V . 


•Ifl Un».\ 


i 


a* b _ a b' *f* b' 
U‘ — a 1 b «$# a b* 

a ! «f» b' 


Hxc diuifio fi ab vltimo termino incipiatur , facile conftabitex ij$,quae di&a funt 
habita pra: oculis doctrina fignorum + , & — . 


-'A 

- lu \ : 


Diuidatur ad4*db*J»cd — a’ — ab-ac 
per d — a a d «f d b «J. d - a* — ab-ac 


Siue ad-rr*fbd-ab*J«cd-ac 
ad — a’ «f»bd_ab*$*cd — ac 


•J* a d | a 

d I 

*bd I b 

«f d I 

♦J* e d | c 

♦f d | 


V.A 




Fiet quotiens a f b t c 


a t b f c 
d- a 


' ’ - b tiq « 'L jw 
* nro . 

4i:'umoup,*b 

-rrt . ; b - 


_a' — ab — ac 

ad*J»bd*|«cd 

d4*bd«f»cd-.a’ — ab — ac 


Animaduerfis ijs , qu* fuperius dida funt, fine difficultate haec etiam diuifio in- 
telligetur . 


Diuidatur 

a 1 c — a’ d — b' c f b’ d 

f c a' I a' 

l - 

per c — d 

a' c — a' d — b' c f b' d 

te | 

> » t{ C 


0 0 q 0, 

t b' c I -b' 



t c - J 

W-.tdift 

d ;.:,vno j *t* b 


aurte. an 


a* — b 1 
c — d 

: 3t * c ' 1 

j/u~b 




. .d f j * £ 
1 d 5 

— a' d *f* b' d 
a' c— b' c 

«4 | *• * 

• 

A b - f 'C r, ~ 

a 1 c — a' d — b' c «f* b' d 




Non eft cur in hac diuilionc explicanda nos immoremur , cum cxha&enus traditis 
fatis fuperque confiet . 
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— a* b , atque adeo - 3 a 1 b — b' ; .i , reliquis vt aAAwaf/r , parit in pragmatia , cum 
a' - 3 a* b 4* 3 a b 1 , vt hic cernere licec ; inftituta multiplicatione quotientis in_, 
diuiforciru. . 

Ita pariter hic — a' d — b' c ; cutn fcilicet a' — b' , per c — d , nempe quotiens 
per diuiforem multiplicatur . 


a’ : a b 4* b' 



— a» b 4» 2 a b fc — b' 
a' — a’ 2 b «I* ab* 


Produdum a' — 3 a 1 b 4* 3 a b‘ — b' 


Cxterum illnd cft perpetuo obferuandum , quod etiam fuperius innuimus, vt quo- 
tientes linguli, in diuiforem ducantur, produdorum.vt .i diuidendo lubtradio Hat; 
Ica plane , vt aliquo vtar exemplo, cum diuidebatur a' - 3 a’ b 4* 3 a b 1 - b' , per 
a - b . Primo diuidebatur - b‘, per - b, quotiens erat 4 * b* , duci debet in a - b , 
vt Hat 4 * a b* ~ b' , quo fubtiado cx 3 a o* — b' , remanet 2 a b’ , quo diuifo 
per - b , Ht - 2 a b , hoc vero dudo in a — b , fit — 2 a' b 4 * 2 a b 1 , quo fub- 
trado ex — 3 a 1 b 4* 3 a b 1 , remanet - a* b, hoc diuifo per - b , fit quotiens f a‘> 
hoc autem multiplicato per a - b, fit produdum a' -a’ b , quo fubtrado ex a'-a’b, 
nihil remanet . 

Non difllnoilitcr , cum hic diuiditur a' c - a' d — b' c 4 * b' d ; per c - d ; fit quo- 
tiens a' - b' , vt etiam fuperius vidimus , & multiplicatione comprobatur . Primo 
enim diuiditur 4* a' c, per -4* c ,& fit quotiens a', quo dudo inc - d, fit a' c - a’ 
d, quo fubtrado ex a' c — a' d, remanet o. Deinde diuiditur b' c, per 4 * c, & fit 
quotiens - b' , quo dudo in c - d , diuiforem fit produdum - b' c t b’ d, quo fub- 
trado cx - b' c 4* b' d, remanet o, fit igitur quotiens a’ - b', quod multiplicatione 
comprobatur . Placuit hxc iterum adnotare , vt fuperiora exempla melius intelli- 
gantur . 


Diuidatur 9 d 4 1 1 2 d' e f 4 d e' t 6 d‘ e' f e 4 

per 3 d' 4* e’ 

Pcradj operatione fit 


Quotiens 


4 d c t 3 d‘ f c* 
t 3 d* t c* 


4*4 d c’ f 3 d’ q 1 f e* 
1 2 d' c 4* 9 d 4 t 3 d’ e’ 


t e 4 | 4*C’ 
t c 1 | 


f 3 d* e* 
t e* 

t4 d e' 

t e’ 


4*3 d* 

4* 4 d e 


Produdum 9 d 4 4* 12 d' e t 4 d c ' 6 d ’ c ‘ t e’ 


Diuidatur d 4 -’b 4 t2a 1 dyt2a*byta>d‘ — a>b l 1 -bd' I fb’d l I -b’d 1 -.a’bd 1 
pcrdfc d 4 ~b*t2a‘dyt2a , byt.a l d , — a’b‘ I -bd' ( tb‘d’ | ~b'd j -a’bd I 


Quotiens t d' - b d* t b 1 d' _ b' 4* 2 a 1 y a’ d - a* b 


d 4 I d' . — b d' |-bd*.^b , d* 


4 * b’ d . — b' d | — b’ 


Qytdirn mkU 
mxduer[mr.<j 
di^na tirtO-i 
(nperiera rxe- 
fl*. 


Rurfui net An- 
di cire* fr*- 
gm*ti*m J 'tt - 

prriorum ope- 

r Atianum . 


VideUhelien, 
qued [equitur. 
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^ i a’ (1 v I 4 * a a 4 y . *J» a’ d* I a 1 d . _ a’ b d ' a 5 b 

* d I 4 d I 4 d i 


Diuidatur 
per y’ - 16 


ty‘- 8 y'- 124 y‘-<S4 

t y < f 8 y 1 1 4 y 1 " g 4 

O O 

- 16 y 4 — 128 y’ - 

- 1 6 y 4 — 128 y’ 


i *i*4 
- 16 I 

12S y - j *J* 8 y 1 
16 | 

- 16 y* | ^ 1 y* 

- 16 


Quotiens ❖ y 4 *f* S y 4 4 


y 4 *J* 8 y : *J* 4 
y 1 — 16 

— 1 6 y* — 128 y 1 — 64 
y‘ *|* 8 y 4 — 4 y‘ 

Produftum y‘ — 8 y 4 — 124 y' — 64 

Diuidatur fy‘fa‘y-2 c-y 4 _ a 4 y 4 tc 4 y>-a‘ 2 a 4 c= a>c 4 I *f*2a‘c’y‘ 

per y' - a* — e* fy‘-a 4 y 4 - c 4 y 4 -i a 4 y 4 tc 4 y*-a‘ ;Tc 4 Ia 4 c 4 1 «f* a 4 c 4 y 4 

0 000 

t 2 a’ y 4 - e’ y 4 1 a 4 y a 4 c* ♦$. a 1 e’ y* 

t 2 a 4 y 4 - c 4 y 4 1 a 4 y* a 4 e* •{• a’ c* y* 


Quotiens * y 4 «|* 2 a 4 y 4 - e 4 y 4 a 4 «J. a 1 e* 

*f* y ( ! «J» y 4 *i* 2 a* y 4 } ^4 2 a> y‘ c*-y* j - C ’ y 

+ y I 4 y' I t y I 

f a 4 y* ! «J* a 4 a 4 e 1 y 1 f t a* e* 

t y I * y 4 I 

Quia vero ha?c inferuirc poffunt ad intclligentiam Cartefiante Geometria? ; proin 
de non pigebit aliud exemplum afferre, id quidem compertum, illudquc efto. 


Diuidatur 
per 


^ tUr . r t-r-q — r~ f q f P u> q - f u 4 q - 4 P u 4 q f 4 P u 4 q tPu 4 q 

7 r f-Pu 4 tPu t-r-q — r-fqtf'u-q~fu , q-4Pu 4 qt4?u 4 q tfuq 


Quotiens «f* q 4 ^u 1 q * -f- q j *q -fu 4 q 5 - 4 fmq 

+ - 7 - J +- 7 - I 

q u ~7 ~i~ f — P u* *b f' u 4 

♦f*q — 4*f u'q 


Produdum 


— fu 4 q«fPu* q^4f’u 4 q — 4Pu*q 
-T- q-Pu-q* P u 4 q 1 


~7~ q ~ ~T~ f q *J* p u 4 q — f U 4 q — 4 f* u 4 q 4 P u 4 q 


Diuidatur 
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Dmidatm- -y- abf-f- ac- -J-adf -fc- bff *-cf- -2- df 

p er — a* — f — abf ac- -j- ad| -fr-bft- cf"Hr df 


Scu a b * -fr- b f * -i- a c * cf {- a’d ^ d f 

-r b f «I* -i- ac* -V-cf i— ad ^ d f 


Quotiens — f- b * e j— d 


b * — j- c- 
* 4-a* 


d 

f 


rr b f * — ~ c f- 
a b * — fp ^ c i- a d 


df 


Produ&um -f- abf-*- ac--f- adf-h- bff-^ c f- -^-df 
Diuidatur af*bt*c* — df*cf*ag*bg*cg*dg*cg 
per f * g 

Quotiens a * b * c — d * e 

a*f*b*f*c — d * e 

f*S 


ag*bg*cg — dg*cg 
af*bf*ct' — d f * e f 


af*bf*cf — df*ef*ag*bg*cg*-dg«|«cg 


Diuidatur 
per a' * b‘ 

a’ c 
a' c 

- a’ d * a 1 b' c - a 1 b' d 

- a' d *• a’ b' c - a* b' d 

Quotiens a* c 

9 

— a* d 

o o O 

Diuidatur 
per a’ c - a’ d 

a‘ c 
a* c 

- a’ d *• a* b' c - a‘ b' d 

- a' d * a* b' c - a* b' d 

o 

Quotiens a' * b' 

o 

o 

o 

Diuidatur 
per a’ c — a’ d 

a* c d _ a’ d* 
a* c d - a 1 d’ 

• 

Quotiens d 

o o 

; -1(n 

Diuidatur 
per c d — d* 

a’ c d m a’ d' 
a* c d - a* d’ 

V 

Quotiens a’ 

o o 
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A Vtuertendum cjl circa diuijionem fuperiorem , cum divideremus? d't i2 d' e t4 de ' 
\ 6 d' e‘ \ e\ per 3 d‘ f e \Jic injit tuendam effe. Primo di sudatur f e* , per f ‘ ♦ 
f,r ,«««« t <• . 1 “ **• '» 3 * t «' . froduritur } * f t d . frtjr.bcndux, txdi.i- 
daido , „mm,t wm 9 * 1 1» * ‘ t 4 d «> t 3 f- ddtx vere dtudexdxn rejidmm 
-> d' e' > per e\ prone met vero 3 d‘> quo du£to t» 3 d 1 t e x , Jit productum 9 d t 3 « e , 
hoc autem fubtracto ex re/iduo , remanet ia d> e t 4 ^ ^ 4 » 

per e' , proveniet 4 de, quo multiplicato per^ett e' ,prouentet 1 2 de | 4 de', quo fub- 
tracto ex 12 d' ef 4 de’ , nihil remanet i atque hunc in modum ad finem operatio per- 

ducta cjl . 

Operationis autem confpc&us fic fe habet . 

9 d 4 1 1 2 d' c t 4 d c* 1" ^ d* c* -|- c 4 

f 3 d* c* f c 4 


c 4 I t e’ 


+ 9 d 4 1 1 2 d' c t 4 d c' t 3 d* e ' o 

t 3 d* c’ 


f 9 d 4 


t 12 d' e t 4 d c' o 
f 12 d' c t 4 d e’ 


t c 

t 3 d‘ c 1 | f 3 d* 
t c’ 


t 3 d’ e* 


4 d c' 
e* 


t 4 d e 


d •£ .. 


1» d 'a - :> 'd 1 j 
000 


3 d 1 f e* 


e* 


3 d* c* t e 4 

3 d* f e 1 
3 d* 

9 d 4 1 3 d* e* 

3 d’ | e* 

4 d e 

1 2 d 1 c f 4 d c' 


,r \ 


Qutr.iittnt Itaque Operatio abfoluitur, vt hic luculenter confpicitur . 
fiouiiuiin- Quod li diuidendat quantitates proponantur , quae modis iam explicatis diuifio- 
dayatumxdit ncm non pat j antur> fublcribendus cft diuifor ipfi diuidendo, vt in fra&ionibus vul- 

garibus fieri coni ueuit. . 

tiuntur , quid ^ jgjtur fit iniunctum diuidere b*,pcr a»fict quotiens -7* . Item b c > per a, pro- 
M 1( nd,,m. ucn i ct quotiens . Item b d , per a , fiet quotiens 4r- . Infuper b c d , per a , 

prouenict quotiens - b r - . . .... ^ , . 

Si vero oporteat diuidere b d 4* d g , per a , fiet quotiens . Quod fi opor- 
teat diuidere a* b pl. per b d , fiet quotiens . Praeterea fi diuidere opor- 

tcat j,* — d’ , per g , fiet quotiens , & ita de reliquis ; foret enim inanis labor 

alia exempla percurrere. 


Radicum 


CAPVT QVARTVM, 

."Jffy — irti • ;i , t £•;. -- • i — . ■ • o 

/ ' dr * 

RADICVM EXT R ACTIO. 



H V C etiam pertinet operatio illa , quae Radrcis extradio dici folct , quae qui- 
dem operatio perfiinilis cft admodum illi ,qua in vulgari Arithmetica ex 
propofito numero radix erui folct. Quemadmodum a duduin in a , facit a* , cuius 
latus dicitur cfle a, ita ex a’ > fi extrahatur radix prouenieta . Non dillimilitcr , ciim_. 
a’, dudutn in a, producit a', ica ex a', extrada radix erit a; Huc vfque de quan- 
titatibus fitnplicibus . Hac de re tamen in fequentibus redibit fermo . 

Quod fi quantitates compofita: fuerint, ex quibus radix extrahenda fit*, non diffi- 
mili modo procedendum erit, fe habet enim extradio radicis fimplicis quantitatis 
quemadmodum extradio radicis cx numero , cuius radix vnius fit figura?, fcu cha- 
raderis ; Extradio vero radicis ex quantitate compofita , fe habet , vt extradio ra- 
dicis ex numero, cuius radix plurium fit figurarum. Non igitur fecus extrahenda^ 
cft radix cx quantitate compofita , quam ex numero, cuius radix pluribus charadc- 
ribus conftet . Ha?c tamen exemplis explicare iuuabit. 

Iniundum fit latus quadratum extrahere ex a’ f 2 a b f b’ . Primo extrahenda 
cft radix ex a 1 , qua? quidem cft a, qua? in fe duda quadratice facit a*, quo fubtra- 
do ex a‘ , remanet o , deinde multiplicato a , per 2 , fit 2 a , per quod diuidatur 
2 a b , & fiet quotiens b , adferibendus , priori radici inuenta: a , fi vero ducatur 
2 a » in b , fit 2 a b , quo fubtrado. ex f 2 a b , remanet o , multiplicetur vero 
b, in fc,fict t b’ , quo fubtrado ex t b’ , remanet o, atque operatio ipfa ad finem 
perduda ent , ita vt radix qu adita fit a t b . 



E X E M P L V M. 


Qua.dratum 

*jB betiRH 



a* t 2 a b f b’ 
a’ t * a b f b* 


000 


Radix a t b 


Dmifor 2 a 


a f b 
a f b 


a b f b* 

a’ t ab 


a‘ f » a b f b 1 


Vides igitur qua arte cx compofita quantitate quadrata radix extrahenda fitjquod 
fi propofitum fuerit radicem quadratam eruere ex quantitate compofita a* - 2 a* b* 
t b*, non diftimili artificio procedendum erit. Primo extraho radicem ex a’» eaque 
cft a‘ , qux in fe duda facit a 4 , quo fubtrado cx a 4 , remanet o . Deinde multipli- 
cato a‘» per 2 , fit 2 a’, per quod diuido — 2 a* b*,&fit quotiens — b*, fubducen- 
dus priori radici inuentx a* , vt fiat a* — b* . Hinc fi ducatur 2 a*, iri b’ , fiet 2 a* 
b‘, quo fubtrado cx 2 a* b’, remanet o. At vero fi b 1 , in fe quadratice ducatur, 
fiet | b 4 , quo fubtrado ex t b 4 , nihil remanet , eritque operatio ad finem perduda > 
vnde qua'iita radix erit a* — b*. 

Propofitum deinde fit quadratam radicem extrahere , ex 36 a 1 — 48 a - 1 16 • 
Extrahatur primo radix quadrata ex 3 6 a’ , eaque cft 6 a, qux in fe duda facit 3 6 
a*, quo fubtrado cx 36 a*, remanet o. Deinde multiplicetur 6 a, per 2 , & proue- 
nit 12 a, per quod diuidatur 48 a, & prouenit pro quotiente 4, fubduccndum ipfi 

E 2 6 a. 


Radicis exrra 
(iio fisjssisur 
pnftnJtnjM , 

.Ia. 


Trimi , . 
t auAt.rit.is tll 
jfsmpltx . 

QuAr.J» qud- 
tilAi ffi ‘Orti - 
ptfit.t. jUSlHC- 
do /receden- 
dum . 

Eximplum_j 

•ffif.ur i n dc- 

clArntientc ✓ 

txrraftiersis 
T nd icis . 




jlnimtsdutT- 

titscr Artificii 
extr Athonis io 
*/yj fetejtAU- 
Us. 


Fxcmftum-j 
tum tote Rasu 
t. umerus Ajfi- 
cissr.t . 
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6 a. Si vero ducatur 6 a, in — 4 a, fit — 48 a , quo fubtra&o ex — 48 a , rema- 
net o . Si autem — 4 , ducatur in fc quadratiefc fit 16 , quo fubtra&o ex 16 
remanet o . 


Quadratum 36 a* - 48 a t 

36 a* *• 48 a t 16 


6 a M 4 
d a » 4 


00 o 


Radix 6 a — 4 


Diuifor u a 


— »4 a t 
3 6 a' — 24 a 


36 a* — 48 a t 16 


Propofitmn fit ex a’ f 2 a b f b* f 2 b c t * aefe’, radicem quadratam extra- 
$iu/qi dtcU. h erc> extrahatur primo radix quadrata ex a*, eaque eft a, qua? in fe du&a facit a‘> 
quo fubtrado ex a' , remanet o . Deinde ducatur a in 2 , & fit 2 a , per quod diuidere 
oportet 2 a b , & fit quotiens b > quo addito ad a , radici prius inucntnt , fit a f b r 
mox vero ducatur 2 a , in b > & iit 2 a b , quo fubtrado ex 2 a b » remanet o , at 
vero b, quadratice in fe du&um facit b\ quo fubtrado ex b*, remanet o. 

Deinde ducatur a *$«• b, in 2 , & fit 2 a 2 b , per quod oportet diuidere 2 b 
cfaac.&fit quotiens c , adferibendus priori radici a»£b,&fieta«|»b«f«c; 
Si vero ducatur 2 a *2b , in c » fiet produdum aac^abci feu quod idem 
eft 2 b c f 1 a c , quo fubtrado ex 2 b c 4* 2 a c , nihil remanet > atque demum», 
ducatur c, in fe quadratice, vt fiat c‘, quo fubtra&o ex c‘, remanet o, & ita ad fi- 
nem erit operatio perdu&a , 3 c radix erit a b ^ c ^ 


a'f 2 abtb’ t*bct*®ctc* Quadratum a* 
a’tiabtb‘ jj betaaeje — 

■ ■■ Radix a 

o o o o 0 0 

a f b 

Radix a f b f c a 

Diuifor primus 2 a f»er ■ ■■■ - - 

Diuifor lccundus 2 a t * k 2 a t a b 


a 

per 2 

2 a primus diuifor 


Secundus diuifor 


. con ^ m ^‘ quidem artificio procedendum erit in extra&ione exterarum radi- 

cum , vnde fi proponatur a’ 1 1 a b f b* — 2 b c - 2 a c t c' , Radix eruetur a | 

ratio. b C t 

cjuai/do tm - Quod fi radix extrahenda fit cubica fuo modo etiam eruetur ,.obferuatis praece- 

dtxtxrmb »- pris iuxta exigentiam huiufmodi poteftatis. 

dMtjituiitM. iniun&um igitur fit radicem extrahere cubicam ex a' t 3 a’ b f 3 a b’ t b'. Pri- 
mum oportet, cubicam radicem extrahere» ex a' cuius radix cubica eft a, qu* du-. 
da in Ic cubice facit a' , quo fubtrado ex a’ » remanet o. 

Deinde ducatur a* , in 3 , vt fiat f 3 a* , per quod diuidere oportet t 3 a‘ b , vc 
fiat quotiens t b , mox vero ducatur 3 a* , in b , vt fiat 3 a‘ b , quo fubtra&o ex 
3 a’ b , nihil remanet ; deinde ducatur b* , nempe quadratum ipfius b , in 3 , vt fiat 
3 b* , quo multiplicato per a , radicem prius inuentam, fit 3 a b*,quo fubtrado ex 
3 a b*, remanet o. Deinde ducatur b, in fc cubice, vt fiat b', quo fubtrado ex b’, 
nihil remanet, & operatio ad finem perdu&a erit, ita vt quarfita radix fit a t b. 


Cubus 


CAPVT QVARTVM. 


4S 


Cubus 

Radix 

Diuifor 



4* b quotus. 


1 a‘ 


Vides icitur qua induftria procedendum fit in extrattionc , cubicae radicis , ex 
compofita quantitate propofita . 

Propofitum fit, radicem cubicam extrahere, ex a 7 a' 4 » 54 a* 4 » 36 a 4 » 8, pri- 
ino eruatur radix cubica , ex 27 a' , eaque erit 3 a , quae cubice duita in. fc facit '•‘k™ 

271', quo lubtrado, ex 27 a' , nihil remanet . Sumatur autem 9 a’ , quadratum- ' xtTa ^°- 
cx 3 a, cuius triplum eft 27 a*, per quod diuidatur 34 a*» & proueniet quotiens 2 * * *" 

adicfibcndus priori radici 3 a; ducatur autem a , in 27 a\ vt fiat 54 a* , quo fub- 
trado ex 54 a\ remanet o ; mox vero ducatur 2 , in fe quadrat ice; vt fiat 4 , quo 
ducto, in 3 a, fiet ia a, cuius triplum eft 36 a , hoc autem fubtrado, ex 345 a, ni- 
tui remanet , denique ducatur 2 , in fe cubici , & fiet 8 , quo fubtrado ex 8 , nihil 
fupercft, & Operatio ad finem erit perduda. ita, vt radix quaefita fit 3 a f 2 . 

Non abiimili artificio , vtendum erit ad extrahendam radicem cx 8 a“ «f 36 a 4 
54 - a ’ 4 * 2 7 » primo enim oportet , radicem extrahere cubicam ex 8 a*, quae mtrii 
quidem eft 2 a*, qua: in (e cubici duda facit 8 a* , quo fubtrado ex 8 a‘, remanet 
o . Quadratum vero ex 2 a*, eft 4 a 4 , cuius triplum eft 12 a 4 , per quod fi diuida- wvTS,» 
tur 36 a 4 , fit quotiens 3 , mox vero multiplicetur 12 a 4 , per 3 , vt fiat 36 a 4 , quo * r *8**j»,6 
fubtraifto ex 36 a 4 , nihil remanet. Deinde fumatur 9, quadratum ex 3, illius autem 
triplum eft 27, quo dudo, in 2 a*, fiet 54 a‘, quo fubtrado , ex 54 a*, nihil rema- hauU.fi ^ 
net . Denique ducatur 3 < in fe cubice, vt fiat 27 , quo fubtrado, ex 27, remanet 
o , & Operatio ad finem erit perdufta, ita, vt radix fit quxfita 2 a‘ 4 » 3 . 

Propofitum fit, cx 27 a 4 - 54 a* 4 * 90 a 4 - 80 a' 4 » 60 a 1 - 24 a 4 * 8 , primi ew, r „ 
eruatur cubica radix ex 27 a 4 , eaque eft 2 a*, qua: in fc cubici duda facit 272*, *%•/> 
quo fubtrado ex 27 a‘ , nihil remanet . Deinde fumatur 9 a 4 , quadratum ex 3 a 4 , ,xnA/l ^ n '’ 
radix iam inuenta,& accipiatur eius triplum cuiufmodi eft 27 a 4 , eritque primus di- 
uifor, per quem oportet diuidere — 54 a 4 ,vt fiat quotiens — 2 a , aferibendus prio- 
ri radici ; mox veri ducatur 27 a\ in — a a , & proueniet — 54 a’, quo fubtrado 
cx — 54 a* , remanet o , 

Deinde ducatur — 2 a in — a a, quadratice in fe, vt fiat «$* 4 a*, quo du&o in %***' «f*» 

3 a> , radicem prius inucntam v fit 4» 12 a 4 , cuius triplum eft a 4 , quo fubtra- ruU ' 
ao cx Hh 90 a 4 , remanet «i* 54 a *- Poftca ducatur -2 a, in fc cubici, vt fiat - 8 a‘, 
quo fubtrado , ex - 80 a' , remanet - 72 a 1 , Nunc veri ducatur in fe quadratice 
3' a* - 2 a,vt fiat 9 a 4 - 12 4' 4 * 4 a*, cuius triplum eft 27 a 4 - 36 a' 4 * 12 a*,crit- 
qua fecundus diuifor , per quemfi diuidatur *& 54 a 4 &c. fiet quotiens 4» 2 , adferiben- 
dus priori radici 3 a* — 2 a . Ducatur autem 27 a 4 — 36 a' 4 » 12 a‘,in 2 ,vt pro- 
ucniat 54 a 4 — 72 a' 4 * 24 a’ > quo fubtra&o cx 54 a 4 — 72 a' 4* 60 a‘ , remanet 
3 6 a‘ . Deinde ducatur 2 , quadratici in fe , vt fiat 4 * 4 , quo multiplicato per 4 » 3 a* 

— 2 a, radicem prius inuentam, proueniet 4* 12 a* — 8 a, cuius triplum eft 4* 36 
i* 2 4 a, quo lubtrafto ex 4 * 3 <* a * — 24 a, nihil remanet. Denique ducatur idem. 

4 * 2 . m fc cubici , vt fiat 4 * 8 , quo fubtra&o ex 4 * 8 , remanet o . Ita vt ad finenv 
perdu&a fit Operatio, <Sc quaefita radix fit 3 a* — a a 4 * a * 


\ 


Cubus 


4 6 
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Cubus 27 a* - 54 a' 4 9° a 4 ~ 80 a' 60 a’ - 24 a 4 8 Cubus 27 a 4 - 

27 a 4 ** 54 a' «i» 36 a 4 ” 8 a' 4 24 a‘ - 24 a 4 8 Radix 3 a‘ 

o o 4 54 a 4 - 72 a' 4 36 a* o o 3 a* 

4 54 a 4 - 72 a' 4 36 a* 3 a ‘ 

i — — • 

o o o 9 a 4 

3 


Radix 3 a» — 2 a 4 2 


27 a 4 primus diuifot 


Primus diuifor 27 a 4 

Secundus diuifor 27 a' - 36 a' ^ 11 a> - 543’ - 2 a quotus 

1 273*1 primus 


ISA-. 


4 27 a 4 

— 2 3 


— 2 a 

— 2 3 


2 a. 
2 a 


3 a> — 23 
33* — 23 


— 54 a’ 


4 4 a * 
4 3 » 


4 4 a* — 6 a 1 4 4 a 4 
— 2a 9 a 4 — 6 a' 


JJf !•*. 


_ v H irnprq 
.u; » t 4 j jnd n , 
r ‘-y.au wijiif t £ u r. 
-irr/ai lid 


4 «J a 4 

per 3 


— 8 a‘ 9 a 4 — 1 2 a’ 4 4 a* 

3 


3 * 




diuifor 27 a 4 —36 a’ 4 »2. a* 
fecundu$ 


■ :y,i j..: 

4 94 a’ j 4 2 quotus, fecundus 4 1 

6p‘ 4 *7 a * *** 2 


4 a 

4 2 


r T' C 


.U. t 

-- r»!? • 

V' -vitq 


27 a 4 — 3 6 a 1 4 12 a* 

* 


4 4 ’ 44 

43 a* — 2 a 42 


• w-yl t& ry. ,v 'i : 
-i.Udil'1 O 1 - 


54 


a 4 — 72 a’ 4 24 a* 


4 12 a 1 — 8 a 4^ 
3 


4 36 a‘ — 24 a 


lrf>r:umtttr i- 
dtm tfft adbi- 
bendum arti. 

tiutn , tum > 

fipe/H a qua*, 
titatfmrrit cu * 
iuji); a hiriii 

ierint . 

Qeiando rem- 
f/ra que uti- 

uu Iu uimodi 
fuerit) vr mo- 
de e tiflC.O 7M 
dix vni kohj 

* % Zxttnp!um-j 
ad id.m dt- 
rUraudum . 


Ex ha&enus explicatis cuique licebit aduertere modum extrahendi cubicam ra-_ 
dicem , ex propofita quantitate , qua cnmpofita fit , & cx diflis exploratum itidem 
erit, qua arte eruenda fit radix cuiufcunquc generis , cx propofita, qux compofita 


quantitate.. 

At li quantitates cx quibus extrahenda eft radix huiufmodi fuerint, vt radix mo- 
prxdido inueniri non polfit , defignabitur ipfa prxfigcndo propoiitis quantitati- 
bus fi>mum , feu charadtcrem IJi adferibendo , illi notam potcftatis iuxta naturam-, 
quxlitx radicis. Vt ad extrahendam quadratam radicem, ex a b,fcribitur RQab, 
quo fymbolo indicatur quadratam radicem e x a b , extraham cfle.vcl extrahendam 
adhuc ; Ita pariter $ QJ a‘ | b* ), vel l}i Q a‘ 4 b* , fignificabit radicem quadra- 
tam , ex a* 4 b 4 . 

Prxterea ad extrahendam radicem cubicam ex a b, icriho 9? Q a 1 b . Item R. C 
( a 1 - b’ 4 a b 1 ), fc-’ n> C a‘ — b' 4 2 b' , fignificabit radicem cubicam, cx a'-b l 

4 a b\ 


..‘•yar . 

jlr. t 
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^ a b’ . Ita etiam Bi C ( a‘ •>$<• a b‘ >$<• d' J, fcu iji c; a‘ «J* a b’ *|* d' , denotabit ra- 
dicem cubicam ex a' 4 a b* d' . 

Aduerte autem quotiefeunque figno ^ , non apponitur charader alter per, illud Natandum. 
fignificari radicem quadratam , Se quidem breuitatis caufa ad de notandam huiuf- 
modi radicem folus hic adhibetur chara&cr neglego Q. 


S C H Q L 1 O 2ST. 


R Edtunies nutem ad fuperiora illud fuperejl adnotandum non diflimili artificio erui 
pojfe latus quadratum ex plurinomio a x \2ab\b x -2ac-2bc\ c' i eius enim 
latus erit a f b - c . Hoc autem fuperiits etiam innuimus . 


a' t * i b f b' - i a c - 2 b c t e' 
a* j » i b j b‘ “ 2 a c - 2 b c t c‘ 


o. 


b _ 


Radix b f 

Primus diuifor 2 a 
Secundus diuifor 2 a f 2 


a f b - c 

a t b - c 


- a c - b c t c' 
a b t b* - b c 
a’ f a b - a c 


a 1 f t 1 b t b’ - 2 a c - 2 b c f c’ 


Et animaduerfis fignis fi & operando vt in fuperioribus Mum fuit j elicietur 

radix quadrata a t b *■* c . ...... , r 

Cxtenim (i quifpiam velit adhibere vt a hobis fieri folct pro.vtroque lingulari 
latere fpccics a > & c ; conlueuimus enim ad binomiam radicem conuitucndam e 
duobus lingularibus lateribus fiue radicibus , confueuimus inquam , vti commemo- 
ratis fpeciebus ; itaque fi propofitum fiiilfet radicem eruere quadratam ex a* f 2 ac 


Iduo JUlU\.UUO> liavmv. 11 * * J. 

+ e 1 , non fccus cft procedendum ac fuperius fecimus conantcs radicem quadratam 
eruere ex a' t 2 a b f b‘; nihil enim refert vtra fit fpccics , eadem enim funt obfer- 


uanda pracepta. ... 1 . 

Sed hac de re iterum redibit fermo in fequentibus ; vbi multa de radicis extia- 

ftionc dicemus . Praefcrtim cum quantitates iunt irrationales . 


Pereil qui [pia 
ad libitum. 
adbibere hat , 
vel illas /pe- 
riri vnde ,vti 
peteril 4 , ^ 

e >pre finitio- 
ribus lateri— 
bus. 


De his iterum 
in fi .nentibus 
redibit firme. 


Algori- 


lE- 
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i.et ita, i,ttsu 
duAutur . 


Kum. r.ua 
fru lienis 
quid . Der e - 
minator tt<m 
quid fit , 

Trudit* de. 
etrti.u t. time- 
ris er fluatur. 


Tadtm /perit- 
ius quetrtodO 
rruitud* jisit» 


Demeiflrutib* 
jrt clhiftlo- 
tur , eum 
dem , qua i»u 
numeris etd m 
htl.ntur /fe- 
tidus etft.t • 
r* queunt. 


N*nulUmJ- 

KJtJttdu , 
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Algorithmus Fractarum Magnitudinum^. 


C A P V T V . 


S ATIS iatfc ditium fuit de Algoritliino integrarum, ram fimplicium , quam» 
compolitarum magnitudinum , nunc reliquum eft , vt breuiter de fractionibus 
loquamur . 


Fra&arum magnitudinum Notatio, ac Valor. 


M Agnitudines fraticc dicuntur ille , qua* vnitate funt minores . Ipfius alitem^ 
fratiionis notatio, eft retia eius feriptio, ac pronunciatio. Fit autem inter- 
pofita virgula inter numeratorem, atque denominatorem . Numerator eft magnitu- 
do , fupra virgulam cxiftenr . 

Denominator autem infra. Numerator eft illafuperior magnitudo ira ditia, quod 
fignificet , feu numerer acceptas partes in quas totum cite diuifum intelligitur . 

Denominator eft magnitudo quidem inferior denominans integrum diuifum in., 
totidem squales partes. 

Haec aurem numeris abfoluris facile poliunt explicari. Supponamus igitur fratiio- 
nem — j— , h.vc plane fignificat duas tertias partes vnius integri i huius autem fra- 
ctionis denominator eft 3 , fignificans integrum in tres squales partes fuifle diui- 
fum . Numerator aurem eft 2 , fignificans ex illis partibus tribus duas acceptas 
fuifle/ . 

Sit fratiio , numerator eft a f , denominator eft r . Sit fratiio , cuius 
numerator eft d r t b (, denominator autem r t f. Carterum animaduertendutn eft 
111 fratiionibus applicationis legem feruari , vt altiorcs nimirum depreflfioribus ap- 
plicentur; atq; adeo fi fit a, longitudo , dque applicetur planum , Icilicct b pl. fiet 
fratiio - 4 - . Longitudo autem longitudini nequit applicari . Sed hac de re nos 
inferius agemus . Omnes autem demonftrariones , qua* de fratiionibus confici fo- 
lcnt , hic in medium adducere fuporuacancum duximus, cum illa? , qua? funt nu- 
meris explicata* fpcciebus etiam accoroodari poffint . Fratiionum iftarum operatio- 
nes perfimiles funt ijs ,'qux in numeris fieri lolcnt. Ipfas autem hic breuiter cum 
fuis dcmonftrationibus afferemus , i*ikium ducentes ab Additione . 


Quxdam primo aduertunmr circa quantitatum fractiones. 


I N gratiam dicendorum illud oportet aduerrerc, nimirum quod fupereffeit multi- 
plicatio, illud idem a diuifione, applicationeque refolui . Dum in applicatione, 
magnitudo, tam altior, quam depreflior ducitur in eandem maeuitu^iucm.co raagni- 
rudmis opere cx applicatione ortiux, generi , vel valori nihir additur , vel detrahi- 




' . 
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tnr , quoniam quod . fupcrcfficit multiplicatio illud idem diuifio rcfoluir , qua- 
mobrem - V — , idem cft quod a;& ,idcm eft ac n pl. fi cniin b, ducatur in a, 

diuidatur per b fiet — t— ,• idem cft autem -r» > ac cft 


fiet a b 
a &c 


at vero fi a b 


Animaduertendum eft autem per ffaCiionem quamcunque defignari perpetuo di- 
uifionem aliquam cfle faciendam , nimirum quantitatum illar um , qux numeratoris 
vice funguntur per quantitates videlicet , qux tanquam denominatores fc habent ; 
quo fit , vt li numerator fuerit dcnominatori aqualis , tunc per fractionem illanu. 
vnitas defignetur . Ira quidem fit , per hanc fraCiionem vmt;is defignabitur, que- 
madmodum fi foret -£*. Itemlv^f), Vclctiam~$~|. Sa'pc fiepius eucnit,vt exem- 
pligratia a 1 , vel a b , item a’ b* , vel a 1 — b' &c. in formam fraCtionis defignare 
debeamus . 

Tunc non aliud agendum cft, quam fymbolum vnitatis fubfcribere hunc in mo- 
dum -v— ~~ &c. Quoniam vero non raro contingit, vr quantitas ali- 

qua , pura a , in fractionis formam defignari debeat , cuius denominator fit pr.xfcri- 
pra quantitas , verbigratia b ; tunc oportet multiplicare a , per b , vt producatur 
a b , cui fubfcribatur b , vt ■— . Idem cft enim , ac cft a . Ita quoquo 

li deberet a defignari in fraCtionis formam, cuius denominator fit a «J* b ; multipli- 
cetur a >Jt b, per a, vt fiat a' a b; cui fubfcribatur a *{* b;idem enim erit 
ac cft a . Non diflimili modo integra quantitas cum fra&ione ad vnius fractionis 
formam redigitur ; Vt li lit a >p' — u : — ; & oporteat huic arquiualentem fractionem-, 
vnanv exhibere ; mulripliccrur a , per b , nempe integra quantitas per denaminato- 
rem fraCtionis, & producetur a b, addatur per fymbolum additionis ^ , ipfi nume- 
ratori ve fiat numerator integer a b *Jt a‘,vnde fiat , feu quod idem eft — , 
& hxc fraCtio aequabitur a f-£- . Ita quoq; lit fraCtio — a. Hxc ad vilius fra- 
ctionis formam redaCta fic fe habebit nimirum Hxc autem a^*d — , 

ad hanc reuocabitur nempe Hac vero a b ->f+ ad hanc rcuo- 

cabitur T ”V . Et hate a b » ad hanc redigetur — - ” £ 1 ‘ — , hoc eft , “ t ~ 


Ketaria qui 
iam. 


Quatie ali- 
qua quantitas 
intecta in fr» 
(lienit firmi 
freteni it- - 
itat. 


Qgtndttfint 
(ljr« quanti • 
tat eum [ra- 
dient , Cr ai 
fermam fra- 
ttienii r eneca- 
ri itita: quid 
a\tnium , 


Illud autem non cft filentio pra-tcreundum , quod fi habeatur fraCtio , produ- 
ctum cile a’, fi nunirum , multiplicetur per b ! , de his tamen inferius tractantes 
de multiplicatione . Ex dictis autem facile confiat quod principaliter erat internum. 


Quei tfl itu 
(rimis aiutr- 
lenium . 


Fractionum Redu&io ad Simpliciores . 


d 


H .dEc Operatio hunc in modum perficitur . Sit fraCtio £-3 , quam ad fimplicio- ^aam hae 
rem formam oporteat rcuocare. Elidatur communis littera b , tam in numo turarie (t, fi- 
rarore , quam in denominature exiftens, & liet . Ita etiam li abbrouiari debeat 
liare fractio -~r, elidantur liter® a, b, hoc eft de medio auferatur a b, diuidendo 
nimirum a b', & a b d, per a b, & fiet -r- . Non dilfimili modo , vt abbreuiemus 
nr 7 . inrr > procedendum clt ; diuidatur a’ b , per b d , & orietur ~r~ > ad hanc igitur 
fuperior eft rcuocata quod plane confiat opere multiplicationis; ii enim , multi- 
plicemus per b d — d’, producetur a* b — a* d . 

Si fit fraCtio * ■ * ^ "V.Zli; 1 - , reducetur ad hanc . Si enim diuidatur a’ b,pcr txtmpium 
b d , prouenict quo duCto in b d — d’, orietur a 1 b — a’ d . Deinde fi diui- a fJ^' Uu ^ TX ' 
datur — b P, per b d, orietur , hoc enim fi ducatur in b d — d’ , orietur — b " m ' 

P *td P. 

l3ata fit fraCtio — — , rcuocanda ad fimpliciorcm , & ad hanc redige- 

tur videlicet a ; feu quod idem eft ad hanc . Etenim a* b — a’ d , li ; ’ 

diuidatur per b d — d’, fit “ , & prartcrca fi diuidatur — abd*fad', per b d 
d 1 , fiet — a , quod multiplicatione comprobabitur ; fi enim b d — d‘ , multipli- 
cetur per , fiet a’ b — a' d ; fi vero multiplicetur — a , per b d — d* , liet - a 

F bd 


alterum . 


1 


r 
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*. Rurfus propofita fit fhftio^^I^+^.ad fimpliciorem reducenda, 

v ad hanc reuocabitur d. Si enim diuidatur a* f- a* b, per b t — 

fi vero diuidatur - b d f f b* d , per eundem diuiforem het 


b d - a d 
& quidem 
1 * , her quotiens 


a b’ 
a’ b 


♦J. b’ 


— 2 


a’ b — 2 a b* 


~ ,prouemcc — - . — - - r . _ - . 

nimirum ex diuifionc fuperercrat, & fiet qUoticns 4r -r » cx c l ua diuiiione ni- 
hil fuperclt . Diuidatur lyitur a* — b ,C 5 t pmerea a‘ — b 1 , per a b* — b’ ; & pno* 
n quidem iilo diuiio , fiet primo -£~ -5- *♦* 1 > pro numeratore; lecundo het -p— 

; initituta porro multiplicatione per b* , fra&io illa > ad hanc icuocata 
it 'aiaiia: , 

Cmtn'*io Cxtcriim ii multiplicetur ~ -f * 1 > pet b 1 , tanquam numerator producc- 
(Hfr*tut«ru. tur C j ll ,j cma . a 1, [r . jit infuper li multiplicetur -jr *t* -r,P cr «dem b' , pro- 
ducetur a *$* biquod factlc confiat, ‘nam prm.o ii ! ■ — , ducatur in b',fit productum 
a'; Deinde fi per idem ducatur , fiet Hoc clt a b, ex autem in *J*, 
fit * . Si demum multiplicetur * 1 , per * b 1 , iit b‘ , quamobrem produdum erit 
a' 4 * a b ♦$« b', & quidem numerator. 

£xtmpium-> Deinde fi multipiicctur — «f» -£■ , per idemb’ fiet a «J* b,pro denominatore. 

Sit propoiita fraftio Vv, • Diuidatur a' - a b* , per a 1 * 2 a b * b* ; & 
quidem fi inflituutur dilJifio.fict quotiens a; Sed hoc negledo curandum cft de reli- 
quo, nimirum — 2 a’ b — 2 ab’, per quod diuidatur a 1 *f» 2 a b ♦$* b*, & fiet quou 
* . tiens j;- * quod facile eo.. ita- 
bit fi nos multiplicemus — 2 a* b — 2 a a' — 

b*,pcr fr ir sreperiemus enim a* «f» 

produci a’ *f» 2 a b b 1 . Nihil autem- — — 

cx hac fupcrefi diuiiione. Diuidatur nu- 
merator a' — a b\-atquc denominator a' t 
2 a b f b‘ , per — 2 a* b — ab', & fiet 

pj- 4 * — j— , numerator ; erit autem- 

jj- — , denominator > quod fi 

vtrunque multiplicemus per 2 a b , fiet 
, feu V - r - 1 -*. . Cartcrum fi diuidatur 

id quod fupra dicebamus a' 2 a b 1^ b' , per - 2 a’ b — a b’ > conftat fieri — * 
— - , quandoquidem hoc , nimirum ^ rr » eueniet , fi mem- 
brum vtrunq; diuidatur iuxta Artis praxepta ; namq; dum diuidimus ^*a‘,pcr - a a’ 
b , fiet quotiens - -jj- vt infra . Ad aliam diuifionem quod attinet . Si nos diui- 
damus a' , per - 2 a' b , fit quotiens - -V-» fi multiplicetur enim - 2 a' b, per 
— — , fiet produ&um 4 * a' • Deinde fi diuidatur — a b' , per - 2 a b' , fit quo- 
tiens — j— ; Si enim multiplicemus — j— per-2 a b‘, fict-a b* ,&ita dc alia diui- 

fione filicet ipfius a* «J* 2 a b «|» b‘, per - 2 a’ b — ab 1 ; Si enim diuidamus a’ , 
per — 2 a* b , fiet quotiens , ex horum enim multiplicatione , fit a' , mox 
autem b', fi diuidatur per — 2 a b', fiet — -77- . 

SHftritrm tx. Ita etiam de fuperiori illo exemplo loquentes dum contenderemus abbreuiaro 
f luantur. ( & dicebamus ad hanc reuocari » idque facile declarabitur , & com- 

probabitur. Si enim a* — b' , diuidatur per a‘ — b' , remanebit cx diuiiione , hoc 
nimirum a b' - b'. Si hoc autem refiduo, vtamur tanquam diuiforc ad diuidendum 
a’ ~ b' , fiet quotiens , & diuifio nihil rclinquiet . Diuidatur a' b' , 


a‘ *$♦ 2 a b 


b* 

a 


a’ «f« 2 a‘ b «J* a b' 


i jJsjCi 
; ji rt in 


irT? 
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& infupcr a’ ». b‘ , per a b‘ - b’ , & 
quidem ii a' ~ b' , diuidatur per a b* 
“ b' , fiet -£j- *& -£— *$* i , idque 
plane conftat ex opere multiplicatio- 
nis > fi enim multiplicemus a b‘ b 1 , 
per v ^ t ^ i > compericmus 
produci a' - b' . Deinde fi diuidatur 
a* - b* , per idem a b' ** b' , reperie- 
mus pro quotiente -£7- «J» -£- , id * 
quod conllat ex eo, quia fi multipli- 
cemus a b* *- b' , per — £7- ♦$♦-£-, rc- 
periemus produci a* - b* . Ita etiam 
fi diuidatur a* — b‘ , per ab’ — b' , 
comperiemus quotientem fieri — £7 
*b -£— . Si enim multiplicemus -£7- 
■ 4 * —h > P cr a b’ - b' , producetur a* - 
b’ > id autem euidententer conftabit 
ex adiundo paradigmate , 


a' - b‘ 
a’ - b* 
a 

a* - a b’ 
a“ b' t o 
a* - a b* 

o a b“ - b' 

a’ - b' 
i b’ - b' 

Urt-i-U 

a b* - b' 

— b‘ 

a. * 

a' - b' 

-£i — *b -b 
a b* b' 

afcl kl 


»kt «1* ‘A 
TT *** 


a* - b‘ 


Deinde quqd attinet ad ea , qua? fecundo loco circa ffadiones adnotauimus 
, figmficat 1 ; ita fi fit -££- , idem erit quod 1 ; & ita de reliquis intelligen- 
dum eft. Ad redudionem quod attinet, qua nimirum fradioqes ad fimpliciorcs re- 
ducuntur. Hflo fradio , fiet redudio elidendo b;ac proinde reuocabitur ad 

hanc -7- ; fi vero fit -^77, reducetur ad hanc — r~ • Si vero fit 771-, elidendo a , 
reuocabitur ad -£*- , & rurfus ad —7- . Vel primd, & fimul elidendo a b ; diui- 
dendo fcilicet a b', & a b d , per a b , fiet -7 — . Si proponatur — > rcuoca- 

bitur ad hanc f- . Fit igitur diuidendo a* b , per b d ; & ita de caeteris . Si namq; 
proponeretur v£ jr£ H > diuidatur a‘ c, per c d, orietur . Quod fi multiplicetur 
per c d d' , producetur a‘ c a 1 d; quamobrem illa fradio 77^77 , ad minores 
terminos reduda erit -7-. Prxterea fi proponeretur - * - ~ ** t \~L > ! rr" ~ • Diuidatur a*c, 
per c d , & prouenict -7- . Hoc autem fi multiplicetur pcr c d - d‘ , fiet a’ c - a* d ; 
deinde diuidatur - b* c , pcr c d , prouenict ^ ; hoc autem fi multiplicetur per 
c d - d* , prouenict ~ b' c b* d ; ac proinde illa fradio erit ad hanc rcuocata- 
~ . Et fi proponeretur * reducetur artificio non dilfimili ad 

hanc a* - b' . 4 Infupcr fi foret propofita fradio > reduceretur ad 

hanc . Si verd effet Si procedatur iuxta Artis praecepta reduce- 
tur ad hanc Si proponatur rcuocarctur ad iftam hoc eft 

ad illud integrum a' b' . Quod fi foret , reuocaretur ad iftam 

a' & b' i & Ii praeterea elfct , rcducarctur ad .iftam , hoc eft a' 

•f* b* f . 

Si proponeretur - i, ci * * *‘ > reduceretur ad hanc '-i^.-feu quod idem eft -7- 

— a . Prxterea fi foret . reduceretur ad hanc , idque patet ex didis ali- 
bi . Infupcr fi foret reduceretur ad . Nec diflimili modo fradio ifta 

, rcuocatur ad hanc - , ~*- y ‘d*-* 1 , quod ex eo cuidentcr colligitur , quod fra- 

F 2 diones 


Hac oulttx » 

Tnajnofcre^ 
firnt aduerten 
da. 


Hic adaeran- 
da fnnt qua- 
dam circa /u- 
fcrius dicta . 


* Sinumcraterr 
tttim diuida _ 
Uerferd *, fit 
quotiens , ($> 
numerator ne. 
ua fraftienit 
a< e— at d — 
£1 c ♦}* t l d , 
fi diuidatur 
det. eminator 
fur idem d 1 , 
fit quotiens, fr 
denominarer 
nona fradie-. 
n i c — d t rar 
Jus jalta v- 
fiu/qut diui- 
fier.e fere — 
d,fita<~ii. 

Aliud frrf c- 
nitur exeat' 
pium . 


Txemflam^t 
ad hltm cjit- 
tl:adiim . 


r.v wf /wik / 

•ItiTiim . 


litm ali» iL 
luilranir exi- 
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Itiones tunc aequales fune , cum fi fuerint per crucem multiplicata: , hoc eft mune- 
rator vnius in denominatorem alterius, & contra, aqualia producunt. 


a* — b 4 

*$* a 


a' — ab 4 


a 4 — b 4 


a 1 a b 



a' — a* b *i» a b* — b 1 


a 



a' *" a* b *f* a b 1 — b’ 
a* ♦$* a b 


Si foret a 4 b « a’ b* *f* a b' — a b 4 

a^a*^ jjt-a^dg^a^^^b' g^bMg’ a' — a 4 b - a' b* — a‘ b' 


a’ g«J*b' g^dbg* — a‘f — b' f — bdfg a' — ab 4 

Reducetur ad hanc » communis autem diuifor eft a* «J* b' «f» b d g . . 


Diuidatur a’ - 36 a 

per - 12 a* - 72 a 


Neque diflimili arte fraCtionem iftam , ad fimpliciorcm reducemus, nimi- 
rum ad hanep^f. Diuidatur primo a' - 36 a, per a’ 12 a 36, & fiet quotiens 
a , vnde poli diuilionem fupcrcft diui- 
for, nempe - 1 2 a‘ - 7 2 a . Deinde d i- 
uidatur a* •>$♦ 1 2 a *f* $ 6 , per - 1 2 a* 

- 72 a, fiet quotiens * fj- - ; 

modo cum nihil ex diuifione fuper- 
fit , diuidatur a’ ~ 36 a , & ctianu. 
a’ 12 a *$* 36, per - 12 a’ - 72 
a , prioris autem diuilionis quotiens 
erit t — j— pro numeratore ; po- 
fterioris autem diuifionis quotiens 


Orietur | -r~ 

Diuidatur a 1 t 12 a t 3 6 
per - 12 a* - 7» a 

Orietur ~ ~rr 


crit -j^A- - -fy , pro denominatore ; 
vtrumque multiplicetur per 12 a k , & fiet , commutatifque fignis fiet y 


— 12 a* — 72 a 

fr * -S- 


— 12 a* — 72 a 


»>«> 


.JO. ?> ** 

~ 12 


a’ — 3 6 a productum 


_«»«> .'t» 

* « ' T 


?: 1 

i 4 


a‘ 12 a 36 produCtum 


Praeterea fi proponeretur fradio ad fimpliciorem rcuocanda -^“v^rr > codenu 
artificio ad hanc reduceretur 'Vy~ . 

Hxc eadem operatio optime etiam perficitur, inuentis diuiforibus tam numerato- 
ris , quam denominaturis , quemadmodum fieri folet in minutijs vulgarium numero- 
rum , quamobrem fi proponeretur fractio „ yrTv-yV . , ad hanc facile reduci poterit 
ri ’i * liquidem a' - a b’ , numerator fcilicet fractionis diuidi poreft per a t b , & 
quidem inftituta diuifione prolilit in quotiente a‘-ab; Si autem denominator a* t 
2 a b t b' , diuidatur quemadmodum diuidi poteft per a t b , fiet quotiens a t b ; 
quamobrem fiaCtio illa ad hanc rcuocata erit ^ . 

Nec diflimili modo propofita hxc fraCtio -Irzgr > rcuocabitur ad hanc , fcilicet 
*T r ; quandoquidem fi tam a’ b - a* d, numerator, quam b d - d‘ , denominator 
diuidatur per communem diuiforcin b - d , ex diuifione numeratoris orietur quo- 
tiens a 1 , ex diuifione vero denoininatoris proucniet d,quo fit,vt fiaCtio illa ad hanc 
fit rcuocata . 

PropofiU 
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1 '°P°J lta <*r fraftio ^ , ad hanc reducetur, nempe ?=£, quandoquidem fi a* - 
’ diuidcrctur per a f b, fieret quotiens a* - b',critquc numefator fradionis quar 
lu;e. Si vero dilidatur denominator a’ - b’ , per eundem diuiforem a t b , proue- 
mer quotiens a f b i atque adeo fradio illa propofita reuocabitur ad hanc > 

«luxfaaio!» Sgf SS&i* ad hi fe w»0«' ferit , funt autem h* 


Ixtmflitm-t 

altirum , 




• e * + k 

i inter le aquales . 


S C H 0 L 1 O N, 


Q. 


Vonum fu peritis dictum fhit fra&ionem * *d minimos terminos reuoatum , T*clm»ntm 

Jiert hunc - 4 - , non erit abs re fi id dcmonjlratione explicemus ; yuamobrem-i 

"* rta i n jit rui- 

tiJT m 


THEOREMA. 


S I fuerit frada magnitudo ^fjr, & elidantur b,& d, tam ex numeratore, quam *h****»in- 
ex denommatorc, ve remaneat fradio . Dico fradionem ipfam , f u - kM ' 
penori fradiom , efle arqualcm. * 

Quoniam enim elidendo b, & d , ex numeratore nos diuidimus illud per b t d . 
idem cft enim a* b f a* d, ac cft produdum ex b f d, in a* . Dum itaque elidun- 
tur b, & d , fcu quod idem cft b f d , diuidimus a 1 b f a' d , per b t d . Item eli- 
dendo b, & d , ex denominatore , nos diuidimus illud per b f d , idem eft enim 
b d t d*, ac eft produdum ex b f d , in d ; Si itaque elidatur b f d , diuiditur b d 
t d 1 , per b t d . At vcr6 in quacumque fradionc diuifis numeratore , & denomi- 
natore per communem diuiforem, fradio proueniens eft priori a:qualis ; per com- 
munem enim illam diuifionem non immutatur proportio numeratoris ad denomina- 
torem , & fradiones xquales funt , in quibus eadem eft proportio numeratoris ad 
cic nominatorem . Qjkitc (i fuerit fra&a magnitudo &c. Quod oportebat oflcnderc. 

Prxtcrca illud etiam oportet aduertere . Quando fuerit data fradio 11-1,1 , ad 
hanc reducitur . Si enim diuidatur a* - b' , per a 1 - b\ fiet quotiens a , 

quo dudo in a* - b’, fiet a 1 - a b‘ , quo fubtrado ex a’ - b’ , remanet f a b' « b’ , 
quo tanquam diuifore oportet diuidere a* - b 1 , & fiet quotiens -f- . Si 

cmm fit .-£=£ . Diuifo primo membro per a , fiet ; at vero fi — , diuidatur 
per — , fit f i deinde diuiio fecundo membro, fcil icet per b*, fit t — ; qua- 
mobrern proueniet quantitas ~h~ * vt dicebamus. . * 

Praterea didum fuperius fuit. Si diuidatur a' - b' , per ab* - b»‘, fieri quotien- **«■*». 
tcm t ~ t i * nec immerito , In huius Veritatis gratiam efto . 


theorema. 


E Adem cft proportio a' — b' , ad a b’ — b' , qu» cft — 
pofitam . 1 


* -r- * i , ad 

fTdCMTUM . 


Prxftat autem harc ad numeros transferre. 


Ditis - 
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Datis duabus , pluribufue quantitatibus , fiue fimplicibus , 
flue compofitis 3 minimam quantitatem , qux 
per iplas fine reliquo Jiuidi pofsit x 
reperiro ^ 


jp^Tiam fi fradionum rcdudio ad eandem denominationem optime perficiatur per 


Alittd txtm- 
flxm xd idi w 


Aliud txtm- 
phm ad idf . 


Per multipli- 

/4" ^ ' multiplicationem in crucem ; nihilominus cum plerumque produda quidem cx- 
<!.%, optime fit purgatione indigeant} proinde expedit breuiorem viam calcare, qualis cft illa, quam 
rrdiuih frs- m prxfentiarum aggredimur . Data: igitur finr dux quantitates a* b , b d , & opor- 
swdsZdmr tcat wiohoam quantitatem reperire , qux diuifibilis lit per prxdidas line reliquo > 
t» >> ditionem » conftituantur a* b , & b d , in formam fradionis hoc modo » h*c autem fradio 
Brtumtm a j fimpliciorem redigatur , nimirum ad — -- . Bis autem ita difpofitis X ; 
7 * 7 <l,'c 7 xpc‘- nunc inftituattir multiplicatio per crucem , & eadem quantitas proucnict ex 
dit. multiplicatione a* b , per d > atque ex b d, per a‘> ex vtraque enim multiplicatione 

kx tmphins confurgit a* b d , & hxc erit nunima quantitas quxfita , qux nimirum fine reliquo 
diuidi porelt per a’ b , & b d . 

Datx fint dux quantitates a 1 b — a’ d , & b d — d* ; oporteat autem minimam- 
quantitatem reperire, qnx per quantitates prxdidas fine reliquo diuifibilis fit. Di- 
Iponantur illx dux quantitates datx , vt fc habeant per modum fradionis hoc pa- 
do , qux quidem reuocari debet ad fimpliciorem , cuiuimodi eft -j — } 

His autem iuxta fe pofitis hoc modo x — r~ } multiplicatis igitur dccufla- 

tim, fiet quantitas quxfita a* b d — a' d‘ » nunima lcilicet , qux diuidi poflir per a* 
b - a" d , & b d - d* . 

Datx quoque fint dux quantitates a 4 ►* b 4 , & a* t a b ; oporteat autem minimam 
quantitatem reperire per quantitates prxdidas fine reliquo diuifibilcm . Difponan- 
tur , vt fradionem confhtuant » qux ad fimpliciorem reducetur talem- 

"-U-i* -- *;* ■ * — 1,1 ; fiida multiplicatione per crucem proueniet a’ — a b 4 } eritq; a' -a b 4 , 
quantitas quxfita . 

^gltlduTZ ^! c CCiam var ‘ ara aliqua ITtcra procedetur ; nihil enim refert, num vna, vel alia- 
ii ter d vari/t- adhibeatur iitera, dummodo gradus fcalares ijdem retineantur . Si igitur foret a” c 
“•'V»d»im- t a' d, quantitas vna , & alia c d — d* indaganda eflet quantitas minima diui- 
fibilis procedatur non diffimili modo ; forent enim quantitates illx dilponendx ad 
modum fradionis hoc pado ‘-■iTi.jt , qux ad fimpliciorem reuocaca erit -■ ‘‘ ■■ } in- 
firtutaque multiplicatione per crucem proucnict minima quantitas quxfita a' c d t 
a* d' . Ita fi proponeretur inuefljganda minima quantitas diuifibilis per a 4 - c 4 , illa 
fiquidem eflet a’ - a c 4 . 

Si vero quxratur minima quantitas diuifibilis per a' — 36 a , & a 1 1 12 a f 36 , 
dilponantur ad modum fradionis , vt vides ^£7^7, > qux quidem fradio reuocari 
debet ad primiriuam iuxta prxeepta fuperiiis tradita, & proucnict ripr*. Deinde io* 
ftituta multiplicatione per crucem fiet quantitas quat- 

fira a 4 f <S a 1 — 36 a* -216 a. a*- 36 a a 1 - (Sa 

Ita quoque propofitis duabus quantitatibus a‘ - 25 — 

a,& a ‘ f 10 a f 25 , quantitas reperietur a* f 5 a' - a*t »* a f 36 a f 6 
25 a* - 125 a . 

Suxrde [unt Quandoq,- vero polfunt cflc plurcs duabus exempligratia tres ; tunc oportet reperire 
fiktttduxiu. minimam quantitatem diuifibilcm per duas ex illis; deinde fi hxc inuenta fuerit di- 
uifibilis fine reliquo per tertiam , fidum erit quod oportet. Si autem repedatur mi- 
nima diuifibilis fine reliquo per hanc inuentam, & illam tertiam . Quia vero non- 
rarj accidit quantitates datas ad fimpliciorcs reduci non polle. Tunc oportet vnam 

in 


dum. 


Aliud txtm ■i 
plumeum lp. - 
eits numeret 
M/fciunt. 
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in aliam ducere ; produdum enim quantitas eri: quxfita. Vtfi foret a’-ab,&atb. 
Diiponaurur in modum fractionis , hxc primiriua cft , neque reducibilis , ad 
fimpucioK.ro s multiplicentur inter fc, & fiet a' - a b*, quantitas quxfita. 

Qna Arte Ira&iones ad eandem denominationem 

reuocentur . 


H jEc operatio vtiliflima cft , caque facile ex didis ludcnus conftare poterit . 

Propofitv fradiones Jf? , Sc Primo quxrenda cft minima quantitas , 
qux diuidi poflit per denommatores a* f , & d f ; hxc autem erit a* d f , qux tam- 
quam communis denominator inferuict; ad inueniendos aurem numeratores diuida- 
tur inuentus denominator a* d t , per a' f , Se per d f , lingulos nimirum denomina- 
tores datos, Se quotientes videlicet d , & a 1 , multiplicentur per numeratores b' d , 
& a' , propofitarum fradionum vtquxfiti numeratores confurtrant b' d‘,& a‘, erunt 
igitur fractiones a nobis quxfitx~ 4 $-,Se ^Vr. Sint fradiones darx 
Oporteat has fractiones ad eandem denominationem reuocarc ; inucniatur minima-, 
quantitas diuiiibilis per a’ f — a* d » Se d f — d* , qux quidem quantitas erit a* d f 
— a* d*, deinde diuidatur a ! d f — a’ d’ , per a* f — a 1 d , Se d f — d* ; quotientes 
autem d, & a’, multiplicentur per numeratores b 4 , Se a' +J* b' , fient aurem fradio- 
nes <T77^.7Ti > Se IHrT-l ^ . Qjrxvt melius percipiantur adhibitis ijfdcmprxccptis aliqua 
mutata fpccie idem perfequemur, Proponatur fradiones ~ 4 » de -77- .quas oporteat 
ad eandem denominationem reuocarc. Inuenta quantitate minima diuifibili quidem 
per a’ e d , & hxc eadem erit communis denominator . Deinde diuidatur hic deno- 
minator a' e d, per a* e, & e d, quotientes aurem d, & a', ducantur in numerato- 
res illarum fradionum , nempe b* d , Se a* , vt habeantur numeratores b’ d* , Se a’ j 
cruntquc fradiones cjuxfitx rfrf . Se . Prxrerea oporteat reducere .Trrrrr > & 
-tt-jt, ad eandem denominationem . Keperiatur communis denominator iuxta re- 
gulas prxfcriptas , erit a* e d — a* d*; quandoquidem fi dux quantitates a‘ e - a‘d, 
& e d — d*, difponantur m modum fradionis, fiet . <1«» quidem fradio ad 
fimpliciorcm hanc — f- redigetur , tum verb multiplicatione inftituta per crucem-, 
comparabitur a* e d — a' d*, tamquam minima quantitas diuifibilis per a' e - a* d. 
Se e d - d‘, fine reliquo crirque communis denominator. Hxc igitur quantitas a* e 
d — a* d*, diuidatur per a 1 e — a’ d,&c d — d*. Ex priori diuifione oritur quan- 
titas d , ex pofteriori vero a' ; modo multiplicetur b‘ , numerator fradionis: 
per d , Se a* , multiplicetur per a' f b' , numeratorem fradionis illius — , & 
his multiplicationibus pendis eodem denominatore retento habebimus fradiones 
«Tr-trir » & iT /niij, - . ciufdcm denominationis , ad quas fradiones , illas redigere, 
contendebamus . 

Quod fi fradiones fuerint plurcs duabus non diftimili modo procedetur. 

Si propoiitx forent fradiones > Se quas ac ^ eandem denominatio- 

nem redigere velimus . Difponantur a' — jd a. Se a* «$♦ 12 a «f» $ 6 , ad moduou 
fradionis ; vt nimirum fradio ifta .■'■fFrlhr? . rcuocetur ad fimpliciorcm ac primiti- 
uam fuam ~~ , inftitutaque multiplicatione per crucem , compericmus minimam* 
quantitatem diuifibilcm per illas fine reliquo clle a 4 «f* d a‘ — jd a* — 2 id a j at- 
que communis denominator, qui diuidatur per a' — 3 d a. Se a* 12 a 3 d , & 
quotientes ex diuifione orti, nempe a — d , & a' — da, multiplicentur per nume- 
ratores propofitarum fradionum, Se fient 2id a 1296, & a' — 3d a’ 2ida, 
eruntque numeratores, codcmquc denominatore retento ; nempe a' d a' — 3d a' 
- 2 id a . erunt fradiones iftx — , Se 

Nec diflimiliter fradiones ilbs . Se » ad has ciufdcm denomi- 

nationis rcuocabinuis & 

uauwiuo i\.uuv,aunuu$ 4 f q^ f «,- ***»-•»! * > ** -4+ 1 *j — *|.m - i» 7 jT • 

Additio 


Vtilijfmahae 
tfl eferatie 
quafraflie/tti 
ad randeau-t 
d-acmh.ati»- 
r.im nudan- 
tur . 


Qitar.de fr *- 
citonti fttnt 
flurn duatu t 
tfua mttkode 
frettdmdum. 
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Additio Fradarutfi Magnitudinum. 


OPERATIO PRIMA . 


FrJ&irum— • 
nui. hiu*iiuu 

addici» Jit uo 
/.rui ac ini 
minuti] i i /- 
furilut* 
^Junnd» frn - 
clionct fuit 
tiujdrmdent- 
minationis . 


H A'c fradarum magnitudinum additio non fccus fit, ac in minutijs vulgariunu. 

numerorum. Oportet igitur diftinguere ; vel enim iunt fradiones denomina- 
tionis eiufdcm, vel diuerfae; Quando fradiones ciufdem denominationis extiterint; 
oportet earum numeratores addere , fummsque collcda; communem denominato- 
rem fubfcribere . Oporteat ~ , addere ad , fumma fradionum iftarum erit 
, & ita de conlimilibus . Quamobrem /i fuerit > addenda ad -j— , fiet fum- 
» Icu quod idem cft a’, & ita in conlimilibus. Vt fi , oporteret adde- 


Quar.Ao ftM' 
ihcr.es jm.t 
deneminatie- 
l)ii discet/ i. 


i +1 


:H fti 


■ , feu quod idem cft a*. Oporteat i^rr, addere ad 

fieret fumma g 


4d maior, m 
irsttlligtistiA, 
quidum hic 
ajfettmtur . 

Qsttssd» fra- 
it terte s dene. 

mintrietis di 
uerf* . 


re ad > fieret fumma 

fiet fumma . 

Si vero eflfent fradiones huiufmodi - t ~j- . d t s^r » g “ vfr 
i fi deberet addi a.->J* fieret fumma a t g t - .Vr 1 • 

Si vero fradiones diuerfa; denominationis fuerint opoitct primo illas cx prxee- 
ptis iam «raditis ad eandem denominationem reducere , quo fado procedendum.. 
erit, vt paulo antea didum fuit . Si igitur ad , addere deberemus -j- 1 > fieret 
fumma . Secundo fi a d , addere oporteret — , fieret fumma . 

Prsterca fi , addere oporrerct ad , fieret fumma ‘ l ' . Infupcr fi adde- 
re deberemus ad ; > ac demum — » fiet fumma_ 

4 a — i » b » ib { h>-»| »» bf f 4j — a il bi t>- 

»<fi: bi "" • 

Qua’ vt melius intclliganrut . Supponamus fradionem - , addendum alteri 
— r- , fiet fumma . Et fi fit — , & addi debeat ad — f- , fiet fumma 
Si vero fuerit , addenda quidem huic , fiet a a b t 2 a c , feu 2 a, & ita 
dc confimilibps . 

Quod fi fradiones fuerint denominationis diuerfa? procedendum vt fupra didum 
fuit. Quamobrem ii forent fradiones addendae —f > & ~rr • Primo quxrenda eft 
quanrit;is diuifibil is per denominatores a’ c, & c d, ea vero clfet a‘cit, tamquam 
communis denominator; deinde indagentur numeratores vt fupra docuimus, &cua- 
dent illae fradiones addenda; -&£-» & - rr ~ — , harum autem fradionum fumma erit 
Stt 5 *. Ita quoque fi forent fradiones addenda; — — a 1 d, & fieret funv 
ma *i*gfr*l - a 1 d 1 . Item ad addendum -‘I--; . 

prouenict fumma quidem , prxeerea fi addere opor- 

..... .1,1 « ~‘ i nrnumir. >i — i» »i t »n t « n 

«i 1 1* * t »j t prouenict > ij u, ,, . 


Itemonfirntio 
addititnis , 


Dcmonftratio fic fe habet . 

Sunto fradiones h.cd, ducatur au- 
tem n , quidem in c , vt fiat e . Deinde 
multiplicetur d, per a, vt fiat r, mox au- 
tem in vnam fummam colligantur o , & 
multiplicetur u , per d , vt fiat n ; ira vt 
eueniat fumma c h . Quoniam ergo b , 
multiplicans fingulas quantitates c,i>, fa- 
cit fingulas e,h ; erit vt c , ad d j ita e , 
ad h , &c. 

Rurfus quoniam n , multiplicans fingu- 
las quantitates a , b , facit fingulas f , h ; erit 


A 

B 

api. 

b 


C 

D 

z’ 

g 

E 

b z’ 


F 

• 

api. 2 

H 

b g 


H 

b S 


G 

api. g 

t b z' 
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ficut a, ad b, ita f, ad h, quare quantitas e h , aqualis erit quantitati e d , & f h , 
aqualis erit ipfi a b. At vero vt e, ad h, fic eft e h > ad politam quantitatem , & vt 
f, ad h, ira f h, ad politam» erit igitur vt aggregatum ex e , & h » ad h , hoc eft o , 
ad h, ita aggregatum cx ipfis fh,e 11, hoc clt ex a b, c d» ad politam ; ergo o h , 
fru&ionum a b, c d, aggregatum lignificabit ; atque adeo farnma erit quarlita . Hoc 
idem aliter dcmonftrabunus infra , 


Subtractio Fra&arum Magnitudinum . 


OPERATIO SECVNDA . 


F Ra&ioues funt in duplici differentia , quemadmodum de earum additione tra- 
ctantes dicebamus; Vel enim funt denominationis eiufdem » vel diuerfce . Si 
primo modo fc habeant numeratorum inftituatur funbtraCtio . atque reliquo com- 
munis denominator fqbfcribatur . Vt lit iniun&um a b , fubtraherc — , fiet 
reliduum . Ita quoque fi ab , oporteat fubtraherc prr , fiet reliquum- 
nzr > feu quod idem clt a‘. Nec di 


Fraeliouei tSi 
in duplici dif- 
ferentin . 
Quadam funt 


mus ffi , reliquum fieret Quod fi clfct ex d t rh> fubtrahendum np , rema- 


neret 


4 t + 6: 




, a qua u luuiraxcus 
fubtrahere , fiet reliduum 


fiet reliduum 

<X f it f > < f * 4 


erui dem qtu~ 

dilTimilf modo fi abs dirr » fubtrahere debere- ^ 

His. 

Quando funt 
eiufdem deno- 
minationis , 
qua arte p! in 
tlitutndafuk- 
trocho . 


. Si enim multiplicemus d > per b f d, fiet b d f d* ; ob id euadet fraCtio 
, a qua fi fubtraxeris — d , remanebit . Ita etiam fi ex d=7 » oporteat 

Si vero cllc: ex -t^r , » fubtrahenda fragio 


b — ( 

, fiet reliduum 2 a. Ita pariter fi fubducere debeamus rrY , ex b f 

Ht li foret c f t£y » & ex hac fubtrahere oporteat — 
Oportet enim fraCtionem illam integro adiun&o , nempo 

a , ad hanc > fnb- 


a remanebit 

is 


«t* 


Exempla 


c t ~rti~ > rcuocare ad hanc , & illam 

rra&oquc numeratore cd — ac — ad,cx numeratore e* t c d t d* , & remane- 
bit c* t d*fa c f a d,cui fubfcripto denominatote c t d,fict fra&io, vt fupra , 

Si vero fuerint denominationis diucrfa: . Oportet illas ad eandem denominatio- 
nem reuocare , vt fuperius agentes de fra&ionum additione dicebamus . Si fuerint 
fraCliones propofita: Sc & hanc cx illa fit iniunctum fubducere , fiet rcli- 

duum — , 7 b l ’ 1 - ; Prxterca fi cx oporteat fubtrahere z , remanebit . Sitfub- 
trahendum ~~ , ex a» reuocctur a, ad eandem denominationem, vt fiat r|ri»&cx 
hac fubtrahatur , & remanebit nihil . Si vero illa fraCtio , qua: fubtrahi deberet 
ex a fuilfct , iterum reuocato a , ad illam denominationem , ita vt denomi- 

nator lita -F b , fubtraCtione inftituta fiet refidua fraCtio • Qnod fi foret ;;;r— 4 » 
quam oporteat fubtraherc cx , reuocabimus illas ad eandem denominationem-, 
iuxta pra:cepta fuperius tradita , cx quibus conftat denominatorem clfe a* c d - a* 
11 - adeo vt fractiones illae ad iftas redadat fint ; 


Quando funt 
denominatitm 
nis d uter [a , 


ro fubrraCtio, «Sc fiet reliduum 
Deinde fi propofita: elfcnt fractiones 


» & » inftituatur ve- 


• l + atbi — b «4 O,- 
"TTcrf— mi 4 i 


& .7 




fiet reliduum- ixmpu. 


. » id autem hunc in modum perficitur . Repcriatur communis deno- 
minator , pura minima quantitas, qux per a 1 *|*ioa*J*2$;&a3 — 25 a , diuidi 
polfit; ea vero eft a 4 5 a 1 — 125 a, quae fi diuidatur per a’ — 25 a, fit quotiens 
a *i* 5 t at fi diuidatur per a* >p 10 a 25 , fiet quotiens a 1 - 5 a , du&is his in_» 
numeratores , nempe a *|* 5 , in 1 25 , fit 1 25 a *f* 625 , & a — 25 , in a* $ a , 
fiet a’ — 30 a* 125 a, vnde fra«ftioncs huiufinodi proucnicnt ‘r+ 7»!" 


& 


«J — i»ai «f* 'as » 
m + 7 >r - «t •» — 1: > « 


, atque hunc in modum fractiones illa: rcdaCta* funt ad eandem de- 
nominationem ; praedictarum autem fra< 5 tionum differentia eft — »i u - m « • 

Quando cx integro fubtrahi debet fractio , vel contra integrum reuocctur ad fra- 
&ioncm eiufdem denominationis, & abfoluitur operatio, vt fupra; quare ex a lub- 

Hitto remanet -rir , vt infra quoque dicetur . 

G Deinonftra- 


Cva» f* jnttm 
sr* l ubt>/d)i 
drfftt ftAilia y 

quid *icn*n • 


5 8 C. REN ALD. A LGEBRA NOVA . 

Demonftratio fubtraaionis fraflionum diuerfe denominationis, cum fiat per mub 

.. - /!- U K 


DtmOnftrAtio UClUUlUUauv juuu^wwv,... — 

juim/Hmii tiplicationcm in crucem lic fc lubet . 
frttfhmum , t linrn t' r -,.*>ioncs a k, c D.hac qui 


AiutrJ k iit).* 
minationi; 


A 

B 

E 

H 


ap1 , ^ 


b 
a pl. 


b S 


C 

D 

F 

H 


z quad 

g 

b z quad 


b g 

G a pl. g - b z quad 
H 


b S 


'UL*lUWUUn '•* 

Sunto tractiones a b , c d , hac quidem 
fubtrahenda , & illa fit a qua fieri debet 
fubtra&io . Ducatur a , in o , ve hat e , 
deinde multiplicetur e > per c > vt fiat f » 
fubtrahatur f, cx e , vt remaneat g, mul- 
tiplicetur deinde e , per d , vt fiat h . Di- 
co g h , fractionem e(lc reliquam iubtra- 

daCD.CXAB. , 

Quoniam b , multiplicans lingulas c , d , 
facit lingulas f,h> erit vt c , ad d> ita f > 
ad ii ; lnfupcr quoniam d , multiplicans 
lingulas a,b, facit lingulas E,n>erit vt a, 

ad B,itaB,ad «> < >!&'quoniam fra&iones eii,ih, eundum habent de- 

1» crlt ‘P" * ■ ’ & n r r "* ff' ru “ fc , vt numeratores . Quoniam igitur b « i 
nominatorem h , proinde uunt nuu ic » . . diiu- 

i- eundem habent denominarem u , erit vt e > ad r, ita n » » “ F ” » ^ ai “ 

* .' r • ■ .c . in e n . minus r r, ad f h , & quia tractiones f ii, 

ad e h, « qua 1 ■ P P ferentia fupradictarum fractionum e h, f h, fed ha: 

o.,J tlittema prxdfclarum fracuouuut as. 

c d , Quod oportebat ofiendcie . 

• Vel lic , & primo lradtionys eiufdcm* 

jiliA . 1 

turdrmiftr»- fint denominationis , 
ti»,& F ' 1 *' 0 Sint fractiones ab,cb,&cxae, luo- 
trahcpda fit cb. Detratto prius c.nurae- 

:/„ LJ. ratore minoris ****;«• ' " dcnominator , . f uppolutur . Dico M. 

' iiTaSSJm £ cT Quoniam enim r .Stratio ex . . rema- 

ISSTE » * toi quidem Ift duarum fratuonum c . , o . , v. con- 
ftat ex elementis . Detra&a igitur ii aaio- c G E 

ne c b, ex a b, remanet fractio d b. A ^ yj 

gw, f- Quod fi fuerint denominationis dmer- rS D H F 

Vwi fje, ica procedendum, D 

Sinc ^ ai0ne r A t V:^ TSo&o c „ , fubtrahenda fit ex maiori a b , ex c, 
- s. nunatores » d . fin d-uerfi.* nrnmr mox . ijc , , & cx A , denonuna- 

numeratore minoris in b , denominatorem nuuw, p , , , rema . 

rore uunoris m . , denominato,™ -»»£££ ^ SfiSito olniX 
net o, cui fupponarur denominator h , hictus cx in P , , «■ p o a; 0 _ 

rum b,d. Dico frattionem e »,eflc refiduum prouemens U£ls 

">S c .. ex fraaaone . b. Integrum, vt lonftat. ' 

ad hntTsitmetuJnw'“, C '^ A J , ka fcu9io * r. , ad integrum . Deinde quoniam» , 
mnWpS^t e erit vt e. ad u.ita . » 

ita traOiones cl«, tertia, & fexta , findat V™»- yt 
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B 
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Vt aurem i o , fimul ad h; ita cft r, ipfis f. c , aequalis ( remanet enim c, fi e, Aib- 
trahacur cx f) , ad eandem quantifatem h , proinde erit etiam , vt f , ad h , ita fra- 
ctiones c d, c a, fimul ad integrum. 

Cum igitur dcmonftratum fuerit , vt cft r , ad a , ira cfle fradionein a » , ad inte- d ™*#, w * 
grum erit pariter , vt fradio ab, ad integrum > ita fradiones c d , c h , fimul ad "" "**!<&. . 
idem integrum, quamobrem fradiones c n, c n , fimul ecquales erunt fradioni a b , 
fubtrada igitur fiadionc c d , cx fradionc a b> remanet fradio g h, quod erat ope- 
rar pretium oftendere . 1 r 


A D hanc Operationem perficiendam procedendum eft , quemadmodum in fra- Ad 

dionibus vulgaribus). Ducantur igitur inter fc magnitudines fuperiores nimirum, dam mulfi A> 
Sc inferiores, hoc cft numerator in numeratorem, & denominator in denominatorem. 

Iniundum fit multiplicare -4* , per b , producetur quidem 4- v > hoc cft a pl. Ira^ 
fi opus fit multiplicare 4 per z , producetur 4 -' . Prxtcrea fit iniundum multipli- /“‘"f *"*'" 1 
care 4 » P cr ~T" » producetur -£~ , eodem modo fi , oporteat ducere in 
b , producetur -4- » hoc cft a' . Infuper fi 4 — , ducatur in — t'- — , producetur g^iumr.umt- 
4 *. Deinde multiplicandum fit — f — , per -7—, multiplicetur'a b, pcr d k, & , 

producetur a b d k; deinde multiplicetur g , pcr f , & fiet f g ; quamobrem produ- r <l“ 0 % 7 « e - 
dum erit Debeat infumer multiplicari * 4 -, pcr & producetur 4 ^ 4 -’ » eXfm - 
Prxterea oporteat multiplicare , pcr - 4 ^, & producetur + ,b l . Cum r JJ’ iUuihMm 

autem propofitx eftent fradiones ~ ir > ‘ ra vt illa pcr hanc duci prifUtrUu. 

debeat . Quoniam a* c — a‘ d — b* c b* d , & c d — d’, reduci polfunt ad fim- **»"» «i/f.- 
pliciorcs a* — b* , & d , quemadmodum , 3 c a' — a b’ , & a* * a b *J* b* ad a* f m ' 
— a b , & a «|» b ; propterea loco multiplicandi a* c — a* d — b’ c «f* b* d , per a' 

— a b‘, multiplicare oporteat a‘ — b’, per a’ — a b,& loco multiplicandi a‘*i*2a 
b b'» per c d — d\ multiplicare oporteat a b, per d, fiet enim produdum- 
-■ Hic autem aduerte huiulmodi artificium . 

Ad has igitur illae fradiones 

reuocatx funt , ad has inquam^ a * c — a* d — b‘ c *f* b* d . . a' - ab* t ' x '?u t + 

*4t > & » v 1 roehus per- w. 

cipiantur aduertendum eft pra- a’ 2 a b *f« b* ^ ’ cd — d' 

gmatiam in co confiftcrc, quod fi 

fuerint dux fradiones verbigra- a’ — b* a* — ab 

tia -f- , & -f" > diuidatur 3 6, 

numerator , & 9 , denominator a b d 

pcr communem diuiforcm , ifquc 
fit 3; proucnict autem 12 , & 3. 

Deinde diuidatur 60, numerator, & 8 denominator per communem diuiforem_„ 
ifque fit 4 , & fient 2 , & 15, vnde erunt fradiones , & —4 , qux inter fo 
dudx hoc cft multiplicatis numeratoribus, & denominatoribus tantum producetur, 
quantum fit ex multiplicatione fradionum initio propofitarum , qua de re alibi 
fufius . 

Quod fi fradio multiplicari debet pcr integrum; difponatur integrum admodum 3 **»d* fr»~ 


_ / f — - < •(*(> * " w m » • [-wrmww.m M.Vin, « 

autem a* — b* , & denominator a *i* b , reduci debent ad a — b , & 1 ; multiplica- 


Multiplicatio Fractarum Magnitudinum. 


OPERATIO TERTIA . 



jldurrte re- 
duiiionem il 
lam; eum fci- 
lilll reduci • 
mus»’—. 
ad a — //,<?“ 
* i , ad | . 

Lxempina: ■ 

iV »/* rr^«- 
Bionem , 
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ris vero numeratoribus inter fe,vt etiam denominatoribus fiet productum - t,t| > 

feu quod idem cft a' — 2 a‘ b a b‘. Ita pariter ii multiplicare deberemus b per 
*ffr> intelligatur integro b , fubfcripta vnitas , vt fiat — f- , inftituta. multiplicatio- 
ne inter numeratores ad inuicem , vt & inter denominatores fiet produdum 

At vero fi multiplicare oporteat a pera — 2 b ♦$* . Integrum illud 

a reuocetur ad fradionis naturam , & proucniet , multiplicandum ^cr 




Exemplum 
alterum . 


Exemplum— 
ad idem . 


§*iea arte eni- 
tetur ajittt/ut 
ad alt.oret 
padus . 


Exemplum— i 
idem quod fu 
fra. 


Exemplum— ’ 
pro (upradi— 
{iorum maio- 
ri explicatio- 


4 j — ,o « ^ i 

, ad hanc enim fractionem reuocatur illud a — 2 b *f« — r 1 — » quoniam- 

igitur a' - 2 a b 4 * b‘ , & a-b, reduci poffunt ad a - b , & 1 ; Proptcrea multi- 

plicatis a* — ab b* , per a — b , & a per 1 , proucniet fradio fcquens , nempe 

* feu quod idem cft a* — 2 a b 2 b’ i*- ; Si enim diuidamus 

a' — 2 a* b >$<• 2 a b* > per a , fiet quotiens a* — 2 a b 2 b* » folaque particula 

— b',diuifionem non patitur, quam proinde eo fymbolo fignificamus . 

Infupcr iniunClum fit multiplicare a 7^, per a - b , quoniam igitur a per a - 
b, facit a‘ - a b, & per a-b, facit b*, proinde quxfitum produdum erit a’ - 
ab*b\ 1 

Nec diffunditer fi multiplicare oporteat -f“,per a'-b\ Quoniam igitur a‘ - b\ 
fit ex a b , in a - b , & , dudum in a *f* b , producit a* - a b , oportebit 

multiplicare a‘ — ab per a - b, ita enim proucniet a' — 2 a 1 b 4* a b*;ha*c autem 
cernere licet a latere. 

Hoc igitur modo euitari po- 
teft afcenfus ad altiores gra- 
dus parodicos , ad quos de- a’ — ab a* — b‘ 

ueniendum foret vulgari me- 

thodo. a b 1 

Denique fit iniundum mul- 
tiplicare -rrJi ' , per c — d . a* — . a b a _ b 

Diuifis c d — d* , per c — d , 

proucniet ; Cum enim- 1 j 

multiplicatio rcflituat , quod di- 

uifione deperditur; proptereaquod diuidatur a' - a b* , per c d - d’ ,'fi minuatur di- 
uifor, fiuc denominator quantum importat illud , in quod duCtio facienda cft, pro- 
uenict quxfitum, atq; illud erit , tantum igitur ex hac proucniet multiplicatione. 

Deinde fi multiplicari debeat -f*- , per fiet produdum - . Item fi mul- 
tiplicetur a* if* b* per - jy r > fiet produdum Prstcrca fit iniundum mul- 


a* — a b 
a — b 

- a* b *f* a b* 
a' - a‘ b 

a’ - 2 a 1 b a b’ 


tiplicarc j EEt';' U 

*• + *■» m 


Quando data 
frailienet ad 
fi7r.plic.orri re 
meari pojfu.tt 
tjuid a et. dii. 
Exemptum— 
* ln’e'li*e [a 
eia r dtrhene 
ad (Imt licto- 
re: it /u fra, 

Exemptum— t 


-T^r— » Per » «et produdum . Sit infupcr 

. luitiplicandum per a* — 2 ab, fiet produdum , 

Quando vero data? fradiones ad fimpliciores reuocari poffunt, expedit id quidem 
efficere, quandoquidem hoc pado ipfce fradiones elegantius tradantur, vt vnicuiq; 
perfpicuum cfle poteft. 

Si proponeretur multiplicandum a >|f ,pcr a — 2 b ducatur +$* a , 

i° a — b , fiet produdum a’ — ab, cui fubfcripto eodem denominatorc fiet fra- 
gio -■ * mox autem a — ab, repertum filicet in illa fradione a — 2 b f — , 
ducatur in a , fiet* produdum hoc filicet multiplicentur autem numerato- 
res, atque denominatores inter fc.fict produdum } f eu q UQ d idem cft r 

vt fupcriiis dicebamus, fiet a 1 — 2 a b 2 b* — 

Rurfus fi fuerit multiplicandum , 
per a*, fiet produdum Deinde fi 

multiplicandum foret — t per a ~ 
b, fieret produdum ‘‘" , ! i ^r h ’^ f . In- 
fuper fi fit opus multiplicare , per 

3 a* - 3 , fiet . Quod fi 

deinde nos ducere deberemus 4 n- » in- 
■.i-jr - » praedabit ad fimpliciores , propo- 
fitas fradiones rcuocare; & quidem , 


a' — 3 a’ b a b‘ 
a-b 

— a' b *$» 3 a 1 b 1 — a b' 

a* — 3 a* b «J* a* b* 

a* — 4 a' b *$* 4 a’ b' — ab' 

ad 


CAPVT QV1NTVM, 


ad hanc > & aliam puta ». ad 
hanc -j- , fi itaque inftituatur multiplica- 
tio tam inter numeratores , quam inter 
denominatores , fiet producum !r-. At fi 
ncglcdareuocationc adfimpliciores, pro- 
ducum extitiflet huiufmodi c«a » * 
Propofitum fit multiplicare d f tt, > 
per d — b . Cum itaque fi multiplicetur 
d , per d — b , producatur d* — b d , & 
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4 a’ — a b % * 

3 a> 3 


— 12 a’ +$* 3 a b — 6 
1 2 a‘ — 3 a' b tjt 6 a' 

i2 a 4 — 3 a' b — 6 a’ 1 3 a b- 6 


Zxttnplutt-4 


CT 

O 


jl*r » P^r d — b, faciat b 1 , proinde quarfitum produdum erit d* - b d t b* . In_. 
hoc exemplo fupponimus magnitudinem d > maiorem clfe quam b, quod fi b, foret 
maior quam d , non diflimifr modo procederetur . Sit igitur multiplicandum d >$+ 
~r» per b - d,fict produdum bd-d*tb‘. Quod fi deberemus multiplicarer^; , 
per a* - b‘ , multiplicetur a* - a b ,pcr a - b , vt proueniat a' - 2 a’ b. f a b* . Huius 
autem compendij ratio iam fuperius explicata fuit , hoc eodem exemplo adhibito. 

Dcmonftratio. fic fe habet . Sunto fra- ' 

diones a b , c d , ducantur numeratores A api. C z quad 

iiucr fic, ficut, & denominatores , vt fiat 

1 radio e r . Quoniam igitur radio fra- B b. D 

dionis e f , ad c d , componitur ex ratio- 
tionibus ipfius ■ , ad c, & d, ad f ; ratio 
vero quantitatis a u , ad pofiram compo- 
nitur cx ratione ipfius a , ad vnitatem, & 
vnitatis ad b , vt autem eft a , ad vnita- 
tc.n, fic cifc k> ad c> vt vnitas ad i,.fic o, ad f, ergo per «qualem proportionem 
erit quantitas e f, ad quantitatem cd, vt quantitas a b, multiplicans ad pofitam_ ; 
ergo, & e f, erit proucniens quantitas ex dudu a b , multiplicantis in c i>, multipli- 
catam; Quod erat operae prtetium oftcndcrc. 

Aliter etiam fic . 


Dtmenflrati» 
txplitatt pra- 


E a pl. z quad 
F b g 


Sit fradio a b , per fradionem., 
cd, multiplicanda. Ducantur nume- 
ratores a , c , inter fe , vt proueniat 
e, cui fubfcribatur f, genitus ex mul- 
tiplicatione denominatorum u , d . 

Dico fradionem e f , procreari , cx 
multiplicatione ftadionum a b , c d , 
inter fic. Ex e , in d , fiat o,&exc, 
in f , fiat h ; erit propterea , vt fra- 
dio e f , ad fradionem c d , ita o , ad h . ( Si numerator enim vnius fradionis in_, 
denominatorem alterius , & contra infuper ducatur, prior ffiadio , ad pofteriorenu. 
eft, vt primum produdum, ad fecundum quod facile poteft oftendi ) . Quonianu» 
autem c, multiplicans a, f, facit e, h, erit vt a, ad f, ita e , ad h, & permutando , 
vt a , ad e , ita f , ad k . 

Dcmdc quandoquidem d , multiplicans e, & b, facit g, & f , erit vt e , ad b, ita 
g, ad f, ex «qualitate igitur perturbata erit, vt a, ad e, ita g, ad h; fed vt o,ad H, Dtmtnflra • 
oftcnfium eft fradionem e f , cfle ad fradionem c d , & vt a , ad b , ita eft fradio 
a b , ad integrum ( numerator enim cuiuflibet fradionis ad denominatorem eiufdcm 
eandem habet rationem, quam fradio ad integrum, quod facile etiam conftat)ergo 
er.t quoque , vt fradio e f , ad fradionem c d , ita fradio a b , ad integrum. Pro- 
pterea, vt conftat. ex definitione multiplicationis, fradio e f, producetur ex multi- 
plicatione fradionis a «, in fradionem c d. Quod erat opera: pretium oftendere. 


A a pl. 

■■ ■ «H 

B b 


C z quad 
D 


g 


Dtmtnfiratia 
alia ad idem 
infiituiiar . 


E a pl. z quad G a pl. z quad g 

F b g H b g z quad 


Applicatio, 




f raflio teimiit 
Itmit-ufdem, 
xtl diutrft *f 

prllitt.iBit . 


Quundr fn- 

' /hirti dturr- 
fi app<llet.i - 
nn ixutcrint. 


i 


Quti.do frxm 
ita c i.id/im- 

ti piffunt . 


Zxtmplh rtt 
txf liatur . 
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Applicatio , fcu Diuifio fra&arum Magnitudinum . 


OPERATIO gVART A, 


F Radioncs, aut funt appellationis eiufdcin, vel diuerfa:. Si fuerint eiufdein ap- 
pellationis Applicatio , fcu Diuifio hunc in modum inllituctur . Sit iniunduin 
diuidere , per . Diuidatur a b' , per b' , neglcdo denominatore d , fiet 
quotiens a b . Pneterea fi fit opus diuidere » per hanc fradionem » 

fiet quotiens — ^Tr^T' » VC 1 quod idem cft . Cum enim negligendus fit de- 
nominator , quia communis eft vtrique fradioni ; ob id perinde erit diuidere quo- 
tientes, hoc eft numeratores , diuifos per denominatorem , ac cft diuidere numera- 
ratorem vnum per alium . Vt fi , diuidi debeat per —■ , perinde cft diui— 
dere 8, atquipollcntem ipfi — 7— , per 2 , sequi poli entem ipfi — — , ac eft diuidere 
40 , numeratorem per 10 , itidem numeratorem ; ex vtraque enim diuifionc proue- 
nit 4. Cattcrum fradionem illam > id eft ■ ,riT»V| tr > reduci ad hanc , focila 
conftat ; nam fi diuidatur a' - a b* , per a 1 1 > > fit quotiens a* - a b . Si per idem 
a t b , diuidatur hoc trinomium a‘f : a b f b* , fiet quotiebs a t b ; quamobrem 
illa fnidio , rcuocatur ad hanc 4^ • 

At vero ii diuerfx appellationis , fiuc denominationis extiterint , ad eundem de- 
nominatorem per multiplicationem in crucem rceuci debent , quemadmodum fieri 
folet in ffadionibus numerorum vulgarium . Sit igitur iniundum diuidere * 
per ****/ ■ — » inftituta multiplicatione per crucem fiet quotiens 
vero diuidi deberet 4‘^f' , 

a‘ a b 4* b’ 
a «I 4 b 


«|* b' 
d 


a' d «J* b' d 


a' d t b' d a' b f a b* f b' 
a' 4 a' b 4 1 b' 


a' 1 2 a‘ b t 2 a b’ f b* 


a' 4* 2 a* b 4* 2 a b’ 4* b’ 


per -*i£i , non diflimi- 
li modo procedentes» com- 
periemus quotientem cilc 
^rqrfr' • Pt*tcrea fit iniun- 
dum diuidere -p- ,perd, 

fiet quotiens -7V • Kurfus 
oporteat applicare b d , a d 
-7—» ducta vtraque ma- 
gnitudinum in f, & fada applicatione ad a 1 , numeratorem, fiet quotiens ^r-. 
Quod fi proponatur , & diuidi debeat per — u- , orietur -^r . Ita fi applice- 
tur b c ad -qr-,fada eadem multiplicatione per crucem, proueniet quantitas -rjr - » 
Denique oporteat applicare V* ad erit magnitudo ortiua * . 

Si vero proponatur fradiones , quarum vna per aliam diuidi debeat , & vna vel 
altera, aut etiam vtraque ad fimpliciores reduci poffit . Tunc debet prius redudio 
fieri, poftea procedendum, vt prius; redadis enim fradionum numeratoribus , atq; 
denominatoribus ad fimpliciores terminos, Operatio ipfa facilius excreetur, ac lon- 
ge elegantius perficitur . 

Quamobrem fi darentur fradiones & ;i±p, adeo vt illa per hanc di- 

uidi debeat . Reducantur numeratores , qua reductione fada , erunt numeratores 
a 1 - a* b f a b 1 - b' , & a; denominatores vero erunt a - b , & 1 ; adeo vu fradio- 
nes illae redadx fint ad has . Conflabit autem ex infrappo- 

fito paradigmate, dudo a' - a* b f a b* - b', in a t b, fieri a* - b 4 ; ac proinde di- 
uifo a 4 - b 4 , per a 4* b quotientem fieri a' - a* b 4* a b* - b' . Cum igitur a t b » 


diuidens 


CAPVT QVINTVM 
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a' - a 1 b f a b* - b‘ 

a t b 

f a' b - a 1 b* t a b' - b* 
3* ~ a* b t a‘ b’ - ab' 

a’ - b* 


diuidens a* f a b, reddat a, diuidens au- 
rem a 4 - b', reddat a' - a* b a b’ - b', 
erunt numeratores , vt diximus , at vero 
a - b , diuidens fc ipfum reddit 1 » diui- 
dens autem dcnominaiorem alterius lra- 
Aionis i nempe a' - a a b b* , reddit 
a - b ; proinde erunt denomin 3 torcs > vt 
ditium fuit ; at vero fi fra&ioncs illa* rc- 
uocatat fuerint ad has, nempe b . r _\ b '~ -> , , , 

& — t— , erit illa per hanc diuidenda » quod perficiemus multiplicando a - a 
4* a b* - b', per 1 , ex quo nulla fequitur immutatio; deinde multiplicando a - b, 
per a, «Se producetur a’ - a b > ille erit numerator hic autem denominator* adeo vt 
fiat quotiens . 

Demonfiratio fic fc habet . Quoniam 
ratio quantitatis a B,*ad quantitatem e f, 
componitur ex ratione iplius a, ad e, & 
ratione iplius p, ad b ; & vt a, ad e, ita_. 
vnitas ad u , & licuti f > ad b , ita e , ad c 

vbitatem,& ratio quantitatis e n.ad po- E 

litam componitur ex ratione iplius e, ad 
vnitatem, & ex ratione vniratis ad u,cr- * 

ao per aequam proportionem ratio quan- . .... 

litatis a E,diuifr ad quantitatem h r,proucnicntcm,cric vt quantitas e u, diuidens 
ad politam ; ergo ex diuifionc quantitatis a b , per quantitatem e d, proucmt f f . 
Quod erat oftendendum. Aliter etiam haec eadem operatio demonftrari poteft haec 
tamen attulilfe 1'utficiat. 

Subiicium autem hic nonnulla, quae valde profunc Analyltae. 

: -i- .Llfi 


Tirmor.nr/ui» 
fttptritrh fra. 
gm Mu , 


B 


D 


uri 


P 2^0 POSITIO 


L 


r 

D Vorum laterum aggregato , differentiam eorundem addere. . . . • ****•& 

Latus vnum edo a, aliud vero b, horum aggregatum cfi: a ij* b, differentia 
vero a - b, qua addita ad aggregatura praedictum nt 2 a. Hinc. 

THEOREMA. 1,7 7! ‘ ! ' : 

• •• ■ ■ 11 v -■* 

A Ggregatum duorum laterum additum differentiae eorundem xqualc eft duplo 
Uteris maioris. 


P 2^0 P O S J T l O 


11 . 


D Vorum laterum aggregato eorundem differentiam fubducere. 

Ijfdem politis lateribus aggregatum erit a t b, differentia vero a - b , qua^ tmdm. 
fiibtra&a ex aggregato iam di< 5 to , fit refiduum 2 b . Hinc . 


THEO 


/•» 


.«71 
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‘ l * * • i , j i • • , > i 

THEOREMA. 


TbttumM fe* 
e unium • 


^/^Ggrcgatum duorum laterum multatum differentia eorundem , aquale eft du- 


plo lateris minoris 


P RO P 0 S 1 T 1 O 111. 


Trtfefiti» ter- Vm idem latus contrahitur inaquali decremento, alterum ex altero fubdu- 


ua. 


cerc . 


Hx a, lupponamus effc fubtraSum b,&cx eodem fubtraSum cfsc c,& oporteat 
cx a - b , lubduccrc a - c ; lubtraSionc faSa remanet e - b . Hinc . 


THEOREMA. 


Tbtmm» ,<r qj | atus i nac qua!i minuatur decremento , differentia contraSionnm , aqualis eft 
tum . differenti® contrusorum . 


P RO P 0 S 1 T 1 0 IV. 


0 

Trorftit Vm idem latus protrahitur inaquali cremento, alterum ex altero fubduccrc. 


C - , . 

Sit lateri a, additum b, vt fiat a t b,itcmque eidem a, additum fit d,vt fiat 
a t d. Oporteat vero cx a t b, fubduccrd*a | d , refidunm fiet b - d . Hinc . 


THEOREMA. 


Thtnmuct QI idem latus inaquali augeatnr cremento, differentia protraSionura aqualis eft 
quarum, differenti® protraSorum. 


PROPOSITIO V. 


Vm idem latus protrahitur , & contrahitur inaequali cremento , & dccrcmen- 


frtfmftrio _ 

quitu». to, alterum ex altero fubduccrc. 

Sit latus vnum a , cui additum fit b , vt fiat a t b , & ex eodem a , fubtraSum 
. fit d, vt remaneat a - d, quod lubtrahendum fit cx a t b , fiet refiduum b 4* d . 
Hinc . 


theorema: 

• Vi v * V . /. i 

Thttrtm tu O 1 idem latus potrahatur , & contrahatur inaequali cremento , & decremento , 
«imum. ^ differentia potraS® , «Sc contraS® aqualis eft aggregato protraSionis, & con- 


tractionis . 




• X l 


De 




» 


CAPVT SEXTVM* 1 6% 


De Poteftatum Genefi , 


CAPVT SEXTVM t 


G ENESIS vniufcuiufquc poteftatis opere multipiicationis comparatur. 

Quoniam vero dupicx ctt poteftas , alia nimirum pura , & alia arfcCta_ ; 
proptcrca di&ante natura: ordine primum de genefi pura? poccftucis iermo- 
nem inftitucmusj & quidem a binonua radice, umprahum , 


P 2^0 P O S 1 T 1 0 


lOtcftatem puram a bipomia radice componere. 


• V 




m* t 


Sic binomia radix a t c , conflans ex duobus nominibus a , & c , oporteat ver6 
puram potcftate componere . 


Sit autem primo componendum-. 

S uadratum . Qyoniam igitur latus 
udum in fe facit quadratum ; duca- 
tur proinde a f e , uu | e , & toilir. 
gantur crfecta lingularia plana , ca_ 
que funt a’. 2 a e, e'. Quarquidetn 
proptcrca fi iuil iunda sequabuntuf 
quadrato ex a t e. Erit autem, 


a t c 
a t e 


a’ t 


a e t e* 

a e 


| j a C | t' I 


m 

15Jw fliili) 

- *T»iufv r J rr 


Thepretpa Genefcos Quadrati, 


:aif -v ara 


jS 


. rw*i!» 


S I fuerint duo latera: Quadratum lateris primi, plus duplo plano a latere primo Tbt**w*pri 
in latus fecundum , plus quadrato latens fecundi atquatur quadrato aggregati 
laterum . 

Latus vnum cflo a, alterum autem e. Dico a* , plus ue, plus e*’, aquari qua- 
drato ex a t c. Huius Theoremati ventas cx opere multipiicationis umoteiat , 


C 


P J^O P O S / T I 0 //. 

Omponendu$ fit cubus . 


” V 

' 

.+t f r TCLkiiK j 

!*t • 


. \ft J* 


ftefopti» fe~ 
tm.d» , 


Quoniam igitur latus du&um in fui quadratum producit cubum. Ducatur a | c, 
in cxpofiruin quadratum ex a f e; & colligantur cifcda lingularia folida . Ea vero 
funt a , 3 a‘ e > 3 a e* » c' > qua: piopterca fimul iundta aquabuntur cubo cx a t e. 
Erit autem. 

H Theorema 



v 
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Theorema Geneleos Cubi. 


Thrertma ft- QI fuerint duo latera , cubus lateris primi , plus triplo folido a quadrato lateris 
tunJum. jj primi in latus fecundum, plus triplo folido a latere primo in quadratum lateris 
ltcundi, plus cubo eiufdem fecundi lateris, aequatur cubo aggregati laterum. 

Sit latus vnum a, alterum autem e. Dico a' f 3 a* e t 3 a c* t exaequari cubo ex 
a t e. Huius autem Theorematis veritas depraehendirur ex opere multiplicationis ; 
Dutf a en m a | c , binomia radix in a* f a a c t c* , quadratum fui facit a' t i a‘ c 
t i a e 1 f e* . 


P J^O P 0 S 1 T 1 o 111. 


Preftfiti* Hf 
tid . 


lOmponendum fit quadrato-quadratum. 

Quoniam latus dudtum in fui cubum facit quadrato-quadratum. Ducatur a f c» 
in cimum iam expolitum ex a t e , & colligantur clfe&a lingularia plano-plana . 
fcruntque illa a*, 4 a' c, 6 a* e', 4 a e', e*, quae propterca firaul iundta aequabuntur 
quadrato-quadrato, ex a t c. Erit autem. 


Theorema Genefcos Quadrato-quadrati. 


Uituan 


Thttrtm»-) QI fuerint duo latera. Quadrato-quadratum lateris primi, plus quadruplo plano- 
O plano a cubo lateris primi in latus fecundum, plus icxtuplo plano-plano abs qua- 
drato lateris primi in quadratum fecundi, plus quadruplo plano-plano a latere pruno 
in cubum fecundi, plus quadrato-quadrato latens fecundi , sequatur quadrato-qua- 
dr.ito aggregati laterum . 

Sit larus vnum a, alterum autem c. Dico a* t 4 a' e f 6 a' e’ f 4 a c' t c 4 , aequa- 
ri quadrato-quadrato ex a te. Huius autem Theorematis veritas innotefeit ex ope- 
re multiplicationis . Du&i enim a t c , binomia radix in fui cubum a‘ t i a* c r ? 
a e' t C, facit &c. 


P 2^0 POSITIO IV. 


Trepcfrlit 

f HATtA , 


lOmponendus fit quadrato-cubus. 

Quoniam igitur latus du&um in fui quadrato-quadratum facit quadrato-cubum . 
Ducatur a f c, in quadrato-quadratum iam expolitum ex a f c , & colligantur effe- 
ra fmgularia plano-folida . Erunt autem illa a' , 5 a 4 e , 10 a' e‘» 10 a* e' , 5 a c 4 , 
c'; quae quidem limul fumpta aequabuntur quadrato-cubo cx a t c. Erit autem. 


Theorema 
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Theorema Genefeos Quadrato-cubi. 


S I fuerint duo latera. Quadrato-cubus lateris primi plus quintuplo plano folidoa rwnu 
quadrato-quadrato latens primi , in latus fecundum , plus decuplo plano-folido a v urMm * 
cubo lateris prmu in quadratum lateris fecundi , plus decuplo plano-folido a qua- 
drato laceris prirai, incubum fccundi,plus quintuplo plano lolido a latere primo in 
quadrato-quadratum lateris fecundi , plus quadrato-cubo lateris fecundi aquatur 
quadrato-cubo aggregati laterum. 

Sit latus vnum a, alterum autem e. Dico a' f y a‘ c f io a' e’ f to a* e’ t S a e* 
t e' » aquari quadrato-cubo ex a f e. Huius Theorematis veritas deprehenditur cx 
opere multiplicationis a 4 t 4 a' e 1 6 a* c‘ t 4 a e' t c 4 , per a f c . 

P 2^0 P O S 1 T 1 0 V. 


^ Omponcndus fit cubo-cubus. 

Quoniam igitur latus du&uin in fui quadrato-cubum , facit cubo-cubum . Pro- 
pterea ducatur a t e, in quadrato cubum, iam expofitum abs a f c , & colligantur 
ta&a lingularia folido-folida , erunt autem illa a‘> 6 a' c , i j a‘ e' , 10 a 1 c' , 15 a* 
c’, 6 a e’ , c% quas quidem aequabuntur cubo-cubo ex a f c. Erit autem . 


fXIOM. 


Theorema Genefeos cubo-cnbi . 


S I fuerint duo latera . Cubo-cubus lateris primi plus fextuplo folldo-folido a qua- rhtrmMa 
drato-cubo lateris primi in latus fecundum, plus decuquintuplo folido-folido a ]«»»«. 
quadrato-quadrato lateris primi in quadratum fecundi, plus vigecuplo folido-folido a 
cuoo lateris primi in cubum lateris fecundi» plus decuquintuplo folido-folido, a qua- 
drato lateris pruni in quadrato-quadratum lateris fecundi, plus fextuplo folido-fo- 
lido a latere primo In quadrato-cubum lateris fecundi , plus cubo-cubo eiufdcm fe- 
cundi lateris» arquabitur cubo-cubo aggregati laterum. 

Sit latus vnum a, alterum autem e . Dico a* f 6 a' e f 1 y a* e’ f 20 a* e' t 1 y a* 
e’ f 6 a e’ f e‘, a»quari cubo-cubo ex a f c. Huius Theorematis dcmonftratio con- 
flat ex opere multiplicationis a' f y a* e f 10 a' e’ t 10 a* e' f 5 a c 4 1 e', perate. 

Sic etiam reliquarum poteftatum Genetis comprobabitur . 

Quod fi in animo cft poteftates componere a differentia laterum eadem omnino 
efficientur fimgularia compofitioms homogenea affirmabuntur tamen , & negabuntur 
alterne, initio fa&o .i porcftate maioris lateris» cum par fuerit fingulorum homoge- 
neorum numerus , vt in cubo quadrato-cubo, Sc ex inde alternis: In reliquis vero 
fiut* a maioris, fiuc a minoris lateris poteftate ducatur initium nihil refert . 

Si tamen placet poteftatcm puram c laterum differentia componere . Differentia-. ?<hRm fur» 
laterum cfto a — c , & cx hac fit componenda pura' poteftas . iuur»mnf 

4 1 * ftrmJi 4 ttm- 

ftnuur . 

P n.0 P o S I T 1 O 1. 

. • . 1 : * > *> J ' ^ 

^^Omponendum fit quadraturo . 

Quondam igitur latus du&utn in fe facit quadratum jpropterea ducatur a — c, i» 

H* fc,fc 




■TS 




» - -*•’ 

; £ 'i* 


* - . J 

< I 
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fc,& colligantur fingularia cffcda plana, eruntquc illa a* a a c t e* i qui *qul- 
buntur quadrato cx a — e . £rh autem , 




nob 


Theorema Genefeos Quadrati. 


i n 


Tktrrtm* fri r j fucrint c } u0 u tcr a. Quadratum lateris maioris, minus duplo plano a latere ma- 
S ion in latus minus , plus quadrato Utens uunorrs ; aquatur quadrato different* 

‘"sn laus maius a , minus autem e> Dico »— » a c f e* . *q«*i q“*«° « 
* — e. Huius Theorematis vetitas condat es ojwrc multiplicationis *- e,m t- c. 

PROPOSITIO JI. ' ■ 


Pr^/hU fi- 
»*Ua. 


Omponcndus fit cubus , 

Quoniam igitur latus difeium in fui quadratum facit cubum ; ducatur a - c , nu 
quadratum iam expolitum cx a - c, & colligantur cfteCU fingularia loljda, illa que 
trunc a' ; 3 a’ c i 3 a c* i e' , quat limul iuifeta .rquabuntur cubo cx a - e . ferit autem . 

. * • . r t . . v. . J 

Theorema Genefeos Cubi. 


p 1 fuerint duo latera. Cubus lateris tnaioris , minus triplo (olido a quadrato la- 
teris nuioris in latus mmus, plus triplo iolidoa latere maiori in quadratum la- 
teris minoris , minus cubo minoris lateris» aequatur cubo a differentia lacerum. 

Sit latus nu us a , at vero minus fit c . Dico a* — 3 a* e t 3 » 5 * * . ac< iy arx 
cubo ex a - e . Theorematis autem ventas conftat cx opere multiplicationis a - 

1 a c t e*, per a — c. 


tunaun. 


? S 


♦ '1 


P J^O P O S l T J 0 IU, 


tU aursi ■ 

» j t 


•* J! 


^componendum fit quadraro-quadratum . 

Quoniam igitur latus duftum in fui cubum facit quadrato-qiiadratum . Ducatur 
a — c> in cubum iam expolitum ab a — e > & colligantur effc&a lingularia plano- 
plana . Eruntque illa a« ; 4 a' c ;<5 a‘ c* 54 a e’ |C* , qu* funul iunfta «quabumur 
quadrato-quadrato ex a — e . Erit autem , 


•i 

.^.1 


Theorema Genefeos Quadrato-quadrati 




Tittrtm* u, C I fuerint duo latera , Quadrato-quadratum lateris maioris, minus quadruplo 
fixm. plano-plano a cubo lateris maioris in latus minus, plus fcxtuplo puno-plano 

abs quadrato lateris maioris , in quadratum lateris minoris, minus quadruplo pla- 
no-plano i latere maiori , in cubum lateris minoris , plus quadjato-quadraM. 


Uteris 
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Jltefls minoris; sequatur quadrato-quadrato differentia: laterum. 

Maius latus eflo a, at verd minus fit c , Dico a* — 4 a 1 e | ^ i’ c' — 4 » c' t e*i 
iequari quadrato-quadrato cx a — e . Huius Theorematis veritas conflat ex opere 
taultiphcationis a' — 3 a* c t 3 a e* — e’» per a — p. 

I 

P 2^0 P 0 S 1 T 10 ir. 


^ Omponendus fit quadrato-cubus t 

Quoniam igitur latus duftum in fui quadrato-quadratum facit quadraro-cubum , 
ducatur a — e, in quadrato-quadratum iam expofitam ab a — e, & colligantur cf* 
fecla lingularia plano-fohda ; eruntque illa a' ; 5 a'c; i o a* e* ; 1 o a* e’ > 5 a c* — 
e' , qua: limul iun&a aequabuntur quadrato-cubo px a — e , Erit autem . 


pretfififis 

euan*. 


Theorema Genefeos Quadrato-Cubi* 

S I fuerint duo latera i Quadrato-cubus lateris maioris , minus quintuplo plano 
folido a quadrato-quadrato lateris maioris , in latus minus » plu> decuplo pla- 
no folido a cubo lateris maioris> in quadratum lateris minoris, minus decuplo pla- 
no folido a quadrato lateris maioris , in cubum lateris minoris, plus quintuplo pla- 
no foltdo a latere maiori in quadrato-quadratum lateris minoris , minus quadrato 
cubo minoris lateris ; aequatur quadrato-cubo differentia: laterum. 

Sit latus maius a, at vero e, fit minus . Dico a’ — 5 a' e t 10 a' e’ — 10 a’ c' f 
5 a c* — e' , aequari quadrato-cubo ex a — e . Theorematis autem veritas depre- 
henditur ex multiplicatione a 4 — 4 a' c t 6 a* e* — 4 a c’ t e*, per a — c . 


T UrSvtM/t. 
qumhm 4 


P j^O p 0 S J T 1 0 V, 


C 


Omponendus fit cubo-cubus. 


auinrs * 


Quoniam igitur latus dudlum in fui quadrato-cubum facit cubo-cubuifi . Duca- 
tur a — c, in quadraro-cubum iam expoiitum ab a — c , & colligantur effeCU lin- 
gularia folido-lolida , eruntque illa a‘ ; 6 a’ e ; 15 a 4 e‘ ; ao a' e’ - ; 15 a* e 4 i 6 a c’ 
e* , quee proptcrca fimul iuncta equabuntur cubo-cubo ex a~c. Erit autem. 


Theorema Genefeos Cubo-cubi . 


S I fncrint duo latera Cubo-cubus lateris maioris , minus fextuplo folido-folido 
a quadrato-cubo lateris maioris in latus minus , plus decuquintuplo lolido-fq- 
lido a quadrato-quadrato lateris maioris , in quadratum lateris minoris , minus vi- 
gecuplo folido-foiido a cubo lateris maioris , in cubum lateris minoris , plus dccu- 
quintuplo folido-folido a quadrato lateris maioris in quadrato-quadratum lateris 
minoris , minus fextuplo folido-folido a latere iratiori in quadrato-cubum lateris mi- 
noris, plus cubo-cubo lateris minoris aquatur cubo-cubo differentia laterum. 

Sit 


■ *•; 
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Sit latus maius quidem a , at vero e , fit mjnus . Dico a‘ — 6 a* e t 1 S a 4 
20 a' e' | 1 5 a* c’ — 6 a e' f e‘, xquari cubo-cubo ex a — e. Theorematis autem 
veritas confiat cx multiplicatione a’ — 5 a’ e t *o a' e’ •— 19 a* e* f $ a c! — c’ » 
per a — • e , 

cmiUrwm Hxc autem fubijcicmus, quae maxime ad fcqucntia conducunt • 

CX hsiltMUt 

traditu , N 

P 7^0 P 0 s 1 r 1 o 1 . 


frefejitic pri- 
ma . 


QZ 


Vadrato aggregati laterum, quadratum differentia? eorundem addere. 

Sit latus vnum a, alterum autem c. Sitque iniun&um quadrato ex at e, 
addere quadratum ex ar^c. Quadratum ex a t e,efta’t a acte’, quadratum ex 
a c , cft a’ - 2 a e t c' • Fatfa autem vnius ad alterum additione fit 3 a’ t * c| » Hinc infer- 
tur. , 

THEOREMA.*. 


jht.trentafri 


O Vadratum aggregati laterum , plus quadrato differentia? eorundem irquatur 
duplo aggregato quadratorum eorundem laterum. 


P \0 P O S 1 T 1 O 11. 


uni*. 


trcufiM (t- Va£ lrato aggregati duorum laterum , quadratum differenua? eorundem fub- 
ducere . 

Latus vnum cfto a, hltcrum autem c; Sit autem iniun^um a quadrato, ex a t e, 
fubtrahere quadratum ex a e , planis lingularibus , quibus conftat quadratum 
ab a t e , auferantur plana lingularia, quibus conflat quadratura cx a r / 'ne, & fit 
differentia 4 a c. hinc infertur. 


THEOREMA. 


T htrtma fe- 
cundum . 


9 


Vadratum aggregati duorum laterum, minus quadrato differentia? eorundem, 
xquatur quadruplo plano fub lateribus. 
rrrrtnmtur Tx hoc infertur » quod etiam in Geometria oftenditur * nempe planum fub duo* 
normalia, jw. bus lateribus , minus efle quadrato a dimidio aggregati laterum, quod cuidenter col- 
f^alrLctt 1 ‘gitur cx prxcedenti; Siquidem quadratum aggregati duorum laterum, minus qua- 
dneum. drato differentia? eorundem a?quabatur quadruplo plano, fub lateribus; confequens 
propterea eft , vt aequalitas etiam feructur inter fubquadrupla extrema i qua 
propter quadratum aggregati dimidij laterum, maius erit plano fub lateribus , illi- 
que prarftabit , vel quadrato dimidiae differentia?, aut non crimt quadrata diuerfa» 
(cd arqualia. 
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P H.O POSITIO III. 
Ifferentiam duorum laterum In eorundem aggregatum ducere. 


ftoftfiritnr- 


Latus vnum, nempe maius fit a, at verd minus fit c. Ducatur a — e , in a f c , 
nempe differentia laterum in aggregatum eorundem , lingularia plana colligantur» 
cruntquc illa a' i? 1 , qux limul xundta xquabuncur produco txa-e > inafe . Hinc» 


THEOREMA. 


F Aftumex differentia duorum laterum, in eorundem aggregatum «quale eft Timwu* 
differentia: quadratorum. Itaque fatf um ex a — e, in a f e, eft a* — e*. • 

Ex quo illud intclliges , quod nos in prima Parte etiam oftendimus Differentia 
quadratorum , fi applicetur differendae laterum, oritur laterum aggregatum, & con- 
tra . Differentia quadratorum fi applicetur aggregato laterum oritur laterum difte- { 


rcntia . 


P POSITIO IV. 

C Vbo aggregati duorum laterum , cubum differentix eorundem addere. 

Latus vnum efto a, alterum autem e. Oporteat cubo ex a f e, addere cubum ex 
a e. Cubus ex a | e, eft a' f 3 a* e f 3 a c‘ f e', at vero cubus ex a e, eft 

a' — 3 a‘ c t 3 a c* — c' . His autem additis fit iiuiuna 2 a' t 6 a c*. Hinc. 

THEOREMA. 

C Vbus aggregati laterum plus cubo differentix eorundem, «qualis eft duplo cu- rh " 
bo lateris maioris , plus fcxtuplo folido a latere maiori , in lateris minoris 
quadratum. 

P 2^0 P 0 S 1 T I 0 V. 

% 

^ Vbo aggregati duorum laterum , cubum differentix eorundem fubducere . 

Latus vnum efto a .alterum autem e . Oporteat cubo ex a f c, fubducere cubum 
ex a e . A folidis lingularibus quibus componitur cubus ex a t e , auferantur 
lingularia folida, quibus conftat cubus ex a e ; liet enim rcliduum 6 a‘ c t * 
c’. Hinc . 


THEOREMA. 


C Vbus aggregati duorum laterum, minus cubo differentix eorundem «qualis eft tww»** 
fextuplo folido i lateris maioris quadrato in latus minus , plus duplo cubo }««»'«» • 
lateris minoris. 


moro- 


/ 

-} 
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Vadrato-quadrato aggregati duorum laterum ; quadrato-quadratum differes 

xt* • w ti.c eorundem addere . 

Latus vnum efto a ? altcrqm autem c; Oporteat quadraro-quadrato ex a te» 
adicit quadratum ex a e . Quadrato-quadratum effectum ab a t e » condat 
a* j 4 a' e f 6 a 1 c* f 4 a e l f e* ; at vero quadrato-quadratum t ficetum aba— *^-C » 
confiat a’ — 4 a' c f 6 a* c‘ — 4 a c‘ f c’ . Horum additione faCta prouenict fum- 

ma 2 a 4 1 1 2 tS t 2 e * • Hin^ , 

THEOREMA, 

Ti>i*rti>is ft- Vadrato-quadratum aggregati duorum laterum, plus quadrato-quadrato dif- 


xmm. 


Vadrato-quadratum aggregati duorum laterum, piu^ 4u4u1.uu-quau1.uv, uu- 
ferenti® eorundem, xquatur duplo aggregato quadrato-quadratorutn laterum 
plus duodecuplo piano-piano a quadrato lateris maioris » ia quadraturo 


lateris utinoris . 


P RQ P Q S J T 1 0 VI 1. 


Tnpejiti* /tf- f » Vadnto-quadr.ro aggregati duorum laterum , quadrato-quadratum differcji- 

1 tix eorundem fubducere . 


HMM. 


f, Q 


Latus vnum cito a, alterum autem e. Oporteat quadrato-quadrato ex a -e, 
fubducere quadrato-quadratum ex a —a— e ; Colligantur lingularia plano-plan*-.» 
quibus conftat , quadrato-quadratum efligendum ab a f c j dc ab ljs auferantur lu> 
gularia ptano-plana, quibus conftat quadrato-quadratum ab a - a-c; prouenict enim 
differentia 8 a ! c — 8 a e' , Hinc , 


Jv 


THEOREMA. 


Thtertm/Lj /^V Vadrato-quadratum aggregati duorum laterum , minus quadrato-quadrato 
/ if limum . \J differenti* eorundem aquatur o&uplo plano-pliino a cub > lateris maioris in 

latus minus minuiottuplo plano-plano a latere maiori in cubum lateris minoris. 






PROPOSITIO Vlll, 


PttptfuU 

rlfxM» . 


O Vadrato cubo aggregati duorum laterum, quadrato cubum differenti» eorun- 
dem addere . 

5,t latus vnum a, alterum c. Oporteat quadrato cubo ex a t c, addere quadra- 
to cubum ex a -a— c . 

Quadrato cubus cx a t c , conftat a’ f 5 a 4 c t 10 a‘ c* t 10 a* e' t 5 * c ' t c ' 
vero quadrato-cubus cx a c , conftat a' — 5 a 4 e t 1 o a' c* — 1 o a* c' t 5 a c ! 
— c’> Fafta autem additione, fiet fumma 2 a’ t zo a' c* t 10 a c 4 . Hinc. 


u.11 ■ 




THEO- 


W. 


Digltized by Googli 


CAPVT SEXTVM. 


73 


theorema. 


8 Vadrato-cubus aggregati duorum laterum , plus quadrato-cubo differenti* ti *"***-* 
eorundem xquatur duplo, quadrato-cubo lateris maioris , plus vigecuplo pia- 
dido a cubo lateris maioris , in quadratum lateris minoris >plus decuplo pla- 
no folido a latere maiori in quadrato-quadratum lateris minoris . 


P RO P O S I T 10 IX. 


O Vadrato-cubo aggregati duorum laterum >quadrato-cubum differenti* eorun-. 

dem demere. w. 

5it latus vnum a, alterum autem c. Oporteat cx quadrato-cubo abs a t e, fub- 
trahere quadrato-,cubum ab a c. 

A plano-folidis > quibus conflat effingendus quadrato-cubus ab a t c , auferan- 
tur lingularia plano-lolida , quibus conflat quadrato-cubus, ab ^ cj proueniec 
enim differentia io a* e t 20 a* c' | c\ Hinc. 


THEOREMA. 


O Vadraro-cubus aggregati duorum laterum , minus quadratorcubo diflfbrenti* rWn»*-, 
eorundem> *quatur decuplo plano-folido & quadrato-quadrato lateris maio- »#>&». 
ns in latus minus, plus vigecuplo plano-folido a quadrato lateris, maioris > in cu- » 
bum lateris minoris, plus duplo quadrato-cubo lateris minoris . 


PROPOSITIO J.. 

C Vbo-cubo aggregati duorum, laterum , cuborcubum differenti* eorundem* *- 
addere . tim * . 

Latus vnum fit a , alterum, autem e .. Oporteat cubo-cubo ex a \ e , addere cubo- 
cubura ex a e . 

Cubo-fcubus autem effedlus ab a t c , conflat a‘ f 6 a’ e t 1 x 9* c' t 20 a' e' | 

15 a’ e 4 1 6 a e’ t Cubo-eubus autem effe&us ab, a -a- e, conflat a* — 6 a' c 
t 1 5 a* c* — 20 a' e' f 1 5 a‘ c* - 6 a e' t c‘. Fatfla autem additione proucnit fun^ 
ma a a* t 30 a’ e* t 30 a* e 1 1 * c< *. Hinc. 


THEOREMA, 


C Vbo-cubus aggregati duorum laterum plus cubo-cubo differenti*, eorundem, 

xquatur duplo cubo-cubo ipforum laterum , plus trigccuplo. folido-folido a ‘* , ""* w * 
quadrato-quadrato lateris maioris ii\ quadratum lateris minoris, plus trigccuplo 
folido-folido a quadrato lateris maiotis in quadrato-quadratum lateris minoris, 
plus duplo cubo-cubo lateris minoris. 

I PROTO- 
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P \0 P O S IT 1 O II. 

C Vbo-cubo aggregati duorum laterum » cubo-cubum differentia: corundenu 
demere. . / 

Oporteat cubo-cubo cxatc> demere cubo-cubum ex a e. 

A foiido-folidis Angularibus , quibus conftat effingendus cubo-cubus ab a f e , 
aufferantur Angularia folido-folida » quibus conftat cubo-cubus ab a e ; Aet 
autem differentia 12 a‘ c t 40 a' c' t ia a c : . Hinc. 


THEOREMA. 

v, l „ »„ „ ■ ... .. . f • - • r cdtnou r \ 

C Vbo cubus aggregati duorum laterum, minus cubo-cubo differentia; eorundem 
aequatur duodecupio folido-folido a quadrato-cubo lateris maioris , in latus 
minus, plus quadragccuplo folido-folido a cubo lateris maioris , in cubum lateris 
minoris , plus duodecupio iolido-lolido a latere maiori io quadrato-cubum lateris 
minoris . 


PROPOSITIO XII. 



D ifferentiam duorum laterum in tria Angularia plana , quibus conftat quadra- 
tum aggregati ipforum laterum femcl fumpta, ducere. 

Latus maius At a, at vero minus At e. Oporteat a-c , ducere ina*taete*. Fiat 
d Uiftio particularis ,Amulque colligantur Angularia folida.cruntq; illa a'-c'. Hinc. 


THEOREMA. 


Q Vod At ex differentia duorum laterum in tria Angularia plana quibus conftat 
quadratum aggregati ipforum laterum lemel fumpta a- quale eft differentiae 
cuborum. Vnde. 

Differentia cuborum, A applicetur ad laterum differentiam, orientur tria Angula- 
laria plana, quibus conftat quadratum aggregati laterum femcl fumpta . 

Et permutarim. 

Differentia cubornm A applicetur ad tria Angularia plana quibus conftat qua- 
dratum aggregati laterum femcl fumpta orietur differentia laterum . 

P I^O P O S ITIO X 111. 


A Cgregatum duorum laterum in 'tria Angularia plana quibus conftat quadra- 
tum differentiae eorundem laterum femcl fumpta , ducere, 
bit latus vnum a , alterum vero e . Oporteat a f c , ducere in a 1 - a c f e* , Aat 
particularis duiftio , Amulquc colligantur Angularia lelida , & illa quidem erunt 
a' f c'. Hinc. 
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THEOREMA. 


Q Vod fit ex aggregato duorum laterum in tria fingularia plana, quibus conflat 

quadratum differentias ipforum laterum aequale cft aggregato cuborum. Vo. “® WWrtr, ’* r ^ 
' dcfit.vt. 

Aggregatum cuborum fi applicetur ad aggregatum laterum oriantur tria fingularia 
plana, quibus confiat quadratum differentias ipforum laterum, fcmel fumpta. 

Et permutatim . 

propositio xir. v 

D ifferentiam duorum laterum in quatuor fingularia folida, quibus confiat cubus *+■ 
aggregati ipforum laterum femel fumpta, ducere. , 

Latus maius fit a, minus autem e . Oporteat a — c , ducere in a' t a* e t a e* 
t e'. Particulari ductione colligantur fingularia plano-plana, cruntque illa a* - c\ 

Hinc . 

* » 

THEOREMA, 

Vod fit ex differentia duorum laterum in quatur fingularia folida \ quibus 
w confiat cubuus aggregati ipforum laterum femel fumpta , aequale cft differea- < " v,m v , * TVi 
tias quadrato-quadratorum . Vnde. 

Differentia duorum quadrato-quadratorum . Si applicetur ad diffentiam laterum 
oriuntur quatuor fingularia folida , quibus confiat cubus aggregati laterum femel. 
fumpta; Et permutatim . 

propositio xr. 

• I 

A Ggregatum duorum larerum in quatuor fingularia folida , quibus confiat cu- mptfitk it. 
bus differentias ipforum laterum femel lumpta , ducere . rtirirj» few . 

Oporteat ducere a t e , aggregatum laterum in a’ — a* c f a e* — e' . Palticulari 
du&ione facta colligantur fingularia plano-plana, eruntque illa a 4 — ' e 4 . Hinc. 


THEOREMA, 


O Vod fit cx aggregato duorum laterum , in quatuor fingularia folida, quibus 
confiat cubus differentias ipforum laterum femel fumpta asqualc eft differen- 
tia. quadrato quadratorum, Vnde. 

Differentia quadrato-quadrarorum fi applicetur ad aggregatum laterum oriuntur 
quatuor lingularia lolida , quibus confiat cubus differentias laterum iemel lumpta. 
Praeterea . 

Vt d ifferentia laterum ad aggregatum , ita quatuor fingularia folida , quibus confiat 
cubus differenti* ipforum laterum femel fumpta.ad quatuor fingularia folida, qui- 
bus confiat cubus aggregati eorundem laterum, fcmel quoque fumpta. 

I % PAOPO- 
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PROPOSITIO X VI. 


D ifferentiam duorum laterum in Angularia quinque plano-plana , quibus con- 
flat quadrato-quadratum aggregati ipforum laterum fimul fumpta, ducere. 
Latus maius fit a, minus autem c; Oporteat a ~ e , ducere in a 4 1 a' e f a* e’ t 
a e’ f c* . Fiat particularis du&io , & Angularia plano-folida colligantur, ea autem 
erunt a* •- e’ . Hinc. 

THEOREMA. 


Q Vod fit ex differentia duorum laterum in quinque Angularia pIano-p!ana_. , 
quibus confiat quadrato-quadratum aggregati ipforum laterum, fcmcl fumpra 
aequale cft differentis quadrato-cuborum,. Vndc. 

Differentia quadrato-cuborum fi applicetur ad differentiam laterum, oriuntur 
quinque Angularia plano-plana , quibus confiat quadrato-quadratum aggregati 
ipforum laterum i fcmcl fumpta. Et contra. 


P 2^0 POSITIO XV 11. 


A Ggregatum duorum laterum in quinque fingularia plano-plana , quibus con- 
fiat quadrato-quadratum differentis ipforum laterum femel fumpta , ducere'. 
Sit latus vnum a* alterum autem e. Oporteat a f e , ducere in a* - a' e t a* e* - 
a c' f e 4 . Fiat particularis du&io,& fingularia plano-folida colligantur i Erunt au- 
tem illa a' t c’ ♦ Hinc * 


Theorema. 

Q Vod fit cx aggregato duorum laterum in quinque fingularia plano-plana , qui- 
bus confiat quadrato-quadratum differentis ipforum laterum femel fumpta 
’ squale cft aggregaro quadrato-cuborum. Vndc . 

Aggregatum quadrato-cuborum j fi applicetur ad aggregatum laterum , orientur 
quinque fingularia plano-plana , quibus confiat quadrato-quadratum differentis ip- 
forum laterum fcmcl fumpta, & permutarim. 

p \ o p o s i r i o xv ui. 

D ifferentiam duorum laterum in fex fingularia plano-folida, quibus confiat qua- 
drato-cubus aggregati ipforum laterum femel fumpta , ducere . 

Sit latus maius a, at vero minus fit c. Oporteat a — e, ducere in a' f a 4 c f a' c* 
t a 1 e' f a e 4 f c’. Fiat duftio particularis , & colligantur fingularia folido-folida. 
Erunt autem illa a‘ — e 4 . Hinc . 

. uuur.nt? 
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, THEOREMA. 

Q Vod fit qx differentia, duorum laterum in fex fingularia plano-folida» quibus 
confiat quadrato-cubus aggregati ipforuin laterum fcmel fumpta , cft aquale 
differentia cubo-cuborum, Vnde.] 

Differentia cubo-cuborum fi applicetur ad differentiam laterum orientur , fex fin- 
gularia plano-folida quibus confiat quadrato-cubus aggregati ipforum fcmel fumpta. 


P 1^0 POSITIO XJX . 

A Ggrcgatum duorum laterum in fex fingularia plano-folida , quibus confiat 
quadrato-cubus differentia ipforum laterum fcmel fumpta, ducere. 

Latus vnum fit a , alterum autem c . Oporteat a f e , ducere in a' — a’ e f a' e’ 
- a‘ c' f a e 4 — e' . Fiat particularis du&io , & colligantur fingularia folido-iolida i 
Eruntquc illa a' — c' , Hinc . 

I 

THEOREMA. 


Q Vod fit ex aggregato duorum laterum in fex fingularia plano-folida , quibus 
confiat quadrato-cubus differentia: ipforum laterum fcmel fun.pta cft aequale 
w/ differentia: cubo-cuborum. Vnde. 

Differentia cubo-cuborum fi applicetur ad aggregatum duorum laterum, orientur 
fex fingularia plano-folida , quibus confiat quadrato-cubus differentiae ipforum la- 
terum fcmel fumpta . Et . 

Vt differentia latcrumad aggregatum, ita fex fingularia plano-folida , quibus con- 
fiat quadrato-cubus differentia ipforum laterum , femel fumpta , ad fex lingularia pla- 
no-folida , quibus confiat quadrato-cubus aggregati ipforum laterum , femel quoq; 
fumpta . 

Hinc etiam, hxc vniucrfalia Theoremata colligere, cum Victa licet nimirum,. 


THEOREMA I, 

O Vod fit ex differentia duorum laterum in fingularia homogenea i quibus con- 
fiat poteftas aggregati ipforum laterum fcmel fumpta., cft squale differentis 
poteftatum gradus proxime fuperioris. Vnde colligitur illud. 

■V. "'.Vi i } 

THEOREMA II, 

D ifferentia poteftatum fi applicetur aft differentiam laterum orientur fingularia 
homogenea , quibus confiat poteftas gradus proxime inferioris aggregati ip- 
forum laterum femel fumpta, & contra . 
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C. R.ENALD. ALGEBRA NOVA. 

theorema ui. 


ri:. T”v I florentia potellatum li applicetur ad lingularia homogenea , quibus condat po- 
tcftas gradus proxime interioris aggregati ipforum laterum lemel fumpta orie- 
tur differentia laterum . 

THEOREMA IV. 

O Vod fit ex aggregato duorum laterum in lingularia homogenea quibus conllat po- 
tcftas differentia» ipforum laterum , femcl fumpta cft squale aggregato , vel 
differentia» potellatum ordinis proxime fuperioris ageregato quidem fi impar fuerit 
lingularium homogeneorum numerus, differentis vero li par luerit lingularium ho- 
mogeneorum numerus . Vnde colligitur illud , 

THEOREMA V. 


ThnrsmsL» 

quArti.m . 


A Ggregatum, vel differentia potellatum , li applicetur ad aggregatum laterum 
orientur lingularia homogenea , quibus conllat potellas ordinis proxime fn- 
lerioris differentis ipforum laterum femcl fumpta . Infupcr . 


THEOREMA VI, 


ThtcrtmKj par fuerit numerus fingulorum homogeneorum quibus conllat potellas aggre- 
^ gati ve j digerentiae laterum, erit vt differentia laterum ad aggregatum , ita 'lin- 
gularia homogenea quibus conllat potellas differentis ipforum laterum femcl fum- 
pta ad lingularia homogenea , quibus conllat potellas aggregati ipforum laterum- » 
femel fumpta . 


P 2^0 P 0 S J T J O XX. 


Thttrtm» ft- 
minm . 


D ifferentiam duorum laterum in feptem lingularia folido-folida , quibus conllat 
cubo-cubus aggregati ipforum laterum femcl fumpta, ducere. 

Latus maius fit a , at vero minus l\t c . Qporteat a — e , ducere in a* f a' c | a' 
e‘ t a' e' f a‘c 4 f a c' f c‘. Fiat particularis du&io, & colligantur lingularia plano- 
folida, cruntque illa a’ — c 7 . Hinc . 


theorema. 


O Vod fit ex differentia duorum laterum in feptem lingularia folido-folida, qui- 
bus conllat cubo-cubus aggregati ipforum laterum femel fumpta , squale cfl 
duterentis quadrato-quadrato-cuborum . Vnde. 


P \0 P O S 1 T 1 O XXI. 


TIxsmul. 
ftftimwn . 


D ifferentia quadrato-quadrato-cuborum, li applicetur ad differentiam laterum, 
orientur leptem lingularia folido-folida , quibus conltat cubo-cubus aggrega- 
ti ipforum laterum, femcl fumpta, & permutatim. 


THEO- 
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P \0 P O S 1 T l O XXI . 


A Ggregatum duorum laterum in feprem fingularia folido-folida , quibus con- 
ftac cubo-cubus differentia: ipforum laterum, femel fumpta ducere. 

Latus vnum fi a , alterum autem e . Oporteat a | b , ducere in a‘ f a’ c f a 4 e‘ 

|a' e' f a 1 c* f a e‘ f c*. 

Fiat particularis du&io , & colligantur fingularia plano-plano-folida > erunt illa_. 
a 7 - e 7 . Hinc . 


'*fisbV - o f • Jt rr c 


THEOREMA. 


tiiiL Di ' . 
£ £trr- 
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C) 


O Vod fit ex aggregato duorum laterum in feptem fingularia folido-folida , qui- 
bus confiat cubo-cubus difforentix ipforum laterum femel fumpta xqualc eft 
difterentix quadrato-quadrato-cuborum . Vndc illud infertur. 

Differentia quadrato-quadrato-cuborum > fi applicetur ad aggregatum laterum-, 
orientur feptem fingularia folido-folida » quibus confiat cubo-cubus ditferentix ip- 
forum laterum femel fumpta , & permutarim. 


Genefis Poteftatum affettarum, & primo affirmate. 
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Q Vadratum affedum adiun&ione plani fub latere adfeita congruenter fublate- 
rali coclficiente longitudine, componere. 

w Sit binomia radix a t e , coe hciens fublateralis b , longitudo , Oporteat 
quadratum abs a f e, affefium adiun&ionc plani fub b, & a t c » componere. Du- 
catur atc,inafefb,& colligantur effeda fingularia plana, eruntq; illa a* t * a 
et e’ tabfe b.qux quidem xquabuntur eidem quadrato ex a fe,affedo aaiua- 
ftkme plani ex a f e> in h, longitudinem. Hinc. 






THEOREMA. 


S I fuerint duo latera, & prxterea coefficicns fublateralis longitudo. Quadrarum 
lateris primi, plus duplo-plano .i latere primo in latus fecundum, plus quadra- 
ro lateris fecundi , plus piabo a latere primo in coefficienrem longitudinem > plus 
plano a latere lecundo in eandem coeificientem longitudinenuxquatur quadrato ag- 
gregati laterum affe&o adiundionc plani fub di<fio aggregato, & coefficicnte longi- 
tudine . 

Huius Theorematis veritas innotefeit ex opere multiplicationis afefb, perate. 

Hinc 
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«... Hinc facili' colliguntur plana lingularia . qua: compolitio affoda puri compoli- 

Uri*qu*c<r?jm tiQ^jdditjCUin fcilicer ab eadem binomia. radice duo componuntur quadrata* vnum 
rfi'" •S< a » j nurum, alterum vero affirmati affectum fub eadem binomia radice , & ad- 
K 3T ?ci!a codficicntc longttudtnc. Plana vcr6 tat. 

Planum a latere primo in cocfficientcm longitudmcm. 

/ Planum a latere fecundo in eandem coefficientem longitudinem. 


Prttffili» /* 


: •• 1 p 2^0 P O S 1 T 1 O 11. 

V 

C Vbum affedum adiundione folidi fub latere a binomia radice adfeito con- 
aruenter lublatcrali plano cocfficicnte, componere. 

Sit binomia radix a t e , cocfficicns autem fublaterale b pl. Oporteat cubum abs 
a t e, affedum adiundione folidi fub b plano , & ipfa binomia radice a|c, com- 
ponere Effingatur quadratum ex a t e, & in. illud iuperaddito b pl. ducatur a f c. 
Et colligantur cffcda lingularia folida , eruntque dia a- 1 3/ e t i a ic' ‘ t < e' t a b 
pl. t c b pl. qui xquabuntur cubo abs a f e, atfedo adiundione fobdi fub a t e , 
& b pl. Hinc ordinatur. 


THEOREMA. 


TW«- 1 - C I fuerint duo latera , & praeterea coefficiens fublaterale planum . Cubus lateris 
<undnm. > pr imi, plus triplo folido a quadrato lateris primi in latus fecundum, plus cubo 
lateris fecundi, plus folido a letere primo in conlficiens planum, plus folido a late- 
re fecundo in idem planum coefficiens aequatur cubo aggregati laterum affedo adiun- 
dtione folidi fub aggregato praedido, & cocfficiente plano. Huius Theorematis ve- 
ritas innotefeit ex opere multiplicationis a* faacte’ fb pl. per at e. Hinc. 
SdUJa finru- Facile colliguntur fingularia folida , quae compofitio affeda iam dida purae com- 
ittrit , f m a- poficioni addit, cpm fcilicct ab eadem binomia radice duo componuntur cubi,vnus 
rfi '" quidem purus , alter autem arfedus fub eadem binomia radice , & adfeito coeffi- 
L, *jJt! ciente plano-folida ver6 fingularia funt. 

Solidum a latere primo in coefficiens planum.. 

Solidum in idem planum coefficiens . - f 

< i 4 t f fi > 4 *. y»»» w 

PROPOSITIO tjtt. 

Prtft/itit ttr- Vbum affedum adiundione folidi fub quadrato a radice binomia adfcita con- 
tia. ^ j gruenter fub quadratica longitudine, componere . 

Sit binomia radix a t e , cocfficicns fubquadratica b , longitudo. Oporteat cu- 
bum abs a f c. affedum adiundione folidi lub b , & quadrato abs a t c, compone- 
re . Effingatur quadratum ex a t c , itludquc ducatur in a f e t b ,& collihantur cf- 
feda fingularia felida, eruntque illa a* t 3 a * c t 3 a e’ t e’ t a’ b t 2 a e b f c’ b , 
qua? propterea erunt arqualia cubo ex a t c» affedo adiundione folidi fub quadra- 
to ipfius a t c, & longitudine b . Hinc autem. 


THEO- 


CAPVT SEX TVM. 


Si 


theorema. 


Genefeos cubi aflfe&i affirmate fub quadrato. 


S I luerint duo latera, ac infuper cocfKciens fubquadratica longitudo: Cubus la- 
teris priini , plus triplo folido a quadrato lateris primi in latus fecundum , plus 
triplo folido a latere primo in lateris fecundi quadratum, plus cubo lateris fecundi, 
plus folido a lateris primi quadrato in coefficientem longitudinem , plus folido du- 
plo a plano fub lateribus in coefficientem longitudinem , plus folido a lateris fe- 
eundi quadrato in coefficientem longitudinem, squalis eft cubo ab aggregato late- 
rum atfetto adiun&ionc folidi fub iam didti aggregati laterum quadrato » & coeffi- 
cientc longitudine . 

Huius Theorematis veritas innotefeit ex opere multiplicationis a'fi a e f c’ , per 
a f c t b. 

Ex his facile conftat qua? nam fint lingularia folida , qua? compofitio ?ffc<fta, vt 
diclum eft, addit compolitioni pura?. Sunt autem . 

Solidum a quadrato lateris primi in coefficientem longitudinem. 

Solidum duplum a plano, fublatcribus in coefficientem longitudinem. 

Solidum a quadrato lateris fecundi in coefficientem longitudinem.. 


P 2^0 P 0 S I T 1 0 tV„ 

O Vadrato-quadratum affc&um adiundione plano-plani fub latere a binomia 
radice adfeito congruenter fublaterali coefficiente folido, componere. 

Sit binomia radix a t e, coefficiens fublatcrale b, folidum . Oporteat quadrato- 
quadratum ab a f e , affe&um adiun&ione plano-plani fub a f e, & ipfo b, folido, 
componere . Effingatur cubus cx a f e, & ita in illum fuperaddito b , folido duca- 
tur at e, & colligantur effe&a lingularia plano-plana . Erunrq; illa a*f 4 a' e t 6 
e‘ f 4 a c' f c' t a b fol. f c b fol. Er hsc aequabuntur proptcrca quadrato-qua- 
drato ipfius a t e» affetto adiun&ione plano-plani fub a t e, & ipfo b fol. Hinc . 


THEOREMA. 


Geneleos quadrato-quadrati afte&i affirmate fub latere. 

S I fuerint duo latera, & infuper coefficiens folidum; Quadrato-quadratum lateris 
primi, plus plano-plano quadruplo a cubo lateris primi in latus fecundum, plus 
fcxtuplo plano-plano a quadrato lateris primi in lateris fecundi quadratum, plus 
quadruplo plano-plano a latere primo in lateris fecundi cubum , plus quadrato- 
quadrato lateris fecundi , plus plano-plano a latere primo in coefficiens foliduou , 
plus plano-plano. a latere fecundo in coefficiens folidum , «quale eft quadrato-qua- 
drato aggregati laterum affc<fto adiunCtione plano plani fub dnito aggregato, &cocf- 
ficienrc folido . 

Huius Theorematis veritas innotefeit cx opere multiplicationis a’ f 3 a* cf 3 a c* 
t c' t b fol. per a t c . 

K • PROPO- 
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PROPOSITIO V. 


Protefllit 
quinta . 


O Vadratum affc<2um’adiun&ione plano-plani fub cubo a radice binomia adfeito 
congruenter fub cubica coefficientc longitudine, componere. 

5it binomia radix afe, coelHciens autem b , longitudo . Oporteat quadrato- 
quadratum ab a t e, affe&um adiun&ione plano-plani fub cubo ex a t e, in b, lon- 
gitudinem, componere. Effingatur cubus ex a f e,& in illum ducatur a | c t b , & 
colligantur cffcfta Cingularia plano-plana . Eruntquc illa a 4 1 4 a ‘ c t <S a* c* f 4 a 
e’ f e* t a’ b t 3 a’ e b f 3 a c’ b f e' b,qux proinde aequalia erunt quadrato-qua- 
drato ipfius afe, affedlo adiundtione plano-plani fub cubo ipfius a f e, & ipiu b , 
longitudine. Hinc infertur . 


Tfieeremtua 
quintum . 


13’ J . 


31 


THEOREMA. 


Genefeos quadrato-quadrati afte&i fub cubo , affirmati , 


S I fuerint duo latera, & coefficicns longitudo: Quadrato-quad ratum lateris pri- 
mi, plus quadruplo plano-plano a cubo lateris primi in latus fecundum , plus 
fextuplo plano-plano a quadrato lateris primi in quadratum lateris fecundi , plus 
quadruplo plano-plano a latere primo in lateris fecundi cubum, plus quadrato-qua- 
drato lateris fecundi , plus plano-plano a cubo lateris primi in coeificitntcm longi- 
tudinem , plus triplo plano-plano d folido fub quadrato lateris primi , & latere fe- 
cundo in coctficientcm longitudinem , plus plano-plano triplo a folido fub latero 
primo, & lateris fecundi quadrato in coefficientem longitudinem, plus plano-plano 
a cubo lateris fecundi in coefficientem lungitudincm , aquatur quadrato-quadrato 
aggregati laterum arfedo adiunftioue plano-plani fub cubo aggregati prxditf i , & 

coctficiente longitudine. ..... 

Huius Theorematis veritas innotefeit ex opere multiplicationis a' f 3 a’ cf 3 
a c 1 c’ > per a c b . 

Ex his manifeftum eft quid compofitio affeda » vt di&um cft , addat compohtio- 
ni purae, funt autem hxc lingularia plano-plana. 

Plano-planum a lateris primi cubo . 

Plano-planum triplum fadum a quadrato lateris primi in planum a latere fecun- 
do in coelficientcm longitudinem . 

Plano-planum triplum fadum a latere primo in folidum a quadrato lateris fccun. 
di in coefficientem longitudinem. 

Plano-planum a cubo lateris fecundi in coefficientem longitudinem. 


Trtftptit 

/rxtu . 


P RO P O S I T I 0 V J. 

O Vadrato-quadratum affedum adiunftionc duplicis plano-plani , vnius fub la- 
tere, & alterius fub quadrato , a radice binomia adfeitis congruenter fubla- 
ter.iii coctficiente folido, & fubquadratico cocfficiente plano, componere. 

Sit binomia radix a ^ c , coefficicns fublatcralc b folidum coefficicns fubqua- 
draticum d planum. Oporteat quadrato-quadratutn abs a «J* c, affc&um adiun&io- 
ne duplicis plano-plani , vnius lub a e , & b fol. alterius fub ajc, quadrato > 
& d plano componere . Etformcrur quadratum cx a «f» e , & in illud fuperaddito 

d pl. 
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d pl. ducatur a *f* c > & in efferta folida fupcraddito b fol. rurfus ducatur a e j 
coJJiganturquc efferta lingularia plano-plana , qux quidem erunt fequentia a 4 4 
a' c 6 a‘ c' *f* 4 a e‘ e 4 a 1 d pl. «f* 2 a c d pl. «J» c * d pl. «f» a b fol. 4* e 
b fol. H.tc igitur funt plano-plana, quae cequantur quadrato-quadrato ipfius a*f*e, 
afFcCto adiunrtionc plano-plani fub quadrato ipfius a*£e,& d plano, & plano-pla-I 
ni fub a >{<• e , & b fol. Hinc autem, elicitur. 


theorema. 

S I fuerint duo latera, & praeterea coefficiens duplex , vnum quidem planum fub- Tbunrntfu 
quadraticum, alterum vero fublaterale folidum. Erit propterca. ,Hm - 

Qindraro-quadratum lateris primi , plus quadruplo plano-plano a cubo lateris 
primi in latus fecundum , plus fextuplo plano-plano d quadrato lateris primi in la- 
teris fecundi quadratum , plus quadruplo plano-plano a latere primo in laceris fe- 
cundi cubum , plus quadrato-quadrato lateris fecundi, plus plano-plano d quadra- 
to lateris primi in cocfficiens planum , plus duplo, plano-plano d plano fub late- 
ribus in planum coelficiens , plus plano-plano a quadrato lateris fecundi in cocflS- 
cicns planum, plus plano-plano d latere Dritr.o in cocfficiens folidum, plus plano- 
plano d latere fecundo in cocfficiens folidum ; aequale eft quadrato-quadrato ag- 
gregati laterum afferto adiunrtione duplicis plano plani vnius fub quadrato a«°re- 
gati laterum , & coefficicnte plano, alterius fub aggregato laterum, & coeffiaentQ 
folido. Huius Theorematis veritas ex opere multiplicationis innotefeit. Hinc 
Paret quid praedirta compofitio afferta addat pura» &c. 


P 2^0 P 0 S 1 T 1 O VIU 

O Vadrato-cubum affertum adiunrtione plano-folidi fub latere a radice binomia tropfjittl 
adfeito congruenter fublaterali plano-plano, componere. / r t ‘ iw * • 

bit binomia radix a d*c x cocfficiens fubtaterale b plano-planum . Oporteat com- 
ponere quadrato-cubum ab a e , affertum adiunrtione plano-folidi fub a >fc-'e, 

& b plapo-plano . Componatur quadrato -quadratura ab a c , & in illud fupcr- 
addito b plano-plano ducatur a «J» e,colliganturque efferta fingularia plano-folida. 
Eruntque illa a’ 5 a' e 10 a' e* >f+ 10 a* e' -f* 5 a e 4 >{<• a b pl. pl. +{* 
c b pl. pl. qua» aequabuntur quadrato-cubo ipfius a e , afferto adiunrtionc pla- 
no folidi fub. a * e, & b pl. pl. hinc aiitcm colligitur. 


„ theorema. 

S I fuerint duo latera , & infuper coelficiens fublaterale plano-planum ; Quadrato- 

cubus lateris primi , plus quincuplo plano-folido a ejuadrato-quadrato lateris S ,f " mum - 
primi in latus fecundum , plus decuplo plano-iolido a cubo lateris primi in lateris 
fecundi quadratum , plus decuplo plano-folido a quadrato lateris primi in lateris 
fecundi cubum, plus quituplo plano-lolido a latere primo in lateris fecundi quadra- 
to-quadratum , plus quadra:o-cubo lateris fecundi , plus plano-folido a latere pri- 
mo in cocfficiens plano-planum , plus plano-folido a latere fecundo in cocfficiens 
plano-planum .rqualis eU quadrato-cubo aggregati laterum afferto adiunrtione pla- 
no-folidi fub aggregato laterum , Sc coefficicnte plano-plano-. Huius Theorematis 
vrtfitas ex opere multiplicationis innotefeit . 

K a 
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P J^O P 0 S 1 T l 0 VI 11. 

O Vadrato-cubum affcdum adiun&ione plano-folidi fub cubo a radice binonua 
adfeito congruenter fubcubico coefficicnre plano, componere. 

Sic binomia radix a e, fubcubicum ver6 coetficiens b planum. Oporteat qua- 
drato-cubum ex a e , affe&um adiun&ione plano-folidi fub a <i* e , cubo , & b 
plano , componere . Sumatur quadratum ex a 4 » e, & in illud fuperaddito b plano, 
ducatur cubus ex a •i* e , & colligantur cflfe&a lingularia plano-lolida , eruntq; illa 
a‘ *$t 5 a* e *f» 10 a’ e 1 4* 10 a‘ e’ j a c 4 *f* e' *}* a’ b pl. 3 a‘ e b pl, 4 * i » 
e’ b pl. >£• c' b pl. Hinc . 

THEOREMA. 

S I fuerint duo latera, & coefHciens planum Quadrato-cnbus lateris primi» plus 
quintuplo plano-lolido a quadrato-quadrato lateris primi in latus fecundum*, 
plus decuplo plano-folido a cubo lateris primi in lateris fecundi quadratum , plus 
decuplo plano-folido a quadrato lateris primi in lateris fecundi cubum, plus quin- 
tuplo plano-folido a latere primo in lateris fecundi quadrata-quadratum, plus qua- 
drato-cubo lateris fecundi, plus plano-folido a cubo lateris primi in coetficiens pla- 
num, plus triplo plano-folido a folido fubquadrato lateris primi, & latere fecundo 
in coetficiens planum, plus triplo plano-folido a folido fub latere primo, & lateris 
fecundi quadrato in coetficiens planum, plus plano-folido i cubo lateris fecundi in 
planum cocfficiens ajqualis cfl quadrato-cubo aggregati laterum affetto adiun&ione 

? lano-folidi fub plano cocfficiente , & cubo aggregati laterum .. Huius autcou 
hcorematis veritas cx opere multiplicationis innotelcit . 


P 2^0 P O S 1 T I O IX. 

C Vbo-cubum aflfeftum adiunttione folido-fotidi fub latere a binomia radice ad- 
feito congruenter fublatcrali coeffi.ciente plano-folido , componere. 

Sit binomia radix a *f* e , coelficiens autem fublateralc b plano-folidum, Opor- 
teat cubo-cubum ab a *e, atfcdtum adiun&ionc folido-folidi ex a «J* e, in b pia- 
no-folidum, componere. Sumatur quadrato-cubus ab a c , & in illum fuperad- 
dito b plano-folido, ducatur a e , & colligantur effe&a lingularia folido folida i 
cruntque illa a* 6 a' c 1 5 a 4 b' 20 a* e* 1 y a* c’ 4* 6 a e’ *|* e* ♦$* a b 
pl. fol. Hb e b pl. fol. quar quidem aquabuntur cubo-cubo cx a *|* c. plus folido- 
lolido ex a e» in b plano-folidum. Hinc, 


THEOREMA. 


Tl»orrm*-j 


S I fuerintduo latera vna cum cocfficiente fublaterali plano-folido. Cubo-cubus 
lateris primi , plus fextupio folido-folido a quadrato-cubo lateris primi in la- 
tus fecundum, plus dccuquintuplo folido-folido a quadrato-quadrato lateris primi 
in lateris fecundi quadratum , plus vigecuplo folido-folido a cubo lateris primi in 
lateris fecundi cubum , plus dccuquintuplo folido-folido a quadrato lateris primi 
in lateris fecundi quadrato-quadratum , plus fextupio folido-folido a latere primo 

in la- 
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in lateris fecundi quadrato-cubum, plus cubo-cubo lateris fecundi, plus folido-fo- 
lido a latere primo in coefficiens plano-folidu.m , plus folido-folido. a latere fecun- 
do in coefficiens plano-folidum a?qualis cft cubo-cubo aggregati laterum, affedo 
adiundione folido-folidi fub coefficiente plano-lolido , & aggregato laterum-. 
Theorematis veritas ex opere multiplicationis innotefeit . 

4 W 

Gcnefis Poteftatum affe&arum negati. 


P 1^0 POSITIO /. 

O Vadratum affedum multa plani fub latere a binomia, radice adfeito congrucn* JJ*****" 
ter lublaterali coefficiente longitudine» componere. 

Sit binomia radix a «J« e j coefficiens fublateralis b longitudo. Oporteat quadra- 
tum abs a «I* e , affedum multa plani fub a e , Sc b longitudine componere-. 

Ducatur a«|»c,ina«f»c — b.,& erunt effeda plana a^uffc' — ab — 
c b, quae quidem aequabuntur quadrato ipfius a *!♦ e, affedo multa plani ex a t e» 
in b longitudinem; Hinc. 


THEOREMA. 


Thuran^ 


S I fuerint duo latera, vna cum coefficiente fublaterali longitudine : Quadratum- 
lateris primi , plus duplo, plano a latere primo in latus fecundum , plus qua- 
drato lateris fecundi, minus plano a latere primo in cocfficicncem longitudinem- 
mmus plano a latere fecundo in coefficicntem longitudinem , squale elt quadrato 
aggregati laterum , affedo multa plani fub dido aggregato ,& coefficiente longi- 
tudine- . 


P 2^0 P 0 S I T J 0 //. 

C Vbum affedum muha folidi fub latere a radice binomia, adfeito congruenter a- 

fublaterali coefficiente plano, effingere. 

Sit binomia radix a «|» e , coefficiens autem fublatcralc b, pl,. Oporteat cubum- 
abs a c, affedum. multa folidi ex a «J» e, in b pl. effingere t Componatur qua- 
dratum ex a c , & in illud, multatum b plano, ducatur a «i» e . Colligantur au- 
tem effeda lingularia folida . Eruntquc illa a’ ? a’ e 3 a e' c' — a b pj. 

— c b pl. & xquabuntur cubo ipfius a *J* e , affedo multa lolidf cx a 4* c , in b 
planum. Hinc, 


THEOREMA. 


S I fuerint duo latera > 8c praeterea coefficiens fublatcrale planum Cubus lateris /<- 

primi, plus triplo folido a quadrato lateris primi in latus iccundum , plus tri- "" 
pio lolido a latere primo in lateris fecundi quadratum , plus cubo lateris fecundi , 
minus folido a latere primo, in coefficiens planum, minus folido a latere fecundo 
in planum coefficiens cft squalis cubo aggregiti laterum affedo multa folidi fub 
coefficiente plano , & aggregato laterum . Theorematis veritas cx opere multipli- 
cationis innotefeit . 

PROPO- 
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o fin.ir: . ..! i:. F 2{^0 P O S 1 T 1 0 111. i .. 

frtttfvtuT- y^Vbum affe&um multa folidi fub quadrato, a radice binomia, adfeito con- 
rtM. gruenter cocfficientc fubquadratica longitudine, componere. 

Oie binomia radix a 4* c» cocfficiens autem lubquadratica fit b longitudo. Opor- 
tcat cubum ex a 4 * e,afFcdtum multa folidi lub a 4 * e, quadrato, & b longitudine, 
componere » Effingatur quadratum ex a 4* e , & illud ducatur in a 4* e — b, de 
colligantur effedta lingularia folida, eruntque illa a* 4 * 3 a* e 4 * 3 a e* 4 * a' “ a* b 
— aaeb — e* b. Quae quidem xqualia erunt a 4* e » cubo affe&o multa folidi 
abs a 4 « e, quadrato ia b longitudiqcm. Hmc, 

"i« 1 . • O • M m. _ , •* Y • *• *Vj • I f 1 

theorema. 

TUtnm* tn Q I fuerint duo latera , & infuper cocfficiens fubquadratica longitudo. Cubus la- 
num . ^ teris primi , plus triplo folido a quadraro lateris primi in latus fecundum , plus 

triplo folido a latere primo in lateris iccundi quadratum , plus cubo lateris fecun- 
di, minus folido a quadrato lateri^ primi m cocfficiqptem longitudinem, minus fo- 
lido duplo a plano fub lateribus in coefficientem longitudinem , minus folido d 
qaadrato latens fecundi in cocfncientem longitudinem, xquabirur cubo aggregati 
ljcerum affero multa folidi fub cocfdeicnte longitudine » & quadrato aggregati 
laterum. J 


Ceneris Poteftatum affe&arum negati mixtim, & affirmati. 


P 1{0 P O S j T 10 /. 


trtfcjili» 

puma . 


Q Vuadrato-quadrarum affc&um adkindHonc plano-plani fub latere, multa vero 
plano plani fub cubo a radice binomia, adfeito congruenter lublatcrali cocf- 
ficiente folido, & fubcubica coefficientc longitudine, componere; 

Sit binomia radix a 4* c , cocfficiens fublaterale b lolidum , coefficicns fubcu- 
bica d longitudo. Oporteat quadrato-quadratum ex a 4* c > afife&um adiun&iono 
plano-plani ex a 4* c, in b folidum ; multa vero plano-plani abs a 4* c , cubo im- 
d longitudinem, componere. Ducatur quadratum ex a 4* e «io a 4* c — d , & 
effc&a folida fupcraddico b folido , ducatur a 4 * c > & colligantur lingularia effe- 
dta plano-plana , eruntque illa a 4 4* 4 a' c 4* <5 a* e‘ 4* 4 a c' 4* e 4 — a' d — 3 
a* c d — 3 a c' d — c' d 4 * a b fol. 4» c b fol. Qux quidem xqualia erunt qua- 
drato-quadrato abs a 4 * c, afFc&o mulra plano-plani ox a 4 + c * cubo in d , lon- 
gitudinem, & adiun&ionc plano-plani cx a 4 + c , radice ia b folidum. Hinc, 


theorema 


Ttrcntwi. 

putr i m , 


S I fuerint duo latera , & prxrcrca cocfficiens cubica longirudo atq. etiam coef- 
ficicns lublarcrale folidum, Quadrato quadrarum lateris primi, plus quadruplo 
piuao-piano a cubo lateris primi m latus fecundum , plus fcxtuplo plano-plano a 


longitu- 


Digltized 


CAPVT SEXTVM. 


87 


quadrato lateris primi in lateris fecundi quadratum, plus quadruplo plano-plano a 
latere primo in lateris fecundi cubum , plus quadrato quadrato lateris fecundi mi- 
nus plano-plano a cubo lateris primi in cocmcientcm longitudinem , minus triplo 
plano-plano a folido lub quadrato lateris primi, & latere lecundo in coeificientcm 
longitudinem, minus triplo plano plano a folido lub latere primo, & lateris lecun- 
di quadrato in coetficicntcm longitudinem minus plano-plano a cubo lateris fecun- 
di in coefficientem longitudinem , plus plano-plano , a latere primo in cocfiiciens 
folidum , plus plano-plano d latere lecundo in cocfiiciens folidum , atquatur qua- 
drato-quadrato aggregati laterum affedo multa plano-plani lub cubo aggregati la- 
terum ; & coctficientc longitudine , adiundioue vero plano-plani fub aggregato 
eodem , & c.ocllicicntc folido , 


P R_0 P O S 1 T I 0 11. 

O Vadrato-quadratum affedum multa plano-plani fub latere adiundione verd /•* 
plano-plani fub cubo, a binomi radice adlcitis congruenter fublatcrali coci- CU ' J *' 
furiente lolido, & fubcubica cocfficiente longitudine , componere. 

Sit binomia radix a c , cocfiiciens. fublateralc b fol. coefficiens fubcubica.. 
d longitudo, Oporteat ex a ■>$* c, quadrato-quadratum affedum multa plano-plani 
fub a e , & b folido , & adiundione plano-plani fub a e , cubo , & d longi- 
tudine , componere . Ducatur quadratum ex a c in a c d , & in effeda- 
folida multata b folido,- ducatur a ^ c, & orta plano-plana erunt a‘ jf* 4 a' c 
6 a* c* 4 a c' >$<• e* 4* a* d 3 a*c d 3 a c’ d «|* c' d — a b fol. — c b fol. 
qua: quidem a:quabuntur quadratoquadrato ex a c , affedo adiundione plano- 
plani lub a e , cubo, & longitudine, & multa plano-plani lub a c, radice, & 
jpfo b folido . Hinc autem . 


THEOREMA. 


re» 

XX/ 

a. 

it. 

'1 

> 


S I fuerint duo latera , & infuper coefficiens fubcubica longitudo , atque etiam-.. Tbtmm» f- 
coefficiens fublateralc folidum jQuadrato-quadratum lateris primi , plus qua- 
druplo plano-plano a cubo lateris primi in latus fecundum , plus fextuplo plano- 
plano a quadrato lateris primi in lateris fecundi quadratum , plus quadruplo pla- 
no-plano a latere primo in lateris fecundi cubum, plus quadrato-quadrato lateris fe- 
cundi, plus plano plano a cubo lateris primi in cocfficienrcm longitudinem, plus tri- 
plo plano plano a folido fub quadrato lateris primi , & latere fecundo in cocffi- 
cicntcm longituniqcm , plus plano-plano triplo a folido fub latere , primo , & la- 
teris fecundi quadrato in codficicntem longitudinem , plus plano-plano a cubo la- 
teris fecundi in cocfTicicntcm longitudinem minus plano-plano a latere primo io., 
cocfiiciens folidum minus plano-plano a latere fecundo in coefficiens folidum aqua- 
tur quadrato quadrato aggregati laterum affedo adiundiuc plano-plani fub cubo 
aggregati laterum , & cot flicicntc longitudine , multa vero plano-plani lub ipfo 
laterum aggregato, & codficicnte folido. 


PROPOSITIO 111. 


q; 


Vadraro-cubum affedum adiundione plano-folidi fub latere , & multa plano- 
foudi fub cubo a binomia radice adlcitis congruenter fublatcrali coerneiente " 4 • 

plano- 
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plano-plano, & fubcubico coefficiente plano, componere . 

Sit binomia radix a *fc, coefficiens fublatcrale b plano-planum ; iubcubicum coci- 
ficiens d planum . Effindendus verd fit quadrato-cubus ab a *f* e , affcdus adium 
dione plano-folidi fub a * c , radice , & b plano-plano » multa vcr6 plano-foluli 
fub aic, cubo, & d plano, componatur quadratum ab a e, & in illud multa- 
tum d plano, ducatur idem quadratum aba^c,& orta pluno-plana augeantur 
b plano-plano, & ducantur in a e, orientur hic plano-folida a’ Hfc* 5 c i o 
a'c‘*f* c' io a‘ b' 5 a c* jj+c’ — a' d pl. — 3 a* c d pl. — ; a c* d pl. — c' d 
pl. a b pl. pl. e b pl pl. Hinc . 


THEOREMA. 


w n 1 fuerint duo latera , Sc infuper fubcubicum coefficiens planum , nec non , & 
' J fublatcrale cocfficics plano-planum Quadrato-cubus lateris primi , plus quintu? 
pio plano-folido a quadrato-quadrato lateris primi in latus fecundum , plus decu- 
plo plano-folido a cubo lateris primi in lateris fecundi quadratum , plus decuplo 
plano-folido a quadrato^lateris primi in Iareris fecundi cubum, plus quintuplo pla- 
no-folido d latere primo in lateris fecundi quadraroquadratum , nlus quadrato-cu- 
bo lateris fecundi, minus plano-folido a cubo lateris primi in coefficiens planum, mi- 
nus triplo plano-folido dlolido fubquadrato lateris primi ,& latere fecundo in coef- 
ficiens planum, minus plano-folido a folido fub latere primo, Se lateris fecundi qua- 
drato in coefficiens planum, minus plano-folido a cubo lateris fecunai irr coefficiens 
planum , plus plano-folido a latere primo in coefficiens plano-planum , plus plano- 
folido a latere lecundo in coefficiens plano-planum iquatur quadrato-cubo aggregati 
laterum affedo multa plano-folidi fub cubo aggregati lateruin,& coefficicntc plano 
adiundionc vero plano folidi fub aggregato laterum , & cocfficientc plano-plano * 


Genefis poteftatum auarfaruirL. . 


P 2{0 P O S IT 10 K 


pntfui» T^lanum fub latere , affedum multa quadrati a binomia radice adfeita congrueo- 
t*'*"** Jp ter fublatcrali cocfficientc longitudine, componere. 

Sit binomia radix a f e, fublatcralis coefficiens b longitudo. Oporteat planunu 
fub a f e , & b longitudine aflc&um multa a t e , quadrati, componere . Ducatur 
b — a — e, in a f e,& orientur fingularia plana, abteb-a’ — a a c — c’. Et 
hinc ordinatur. 


THEOREMA. 


Trtettm 4_. qi I fuerint duo latera, atque etiam fublatcralis coefficiens longitudo. Planum a la- 
tumutt,. ^ rere p nrao j n coefficientem longitudinem , plus plano a latere fecundo in co ef- 
ficientem longitudinem, minus quadrato lateris primi, minus duplo plano fub late- 
ribus , minus quadraro lateris fecundi , iquatur plano fub aggregato laterum , & 
cocffiticntc illa, afFe&o inulta quadrati ab aggregato laterum. 


pRoro- 
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PROPOSITIO II. 


S Olidum fub latere affc&um multa cubi , a binomia radice , adfeito coogrucntcr Fr> ^P h /'• 
fublatcrali coefficientc plano, effingere. eunda. 

Sit binomia radix a t e > iublaterale cocfficicns b pl. Effingendum fit folidum 
fub a f e, & b pl. affedtum multa cubi ex a t e. Ducatur a f e, in b planum, mul- 
tetur a t e cubo . Orientur folida a b pl. f c b pl. “ a' — 3 a’ e — 3 a e* — e' . 

Hinc . 


THEOREMA. 


S I fuerint duo latera , Vna cum cocfficicnte fublatcrall plano ; Solidum a latera rw™/,. 
primo in cocfficicns planum, plus folido a latere fecundo in coefficicns planum eundum. 


rnrnus cubo lateris primi , minus triplo folido a quadrato lateris primi in latus fe- 
cundum > minus triplo folido a latere primo in lateris fecundi quadrarum , minus 
cubo lateris fecundi , aquatur folido fub aggregato laterum , & coelficiente fubla- 
tcrali plano, affc&o multa cubi ab eodem aggregato laterum. 


PROPOSITIO III. 


rprrifh 







. 


Ut I . 


S Olidum fub quadrato affedtum multa cubi a binomia radice , adfeita congruen- 
ter fubquadratica cocfficicntc longitudine , effingere . 

Sit binomia radix a f e, fubquadratica coefficicns b longitudo. Oporteat foliditm 
fub a t c , quadrato, & b longitudine , affe&um multa cubi ab a t e, componere . 
In a t c , quadratum , ducatur b — a — e , & orientur folida a’ b|2acbte’ b 
— a 1 — 3 a' c — 3 ac 1 — c' . Hinc , 


THEOREMA. 


S I fuerint dut) latera, & fubquadratica cocfficicns longitudo Solidum a quadra- Thermo 
to lateris primi in cocfficicntcm longitudinem , plus duplo folido a plano fub- 
•lateribus in cocfficicntcm longitudinem, plus folido a quadrato lateris fecundi in_. 
cocfficicntcm longitudinem , minus cubo lateris primi , minus triplo folido a qua- 
drato lateris primi in latus fecundum , minus triplo folido a latere primo in lateris 
fecundi quadratum, minus cubo lateris fecundi, eft squale folido fub quadrato ag- 
gregati laterum , & cocfficicnte longitudtnc , affefto multa cubi ab aggregato late- 
rum- . 


PROPOSITIO IV. 


(Lano-planum fub latere affcdhim multa quadrato- quadrati a binomia radicej , Pretefin* 
adfcito congruenter fublatcrali coefficiente folido , componere . • 

L Sic 
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Sit biuomia radix a t c, cocificiens fublarcralc b folidum . Oporteat componere 
plano planum ex b folido in a t e, affectum multa a t e , quadrato-quadrati . Aufe- 
ratur a f Cj cubus, ex ipfo b folido , & ducatur in a t c . Orientur plano-planc, 
a b fol. t c b fol. - a 4 - 4 a' c - d a* b‘ - 4 a e' - e* , & Hinc ordinabitur &c. 


THEOREMA, 


Tktertmx-> ^ 1 fuerint duo latera , & pmcrca coefficicns folidum Plano-planum a latere pri- 
quAnum. jj mo j n cocificiens folidum , plus plano-plano a latere fecundo in coefficicns fo- 
lidum, minus quadrato-quadrato lateris primi, ininus quadruplo plano-plano a cu- 
bo lateris primi in latus iccunduin > minus fcxtuplo plano plano a quadrato lateris 
primi in lateris fecundi quadratum , minus quadruplo plano-plano a latere primo 
in lateris fecundi cubum, minus quadrato-quadrato lateris fecundi , xquatur plano- 
plano ex aggregaro laterum in cocificiens lolidum, attctfo multa quadrato-quadra- 
ti ex predicto laterum aggregato , 


r \ o p o s i t i o v. 


Profofitio 
qnhtt.% # 


P Lano-planum fub cubo , aflc&um multa quadrato-quadrati a binoraia radico 
adfeita congruenter fubcubica cocfficiente longitudine , effingere . 

Efto binomia radix a t c * fubcubica vero cocificiens b longitudo . Oporteat fo- 
lidum ab a f e , cubo , & ipfa b longitudine aifetfum multa quadrato-quadrati ab 
a f e , componere . Ducatur b — a — c, in a t e , cubum, & efficientur lingularia 
plano-plana a' b f 3 a* c b f $ a c* b f e* b — a 4 — 4 a' c — 6 a* c* - 4 a c' - e 4 . 
Hinc autem, 


THEOREMA. 


Tht*r'T»iLJ 
quintum . 


S I fuerint duo latera , & pmcrca cocificiens longitudo Plano-planum a cubo la- 
teris primi in cocfficicntem longitudinem , plus triplo plano-plano a folido fub 
quadrato lateris primi , & latere fecundo, in eandem coelficientcm longitudinem , 
plus triplo plano-plano a folido fub latere primo ,& lateris fecundi quadrato , in ean- 
dem longitudinem, plus plano-plano a cubo lateris fecundi in eandem longitudinem, 
minus quadrato-quadrato lateris primi, minus quadruplo plano-plano a cubo lateris 
primi in latus fecundum , minus fcxtuplo plano-plano a quadrato lateris primi, in la- 
teris fecundi quadratum, minus quadruplo plano-plano d latere primo, in lateris fe- 
cundi cubum , minus quadrato-quadrato lateris fecundi , aequatur plano-plano fub 
cocfficicnrc longitudine, & cubo aggregati laterum , affetto multa quadrato-quadra- 
ti aggregati laterum . 

O N / f V M. 

A Tquc hunc in modum licet procedere ad altiffimos gradus in infinitum j fimi- 
litudinc enim eorum > quae fuperius attulimus c as ter a deinceps tractanda* 
forent , 

SCHO - 

\ 
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s c h o l i o n. 


H AEC autem prafertim conducunt ad refolutionem numerofam Pote/latum , de qua-» 
fu per i hs , in prima nimirum huius Operis parte , differuimus . 

V t fifupponamus potejlatcm puram, verbtgratta quadratum , atque fit eius analjfis in- 
ft i tuenda, id vero vt fuo loco diximus beneficio fpccioft confequemur ; fuppofito quod re- 
qui/tta r.tdix binomia fit , hoc ejl duobus nominibus confiet, in cuius gratiam hanc gene (in 
Potefiatum purarum adijecimus)binc enim facile confiat quomodo fit numero fx Poteflatis, 
pura Analyfis infittuenda. J J 


Radix 

Radix 


a f c R 
a j e R 


Quadrarum 

Radix 


a c t c* 
a’ f ac 

a* f 2 a c t c’ 
a j c 


Cubus 

Radix 


Quadrato-quadracuin 

Radix 


Quadrato-cubus 

Radix 


a* e f a a e* t e* 
a' f 2 a‘ e t ac* 

a' f 3 a* c f 3 a c* t e* C 
a t e 

a' e f 3 a 1 c’ f 3 a c' f c* 
a* f 3 a‘ c j 3 a* c* j ac' 

a’ f 4 a' e f <5 .t‘ c’ t 4 a e' | c' QQ 

a t c 

a 4 c f 4 a' c' f 6 a’ c' f 4 a c 4 f c' 

a 1 f 4 a 4 c f 6 a' c* f 4 a* e' f a c 4 

a’ f 5 a 4 c t * o a' c* f 10 a* c' f 5 a e 4 f e‘ QC 

a f c 


a’ e f 5 a 4 c* f 10 a' c' f 1 o a 1 c 4 f 5 a e' f c 6 


a* f 5 a’ c f 15 a 4 c* f 10 a' c' t j a' c 4 1 ac' 

Cubo-cubus a‘ f 6 a' c f 10 a 4 e* t 20 a' c' f 1 5 a 1 c 4 f 6 a c’ t c‘ CC 

Si igitur data poteflas quadratum fuerit , confiat illud fi fit a binomia radice , con- 
fiat inquam quadrato nominis primi , plus duplo plano fub lateribus , feti nominibus , plus 
quadrato fecundi nominis, adeo vt latus vniuerfum conflans duobus fingulartbus lateribus, 
in fc quadrat ice ductum faciat , potefiatem , qua commemoratis planis confiet , ac ad id 
infiituenda erit analyfis , iuxta ea , qua fuo loco tradidimus . 

Propofitum fit latus quadratum ex 40 96, elicere: falta fignatione per punita , vt acen- 
tes de inter punit tone analjtica docuimus , cum deprehenfum fuerit radicem ejfe hinomtam, 
atque duobus fingularibns lateribus conflare ; in memoriam efi redicendum Theorema Jyn- 
thet icunt , vnde deprhenditur , fi radix vniuerfa fuerit a , cr e , quadratum conflare a' | 

L 2 2 ac 


Anaffit r.u •» 
rhtre/d fore » 
Jiam btntf.de 
fpttitfa eem - 
f Ot at ur , 


Qi/ibut fla»: j 
tot.Jht pott- 
flaitJHt t]U*- 
Ur.u:tm k.ci. 
tur , 


Exemptum . 


I 
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2 a e | e' , hoc tjl quadrato primi nominis , plus duplo redi angulo ful> i (Jis nominibus , 
plus quadrato fecundi nominis ; Atque adeo prirntim ejl inquirendum nomen primum i 
dr procedendum , vt ex Caradigmate elicitur . 

Non ficus intellegendum de altjs poteflatibus alti oribus . 


De Radicum extrattiono . 


C A P V T VU. 


J)t ratitum 
txtrsrfheut. “ 


/uftniti a SU 1 



AC dc rc Aipcriiis etiam, ctfi obiter traCiauimus.nunc iterum diligentius: 
prxferrim cum hoc loco de extractione quoque radicis cx fractionibus ha- 
tji^iittr fre- -cv bendus fit fermo , exterum vt fuperius quoque adnotauimus. 

fmta hic ex Qui modum extrahendi radicem ex numeris vulgaribus noucrit, facile quidem in- 
inthtuti ru,. tt .[||g CC t vt opinor , qua via in his magnitudinibus procedendum fit ad radicis ex- 
diflMtu' • tractionem. Eft autem radicis extradio, quxdam diuilionis fpecics . Si enim con- 
cui ftrjftd» fideremus naturam ipfius , pcrfiimlem diuiiiom reperiemus ; extrahendo fiquidcoL. 
,ft rxi.o ex - ra diccm ex propofita magnitudine nos reperiemus , magnitudinem ad quam propofi- 
jui“ex II- tam magnitudinem cuius, radicem quaerimus, dum applicamus , ipfi ortiux magnitudini 
meris , edi. cflc xqualcra. Dum enimex 62 j, radicem quadratam eruere contendimus , certe nil 
a ^ u< ^ a g cn ^ um fufeipimus , quam diuidere 625 , per quendam numerum , puta per 
‘hcfh! leeetra 2 5 » i tauc ex huiufmodi diuifione proucniat itidem 25 , & vt 25 , duCius in 25, fa- 
namivm a/, cit 625 , cuius radix fiue latus quadratum dicitur 2 5, ita, & radice quadrata excra- 
/stmiiur . ex ^25, prouenict rurfus 25, & ita dc radicibus alijs, puta cubica &c. Quxvt 
rei propofitx fint accommodata . Quxinadmodum a , duCtum in a , facit a’ , cuius 
radix, fiue latus dicitur a, ita radice quadrata cxrraCta ex a’ , proueniet rurfus a . 
Non diffimilitcr cum a‘, multiplicatum per a, producit a', nempe cubum ex as Ita 
quoque extraCta radice cubica ex a* , fit a . Et fic de exteris radicibus . 

F.xemiiis res Quamobrem fi proponatur a*, cuius radix quadrata quxritur.illa quidem erit 2, 
Wssjinssirfit n3m hxc in fe duCta producit a*. Sivero foret a 1 , eius radix cflet itxdema;namhxc 
Mus adi » - j n ( c cubice duCta facira*. Non diffimili modo procedendum erit in quantitatum com- 
pofirarum extraCtione , vt enim ex quantitatibus fimplicibus radicis cxtraCtio , non 
1 'ccus fe habet, ac radicis exrraCtio ex aliquo numero , qui vnius tantum fit chara- 
cteris, ita radix quantitate exiftente compofita, non diffimilitcr extrahetur, ac fi ex 
aliquo numero, radix eliceretur, dum numerus ille pluribus notis conftarct. 

Itaque fi radicem quadratam elicero 
deberemus ex hoc trinomio a’ t a a c t e> • 

Primo extrahi debet radix ex a* , ea- 
que erit a , qux quidem in fe duCta pro- 
ducit a‘ , quo dempto ex a’ , remanet o ; 
vt in paradigmate cernitur. Modo autem 
multiplicetur a » per 2 , fit 2 a , per quod 
fi d iuidatur 2 1 e , finjt e, quod ad- . 
feribendum eft priori radici inuentx a , 
vt fiat a *f* e » multiplicetur autem 2 a , 
per e , fiet produCtum ^iae, fubtra- 
hendum cx a a e , fupcrcft autem tan- 
tummodo Ob id quadratice duca- 

tur in fc e, fecundum nomen cxcraCtx 
radicis , primo exiftente nomine a , & fiet 
c’, quo fubtraClo ex e’ , remanet o , 


Prefvrsilstr ex 
trlrenda ra- 
dix ex kisst- 


a* ^ 2 
a* 2 

Radix a e 


a c e' 
a e ^ c' 


Diuifor 


2 a 


* 

* 


c I *f* c 


a 

a 


* 


c‘ 


a' ijt j a c c' 


quamo- 
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quamobrcm quxfita radix erit a e , Iixc enim in fe quadratice duda producit 
a* 2 a e e 1 , vt ex paradigmate conftat. 

Quod fi alijs vtamur characteribus nihil refert. /mw referi 

Nos in prima huius Operis parte vti confucuimus vocalibus , ad fignificandas 
quantitates ignotas , ob id ile lc habet hypothefis a , nimirum cft primum nomen, 
at vero e, cft; fecundum, itaque binomia radix, vtpote conftans ex duobus nomini- 
bus cft a e, cuius quadratum cft a^ueA e’ > eadem autem prxeepta forent 
obferuanda, fi vteremur a, & b, vel ahjs quibulcunque literis &c. 

Propofitum fit ex quantitate compotita cubicam radicem extrahere, & propofita c*Ut***i:* 
quantitas fit a' «f* 3 a‘ e *f* 3 a e' e' . 

Primo fumatur cubica radix ex 


a' , caque cft a , qux in fc cubice 
dutfta facit a' , quo fubrraCto ex a , 
nihil remanet . Deinde diuidatur 3 
a* e , per 3 a’ , triplum quadratum 
jpfius a ‘ & fit quotiens e , nempe 
fecundum nomen vniuerfx radicis 
primo exiftente a , ducatur autenu. 
e, in 3 a*, fit produCtum 3 a‘ e» quo 
fub trafio ex 3 a* e, nihil remanet. 
Mox vero ducatur 3 a , triplum pri- 
mi nominis in e*, quadratum fccun- 


a' 

a' 


* 

* 


a* e 
a' e 


* 

* 


a c‘ *f* e' 

a c‘ e' 


ex comfefit* 
guatirMte fe»- 
fthitur txtr. *• 
kei.J 4 . 


Radix a e 


Diuifor 3 a‘ 


* 

* 


a’ e 
a* 


«f. e 


a e 
a «f» e 


Opcrxtier.il 
cemprUxne . 


a* «I* 


a e 
a e 


e* 


di nominis. Se fit 3 a c‘ , quo fubtrafto ex 3 a e’, nihil remanet; Denique ducatur 
e, in fe cubici, Se fiet e* ; quo fubtra&o ex e', remanet nihil; Atq; adeo hunc in., 
modum ad finem operationis peruentum cft . 

Cxterum hic obferua , cum radix fuerit binomia ; nomina ipfa e (Te latera pote- cmmruMx 
ftatum, quibus conftat id, cuius radix quxritur, & quidem Latera illius denomina- 
tionis , quam potcftates ipfx denotant, vt cum fuerit a* 2 a e e‘,quxratur au- r j„^ dum . 
tem eius radix quadrata ; quoniam autem potcftates quibus conftat propofita magni- 
tudo , cft a’ , & e* , propterea , quxrantur latera quadrata ipforum a* , & e* , qux 
funt a , & e, connettantur figno >£• , & fiet a c , hxc igitur erit radix quadrata 
propofitx magnitudinis . 

Operationis comprobatio fic fe habet . 

Vides enim fi ducatur in fe quadratice 
a*e , radix iarn dida; fieri a* 2 a e 
+J+ e* , quod fi ducatur in a *[* e , fieri 
a' 3 a* e 3 a e’ c' . 

Nec diffunditer fi propofita magnitudo 
foret a' 3 a* c 3 a e* c’ > eius 
enim radix cflet a c » & eodem modo , 
quicunque adhibeantur charadtercs . At 
(i propofitum foret ex a 4 4 * * a* e* e 4 , 
radicem quadratam extrahere . 

Sumatur primo radix quadrata ex a 4 , 
caque eft a* , cuius quadratum cft a 4 . 

Deinde accepto duplo huius nominis 
a’ , illud cft 2 a* , per illud diuidatur 2 a' 
quxfitx radicis nomen , itaut binomia ra- 
dix fit a* e* , ducatur 2 a* , in e* , fit 
produ&um 2 a* e* , quo fubtra&o ;cx 
a a‘ e', nihil remanet, mox verd ducatur 
e’ , in fe quadratice , fit e 4 , quo lubtra- 
,tto ex e 4 nihil remanet , atque ita ad ex- 
tremum operationis peruentum eft . 


a* 2 


a e *f e' 
a e 


a' «|* 2 


a* 

a 1 


e 

e 4 * 


e' 

e* 


a' *}• 3 a* e •>$■* 3 a e* *|» c' 
e* , fiet quotient e* , eritque fecundum-. 


Superi er» iU 
Itilhirnr exe- 
flit . 


a 4 

a 4 

o 

Radix 

Diuifor 


* 

* 


a* c* 
a* c‘ 


«J* e* 
♦f. c 4 


o 

a‘ *& 

2 a’ 


c‘ 


a' c* 
a* 


e* 


Compro- 


1 


Ctm;rcl i /w 
efi.TJt.fnii 
pmhiflicjii». 
ait frtJJJie . 


Rur/m tadi 
declaratur «• 
lui tximflis , 


Qn/inJe pre- 
fenm.tur hu* 
Ituri. 


Hxrmf!um—> 
ad idtm . 
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Comprobatur autem multiplicationis 
prxlidio ; li enim a* 4* c> > ducatur in fc 
quadratice , producitur a' *j* 2 a’ c ! 4* c 4 , 
quod requirebatur , 


I 


Ita li quadratum foret a* — a a* b* 4 * b* 
quidem erit a’ — b* , non Iccus enim eli- 
cietur » ac fuperior ex binomio fimili , in 
quo tantum intercedebat lienum affirma- 
tiuum , hic igitur folum habenda cft ra- 
tio ligni negatiui . 


a’ 4+ e’ 
a* % e' 


a’ e* 4* e* 
a’ 4 * a e' 


a* 4* 2 a' e‘ 4 e 4 , 

cuius radix quadrata defideretur, illa 

a 4 — 2 a* b* «f* b 4 
a 4 — 2 a* b' 4* b 4 


o o o 

Radix a‘ — b* ~ 2 a' b‘ | - b' 

Diuifor a a’ t 2 i' | 


Ira quoque in numeris, fi foret extrahenda radix ex 64 a 1 4 * 160 a 4 * 100, ex- 
tra&o latere quadrato ex 64 a' , nempe» 


8 a;atq; diuilo idoa» per id a» duplum 
ipfius 8 a , proucnict radix vniucrfa_ 
8 a 4* *o, conflans ex duobus nomini- 
bus 8 a,& 10 , connexis per fignum 4* » 
quemadmodum fit 8 a — 10 » radix ip- 
fius d4 a* — 1 do a 4 * * 00 , folum enim 
fit differentia in fignis 4 s & — < 


64 a* 4* 2do a 4* 200 


Radix 8 a 4 * 10 


Diuifor id a 

Vel fit d4 a‘ — ido a 4* *oo 
Radix 8 a — 10 


3 



Diuifor id a 

a’ 4* 1 2 c 4 * c’ 4 * * 2 b 4 * 2 b c 4 * b’ 
a’ 4* 2 a c 4 e’ 4* 2a ^4*2bc4*^‘ 


o o o o o o 

Radix a 4 + c 4 * b 


Primus diuifor 2 a 

Quadratum a’ a 4* c 

2 

Radix a ■ ■ 

2 a 4* 2 c Secundus diuifor 

2 a c i f c 
2 a I 

2 a b f 2 bcjfb 
a a i 2 c 


Hac itaq; lege procedendum in huiufmodi radicum extractionibus . Vbi obfer- 
ua produita facta a quotientibus in diuifores fubtrahenda etfe a propofito plurino- 
mio,itaut ijs>&fingulorum nominorum poteflatibus inde fubtraCtis nihil remaneat. 
Ha:c enim cft vniucrfalis extrahendarum radicum lex , vt ex dictis pcrfpicuum cft. 


Primus 
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Prunus diuilor cft 2 a, nempe duplum nominis primi . 


a 

a a 4 * c 


per 2 

a per 2 

• j 

Primus diuifor 2 a 

a* 2 a 4* 2 

c Secundus diuifor 


4 * 2 i b 4* 2 b c 

4 * 2 a 4* 2 c 1 

| 4* b quotus fecundus 

■4* 2 a c I 

4 * 2 ;l I 

4 * c quotus primus 2 a 4* 2 c 

4* b 

2 a b 2 b c 

2 a 

4 * c 

4. b 

4 * c 

4 * c 

4 * b 

4 * 2 a C 

4 » c* 

4 * b 1 



Quod (i daretur quatrinomiutn, & eius citet exhibenda radix cubica; proceden- zxcmfium-, 


dum foret iuxra naturam cubi- 
bica; radicis; Vnde latus lin- 
gulare primum edet a , cuius 
cubus fubtradus ex a' » nihil 
relinquit , at vero ad indagan- 
dum lingulare latus fecundum, 
paratur diuifor accipiendo tri- 
plum quadratum lateris primi , 
atq; repetitur latus vniuerfum a 4* c . 


Cubus 
Radix a 4* b 
Diuifo 


a' j a’ b «f» j a b' b' 


mlttrwn cum 

T Ati IX CXtTM- 

hrtida tfl cu- 
bica . 


3 


* 

* 


a’ b 
a* 


*f* b 


Idem agendum , cum cx numeris extrahenda fuerit radix cubica , itaut quadrino- 
rnium lit cubicum, & cx ipfo elicienda fit radix. 

Propofitumfit cx 27 a 4 4* 54 a' 4 * 36 a 4 4 * 8 a* latus elicere 
2 7 a* 4* 54 a' 4* 3<5 a 4 4* 8 a* 


Quanda ix 
r.umtrii rx- 
traiundn tfl 

radix . 


Primo extrahatur latus lingulare primum cx 27 a 4 ,illudquc erit 3 a*, cuius cu- txflicat»* 
bus cft 27 a 4 ; quo fubcra&o ex 273*, nihil remanet . Deinde paretur diuifor ad 
indagandam fingularc latus fe- 
cundum. 

Diuifor autem cft triplumj 
quadratum lateris primi , nem- 
pe 3 a* ; & prouenict 2 a , pro 
lingulari latere fecundo , nempe 
d<uifo 54 a’ . Ducatur igitur 

3 a*; nempe latus primum, du- 
catur inquam in fc quadratice, 

& prouenict 9 a 4 , quod duttum in 2 a, fingularc latus fecundum, fiet 18 a’> cuius 
triplum eft 54 a‘ > quo fubtracto cx 34 a', nihil remanebit. Deinde vero , fumatur 

4 a* , nempe quadratum lingularis lateris fecundi , & illud multiplicetur per latus 
primum, nempe per 3 a‘, fiet autem produ&um 12 a’, cuius triplum cft 3 6 a 4 , quo 

fubtra&o 


27 a‘ 4 » 54 a' 4 * 3<S a* 4 * 8 a' 
2 7 a 4 4 * 54 a' 4 * 5 6 a * 4 * 8 a' 


0000 
Radix 3 a’ 4 * 2 a 


Diuifor 3 a* 


a.- 


bx/mtltin—* 
ad idem . 


9 6 C. REN ALD. ALGEBR. A NOVA . 

liibtracto ex 36 a 4 , nihil remanet. Ad extremum ducatur 2 a, lingulare latus fecun- 
dum, ducatur inquam in fe cubice, vt Hat 8 a' » quo fubtraiio ex 8 a‘, nihil rema- 
net . Atque ita ad extremum operationis pcrucntuin erit . 

Deinde fit cubus 27^ — 54a'* 171 a* i88a‘4*285a’— 15034. 125 
27a' 1 — 54a'«i* 3<5a 4 8a’4* 6oa*— 15034. 125 


eci. 


o o *f*i35a 4 — i8o'a' 4*225 a* 
4 * 135 a 4 — 180 a' «J * 22 5 a* 


K 


Cubus 27 a* 
Radix 3 a‘ 


Radix 3 a* — 2 a 4» 5 


3 a* 
3 a * 


Primus diuifor 27 a* — 54 a' 

Secundus diuifor 27 a 4 — 36 a' 4* * 2 a* 4* 2 7 a 4 


9 a 4 
per 3 


27 a 4 primus diuifor 
- 2 a quotus primus 


4* 2 7 a 4 

— 2 a 

— 54 a’ 


— 2 a 

— 2 a 

4* 4 a* 
4« 3 a’ 

4» 12 a 4 

P cr 3 

4* 36 a* 


4* 135 a 4 I 4* 5 quotus fecundus 4* 5 
4* *7 a 4 I 


3 a 1 — 2 a 

3 a* — 2 a 

— 6 a’ 4. 4 a* 

9 a 4 — 6 a' 

- ■ »— — ■■ — « 

9 a 4 - 12 a' 4* 4 a* 
per 3_ 

27 a' « 36 a' t 1 2 a * fecundus diuifor 

4* 

4 * 5 


4 * 5 
♦ 5 


4* 27 a 4 — 36 a' 4* 12 a 1 
4 + 5 

t 135 a 4 - 180 a‘ 4* a' 


4* 2 $ 

4 * 3 a* - 


2 a 


4* 75 a* — 50 a 

per 3 . 

t 225 a’ — 150 a 


4 * 2 5 
* 5 

4 * ,2 5 


Hfl 


<2«w» em- Sxpe autem contingit, vt quandtifates ex quibus radix extrahi debet , ita fe ha- 
nn^it , vt 1*- beant, vt radix prxdido modo erui non poflit,tunc autem delignabitur ipla de qua 
mLItuola < l u ® r * tur praefigendo propofitis quantitatibus fignum radicale cuiufmodi eft ht » Se 
Mjir. quidem iuxta naturam quatfitx radicis , vt ad extrahendam radicem quadratam ex 
a b , feribendum I* a b , quo fymbolo denotamus radicem quadratam ex a b , ex- 
traftam , vel adhuc extrahendam dfc . Quod fi in animo , fit extrahere radicem ex 
binomio, vt ex a’ t b’ , prxfigcndum eft chara&cr radicalis , prius Vrlaufo binormo 
Qmdd' u». ‘ ntra P‘ lrcnt vefin,vt hinc, qui fequitur in modu m fr ( a* | b* ) >\cl loco parentelis ad- 
d^thrJdTi. hiberi etiam folct lineola defuper vt Iji a ; 4 * b* . 

bm Jiritnr , Qua» autem diximus de radicibus quadi atis , intclligcnda de exteris > quamo- 
'dmndt tm I krem * fi toret extrahenda radix cubica ex a’ b, feribendum eflet yt e, a* b , & li ex 
Tit% ' ‘ quantitate 


R 


v 
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quantitate compofita , idem perficiendum adhibita parenthefi, vt R c fa' 
vel deicnpta defuper lineola c i* — b' a b\ ~ ~ 

Hc autem quantitates furdx; fiuc irrationales dicuntur. 

I 

Ex Fra&ionibus Radicum extra&io . 


E X Anthmeticar prxeeptis manifefte confiat» quandocunque ex fra&ionibus erun- 
da iit radix aliqua, nil aliud agendum efle, quam radicem extrahere illius ge- 
neris , tam ex numeratore , quam ex denominatore , hoc enim pado propofitx ra- 
.. tf 1S , on ‘ s ra dix comprobatur. Si itaque radix eft extrahenda quadrata ex 
— . Quoniam igitur radix quadrata cx a’ b*, eft a b ,& radix quadrata ex c*,eftc. 
propterea propofita? quantitatis radix erit . 

^Non diffimilitcr fi extrahatur radix quadrata ex , fiet enim radix 

nrrr. Ita quoque ad extrahendam radicem quadratam cx 4 t -^7— .quandoqui- 
dem 4 f ? -- ,F‘ » m formam fradionis facit — & radix quadrata ex 64 - 

96 a f 36 a* eft 8 — 6 a, vt radix quadrata cx 16, eft 4, propterea quifita radix 
erit ■— , hoc eft 2 . 

Nec dilfimiliter in radicibus alterius generis procedendum; Vndc fi foret propo- 
fitum radicem cubicam extrahere ex loco propofito multinomio .‘»♦1»* ♦»• * •! »»««+«« 
Quandoquidem radix cubica numeratoris eft a'fe‘, radix vero cubica 'denomina- 
reris eft b, propterea quantitatis propofita? cubica radix erit . 

In numeris vero , fi proponeretur »■«* >,& huius exhibenda foret ra- 

dix, ea quidem cflct — - , vt multiplicatione comprobari poccft, latus enim cubi- 
cum numeratoris 8 — 6 a , & denominatoris itidem latus cubicum eft 4 . 


Ex frx&itmi- 
bu: quo aric_> 
rodicesextro* 
hotur exem- 
plum . 


Exemplum— • 
Altorum . 


EtJrm mada 
in raduibus 
olttriui gene, 
rit preduetn- 
dum . 


Idem in nu- 
meris eft indi- 
tur quad itu 
fpecitbut . 


Algorithmus quantitatum Surdarum^. 


O Mnis quantitatis diuifio per aliam quantitatem dum perficitur , ita contingit , d, qmntritu. 

vt imperfeda , vel perfeda fit; hoc fccendo modo cucnit,cum fit adeo vt fine 
reliquo cueniat quotus; primo autem cum reliquo prouenit , atque adeo non dilfi- HZd^L 
militer eft ratiocinandum in extradione radicis, vnde cum cx aliqua quantitate ra- t n *fi • 
dix eft eruenda, aut ita radix elicitur, vt iuxta conditionem, atque naturam radicis 
in fe duda totam quantitatem reftituat , vel ita extrahitur vt non prxeise fua iam- '‘„“L dZiu 
dida multiplicatione quantitatem efficiat , quia nimirum nulla reperiri poteft , quae 
quantitatem illam, cuius radix qua?rirur ,ad vnguem in fe du&ajiuxta qua?fitx‘radi- 
cis naturam , efficiat . Inde igitur furda? quantitatis cucniunr , ac proinde hi tra- 
nanda? quoque funt in fractionibus . Primum autem, quod occurrit eft quantitatum 
furdarum Rcdu&io. 


De rcdu&ione Surdarum quantitatim, . 


O v 


Vemadmodum ad operationem fraCfionum diuerfa? denominationis oportet nt j u r t ; 0 
prius ipfasad eundem denominatorem reducere, ita nonfecus eft opus quan- tLZZ^.Z 
titates furdas , cum diuerfa radicalia figna habuerint , ad idem radicalo J * rum — 


fignum reducere . 

Hoc aurem perficitur fi ad numeros, a quibus radices denominantur mjiimus re- 
ponatur numerus, qui per iplos fine reliquo diuidi poffit. 

M Opus 


orte perfido* 
tur . 


* i 

* m 

¥ 
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Exemptu re. 
duliienit . 


Sape centir.pt 
%ti aliqua-, 
quantitai ra- 
tionalisad ali 
quam irratio- 
ntli duci de. 
icat . 

Quandoque^/ 
fur Ae quanti- 
tattt ad fitn- 
plui e/re i redu 
eu >.fur . 

Exemplum—. 


Exemplum—/ 
aliarum . 


Quid preflet 
hae in re efe~ 
rati . 

\ 


jldditio fur . 
datum quan- 
titatum , que 
artificio irfii- 

tui deleat. 

Exempla . 
xid maiorem 
tute '.litam i , 
quid alendi. 


Irarrtri eem 
preiatio . 
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Opus igitur fit has quantitates RQa b , & R C a' b , ad idem radicale fignum rcuo- 
care. Querendus cft igitur ad 2,& 3, numeros, a quibus Q.& C , denominantur , 
quaerendus inquam cft numerus minimus , qui per ipfos fine reliquo diuidi poflit , 
hic autem numerus eft 6 , qui nimirum per 2 , 'diuidi poteft , itemq,- per 3. Cum igitur 
li 6 , diuidatur per 2 ,oriatur3 ,& fi idem 6, diuidatur per 3 .oriatur 2 >fitvt ab mul- 
tiplicandum fit in fe cubice , & a* b , ducendum fit in fe quadraticc fient enim eo- 
dem figno affcCla rCC a* b', & RCC.Vb'. Vcliuxta alios fit rQC&c . Ita R ab, 
& RRliTb^ Tii 7 , fub eodem radicali figno; erunt RR a‘ b' , & rr ab'. 

Ita quoque fipe accidit, vt aliqua quantitas rationalis reduci debeat, ad aliquod 
fignum radicale , fitque per multiplicationem in fe. Vt fi opus fit a b, reducere 
ad idem fignum radicis R a‘ b’ , oporret multiplicare a b , in fe quadrati- , & 
fit R a* b *f* b 1 . Quod fi idem binomium a b , multiplicetur in fe cubice 
producetur R C ? a' b t a b 1 *jTb' > nempe fub eodem figno radicis , cum-, 
cxctnpligratia R C a ' — b' «|* a b’ . 

Reducuntur quandoque furdi quantitates ad fimpliciores , tollendo ex figno ra- 
alicali quicquid rationale cft, nempe diuidendo quantitates fub eodem figno radica- 
li comprchenfas per aliquod quadratum , vel per aliquem cubum , & quidem per 
quadratum illud , cui prifixo ligno radicali , dudium fuit in quantitatem irrationa- 
lem , eodem modo de cub o intelligenduin . 

Sit verbigratia R 108 a*»rcduccnda,& quidem ad 6 a R 3, reduci potcrir ; quan- 
doquidem 108 a*, producitur cx multiplicatione 36 a 1 , per 3, quarum radices lunc 
6 a, &• R 3 . Itaque fi 108 a* , diuidatur per 36 a*, fuperfit feribendum tantummo- 
do 3» fub figno radicali, vt fiat 6 a R 3 . Id aurem oftendit 6 a , fcu quod idem cft 
R }6 a~‘ , multiplicatum efte per R 3 . 

ita fi fuerit R *' b «|* a' b ' , loco ipfius fubftitui poterit a R a b propterea- 
quod a' b Hfc* a* b* , diuidi poteft per quadratum iftud a* , cx qua diuifione emer- 
git a b b* , fi enim a b 4» b* , ducatur in a‘ , fit productum a' b a* b’ , vt 
patet . 

Quia tamen haud facile eft reperire quadratum , cubum &c. per quod diuifio 
ad huiufmodi redudionem ncccffaria perfici queat , priftat ob id diligenter inqui- 
rere , qua ratione datarum quarumlibet quantitatum diuifores omnes inucniantur , 
dc quo infra . 


Additio quantitatum Surdarumj . 


A D addendas quantitates furdas , oportet primum explorare , vtrum finr inter 
fe communicantes, an non; Si enim communicantes fuerint , addantur tan- 
tum quantitates , vel nume ri > qui extra fignum radicale funt conftituti. Vt ad ad- 
dendum R 75 a*,& R 27 a*, feu quod idein cft 5 a ji 3>&3 a 91 3. Addere opor- 
tet 5 a, & 3 a, vt fiat fumma 8 a, cui annexa R 3 , fiet lumma 8 a R 3 . 

Hcc vt intelligantur, adhibendus eft numerus rationalis velut irrationalis, & fup- 
ponendum eft numero aliquod radicis precium . Vt cxctnpligratia fit R ioo a* , & 
R ^4~a ’ , quarum fumma fiet 9 a R 4 . Nam idem eft R TooT , ac cft 5 a R 4 , & 
R (64 a 1 , idem quod 4 a R 4 quarum fumnu eft 9 a R 4. Vt igitur melius hic per- 
cipiantur: Supponamus a valere 3 , igitur R 1.00 a‘ , fcu j a R 4 . Idein cft quod 
1 5 R 4 , hoc eft R prod udi ex 2 2 5 , in 4 , hoc eft R 900 . At verb R 64 a’, hoc eft 4 a Ii 4. 
idem eft quod 1 2 R 4, hoc eft r 57 6 . At vero fi R 900 , & R 57$, fimul addan- 
tur, fiet lumma R 2916, & ita cft nam R 900, eft 30 , R 57 6 , cft 24 , quorum- 
fumma eft 54 , at vero R 2916 , cft idem quod 54 . Rcde igitur priccptum feri- 
bit , vt funul addantur numeri extra fignum radicale exiftentes . 

Non 
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Txemflum—* 
alterum ad 
idem . 


Non diffunditer fi fuerint R a 4 *f a ‘ b‘» & R a 1 b‘_q« b 4 , hoc eft a R a T ^f»'b I , & b zxtmfium. 

R a 1 b* . Additis a , & b , fiet fumma a *{<■ b R a 1 b’ . 

Prxterca propofitum fit ad R , & addere R ^ , hoc eft ad 

4 - a- «f» 4 c d , addere HiV R a : «$♦ 4 e d » fiet autem fumma R a‘ «f* jfTd . 

Non diifi militer ii ad R V cl IHI R b' — "u‘ , addere oporteret R- b 1 — u s 

fiet enim fumma HII R b* — ^ . Itemque addito r „• f 6 a 1 iTT 1 1*72 a f 108 , 
ad R a 4 — 10 a 1 «f» J7 a : — uo a ♦}» 300 > hoc eft addito a *J* 1 R a 1 «|» 11 ad 5 .- a , 

R 7 » fiet fumma 8 R 17 qTi 2 . 

At li non fuerint communicantes addi non poterunt ; itaut vnam radicem conftituant . <&uaido r.etu 
Vnde oportet illas addere mediante figno qk, ex quo binomia, ac multinomia con- /«« cemmu- 


_Vt ii fuerit addendum r u ‘ »f« b‘ , ad R a- — u* , fiet fumma R a 1 *f* b‘ 


nieanleiaddi 
nm ptjfnnt,vt 
Vnam radi- 


furgunt , 

R 

Deinde ii fuerit opus addere a kjk b , ad R a' > fiet fumma' a >$* b R etemfiitune 

a 4 «$• D >, eft enim a >J<- b, quanti tas rati onalis, & R b 1 , Irratio nalis. Non dii- tx,m t u " n • 
furuli modo ex a* +J< b* dK a R > & a ‘ — b’ — b R a * — o ! > fiet 2 a* a 

b R a J «I* b* . 

Quandoque vero funt addendae quantitates irrationales fic fc habentes , 

Supponamus propoiitam eife R b‘ a, cui iit addenda R d* a, hoc autem modo in- Mepundaet 
telligimus a, quod iupponerc poifumus radicem Gcometricx progreflionis du&um-. 
eife in b, radicem quadratam lpfius b‘, itemque a, du&uin efie in d , radicem qua- ditie inttr 
dratam iplius d*, vnde ii foret R b pl. a, & R d pl. a , eundem fenfum redderet. f***»«'« ir. 

Ad has autem radices addendas , conducunt praecepta tradita in prima huius 
Operis parte;duci enim debet b‘,in d', vt fiat b‘ d* , cuius radix quadrata eftbd; dat radices 
vt ibi oftendimus in numeris, cuius duplum eft 2 b d , cui addere oportet b* t d’ , r*- 

vt fiat a b d t b* t d* , ex quo eruendum eft latus quadratum , illudquc eft b f d , 
quo dufto in a , fit b a t d a , atque tantum eft aggregatum ex R b* a , & R d* a , imOferUfar. 
Se quidem ita eft , nam R b‘ a , idem eft quod b a, & R d* a, idem quod d a , quare "• 
a" gregatum ex illis erit b a t d a . 

° At it foret R b pl. a cui addenda cifct R d pl. a, non diiltmili artificio procedcn- iximfinm^ 
dum. Duc enim b pl. in d pl. vt fiat b pl. d pl. cuius latus quadratum eit R (b pl. 
d pl. ) huius duplum eft 2 R ( b pl. d. pl. ), fcu R ( 4 b pl. d pl. ),cui oportet ad_ 
dere b pl. plus d pl. vt fiat R ( 4 b pl. d pl. ) f b pl. t d pl. ) quo du<fto in a , fiet R 
( 4 b pl. d pl J t b pl. f d pl. ) a , cuius fenfus eft , vt extrahatur latus quadratum ex qua- 
druplo produdlo abs b pl. in d pl. & cxtradlo lateri addatur eorundem aggregatum, 
ex fumma verd extrahatur latus , quod intclligitur dmftum in a, dignitatem. 

At fi fuerint radices cubicx, vt R c b 1 a, & R c d’ a, additio inftitiictur non per <jv v w» 
illam multiplicationem dee. ea iiquidem regula generalis non eft, fed tantummodo^' r* 4 vv 
Radicibus quadratis inferuit . Quamobrem extrahenda erit radix cubica ex ipfis 
quantitatibus, pura b' , & d' , & quidem ipfius b' , radix cubica eft b , at vero ip- 
iius d',eft d, addito autem b, ad d, fit b f d > quo dudto in a , fiet b a f d a , ieu 
b f d ' a > tantum igitur confurgcr ex additione iplius Red 1 a, ad R c b' a . 

At fi quantitates illae non haberent latera cubica, vt R c b fol. a,&R c d fol, a; gw. iiu 
in huiufmodi cafu quoniam non poteft addi Red fol. ad R c b fol. reperto com- 
muni diuifore, ob id oportebit inftituere additionem beneficio figni t>ad hunc mo- ' 
dum £ c b fol. a t £ c d fol. a, & ita de reliquis . 

At fi fuerint radices vniuerfalcs , itidem cum dignitatibus yt R ( b pl. a ), Se R 
( d pl a ), vbi R ( b pl. a ),fignificat extrahendam eife radicem quadratam ex pro-™' u „ 
du<fto ab a , in b pl. vcl ab a , in d pl. Se c. vbi nimirum a , ponitur , tanquam radix 
alicuius progreifionis gcometricx incipientis ab vno ; vel demum accipitur vdluti 
quantitas multiplicans tam b pl. quam d pl. In harum autem vniucrfalium ratium 
additione fic procedendum erit . 

Sit exempligratia r (d‘ a; , addenda ad R f b’ a j, quarum figmficatio patet ex ixem^,„ 
diiftis, etenim R ( d‘ a ) , fignificat radicem quadratam produci ex a , in d'» & R ‘ llu{lrt,,n • 
f b 1 a*;, importat radicem quadratam produfti ex a , in b*. 

( - y r • * M 2 Ducatur 
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Operationis 

explicatio. 


Idem contigit 
fi quantitates 
HUl troei nrfm 
mui non ferus 
tu fi Utero ni 
halaent . 


Quando lote- 
ro magnitu- 
dinum exhi- 
beri non pof- 
fu.it , quid 
Agendum . 


Prectpta fu- 
perioro nume- 
ris tllufiron * 
tur . 

Prefequitur 
explicatio . 
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Ducatur igitur b\ in d* , & fiet produ&um b’ d* , huius latus eft b d , cuius du- 
plum 2 b d > cui anneftantur b* , & d* , fiet enim z b d b* d* , cuius radix 
quadrata eft R C z b d b' A 1 ) , qua» du<fta in a , faciet quidem R ( 2 b d *{♦ 
b'*t<d*)a, nempe fummam duarum propofirarum radicum. 

Idem porro contingeret , fi quantitates illas , tranaremus non fccus ac fi latera., 
non haberent; vt fi b*, duceremus in d 1 , fieret enim b 1 d*, cuius latus erit Rfb’dV 
cuius duplum eft 2 R i b’ d 1 ),feu quod idem eft R ( 4 b’ d' ,),cui additis b*,&d*, 
fiet R ( 4 b 1 d* ) *b b* d’ , huius verd latus eft R ( 4 b* d* ) *f* b* «f* d‘ ), quo du- 
do in a , fit R f 4 b 1 d‘ J *J« b 1 «f» d‘J a , tantaq; erit fumma propofitarum radicum 
vniuerfalium . 

At fi latera magnitudinum , nempe ipfarum b\ & d‘ , exhiberi non poffint ; vt fi 
foret b pl. d pl. horum latera cum non repedantur , procedendum ob id hunc i il. 
modum . Ducatur igitur b pl. in d pl, & fiet b pl. d pl. cuius latus eft 91 ( b pl. d 
pl. ) huius duplum eft 2 R f b pl. d pl. ) , feu quod idem eft R f 4 b pl. d pl . ), cui 
addere oportet b pl. *f» d pl. vt fiat R ( 4 b pl. d pl. ) *{+ b pl. d pl. ) . itaquo 
additione R ( b pl. a ), ad R ( d pl. a ) , fiet fumma R ( 4 b pl. d pl . ) b pl. 
d pl. ) a . 

Harc autem hunc in modum numeris illuftrabimus . Supponamus a, valere 9, at 
vero b 1 , valere 1 6, item d’, valere 25. Itaque R (b* a;, idem erit quod 21 , latus 
quadratum numeri 144, produ<fti ex 9 , in 16. 

Praeterea Rfd* a; , idem erit , quod 1 5 , latus quadratum numeri 225, produ&i ex 
9 , in 25 . Procedatur autem vt Prxccptum iubet , nempe ducatur 16 , in 25 , vt 
fiat 400 , cuius latus quadratum eft 20, huius duplum eft 40, cui additis i6,& 25, 
fit 81 , quo dudto in 9 , fit 729 , cuius latus quadratum eft 27 , quantum profecto 
eft pretium iftius R ( 4 b pl. d pl . ) •§* b pl. «f» d pl . ) a, namque b pl. eft id,quo 
du<fto in d pl. nempe 25 , fit 400 , huius quadruplum eft 1600 , cuius latus qua- 
dratum eft 40, cui addito b pl. nempe 16, fic 56 , cui addito d pl. puta 25, fit 81 ; 
quo duiflo in 9, pretium ipfius a , fit 729 , cuius latus quadratum eft 27 . Iraquo 
re£te prxeeptum iubet &c. 


Subtra&io quantitatum Surdarum... 


Subira tis fur 
dor um ijuon- 
litatum , quo 
terte fit infii- 
tutnda . 


Txtmptis iU 
lujiroturpra- 
ttpto. 


IxempU ad 
idem . 


Q Vcmadmodum de Additione diximus liate in fubtrattione ‘occurunt . 

Subtradtio vt inftituatur , primo eft obferuandum , an ipfx quantitates 
furdae fint,ve!non fint communicantes . Si fuerint communicantes , fub- 
trahantur quantitates , quae extra fignum radicale exiftunt . Vt fi fuerit iniundum 
fubtrahere inuicem has quantitates R 7^7*, & R ITaGhoc eft j a j.&j a R j, 
oporteat igitur harum quantitatum minorem ex maiori fubducere , inftituatur fub- 
traftio inter numeros exiftentes extra fignum radicale, nempe inter 5 a, & 3 a, re- 
liquum enim erit zjl Rjj . Non fccus fi fuerit opus exhibere differentiam .inter 
R a 7 ! aM?» & R a* b' f b 4 , hoc eft inter a R a* f b* , & b R a‘ f b’ , reperiatur enim 
differentia inter a , & b , qux eft a b , & fiet differentia quxlita a — ^ b R 
a* «$• b’ • 

Haec autem numeris illuftrari poliunt, quen^dmodum fecimus fupra in operatio- 
ne Additionis. 


Non diflimiliter fi fuerint R , & R 4 , hoc eft 


r 


rir 


» R a‘ f 4 c d . Non fccus 


a' ' 4 T 4 c d , & -77* R a‘ «J* 4 c d , fiet refiduum ii*I 
etiam fi fuerit R TEE^IEIi , vel JL r b^^u* , & R b 7 "-^ , fiet enim differentia 
JJJT^Tr b’ — u’ , 


*uo Ji4 **L 


Quod 
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CAPVT SEPTIMVM . '■ toi 

Quod fi f uerint yt a* *f» 6 a 1 ii a 1 *J* 71 a 4* io8>& infuper Ik a* — ro a* «i* 37 t 7 * ? *“ 

120 a 4 JOO, hoc cil a 3 9; a~ frU , & 5^ » ?k , fiet differentia n "[ UTtxem ’ 

2 a -a— 1 ijt a* 4* 1 2 . 

At vero fi quantitates communicantes non fuerint, inftitui debebit fubtradio be- fi*«**f*** 
ncficio ligni — . Vnde refidua , & multinomia proueniunt . Vt fi fuerit fubtrahen- 
dum it a' — b 1 , de a : *|« b‘» fiet refiduum 9? a 7 ^. - ?— Ik a‘ — b‘. Non fecus fub- 'ZnnJi’" 
trahatur 9<r a 1 *£ b‘ , de a 4+ b , fiet reliquum a b — a^^b’ , eft enim a 4* b, 

quantitas rationalis, fecus vero ik a’*j» b*. 

__Sic_ 5 t * am ^ propolitum fit ex a’ 4«- b‘ 4* a 8? a^T 1 , fubtrahere a‘ — b* — b ik mu ***m. 
a 1 «i* b‘ , fiet enim refiduum 2 b* *$t a 4« b 9* b ’ . * f lum * iut ' 


Multiplicatio quantitatum Surdarum^. 


A D hanc operationem perficiendam in numeris irrationalibus ; oportet primum uuitifUe*- 
aduertere , num fint > vel non fint communicantes . Si fuerint communican- ,ieni > tyitu- 
tes, multiplicatis quantitatibus, vel numeris extra lignum radicalc politis, multipli- ’ 

care oportet productum per quantitates, vel numerum fub ligno ralicali contentum, vt r.um quanti- 
produdum quae (itum habeatur. Vt fi fit iniunduin multiplicare pz 245 aS&Ik 80 a*, «*</»"«• 
hoc eft 7 a 9 t 5 * per 4 a # 5 . Primo itaque multiplicetur 71, per 4 a , & fiet maucM " M • 
28 a* , deinde multiplicetur huiufinodi produdum 28 a’ , per 5 » & fiet produdum 
140 a*. Ita multiplicata 9t 24 5~T» per it 8oT , fietprodudum 140 a* i idem valet 
cniin Ik 19600 aS quod numeris explicari poteft. 

Id autem numeris explicabitur fij>rius exempla attulerimus in numeris rationalibus. Kmtris u 
Propofitum fit multiplicare 1 k T44 a'» per 2304 *•, hoc eft 4 a ik 9 , per 1 6 a ik 9 > rx f l,n ’ r * T - 
Supponamus fieri Ik 5 76 a* , multiplicatis nempe 1 6 a , per 4 a , &c. vt Prarceptum iubet, 
oportet ergo numeris explicare, pragmatiam rede inftitutamfuifle. Pretium ipfius a, 
fit 5 , ergo eius quadratum_crit 25 , quo dudo in 144 , fiet 3600 , cuius latus qua- 
dratum eft 60. Itaque Ik 144 1 *, idem eft quod 60. Deinde fi a, valet 5, eius qua- 
dratum valebit 25 , vt diximus quo dudo in 2304 , fit 57600 , cuius latus quadra- 
rum eft 240 , itaque Ik 1304 a 1 > idem eft quod 240 , ducamus autem 240 > in do , 

& fiet produdum 14400 . Nunc igitur videndum num 57 6 a*, fcu quod idem_» 
eft 8 a ik 9 , valeat numerus 14400 , & ita quidem eft , nam 576 , dudus in^ 

2 5 , pretium ipfius a*, facit 1 4400 . Non diflimilitcr difeurrendum de 8 a Ik 9 , nam a, , . 

valet 5 > qui dudus in 8 , facit 40 , cuius quadratum ( duci enim debet pretium ip- 
fius 8 a in Ik 9) , eft 1 doo , quo dudo in 9 , nt 1 4400 . 

Perpendamus hoc aliud exemplum. Oporteat multiplicare Ik 75 a' , per 9! I7 T ' , 
hoc eft 5 a Ik 3 > per 3 a Ik 3 . Primum ducatur 5 a, in 3 a, & fiet 15 a‘ , quo du- f 4 * * 
do in 3 , fiet 45 a* , Aduertendum hic autem prododum efle 45 a J . Supponamus 
a , valere 5 , vt a‘, valeat 2 5 , quo dudo in 75 , fit produdum lk 1875. Deinde du- 
catur 27, in 25, fiet produdum 675, cuius latus quadratum eft Ik 675, multiplice- 
mus ver6 fk 1875, per Ik 675 , fiet produdum Ik 1265625 > fcu 1125 . Viden- - 

num an 45 a’, valeat 0i 1 171875, feu 1125 , & quidem ita eft , nam a* , valet 25 , 

quo dudo in 45 , fit 1125. 

Non diffimili arte procedendum erit in multiplicatione Ik a* | a‘ b', per Ria’b‘ fb’> 
hoc eft a ik a r 4Tb I , per b a T ‘*fTb r > fiet enim produdum multiplicando a, per b, mm«7- 
arque produdo a b, multiplicato per a* - 4 * b* , proucniet a’ b a b' . Vbi obfer- tiflitat,*»^, 
ua idem e(fc a ik a 7 *^ b’,ac eft Fi a* b' . Si enim nos ducere velimus lka s 4 *b'» rM t \ 

in a , id autem fieri debere fymbolum indicat , fiet produdum a quadratice in lo ^^««7 
dudo; id autem faciendum , cum duci debeat in Ik 9 > vnde vterque terminus qua- 
draticti multiplicari profedo debet , vt proucniet a’ , fi a' , ducat ur in a 1 4» b 1 , 
proucniet certe 81 a 4 . Deinde Jtidem aduerte idem efle b ik a' 4 * b',ac eft 

Ik ^«' 4 ^ b* , fi enim ducatur b in 91 a' b 1 . Id enim fieri debere fymbolum in- 
dicat, 


r :Wr 


Exempto fu- 
ferit r dcciri • 
»* rurfm de- 
claratur . 

Quar.de quS- 
titatrs no funt 
commumcan- 
tts. 


tioms r.iria 
r ur fui decla- 
ratur . 

jtdnotandaj 
qutdatn . 
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dicat, fit illud productum; nam b , in fe quadratio^ ducendum , cum per radicem, 
quadraticam multiplicari debeat, veerque enim terminus quadratic£ multiplicandas 
eft ; quo Jfacto proucnit b* , hoc autem du&um in a* b*, facit a* b* b 4 , cuius 
R eft R aMj^T 4 . 

lnfupcr propolit um fi t ducere R a 4 *|« 6 a' n a‘ «f» 71 a «| » 108, per R a* - 10 
a' 457 y — 1 20 a *J« joo> lioc eft a 3 R a * * 2 per 5 — a R a 1 12. 

Multiplicetur a •>{* 3 , per 5 — a , fiet 1 5 ^ 2 a — a* ; quod quidem multipli- 
catum per a’ 1 2 » produdtum facit 180 24 a *|4 3 a* ->J<- 2 a' — a 4 . 

Sirpe autem contingit , vt quantitates non fint communicantes tunc autem opor- 
tet multiplicare quantitates Jub lignis radicalibus comprchcnfas , & producto pr.t- 
figere commune lignum radicale . Si vero figna radicalia diuerfa fuerint reducenda 
prius furit ad idem lignum , vt fuperius declarauimus , & poftea operandum vt 
paulo antea dicebamus . 

Mulriflies. Oporteat multiplicare R a b, per Red, duCtis a b , in c d , produCto a b c d , 
prarhgatur lignum R', & fiet produCtuin R a b c d . 

C.vterum ii foret multiplicandum Rabe*, per 2 . Oportet aduertere numerum 
2 , efle reducendum fed naturam radicis quadrata?, vnde tam R a b c‘,quam 2 > de- 
bet in fe quadratice duci , vt ex illius multiplicatione a b c* , ex fiat iftius vero 4 , 
nunc igitur ducere oportet a b c* , in 4 , & proueniet 4 a b c*, cuius radix ligata^ 
9? C 4 a b c * ), eft produChim quxfitum. Verum hoc fymbolo R ( 4 a b c* ), ligni- 
ficamus a b c 1 , duCtum fuilfe m 4 , & ex produCto extraCtam fuilfe radicem qua- 
dratam; atque adeo idcin erit ac 2 Rabe 4 * nam hoc fymbolo lignificainus R a b 
c’ , du&am efle in 2 . Plerumque autem illud idem figniricamus R( 4 a b c* ),hoc 
alio fymbolo 4, R a b c' , hunc enim in modum intclligcndum volumus a b c', du- 
cftum fuilfe in 4, ex produCto cxtraClum fuilTe latus, vnde non idem erit 4 R a b c’ , 
ac 4 , R > a b c' , commatibus 


Quando tino, 
mium in fu 
quadratice 
ducitur. 


R 

R 


a b c’ f 
a b c* 


2 R a b c* f 

R f 4 abcvt 
4 »R , a b c* t 


Quando oc- 
currit multi - 
plicntie quan- 
titatis irratio- 
Halis . 

Exemplis hu 
iUujirantur . 


enim illis, differentia innuitur . r 

Huiufmodi autem multiplicatio r 

euenit , cum binomium in fo * — . 

quadratice ducitur . 

Si enim fuerit R a c t R b c , a c f 

binomium conflans e duobus 

nominibus irrationalibus , in fe 
quadratic£ duClum facit a c t 2 Vel 

R a b c' t b c , feu quod idcin Vel 

eft acfR(4abc*)tbc. 

Vel demum a c f 4, R, a b c* f b c. 

Vbi vt vides occurrit multiplicatio quantitatis irrationalis R a c, per 2,qux per- 
ficienda eft vno ex modis fupra politis . 

Ha?c autem iuuabit exemplis iiluftrarc. Supponamus a * valere 9 > at b , valere 
16, & c, denique 4» his fuppofitis R a c, valebit R 36 , nam a c , valet 36 , & R 
b c, valebit R 64, nam b c, valet 64. 

Itaque inftituta multiplicatione proucnit 36 t R 9216 | » & quidem ita fc res 

habebit , nam R 9216 , idem-. 

eft quod 96 , quo addito ad ' 3 T v 4 


quo 

, & 36 , fit 196 , quantum-, 
proucnit ex 14, pretio ipfius bi- 
nomij r 35 f R 64 > fi ducatur 
in fe . Sed perpendamus , valo- 
rem produfti; numerus 36, re- 
fpondet ac, & R 9216, re- 
fpondet 2 R a b c* , vel R ( 4 a 


It 

Vt 


16 t R ^4 


3 6 t 


it 

Vt 


2304 

2304 


t *4 


36 t R 9 2 f 64 


9 6 


b c 1 ) vel 4,'R, a b c*, nam a b c’ , valet 2304 , cuius radix quadrata eft 48 , qua: 
dudta in 2 , facit 96, at vero cum a b c’, valeat 2304 > hoc duifto in 4 , fit 92 16 , 
cuius latus quadratum eft 96 . Vel quod idem eft 4, fi ducatur m 2304. precum.. 


ipiius 


\ 
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jpfius a b c* , producit 921 6 , fumatur latus , illud quidem erit 96.’ 

Si vero propofitum fit multiplicare > vt fupra Rt a b , per Rt c d , ex hac multi- 
plicationc prouenit Rt alTcd , vnde intclligendum hoc fymbolo extrahendam eflo 
radicem quadratam ex multiplicatione a , in b , & produdi in c , & iterum produ- <>> " 
di in d , atque adeo vel deluper vt lineola ducenda in produdo » vel parcnthefi 
produdum claudendum j quimmo hoc idem intclligendum de multiplicato, & multi- 
plicante, nam cum dicimus ducendam cfle Rt a b, in Rt c d , intelligendum volumus 


multiplicandam radicem produdi ex a, in b, per radicem pr odudi ex c d . 

Quod fir proponeretur multiplicandum Rt a‘~«f* b* > per Rt a* — b’ , multiplicatis 


Exemplem 


a’ % b*, per a‘ — bS fiet produdum Rt x 
gata perinde enim eft ac, fi dicamus du- 
ci debere Rt ( a‘ 4* b* ), per Rt(a* - b‘), 
fit enim produdum Rt ( a 4 — b 4 ,) , qux 
numeris licebit illuftrarc . Supponamus 
a , valere 8 , cius quudratum eft 64 , at 
vero b, valeat 6, cius quadratum valebit 
3 6. Itaque a* 4* b 1 , valebit 100 , quare 
Rsa^b 1 , fcu Rt ( a* 4* b*;, valebit 10» 
co enim fymbolo denotamus extrahen- 
dam cfle radicem quadratam ex a* » plus 


♦, etenim radix cft vniucrfalis fiue li- 


Rt a’ 4 *_ 
Rt a 1 — 


a 4 4 


a‘ b 1 — 
a* b* 


Rt a 4 — b 4 
Vel Rt fa 4 - b 4 ; 


b*, at vero Rt a 1 — b’ , fcu & (a* — b* ) , valebit Rt 28 > etenim a* — b 1 , valet 64 
— 36, hoc cft 28 , quamobrem Rt ( a* — b 1 ^, valebit Rt 28, eo fiquidem fymbolo 
denotamus extrahendam cfle radicem quadratam ex differentia inter a*,& b‘ »hxc 
igitur in numeros refoluamus; perinde igitur cft ducere Bi ( a* b* ),in Rt ( a‘ 
b- ) ac ducere 10 , in Rt 28, quorum multiplicatione prouenit Rt 2800 . At vero fi 
explicetur Rt aT^"b 4 » leu Rt ( a 4 — b 4 ; , ex hypothcfi eorundem numerorum , com- 
perietur idem pretium huius nempe produdi ex mutua multiplicatione Rt( a‘ b’ ,)> 
per Rt ( a‘ — b * ), proptcrca quod a 4 , valebit 4096 , & b 4 , valebit 1 296 » quorum 
differentia cft 2800, huius autem quadrata radix vt fupra eft Rt 2800. 

Sed quando non fuerint radices vniuerfales non eadem modo procedendum Sit 
multiplicandum Rt Fb* 4* c d > per Rt a* b* 4* c d , hoc cft fi foret opus multipli- ^ 
care in fc Bt a* b*4* c d , & quidem quadratice > fieret produdum a* b’ 4* * 9* /*/*,. 

Fb 1- ?"? 4* c’ d’. 


Quando rt* 
dites non fue- 
rint t/niutr - 


Qux vt melius intelligantur oportet numeris rem illuftrarc. 
Suppona&us hcc litcfarum 


Sument prt- 
tepuilluftrA t 

lur. 


Rt 

Rt a* 


* 

* 


d 

d 


liVC! 


a’ b’ 


4 * 

4 * 


& 

& 


Fc‘ d* 4* c* d» 


a 1 b* c‘ d* 


pretia , & quidem a , valeat 
2, b, 4, c, s, d, 6, vtique a 1 , 
valebit 4>b‘, 16, c s , 25 , & d‘ 

3 6 , atque adeo a* , dudum in 
b* , faciet <54 , vnde Rt a’ b* , 
valebit 8 > at vero c d , valebie 
30 » vnde ipfius Rt a’ b* 4 * c d , 
pretium erit 38 , qui dudus in 
lc quadratice facit 1444 - Vi- 
dendum igitur nutn -a‘ b’ 4 * 2 
Rt a' b* c' d’ 4 * c* d’ > produ- 
dum fcilicet abs Rta’ b* 4* cd, 

in fe quadratice dudo fit 1444, , 

quod , vt cognofcamus,- perpendamus fingula produdi membra ; primum cft 64 » 
eundum cft Rt2304ooinamfi3o, ducatur inRt64»fit Rt 57600» quxduda in2»facit 
Rt 2^04000 , nempe 480 , eft enim numerus 230400, rationalis , cuius latus qua- 
drarum eft 480, vltimum membrum eft 900» at vero 480 , 900 , & 64» conficiunt 
1444 , exterum 2 Rf a’ b* c 1 d’ > idem eft , quod Rt ( 4 a' b - c* d’ ) nam fi Ri a b 
c* d 4 , duci debet in 2 , vtrunque debet quadratice multiplicari , vt ex illo proue- 

c autem 4 » quo dudo iu a ! b 1 c* d* , fit 4 a* b’ c 1 d’ , cuius 

latus 


b* 4* 2 Rt a* b‘ c* d* 4* c> d ‘ 

Hoc igitur cft produdum ex 
illa mutua multiplicatione . 


nut a 


2 

cx hoc 


1 xeir.pla pro- 
ftfit* tltcla- 


ratio . 
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r <54 4 * 

5e 64 «J* 


3 ° 

3 ° 


R 

* R 


57600 

57600 


4 * 900 


64 ♦$* R 230400 4 * 900 


J.xtmpbtm-j 
alter tim . 
trcftfni» At- 
eU -atio . 


latus quadratum eft R (4a‘b > c'd‘), 
at a’, eft 4, quo dudo 16, pretium 
ipfius b 1 , fit 64 , hoc autem dudo 
in 25 , pretium ipfius c* , fit 1600 , 
hoc autem dudo in 36, pretium lp- 
fius d‘, fit 576 oo> hoc autem dudo 
in 4 , fit 230400 , cuius latus qua- 
dratum eft 480 ; quantum fit fi du- 
catur R a’ b* c‘ d‘, nempe R 57600, 480 

in 2 , fitque 64 480 4+ 900, ex R 64 4 * 30 , in fe. Hunc igitur in modum- 

procedendum erit in confimilibus multiplicationibus . 

Quod fi multiplicari debeat R a^ bSper a 4* b, prius oportet reuocare avftb, 
ad idem fignum radicale,& fit R a‘ 4» 2 a b 4» bshoc aurem nihil aliud eft, quam 
a 4 fr b , quadratice in fe ducere , fit enim a* 4 4 2 a b 4 * b' , cuius latur eft R 
«F 4 » 2 a b 4» b’, feu a *f* b, & fi R a* «J* b*, ducatur in fe quadratic£ fit a’ 4 « b*, 
cuius latus eft R a‘ 4« b*. Dudis autem quadratis adinuiccm , nempe a‘ 4* 2 a b 
4 * b*, & a* 4 * b*, fit produdutn a’ 4 * * a' b 4 * 2 a‘ b' 4* i a b' 4* b‘, cuius latus 
quadratum eft Ut ( a‘ 4 2 a' b 4 * 2 a' b‘ 4 * 2 a b' 4* a’),&hoc eft produdutn fa- 
ctum ex multiplicatione ipfius R ( a’ 4* a a b 4* b‘ ), per a t b . Idem plane cer- 
nes in numeris. Si enim a» valet 2 , & b, 4 , vtique a* , valebit 4, & 2 a b, vale- 
bit 16 , & b* , valebit 16 , vnde a* f 2 a b f b' , valebit 36 , atque adeo ipfius R 
( a‘ t 2 a b f bj_), pretium erit 6. At fi a , valet 2 , & b, 4 , vtique a* | b* , vale- 
bit 20, &R a 1 f b*, pretium erit R 20, quare ex duda R a *f atb fbMn r 
fieri debet produdum , cuius pretium , ex eadem hypothefi arftimationis ipforum- 
a , & b , fit R 720 , numerus fadus ex R 20 , in 6 . Videndum igitur quantus fit 
valor ipfius R f a 4 1 2 a' b t * a* b* t a a b* t b* ). Si a, valet 2, a* , valebit 4, & 
aS valebit 16, & hoc eft pro primo membro a 4 . At verb a‘, valebit 8, qui dudus 
in 4, pretium ipfius b , facit 32 , cuius duplum eft 64 , & hoc pro fecundo mem- 
bro 2 a' b. Deinde a*, valet 4, qui dudus in 16, pretium ipfius b*, facit 64 , cu- 
ius duplum eft 128, & hoc pro tertio membro; Poftea a, valet 2,& b‘, valet 64, 
his dudis inter fc fit 128, cuius duplum eft 25 6,& hoc pro quarto membro. De- 
nique quadrato-quadratum ipfius b, cuius pretium eft 4, erit 256, collidantur om- 
nes hi quinque numeri in vnam furamara,& proucnict 720; cuius latus quadratum 
eft R 720, vr oportebat. 1 

Sit miundum multiplicare atRbc,pcrafRbc. 

Primo enim ducatur R b c » in_, 

R b c , vt proueniat b c > dcindt- a t R b c 

multiplicetur a, per R b c > hoc au- a t Bj b c 

tem produdum bifariam defignari '' 

poteft , vel nempe reducendo a , ad 
quadraricam nauuram, nempe mul- 
tiplicando illum in fc quadratice , 
vt proueniat a* , quod dudum in- 
b c , quadrarum ipfius R b c , facit 
a* b c,cui prxfixo eodem clurade* 
re fit produdum Ra*bc, quod e- 
tiam defignari poterit, vt paulo poft 
dicemus . Deinde iterum multipli- 
cetur a, per R b c , & eodem mo- 
do operando proucnict R a’ b c , 
mox autem ducatur a , in fc qua- 
dr.iricc, & proucnict a 1 , his aurem 
omnibus in vnam fummam colledis 

proucnict a* t 2 R aHTc t b c , feu 2 a R b c, fcu a* f R [ 4 a > b c ] f b c, fcu 
a / 4 » R > a b c . 


a* f 


R a 1 b c 
R a 1 b c 


b c 


a* f 2 R a* b c t bc 


Vel 


a* f 


R 

R 


a* f 2 a R b c f 


b c 


b c 


Poteft 
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Poteft etiam hoc modo illud produdum dcfignari, nempe a^bc quo fymbo- 
)o denotamus Ijt b c duci per a cum alias expreifius idem figificcmus scribendo 1 * ffUSlat 
u bc hoc enim modo iam operatio abfoluta eft , & fada eft ipfa multiplicatio , 
vnde fi quis volens fignificarc JJt 8 duci in 3 duobus modis feribere produdum- 
podet, vel 3 ijj 8, vel Jfc 7 2 videtur mihi melius feribi Jfc 72 . Ita etiam, & me- 
lius Tje u b e, quam a Iji b e, quicquid alij dicant. 

Non diflimiliter fuperior illa multiplicatio, ad hunc qui fcquitur in modum per- Sit* mU (*■ 
fici poflet . Caeterum rede dicebatur in idem | recidere fiue Icribatur a ifc b c fiuc ZZti 7 ra% 
a‘bc; nam fi a valet 3 , a 1 valebit 9 , at vero fi b , valeat 8 > & c valeat 2 vtiq; " 

bc valebit i <5 atque a* b e valebit 144. cuius latus eft 12 pretium ipfius i* a * b . At 
libe valet 16, p:bc valebit 4, fi autem a valet 3 >vtique a pi'bc valebit 12, quare, &c. 


Non eft igitur 
id ignorandum in 
idem fcilicct re- 
dire» vtro modo 
procedatur Qua- 
mobrem, vt quis- 
piam in operan- 
do rit£ procedat, 
debet loliim prat 
aculis habere , 
quod initio 
greditur operan 
digcnus.vt dcin- 


, quare , 

RTP ^ e d 
a 1 b 1 db e d 


Nihil nftr 
xtrtn. eio frt 
cedatur . 


C d c‘ d* 

a‘ b’ ♦$. c d jfc a*^ 1 


a s- 


\ a* b‘ 2 c d Ii a‘b‘ ^ e' d* 

Vel a* b 1 t$t,c d,4,pt, a* b‘*f e’ d 1 

Vel a' b-^cdp!(4 a* b'J >£ e 1 d* 
Vel vt fupra a* b’ >£* 2 pj ( a* b* c’ d* ) -J* e’ d‘ 

Vel denique a* b* p( ( 4 a‘ b’ c‘ d’ ) ^ e’ d* 


vi 


b— 3 
c — 4 
d — 5 


Hic, tamen ad- 
itent cum inter - 
cejfcnt (ignum *|« 
vel, — repetendi i 
numerit tjft\vnde 
fifuent lty(b a' 
— a')fcnbendum 
Ii(4 ba' — ^) 
vbi 4 vtri/j; ter- 
mino prafigitur . 


IJUTArua-j 
freti a ai ex. 
fluenda qua 
halhnus tr.u 
dita f tuti . 


ccps fibi conftans non diflimiliter procedat. Sed hxc explicemus. 

Supponamus literarum pretia cfle qu? a latere, • 

& ex huiufmodi hypothcli tradentur fuprapo- 
fite magnitudines; deprehendetur enim rede ab 
Arte prxfcribi , qux nos prxeepta attulimus. 

§i enim a valet 2 , & b, valet 3, vtique a 1 va- 
lebit 4, & b 1 , valebit 9, dudo autem 4 in 9 , 
fit 36, & hoc eft pre tium ipfius a* bS cuius la- 
tus quadratum eft p* a*b* > nempe 6 , eft enim 
6, latus quadratum numeri 36 at vero fi c va- 
let 4, & d, valet 5, pretium ipfius c derit 20. 

Itaque Pt jFb‘ C d, valebit 26 , quare a* b* +£ 2 c d pt a* b 1 e* d Y > pretium 
erit 67 6 , nempe quadratum ex 2 6, cum a* b 1 *$+ 2 c d 9? a * b' e’ d* fit qua- 
dratu, ex Bta 7 !? t c d; Verum idjupcrcft pcrpedcndu.a* b’, valet 3 <S,at 2 c d valet 40, qua 
ducto in 6> pretium ipfius pj ^ b 1 » fit 240 ; deinde pretium vlritni membri e* d‘ , eft 
400, at fi 36, 240, 400, in vnam lummam rcdigantur.fit 676, vt conftar, expli- 
cemus produdum fecundo modo exhibitum . Primum membrum eft a* b‘ , cuius 
pretium eft 36. Deinde c d, 4, pi a* b* valet 240; nama’ b’, valet 36, quo duc- 
to in 4» fit 144 , huius larus quadratum eft 12 , quo multiplicate per 20 , pretium 
ipfius c d, fit 240, at pretium ipfius e* d’ eft 400 hilq; colledis , vt prius 61676. 

Deinde ad trutinam reuocemus produdum tertio modo ; fcilicet a‘ b* c d pt Aii* eidem 
( 4 a* b ’ ) >Jt e* d*, & non diflimiliter colligemus cius pretium cfle 676.; nama‘b*, °“d»>»merii 
valet' 36 , it qui 3 6 , dudus in 4 , facit 144 , cuius latus quadratum 12 , 
multiplicatum per 20, pretium ipfius c d, facit 240 , denique e* d* , valet 400 , e 'Llt'uZZ % 
quibus , confurgir 676 . «$• 7 «w» 

Ad quartum quod attinet . Primum membrum, puta a’ b’ , valet 36 . At vero Z.ilTTu.. 
a’ , valet 4 , quo dudo in 9 pretium ipfius b* , fit 36 hoc autem multiplicato per pniife*.tm- 
1 6 , pretium ipfius e' , fi: 57 6 , quo dudo in 25 pretium iplins d 1 fit 14400 cuius M * 
latus quadratum eft 120 , itaque ( a* b* c‘ d* ) valet 120 » quo multiplicato per 
2, fit 2 4o;Vltimum membrum eft c 1 d* , quod valet 400, ex his autem; nempe 36, 

240, & 400, confurgit vt prius 676. 

N Ad 
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jutTtni Z 7 i vltimum quod fpe&at ; primum membrum puta a’ b*> valet 3 6 , Deinde , a 
palnTIxl b’ c* d’ , valet 14400 , quo du&o in 4 fit 57600 , huius latus quadratum eft 240 
f Hiatur . vltimum membrum c* d* , valet 400* atque , vt prius ex 36 , »40 , 400 conlur- 
git 676 . 

Diuifio quantitatum Surdarum. 


Jnftituitur di 
uifio quando 
quantitates 
J unt eommu- 
nitanttt . 


Hic nonnulla 
netatu digna 
eirca diusftt- 
r.tm (unt ad» 
vertenda . 


jllia diuifie* 
nn txrmflecj 
af/truntue , at 
txf litantur . 


Quando qua- 
rirattt no fur- 
:inrtt mr/iuni- 
eantei . nue 
mteprereden. 
dum in diui • 
/tontftrficitn, 
da. 


S I fuerint data: quantitates communicantes , opretet diuidere tantum quantita- 
tes , fiue numeros extra fignum radicale politos , & quod prouenit erit quo- 
tiens quaefitus. Vt fi oporteat diuidere 9: ( 75 a' ) per R ( 27 a * ) hoc eft 5 a 9 
3 per 3 a R 3 . diuidatur 5 a per 3 a , vel quod idem eft, diuidatur 5 per 3 , fiet 
quotiens hoc eft 1 Noc fecus, cum propofitum fuerit diuidere R ( 10 8 a*; 
per R ( 48 a* ) hoc eft 6 a R 3 per 43 R 3 . diuidatur 6 a per 4 a , vel quod 
idem eft diuidatur 6 per 4 , fiet quotiens — hoc eft 1 -f. Quod fi proponeretur 
R ( a* a’ b' ) diuidendum per R ( a 1 b* b* J nempe a R ( a* Hfc* b 1 J per b R 
( a‘ b* ) Oportet diuidere a per b, vt fiat quotiens -f-Vbi hic oportet aduertere 
non cfle mirandum fi applicetur quantitas , quantitati ciuldem omnino dimrnfio- 
nis ; Tamctfi enim fuo loco docuerimus applicandam elfe quantitatem altiorcmide- 
prelfiori , tamen non repugnat etiam applicationem fieri vnius quantitatis ad a- 
liamciufdcm dimenfionis.fi per ipfas ipccies intelligantur quantitates difcrct£; vnde 
fi per a intelligatur exempli gratia 20 , & per b intelligatur 4 , nullum lcquirur in- 
commodum , nempe fi a intelligatur applicari ad. b. Imo etiam illud quoque licet 
hic, nempe lineam hunc in modum defignare-j- vel -f- vel -j- fuc J alijfuc modis 
fimilibus,non lecus ac in Arithmetica» fra&iones defignare valemus cum dicimus 
■7- » -r » *f- * & c * fragio enim literis exprimitur , imo cum numerator ad denomi- 
natorem non habeat rationem commemlurabiJcm , fed qua: fimilis fit linea: ad li- 
neam, quarum vna fungatur munere numeratoris, altera vero denominatoris eiuf- 
dem fraiftionis . Vnde intelligimus lineam a f? habere tanquara numeratorem , at 
b, velut denominatorem ciuldem fradlionis > itaut rcfpondcat exempligratia frac- 
tioni Arithmetica: -f vel ^7-, adeo vt fignificctur eo lymbolo ratio , qua: eft inter 
2 , & 3 , vel inter 2 , & R 5, ve l alia , prout res de qua fit fermo » expofeit . 

Si vero proponeretur R a b c* feu c R ab diuidendum per R a b , fiet quotiens 
c ; vt enim r a b fi ducatur in c, fit c R a b , ita fi c R ab diuidatur per R a b , 
fiet quotiens c . Ca:tcrum,vt fupcrms vidimus idem eft cr a b , ac eft r abi**, 
hoc enim lymbolo denotamus quadratum ex c du&um e£fe in a b , Sc ex produ&o 
radicem elfe extradam , at cum feribimus c R a b , fignificamus , ducendum cfle 
c in R a b , & ex produdo extrahendam elfe radicem. Vtenim idem eft 2 R a b, ac 
eft R ^ab » feu 4,R , a b, & c. quod luperius luculenter explicuimus, ita hic idem 
eft cR ab, ac eft R a bc' • Ncc dilfirailiter procedendum erit in alijs diuifioni- 
bus perficiendis » cum fcilicct datje quantitates , nempe diuidenda , & diuidens 
communicantes fuerint. 

Qiiod fi quantitates non fuerint communicantes , diuidenda: erunt quantitates 
fub lignis radicalibus comprchcnfa» ; quantitati aucem ortiux pr^figendum erit 
commune radicale fignum; Vt ad diuidendum R a 't > — j d* per R a ‘ — p oportet diuide- 
re a’ b_a b' per a’ — b*, proucniet autem a b ; fi enim t a' b diuidatur per f a* » 
prouenit f ab, fi vero _ a b' per — b‘ prouenit item a b, cui pr^fixo eodem ra- 
dicali figno , pro uen it quotiens R a b , tantum igitur oritur ex diuifione ipfius R 
a' b — a b'pcrRa* — b* qu?vurieliusmtclligantur»alia afferemus exempla. 

Si proponatur R — ab 4 diuidendum per R a ! — b', diuidatur a* b — ab 4 per 
a' — b' prouenit atitem ab,- nam fi diuidatur a 4 b per a’ prouenit a b , fi diuida 
tur a b 4 per b' prouenit item a b , quare fupcrcft tantum, vt prgfigamus ipfi a b, 
fignum radicale R. 

Ita fi oporteat diuidere R a’o^a'b'^a'0 u’ per R a’ •fb^u 1 Diuifis a 4 b 

a 1 b' 


Digitized by Goog 


CAPVT SEPTIMVM. 107 

a’ b' a‘ b d* per a* b* d* , prouenict a* b , cui fi pr^figatur idem fignum 
radicale, proueniet Ra‘ b, & fic de fimilibus. 

QijodJ^ contra oporteat diuidere R a’fa«}»a‘b , *|«a , bd‘ per a’ b, fiet quoriens R 
a 1 «I» b 1 a 1 codcmque modo procedendum in cajteris , quando nimirum ligna ra- 
dicalia luerint eiufdein natur? . 

At fi radicalia figna diuerla extiterint , prius reducenda erunt ad idem fignum» 
deinde procedendum , vt prius, quod ex emplis planum fiet, 

Opus fit diuidere R a 4 <i*ia'b — iab'- b» per a >$* b , ducatur a b in fe, Sc 
fiet a*>j+ 2 a b « |» b* itaque diuifo r eritR a'*J» perjiunc igitur diuiforem 

diuidatur R a*«f*>a't> — a a b 1 — b 4 & fiet quotiens r a r — b* quod fi diuidere o- 
porteret R 2 4 «$» 2 a' b — 2 a b' — b* per R a 1 — P fieret quotiens Ii a 7 «f»; a b *$♦ b 1 hoc 
eft a b . At fi oporteret dmidere r r? bi|* 2 a b* •$* per a b , 

non diffunditer procedendum ; D ucendum eft enim a b in le , vt fiat a'^:a 
b b‘ erit tgicur diuifor R a‘ 2ab*J»b‘ diuifionc vero inftituta proueniet quo- 
tiens R quod fi diuider e op orteret R 5**fr7a r b «f. i-b' ♦£Tra r b r «|ib 4 per R 
a l *J* D ‘ fieret quotiens ^ a‘*J«2ab*f*b'-> hoc eft a b, vr pcrfpicuum eft. 

Diuidere fit iniundtum a' dt* a b ; per R a'^a‘ 1 ?. Primo mulriphcitcr a' a b’ 
in fc, proucnit vero a' >p j a‘ b* 
a* b 4 ; Diuid ere igitur oportet 
r a' 7 |* 2 a 7 b 7 *i*a‘ b 4 per R a‘ ^ 7 * 
b 1 fa>fta vero diuilione fit, quotiens 

R 

Huius diuifionis ea eft ratio; Si 
diuidatur R_a 4 «|« Talr — 

b 7 per R a* 1 a b b 1 fumen- 
da funt eorum qoadrara vnde 
diuidere oportet «£« a 4 per a' , & pro venit *|* a’ , fi diuidatur *f* a a' b per * 
ab , fit quotiens item «|» a' » fi vero diuidatur — 2 a b' per 2 a b , fit quotiens — 
b* (idiuidatur — b 4 per «£• b* fit quotiens — b‘ vnde quotiens integer erit R 

77 Tb* . 

Non fccus cum diuiditur R a 4 «J*2a‘b<|* 1 a b' x a' b‘ 4 *b 4 pet R a 1 «J* 2 a b «jTb 4 
luinenda funt eorum quadrata , vnde fi diuidatur t a 4 per | a* , fiet quotiens | a’ 
fi diuidatur 1 2 a' b per a‘ fit quotiens 2 a b. Si vero diuidatur f 2 a 1 b* per b* fit quoties 
«I* b* vbiaduerte a 1 b* bis adhiberi, fcmcl in prima, &lemel in tertia diuifione, vnde rc- 
ftituit2 a* b‘ quod eft in quantitate diuidenda , quod diuifionc fa&a fecundum formam 
ipfius, conftabit . Itaque integer quotiens erit r a T *|»~b*_ 

Quod fi proponatur diuidendum a* «|* b* per fe a 1 ♦!» b’ oportet diuidere a* b* 
per fuum latus cuiufmodi eft R T^b 1 , at fi quadratum applicetur lateri oritur la- 
tus, quamobretn quotiens erit R •»*’♦$» b* 

Quod fi oporteat diuidere a' «f a b' per R orietur aR bjnam oportet 

redu&ionem tacere ad idem fignum radicalc, quare ducendum eft a ! ♦$« a b* in fe, 
vt fiat a‘ «!• 2 a' b' ^ a* b 4 , vnde diuidere oportet R a“ «$» 2 a 4 b* *|* a 1 b 4 per 
R a r *f»b i » lumptis eorum quadrantis diuidendo a* per a‘ fit quotiens a 4 , quo duc- 
to in a* b’, diuiforem fit a‘ >f<- a 4 b* hoc fubtracfo ex quantitate diuidenda , fic rcliquu 
a 4 b‘ «|*a‘b 4 hocdiuifopcr eundem diuiforem a 1 ♦$# b’fit quotieus a'b 4 quo multipli- 
cato per a* f h* fit produdum a 4 b*«|« a* b 4 , quo fubtrado ex reliquo ianididlo, nihil 
remanet , itaut quotiens fic a 4 a 1 b* , cuius latus eft a R a^*f»j£ . Ha*c autem multiplica- 
tione comprobantur, fi enim ducamus RT^fib* in a R a* tf»b’ fit productum a'«f,a b* 
vel fi ducamus a 4 ta , b’ quadratum quotientis a Ra‘fV in a’ ^ quadratum ipiiusR 
b 1 diuiforis.fi c a‘t 2 a 4 b* | a* b 4 quadratum diuidend? quantitatis a' t a b* . 

Quia tamen id quibufdam non probatur, lubet hunc in modum confirmare . 

Supponamus a valere 3 , & b, valere 4 , argoa*, valet 9 , & b” , valet 1 6 , at- 
que a 1 b* valebit 25 , quare pretium ipfius R a T «J»b* , erit 5 , Diuilor Vpitur erit 
5 . At vero quod eft diuidendum erat a' «J»ab l , ex hypothcfi iam didla a', valebit 
27, & ipfius a b', pretium erit 48 , quare a' «|» a b' valebit 75 . Cum igitur diui- 
‘ N 2 dere 


a' a b’ 
a* 4* a b* 


a 4 b* a‘ b 4 
a* *}<• a 4 b* 


a* +J* 2 a 4 b* a* b 4 


Allui txem- 
flum . 


Qusudo rsiL 
cslis fe»*-» 
iluer/s txti- 
trrit. 

Exempls si 
t iieelsrsif 
ium . 


Exemplum—) 
silerum si i* 
iem. 


Dlul/itnii rui 
tis. 


Exemplum!» 
silerum . 


Item silui #- 
xemplum si 
idem . 

Exemplum *• 
liui , 


Expliestip fu. 
prsdiilerum . 




io8 C.RENALD. ALGEBRANOVA; 


fit autem 


trror deligi- 
tur . 

Exemplum 
ud id.m . 


a «§♦ R b c 
a — R b c 


diuifor 

quotiens 


— R a* b c — b 


a’ r a’ b c 


a* — b c 


dere oportet a'«|*ab' per R i r ^b r , perinde eft, ac diuidere 75 per 5 , 
quotiens 1 5 , at cum diceremus quotientem fieri a R a 1 b* rede fc habet» nam a* eft 
9, & b* eft t< 5 , e quibus fit 25 , cuius latus 
Querundam $ > q U od dudum in 3 facit I y . 

Male igitur alij pragmatiam inftituunt . 

Sit iniundum diuidere a* — b c per a R 
b c > fiet quotiens a — R b c , quod mul- 
tiplicatione comprobabitur, fi enim diuifor 
afRbc, ducatur in a — R b c quotientem 
iamdidum, producitur a' — b c . quantitas 
diuidenda . Diuifionis autem inftitucndx - 
ratio eft , quia fi diuidatur a* per a fit 
quotiens a , quo dudo in a fit a’ hoc fub- 
trado ex a* remanet — b c ducto autem in 

Rbc,fitaRbc atque adeo reliquum diuidendi erit — aRibc— . b c at fi — a R b c 
diuidatur per a fit quotiens — R b c quo dudo in *|» R b c » fit produdum — b c 

S uo fubtrado cx reliquo diuidendi, — b c nihil remanet; vnde diuifio eft abfoluta , St ad 
t nem perduda • 

alterum. At li foret operx pretium diuidere a’ »$» 2 R a’ b c b c per a *|« R b c quo- 
tiens fieret at Rbc ,proptcrcaquoda , f 2 R a* b c«f» b c eft quadratum ipfius af R 
Exempb rur - b c , quadratum autem applicatum lateri reftituit latus . 

^deduratur ” 1 ^ ta h militer fi propofitum fit diuidere abfbRbc per a t R b cfit quotiens b, 
ee uratur . ca< jg crum q U j t j cas i, or j tur ^ diuidatur a b per a & b r b c per Rt b c propterea exlhuiuf- 

modi diuifione quotiens proueniens erit b ; quod multiplicatione comprobatur, 
namque multiplicato a t R b c per b , fit produdum abfbRbc, quotiens igi- 
tur eft quantitas b , qu£ ducta in diuiforem a f R b c , facit diuidendam quantita- 

X xemphun ul tem U b f b R b C . 

urumvtdit. propofitum fit diuidere R a*f iFb- iab' — a 1 f b* per a f b . Oportet autem pro- 
cedere , vt didum eft, & proucnict quotiens R a 1 — b‘ — a f b. Si enim R a 4 f »a‘ 
b— a b 1 — diuidatur per a f b, hoc eft per eius quadratum a’ f i a b f b‘ diui- 
datur a 4 f 2 a* b — 2 a b' — b 4 , oritur a* — b*, cuius latus eft R a 1 — "b*, at fi — a* 
f b* diuidatur per «}• a b , fit quotiens — a «|* b . Hxc vero multiplicatione^ 
comprobantur . 


— a f b 
a f b 


a f b 
a f b 


— a b f b* 
— a* f a b 


a b fb* 
a' f a b 


— a* f b* 


a* f 2 a b f b* 
a* — b* 


— a* b* — 2 a b' — b 4 
a 4 f 2 a’ b’ f a* b* 


R a* — b‘ — a f b 
a f b 


a 4 f 2 a 1 b* — 2 a b' — b 4 


Ra 4 f2a , b* — 2 ab' b 4 — a’fb* R a 4 f 2 a* b* — 2 a b'— b 4 


Multi pilea- Diuifor eft a t b , quotiens vero R a* — "b* — a t b fi enim -a f b ducatur in f a 
tiene diuip» f b fit produdum-- a* f b 1 , at vero fi R a s -b ! ducatur in f a fb fit produdum R — 

b 4 , ad id enim oportet a f b quadraticc multiplicare , vt conftat 
ex prxeeptis fuo loco traditis» per huiufmodi vero multiplicationem producitur a* 

fa ab 
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t a a b f b* ducendum in a' - b’ , n empe quadrar um ipfius 9: a 4 — b 1 , & fit a 4 f 2 
a ; b 2 a b' — b’ » cuius latus cft ft a 4 f '2 a'b- » ab* — b 4 » atque 


- w ^ , ? , atque adeo produ&um 

integrum erit quantitas illa diuidenda R? a*t2a' b-2ab|_-— b 4 — a 4 1 b’ • igi- 

tur cnunciatum fuit ex fupradi&a diuifione oriri R- a**.b* — _ajf b. 

Propofkum lit diuidere a’ f a b* f a b Jfc a*tb* pej^a r< a 4 |b* prouenict quotiens 
~ a TJy" f b. Siquidem a & a* fb 4 diuidendo a b ^ a-fb’ facit quotientemb, at ve- 
ro a is: a 7 ! b* diuidendo a' t a b 4 , facit quotientem 5. a*fb*, propterca exilia diui- 
fionc orietur b’ b . Id autem 


Exemptum . 


multiplicatione confirmabitur , vt a Ia 
tere hic cernere licet . Verum non erit 
abs re numeris hcc illuflrarc , far erit 
tamen hoc vnum exemplum explicaffe . 
Supponamus iplius a valorem cflc 3 


yi a : tb‘ t b 
t a pt a‘ t b 1 


a-^ab^ab £ a 4 -fb l 

JUppUliaillUJ «A »»iW»VI»l j » 

at vero iplius b pretium cfle 4 , igitur a 1 valebit 9 , & b* valebit 1 6 , quare 
a* t b* , valebit 25 , vnde ipfius r x a^b 1 pretium erit 5 , at a' valebit 27, & 

• I f * A . _ T /T - - _ .1 J. . 1 « I * J L • in I I O m 1 L 


X’ umeri i hae - 
tenus etidu-t 
declarantur , 


a b 4 » valebit 48 , quare iplius a' t a b* valor erit 75 fcd a b valebit 12 > & 
quia Rj jptb* valet 5 , vtique a b g, ^b 4 valebit 60 , vnde , cum a' f a b* 


valent 75 > tota quantitas nempe a' f a b* t * afb 4 valebit i?5_» clt igitur diui- 
denda quantitas, cuius valor cft 135 > & quia diuilor cft a * a l f b* , & a valet 3 » 
— J— ■ ...t— - • rTTr: . '1.1 .. /Rnidrre a* 


vt 94 a 4 ”! b 4 > valet 5 > iplum a » a 4 f b 4 , valebit 15 , perinde igitur erit diuidere a 
t a b’ t a b ^"b' per a Ifc a^b* ac diuidere >35 per 1 5 , ex hac autem diuifio- 

- _ ! _ . . u ^ 1/1 si />V nrOil I/*f /1 lllllmn/i /~4 1 »• !•» M f 1 1 f f* (1 /» 11» <1 


ne oritur 9 fcd quotiens ex prcdi&a diuifione dicebatur cflc $ a-fb* t b > wanitc- 
ftum cft autem huius pretium cfle 9 , liquidem Ifc a" 4 !^ cft 5 , at vero b cft 4 ex 
5 , & 4 fit 9. Optime proinde Diuifio ad cum, quem diximus modum , perficitur . 

Diuidatur ab— cdperljkab — Rj c d , fiet autem quotiens ijta b JJt 
e d , cft enim a b quadratum ipfius Bi a b » quadratum autem applica- 
tum lateri reftituit latus . Deinde fi — per — diuidatur emergit n' ox autem 
IJ.C d, diuidens e d , ob eandem rationem; faciet ifc e d , fiqmdcm e d cft quadra- 
rum ipfius ijt e d , quare integer quotiens erit Jfc a b f Jji e d , quod cft magnopere 
obferuandum . In his autem diuiltonibus fe fc quifque debet exercere. 

Proponatur a' b e IJt b e , diuidendum peralbe. Diuidatur a' per a fit quotiens 
a », quo diufto in diuiforem a »|« iji b e Iit a' | a* JJt b e hoc fubtra&o ex diuidendo 


MiuJ rurftu 

frefenituT t • 
xtmflmm . 


Exemptu 


U y vjllv/ UllvlU tll UlUHWi t T J* “ ^ ^ *•* ** I *• 7" v v *' ^ | 

a' t b e iji bc remanet t b e pt b e — a*ftbc. Deinde diuidatur bc libe — a Rtbc 
per eundem diuiforem , & fit quotiens f b e > hoc multiplicato per a JJt b c 
diuiforan,fitabctbcFfcbcquofubt?aiftocxbclJebc — a' Ribe, remanet — a* ?tbc 
abe modo diuidatur— a* R: b c — ab c per eundem diuiforem , fit quotiens — 
a Ri b c , quo dufto in diuiforem a b c fit produttum — a* Bibe - a b c, 
quo fubftracto ex — a* ijjbc — abe nihil remanet; atque adeo diuifio ad finem 
pcrduttacrit. 

Preterea fit iniumftum diuidere a‘ b* — e’ d* per l}j a b — Ri c d , fiet quotiens 
a~bTTfd fta b t abfc 

ib| U & t Ibfcd % C d quotiens 
£ a b — JJt c d diuifoc 


rtBtC d autem hic 
dudtus in diuiforem 
Ij; a b — ijt c d dabit 
quantitatem diuide- 
dam a*b* — e* d* . 
quod cernere licet 
hic a latere ex appo- 
rto paradigmate, v- 
bi nimirum fupradic 
ta inflituitur multi- 
plicatio quotientts 
per diuiforem* 


Exemplum al 
terutn mutti • 
pticaneni fJ- 
prelarum . 


— abf cd Ri a^b RtC d — abfcdc d 


t abfc d a bj a bfcd $ ab ^ cd 


t abtcd a b — ab+eded productum. 

aTt^,ab 

— abfcd>cd ab 

C d 


t a* b 1 1 a b c d 


— a b c d | e' d' — a b c d t e’ d’ 


b 4 — c’ d 4 


Hcc 


I 


* 


r 
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Hcc vero nos infra comprobabimus explicatione numerorum; interim adnotetur 
diuifionis inftitutioj que fit iuxta praecepta tradita; eft enim a b latus quadratum ip- 

/. .. . ,• • i l .... 1 M ( ** rt* K* r\r* r /1 #» / f mAnA Khte 


fo 


litis a' b* , fit enim a b ducatur infe fit a* b* prjcrcrca c d eft eodem modo latus 
ioiius C l d J liare latera fimul iundla faciunt a b t c d , in hoc autem aggrega- 
tum, ducatur latus quadrato -quadratum ciufdem a' b* nempe ifc a b , fiet enim 

~ Non diffimiliter , a b , vt diximus eft latus quadratum ipfius aM>‘ , & c d latus 
quadratum ipfius e* d- hcc duo latera fimul iundt faciunt jbfcd in hoc autem 
a u ° regat um ducatur latus quadrato-quadrat^um ipfius e' d» , nempe R- c d . Itaque 
tottiinquod ex diuifionc emergit, erit abfcu Ra b ^ abf. d R c d, & ita diuilio 
commemorata perficitur. Si veio quonens_iam d.dus multiplicatus fuerit per 
diuiforem R a b — R c d producitur t abfc i a b — iofei c d hoc eft f a* b* t 
a b c d,&— a b c d t c 1 d* totum autem hoc a b itio in additione fubtrahendum ob 
notam.fy nbolumue dcfe&us, quare , fimihbus de medio fublatis, fiet rcfiduutn a’ 
b* — e’ d* nempe quantitas diuidenda. 

C.rrcrum hcc illuftra itur numeris hunc in modum a , valeat t6 , b , 25 , c , 4, 
& d , 9. Itaque a b cr-t 400, at c d erit 3 6 , vnde a b t c d erit 436 fcd R a b, 
erit R 400» nempe 20, quare ducatur 436 in 20 , & protieniet S720 , & hoc erit 
pretium ipfius R a b . Deinde idem 436 > pretium ipfius a b Jfcc d , du- 

caturm 6, plctium ipfius R cd, & proucnict 2616, quo addiroad 8720, fit 1 1336. 
At fi a b, valet 400, R a b, valebit 20, & fi c d valet 36, Re d, valebit 6, qua- 
re R a b — R c d, prenum erit 14, quo ducto in 11 336 , fit 158704. Hoc autem 
eft etiam pretium diuidenda? quantitatis a’ d*_c‘ d* fiquidcraa 1 valet 256, &b*va- 
Ict 625, ex horum mutua multiplicatione proucnic 160000» at verA fi d valet 9, d* 
valebit 81, de fi c valet 4,c‘valebi(t 16, at ex 16 m 81 fit 1296. Si vero a 1 b* valec 

160000, & c' d* valet 1 296, horum diffcrcnria 158704 , erit pretium ipfius , a’ b* 

e* d* , vt fupcriiis dicebamus. 

viM Propofitum fit diuidere a' * -a' R* b c_b c R b c-a b c pera- Rbc, fietquo- 

jhJ fiQptni. tiens a' «h b c — 1 a R b c , quod multiplicatione comprobabitur , & nu- 

tur lex emfl “• meris illuftrabitur. Interim adnotetur inethadus diuifionis fiquidem ex multiplicatio- 
ne diuiforis per quotientem fit quantitas diuidenda. 

Txfiiittur Diuifo enim a' per a fit 


' lV.vfirr.nlVT 
ttum rii h*(- 
Iri.vs iraU.tr. 


potiens a‘ , cum vero diui- 
fo a' per a fiat quotiens a' , 
ducatur a’ in a — Rb c diui- 
forem » fiet produ&um a' — a‘ 
R b c, hoc fubtra&o ex a' 
a’ R b c . — beRbe — ab 
c» fit reliquum 2 a’ Rbc — 
bciybc —ab c, diuida- 
» tur hoc ipfum refiduum per 


a* b c 


2 a R 
a — R 


b 

b 


. a' III b c - b c 
•{« a'. «$• a b c «$» 


R b c — 
2 a‘ R b 


a b c 


a' a b c >J*a‘ R b c — b c R b c — 2 a b c 
hoc eft a' R b c — b c R b c — abe 


tur noc ipium rcuuuu.i» . . . . .... 

eundem diuiforem , & fiet quotiens b c adiungendus priori quotienti a , multipli- 

ccrur b c per a R b c diuiforem , her prouuetum 44 abe-- beRbe quo 

fubtrafto ex 2 a* Rbc — beRbe — a b c fiet reliquum 2 a* R b c — aabe, 
diuidendum per eundem diuiforem, facta autem diuilionc , fit quotiens 2 a R b c, 

quo dudto in a Rbc diuiforem , producitur 2 a* R b c — 2 abe, quo fubtrac- 

to ex 2 a' R b c — 2 a b c , nihil remdnet, vnde diuilio ad finem perducta eft , & 
ex prateeptis traditis diuidemus etiam hoc plunnumium a’ ^abed+J+b' Rbc 
d * a d 1 — a‘ ivbc — b c d r b c — a Rbc Rbcd — d' Rbc per a — R b 
c , fiet autem quotiens a* * b,c d * a R b c d * d' quod multiplicationi 
comprobabitur. 
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CAPVT SEPTIMVM. 


III 


a’ ^}*bed♦f.al$tbcd.|♦d , 
a — gi b c 


— a' R:bc — bcdgjbc — aiibcscbcd— d'9<bc 
a^abcd^a^bcd^ad' 


a* abcd^a^bc d*|* a d' *— a'$tbc — bcd^bc-a^bcpjbc d — d' pe b c . 

Quod numeris licebit citra difficultatem explicare, diuifionis vero methodus ea- 
dem cft cum prxcedcntibus. 

Illud porro filentio non praeteribo > videlicet huiusmodi operationes , vt rc&£ ex ixtmtatioaf 
crccantur , prarter Aitis praecepta , longam , affiduamque exercitationem requiri , 
fine qua nemini licebit expeditam, promptamque pragmatiam comparare, ftudiofis Artus pra S . 
igitur cft infudandum, ad hanc enim Artem capeflendam improbus labor exigitur, tnatiam «»- 
legni vero » ac impatientes laboris ab huiufmodi ftudijs arcendi funt. slmtrh Ue 

Numeris autem hecilluftrarc facile quidem erit. Supponamus ipfius a pretium cf- uuilr antm 
fe 16, b, vero 25 , at c efle 4 , ergo a' valebit 4096 , quoniam vero a , valet 16, 
cius quadratum erit 256 , quo du&o in 10, pretium ipfius ijt b c fiet 2560. 

Itaque 2560 , erit pretium ipfius a* Ifc b c coque addito ad 4096 , valorem ip- 
fius a' , fit 6656 pretium ipfius a’ *|* a* ifc b c at vero b c , valet 100 , hoc autem 
dudo in 10, praetium ipfius IJt b c , fit 1000 pretium ipfius b c Ifc b c quo fubtrac- 
to ex 6656 , pretio ipfius a’ a’ li b c remanet 5656 , fubtrahatur 1600 , valor 
ipfius a b c fit reliquum 4096. 

Nunc perpendamus pretium produdi ex diuiforc in quotientem , ^iuifor eft a — Continuatio 
9t b c hoc cft i <5 minus io , nempe 6 , quotiens dicebatur a* #J»bc«f»2a9tbc il,H 
nempe 256 «J* 100 4. 320 , hoc cft 676 , quo multiplicato per 6 fit produdum- ‘ lrKUm ' ! ‘ 
405 6 , quantum eft pretium quantitatis diuidendar. Ca:terum in hac, quam attu- 
limus diuifione, quidam neotericus haud ingnobilis Analyfta deceptus eft. 


a* 

= < 5553 ^ 

a’ li b c — 

40960 

a' 

4096 

a b c d 

— 14400 

b c d Ii b c z=T 

9000 

b c d 

— 900 

a’ li b c d 

7680 

arfcbcBibcd 

4800 

a libe d 

480 

a‘ ii b c 

— 1 1664 

d 1 li b c 

7290 

d* 

— 7*9 


99280 


62050 


6205 


62050 



i Sf fVb i' -"’ 

6 

f \ * A 

37230 

a b c— 

r 6 


37 * 30 . 


Quando vero nequit inftitui diuifio» fieri debet fradio ac proinde fi propona- 
tur li diuidendum per c d, fiet quotiens nequit enim I i Ffb 1 di- 

uidi per c +$♦ d quare fieri debet fradio . Itafi foret opus diuidere & aJ^b' 
per eundem diuiforem, c f d, fieret fradio * non fecus fi foret 9» Ffb‘ per 
eundem diuiuiforem diuidendum fieret enim quotiens «C-TSE? , Infupcr idem eue- 
nict in diuifione Imius a^fb’ per d fiet enim qnotiens *LZI±II praeterea fi opus 
fticrit diuidere 9? a^b^c 1 per d — e fiet quotiens * Aducrtc autemu 

fradionem illam fuperiorem, & fimiles aliter etiam feribi pofle, yndcpr ?|p,fidi- 
uidatur per c 4 * d, feribi poterit quotiens ne dum, vt fupra, fed etiam hoc modo 
ji « 1 Vi r it zt Ita quoque de alijs intclligendum fuo modo. 

Quandoque contingit, vt quantitas irrationalis intelligendafitduda in aliquam 
quantitatem rationalem, diuifio verd inftituenda fit per aliquam quantitatem, vt cum 
proponitur a li a ! fb* , diuidendum per b fiet quotiens -f y ^jb 7 , quod fi alter 
quicumquc diuifor fuerit, non diffimilirer procedendum, vt fi per a 4*t b fore in- 
ftituenda diuifio, fieret enim quotiens -ryr Bta'4*^ infupcr propofitum fit diuide- 
re a’ 


Quando d‘ui- 

fio inftitui ni- 
tjuit quid a. 
gcndttm . 


Aliquando 
contingit , vt 
quantitas in 
rationalis in. 
ttlligtnda , vt 
dufta 10 ali- 
quam quanti . 
ta/rm ratio, 
natem. 
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rc a’ Jfc Vd' per c t e fieret quotiens b 7 ? . Qu? vt melius innotefeant , il- 
luflrare numeris iuuabit . 

Supponamus a valere 2, cius quadratum valebit 4 at vero b valeat 3, cius qua- 
dratum valebit 9, quare a* b s valebit 3 6 , vnde je a" 7 ^ , valet 6 , neccfsc cft.lixc 
fi intelligatur du&a in 2 pretium ipfius a , fiet produCium 12, lioc autem propoiv- 
tur diuidendum per a b , lioc eft per j , & didtum eft oriri a r ^*'b r ,& ira 
eft proptereaquod, fi 12 diuidatur per 5 lit quotiens 2 ~ at fi 2 diuidatur per 5 
nempe a per a b» fit quotiens quo dudlo in 6 , pretium ipfius Ifc fit pro- 
ductum 2 fi . Hinc igitur pcrfpicue conflat rcclc diuifionem illam ad cum niodum 
inflitui. 

Fradiones aurem ex diuifionibus paflim contingunt , vnde fi a’ * a b c d diui- 
di debeat per a t b — c fiet quotiens fi ita fi fuerit a* *f. ffc a b c d diui- 

dendum per a t Pf b c, fiet quotiens ad modum fra&ionis ~,.-Vrr - 


S C H O L J 0 N. 


( feAnut.es "'Id \ 7 " Tilijfima eft illa operatio , qua factas magnitudines ad integras r euoe. unus ; Haud 
tn/epras m*~ V rarofiquidem contingit in aquationibus repar i magnitudines fraftas , quaji non re- 
gnirudints n- ducantur ad magnitudines integras nequeunt feliciter explicari . 

"lUrft” Data fit fruitio oporteat eam tn integras magnitudines tranfmutare . Fiat , vt d 
ad b tta k' ad aliud quidpiam , quod fit z.' , (fi ita £ erit idem , quod , 

Sit - i 7 t fiat vt d ad b ita g ad f en t a fidem , quod planum illud -t 11 -. 

Data fit fractio — Hanc autem oporteat ad integras magnitudines reuocare . Fiat 

vt g ad f tta b' f d' ad aliud quidpiam , quod fit z' > (fi ita idem erit zi quod fruitio il- 
la . *’ - 1 y ~ , 

ria™' 1 * *’ Data fit fraitio 4 *- quam oporteat ad integras magnitudines reuocare . Fiat vt d ad g, 

ita b ad altam quampiam magnitudinem , qua fit f & erit f idem, quod 4* . 

Data fit fraiHo - * \ * 1 , quam oporteat ad integras magnitudines reuocare . Fiat vt f 
ad g , itd b \ d ad aliam quampiam magnitudinem , qua fit z, , (fi erit ^ idem > quod 

lroponatur fiat vt f ad rfs, ita b ad aliud , quod fit z., (fi erit z. idem, quod 

fuperior illa fr ahio — 

o ut at, o fu- hoc operatio nAmeris tlluftrari potefi ; fiipponamus fralHonem ejfe -f (fi b tflo nunte- 
rus 1 ° > ^ vero 3 » itaque b d valebit 30, at g fit 5 , quamobrem fratho illa valebit 6 , 
fi namque 30 diuidantur per 5 fit quotiens 6 , quantum oriri debet fi difponantur termi- 
ni illi fic , vt qs reperiatur quartus proportionalis , nimirum fi fiat , vt 5 ad 1 o , ita 3 ad 
aliud, nempe 6 . 

Demonfiratur facili hac operatio . Si enim duo fint latera , fab quibus relt angulum a- 
liquod comprehenditur , hoc vero ad latus dtuidens applicetur , dtuidens erit primus ter- 
minus, in fierie q na tuor proportionalium terminorum, (fi latera erunt fubfcq ventes termi- 
ni fic, vt quotiens locum quartum in illa ferie for natur, vt alibi ditium ,exphcatumqnca 
fuit . 

Multa emit. Multa hic pofient in medium afferri , ea tamen cum ex hactenus traditis facile intelli 
«!- P°$ nt ' hbenter filcntio prxterennda duximus fat enim efi aduerttffc qua arte fit facunda 
ufftria . ' redutlto fr altarum magnitudinem ad integras , quod omnino erat autmadncrfione dignum 

cum non raro euentat , vt in aquationibus huius modt fracta magnitudines r operiantur , 
qua ntfi ad magnitudines integras reuocentur , aquationes haud explicari poffunt . 
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De Aquatione Algebrica. 


CAPVT IX. 


I Atn fupcrius irt Algcbra Diophantca nos aequationem definiuiraus, eft autem ?- 
quatio, quae Graecis dicitur oV**bym;, nomen enim hoc aequationem importat, 
vt O r fxaXoTt( aequalitatem fignificar , definiuimus vero dicentes aquationem effo 
comparationem inter certam, & incertam magnitudinem. 

Itaque nil aliud xquatio eft , quam proportio xqualitatis mtec duas magnitudi- 
nes» auafuc quantitates , vel res varie de nominatos quarum vna fit certa , 8 t no- 
ta, altera autem incerta, & ignota,- fiquidem inter ea, que funt eiufdem denomi- 
nationis» cquatio vel eft inutilis, vt inter 4 a, & 4 a inter 5 a*, & 5 a* inter a* •*{* 
b a, & a‘ t b a , vel non erit fqualitas , vt inter 4 a & 5 a, vel 3 a' b a& a 1 1 
ba, &c. 

Huius autem xquationis varia funt genera, quemadmodum memorato loco ex- 
pliuimus ,- quamuis enim xquatio communi quadam vfurpatione fuo quantitatum 
duarum , vel plurimum quacumqu? xqualirate capiatur, hic tamen proprii accipi- 
tur, prout eft quantitatis quxfitx cum quantitate aliqua data , alterius ad alteram 
fatta comparatione , diftinde ordinata xqualitas . In qua quidem pars quxfititia 
poteftas eft , vel pura » vel aflfeda , vt mox docemus pars autem data comparatio- 
nis homo gencum dicitur etenim illa magnitudo incerta Radit eft , vel Poteftas, 
At vero Poteftas pura eft , vel aflfc&a , 8 c affedio aut eft per affirmationem , aut 
per negationem. Sit xquatio a’ z: 2*. Seu a' ~ b d. Poteftas, nempe a 1 eft pu- 
ra ; Si vero fuerit xquatio a'^biz z‘ < Poteftas eft afferta , & huiufmodi af- 
fectio eft per affirmationem, diciturque affici ediundionc plani fub latere dataque 
crefficientc longitudine,- Hxc vcr6 xquatio Grecis dicitur xaneupan» n hoc eft afnr- 
matiua . Si vero fuerit xquatio a' — 0 a — z* dicitur poteftas affe&a per negatio- 
nem, caquc dicitur affici multa plani fub latere, dataque coefficiente longitudiue, 
diciturque aVo^t/kx feu apophatica, hoc eft negatiua . Quando autem afficiens 
homogeneum cuiufmodi hic eft b a , de Potcftate negatur negatio eft dire&a . Il- 
lud porro afficiens fyomogeneura dinifur quoniam eiufdem eft dimenfionis feu ean- 
dem dimenfionis naturam participat cum Poteftate , & cum Comparationis homa- 
genco, vel vnico verbo, quoniam eandem dimenfionis naturam participat cumcj- 
tc-ris magnitudinis in xquatione exiftentibus, At; fi forei xquatio ba-a 1 " z ' . 
Dicitur A feuamphibola, hoc eft ambigua , & Planum autem fub latcro 
dataque coefficiente longitudine in hac cquationc afficitur multa quadrati, & quia 
Poteftas regatur , de atficiente homogenea fub gradus , proinde negatio indireda 
dicitur. Magnitudo autem certa, cui reliqua comparantur, dicitur comparationis 
homogeneum. Quando vcr6 defignatur z’ pro comparationis homogeneo , poteft 
etiam fubrogari z planum; hoc enim intereft inter hqc, quod» z planum fc habet, 
tamquam genus, non tranfeendit tamen xquationes, at vcr6 z* fe habet tamquam 
ipccies eft enim quadrarum, fpecics plan? magnitudinis. 

Quandocumquc vero Radix de qua quxritur in fua bafe confiftensdatx magni- 
tudini homegenex comparatur xquatio fimplex abfolure dicitur vt fi a xquetur b. 
Cum aurem Poteftas quxfitx radicis purx ab affe&ionc datx homogcnce compa- 
ratur, squatio folet fimplex climadica nuncupari. Vt fi fit a’ “ z plaue. At cum 
Poteftas quxfit^ radicis affed? fub defignato gradu dataque coetficicntc, datx ma- 
gnitudini comparatur homogenec aquatio 7ro\i>oyux .hoceftpolinomia eft pro mul- 
titudine , ac varietate affedionum , & tot poteu affedionibus implicati ipfa Pocc- 

O ftas, 


Equttie quii 
fit txfltealur. 


Quid uMnttu 
xqttMtio ira » 
ferret. 


Equariesir 
rari» funt te- 
nera. 


Txmptis <• 

quatieMi de- 
florantur . 


Exemptum. 


Equatie firfr.'^ 
f lex quid . 
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ftas, quot ad Totcftatcm gradus funt parodici, vt etiam in Algcbra Numerofa dic. 
XtHMim, tum cft. Gradus autem parodici ad Poteftatem dicuntur dignirates infra Potefta- 
iu infinitum — > tcm exiftentes in xquationc ; Cum autem in infinitum procedi poflitin Scalagra- 
^un*!‘ duum paiodicorum: proinde, & atfcdioncs in infinirum procedent, atque adco,& 
xquationes. Sufficiat autem innuifle varietatis originem. Quoniam autem qua. 
luor ad fummum numero funt, qui requiruntur ad aquationis explicationem. Pri- 
profluuntur , num xquationum inuentio . Secundum inuentx xquationis Antithcfis Tranfpofi. 
pnxL> m J/- c ' 0 > ^ cu Rcdudio. Tertium Parabolilmus, hoc cft Applicatio, feu Diuifio . Qtiar- 
ftmndum . tum Analyfis, hoc cft Refolutio, feu Radicis extradio. De his igitur agendum fu. 
pereft . 

jUmmiti • Hic Icdorem monitum volumus nos in fuperioribus, fpeciebus fi c vfos fui(Tc,vt 

ad UHerm—t orc jj n atim illas collocaucrimus , iuxta ordinem alphabeti , que in ordine prxdido 
^cu<un7~in praecedunt, vnde maluirans feribere a b, quam b a , quamuis in idem recidat , id- 
tftrMioniim que fudum a nobis fuit , quoniam hic literarum , feu fpecicrum ordinatio mjgis 
frrjuundii . 0 b u j a fdtem ex vfu ipfarum, at in pofterum , cum vocales , ad incertas, igno- 
talquc quantitates delignandas, adhibeamus, potius libuit illas tradare quatenus in 
ijs lc fe exercuerunt celebriores Analyft?, & nos quoque cos imitati facere confuc- 
uitnus , vnde in xquationibus illud oblcruabimus , ac in extradionc radicis ex il- 
lis, quare potius feribimus a 1 b a “ z' , vel a* +■(■<• b a ZZ z plano, quam a’ 
ab“ z’ , feu a* *$<• a b _ z plano, & ita de reliquis. Hic enim a, fignificat quan- 
titatem ignotam, & propterea ob eandem rationem in fcqucntibus feribemus e 1 *}» 
bc" z‘ feu c‘^bcr z plano, & ita de reliquis. 
jUa qutda yj U( j quoque fupcrcft aduerrendum , quod paulo fuperitls innuimus > & in prima 
“mT* d> huius Operis parte notaui.nus , quamuis comparationis homogeneum non ncctfla- 
rio effe debeat, determinate fpecici cum lolum requiratur homogenca natura inter 
xquationis membra , vnde fi potcftas planitiem non tranfccndit , comparationis 
homogeneum , planum dicatur , atque adeo recte inftituarur aequatio hoc 
modo a 1 -Hh b a H z plano, nihilominus, plerunque expedit ad lpecicm ccrtanu 
dclccndcre, nempe in planis ad quadratum, in folidis ad cubum, &c. quamobrem 
paffim has aequationis formulas vlurpauimus, nempe a' b a ~ z* infuper a' 
Qutpaatfrri ^ pi. a — z ' . Imo ob eandem rationem, pnftat etiam coclficicns planum adfpc- 
c icm reftvingcrc, atque adeo a' b’ a — z' , id enim expeditius perficitur nec 
eltgMtim ex - irrationabiliter id fit; propterea quod fi quadrarum eft, planum cft, & fi cubus cft 
piittnwr. cx j am necelsc cft fohdum efle; lolum enim aliquid videtur ingerere difficultatis , 
quoniam ftatim quis fufpicatur huiufmodi planum cite quadratum , cum tamen ad 
arquationcm nihil faciat; verum fi quis aflucuerit omnem difficultatem abijeiet, at- 
que reperiet elegantius rem ipfam hunc , quem diximus m modum , tradari. Ve- 
um, vt ingenue fatear, res parui momenti cft, atque adeo , vtro modo res expli- 
caretur nihil refert, folum hxc innuiffc fit fatis. 

KotsndMijue ' poftrcmo loco videtur obferuatione dignum; nempe non femper omnes com- 
dr juo^ntitur. memoratas quatuor operationes ad iquationem explicandam , atque adeo ad Pro- 
blema refoluendum requiri, fed aliquando fufficcrc primam , cum fecunda , quan- 
doque, imo frequenter requiri tertiam, plerumque exigi qnartam. Sed hic non om- 
mitrara animaduertendum , fcilicet , fxpcfcpius contingere , vt eidem Problemati 
per plurcs xquationes fieri fatis poffit , prout varia poficio fit analyleos initio , & 
varia ipfius Dati tardatio . Tunc 3utem par eft femper fimpliciora, implicatio- 
ribus prxferrc , nifi quis omnia velit ad oftentationem fxcunditatis , illius , quam 
callet Artis, comifccre * vnica non contentus refolutione, de quibus multa nos in 
fequentibus afferemus . In refolutiombus etenim perficiendis , plurima prxeepris 
vniucrfalibus explicatu dificilia, obuia fiunt, nullaque adhibita induftria lua fponte 
occurrunt . 
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I lfdcm prcccpiis indagatur cquatio fpeciofa , quibus , & nuracrofa , cum igitur 
proponitur Problema rcfoiuendum , ca debet Aalyfta curare, memoria que am- 
pleCti prcccpra , qu? ibi nos expofuimus . Si itaque fit quccftio de longitudine, & 

Squalitas , aut proportio fub inuolucris eorum , que proponuntur , lateat . Dice- 
mus longitudinem quadram c(Tc Latus JSi veroqusftio lit de planitie lateat autem 
nrqualitas, planicies qu?fita; Quadratum edo . Si de folidicatc > queritur , & cqua- 
tio lateat , foliditas , de qua queritur Cubus efto , & ica afccndet , vel defeendet 
fua vi per gradus quofeunque, comparatarum magnitudinum , ca de qua eft que- 
ftio. His autem conlidcratis fi fit relolucndum Problema magnitudines ipfg quefi- 
fitf, & data?, fictradlari debent, compbrari, atque adeo addi, fubtrahi , multiplica- 
ri, ac diuidi , prout queftionis fenfus requirit. Hoc enim pa&o ad aliquam squali- 
tatem pcrucnitur . Exemplis hcc omnia declarabimus. Admonendus prius tamen 
Analyfta ne linat , vt animo excidat luo , cqualitas , qu? eft inter fudtum fub ex- 
tremis terminis in leric trium proportionalium , & quadratum medij , vt neque ca 
quae eft inter lactum fub medijs, & fub extremis in feric quatuor proportionalium 
hcc enim confidcratio plurimum confert, ad squalitatem ind gandam . 

Hic tamen diligenter adnotandum occurric , quod plerofquc Tyronum decipit , i ^ ula 
nempe non quamcumqne squationem idoneam cfle ; de quo etiam fuperius non um ' 
nulla tradidimus. 

Hoc igitur in loco oportebit aduerterc fic squationem inftituendam efie, ve 
in ca, certa cum incerta magnitudine comparetur; vnde cum magnitudo incer- 
ta , cum certa fuerit collata, innotefeet incerta ipfa de qua queeritur, magni- 
tudo . 

H aud bene itaque inftitucretur operatio; fi dus fint magnitudines certe , ac P‘ r ?‘” d!l * 
nots, puta b, & d, velit autem, vt d, fit fecunda e quatuor proportionalibus»^™"^»" 
b, vero fit differentia, inter primam, & quartam. Dicatur vero a elfc quarra,/;*. 
itaut prima, fit b a at vero fecunda ex hypothefi, cum fit d fupcreft in- 
daganda tertia , vt igitur d ad b a ita a ad aliam nempe — ^ his vero 
habitis, quandoquidem funt proportionales d; b ■>{* a,- a ,■ atque adeo /Jr„. 

vt b >$« a ad d , ita ad a propterea fadtum fub extremis, nempe a’ , , Ey7 nitri* 

cquabitur faifto fub medijs , nimirum b a a‘ . Hcc autem cquatio inutilis t.„ium a f b 
eft, cum idem fit ex vtraque squarionis parte, & quidem analogifmum ex niM ”‘ 

qualitate deducentes , ex analogilmo, & rurfus ad squalitatem redeuntes inu- 
tilcm laborem perferimus. niantuiumE 

C iim autem hunc in modum inftituta fuerit squatio ne inutilis fiat alia in» H . D, f" 
cedendum via ; Si itaque luerit trian- f 

gulum e f d, in quo a e fit paral- F rlt tnaapiU 


Jcla ipfi e d . Supponamus autem_ 
a b effe a , a f elfc b , e o efie d , 
e f elTc f , & e e efie e erit * vt 
b ad d , ita a ad non eft autem 
hinc inferenda aequatio , inter factum 
fub medijs, & fub extremis , cum_. 
& huiufmodi cquationc ad analogif- 
mum deuentum fuerit, vt enim quar- 
tum terminum reperiremus, duximus 
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fecundum d in tertium a , vt fieret da cui arquale clle debet fa&um fub primo b 
Se quarto, & quia quod fupcrcfficit multiplicatio illud refoluit diuifio » ob id da, 
fadum fub medijs applicatum ad brcftiiuct quartum, at applicato da ad b, fitV °b 
id V- erit quartus terminus nempe e d, exiftentibus primo a f, fccudo a b , tertio e h fcu e o . 

Vt autem hoc vtentes analogifmo ad squalitatem pcrucmamus ita ratiocinan- 
dum, quandoquidem triangula illa a f b, c f d, iimilia funr, erit pariter, vt a f ad 
a b, ita c f ad e u, at vero a f fupponitur b, a f, fupponitur a , infuper c f iuppo- 
nitur f, & c » dl c ^ vnde rcdangulum b c d a , cquabitur f a , qne qui- 
dem squatio fccuiu habet proportionem adiundam, per antithclin enim ad hanc rc- 
uocatur b c ~ i a — d a, Se inftitutoparabolilmo, omnibus videlicet applicatisad 
f — d fiet a ~ nrj quare rcloluta squalitate in proportionem, erit, vt f — d ad c 
ito b ad a. Vnde ex tribus cognitis quantitatibus quarta innotefeir. 

*Alij autem funt cafus innumeri, in quibus hadenusdida obferuarc licet. Vt ve- 
ro melius explicetur qua induftria ad cquarionem perueniendum fit, pratftabir plu- 
ra in medium afferre exempla, quorum primum cfto. 

Data differentia duorum Uterum , & aggregato eorundem , referire Utera. 

Data (it b differentia laterum d vero eorundem aggregatum oporteat ;repcrire la- 
tera . Minus latus cfto a , ergo maius erit a >{< b ; led aggregatum laterum cft no- 
tum, liquidcm ponitur datum d ; ergo erit squario inter 2 a b, ignotum , &d, 
notum, nempe 2 a >$* b ~ d . Quamobrem ad squalitatem perucnimus. 

Secundo proponatur. 

Datum latus ita diuidere , vt reti angulum fub partibus ad ejuadratum vnius partium , 
datam habeat rationem . 

Datum fit latus b diuidendum , ira vt rcdangulum fub partibus ad quadratum 
vnius partium datam habeat rationem , proportio vero data fit vt r , ad s . Pars , 
ad cuius quadratum deberer rcdangulum habere (faturam proportionem cfto a , 
ergo pars altera ncceffarid erit b — a, quoniam autem rcdangulum fub his parti- 
bus ad quadratum vnius partium rationem habere debet , vt r ad s , proptcrca- 
fieri debet rcdangulum illud, quod erit b a — a\ Se quadratum vnius partium cft 
a*; alterutra enim partium fumi poteft; proinde erit vt r ad s, ita b a — a* ad a’ . 

Cum autem fint quatuor termini proportionales, fadum vero fub medijs cqualc 
fit fado fub extremis; erit quefita xquatio inter r a*, & s b a — s a' ; Se ita qux- 
ftionem examinando ; atque iuxta eius tenorem datas , Si quxfitas magnitudines 
tradando ad squalitatem denique pcrucnitur. 

Tertio proponatur. 

Dato extremo ex tribus lateribus continue proportionalibus , er aggregato ex fecundo , 
& tertio diftinguere fingula . 

Datum fit extremum latus d; fumma vero reliquorum fit b; fecundum latus cfto 
a ; erit ob id tertium b — a , vt patet . Conftat autem rcdangulum fub extremis 
aequari quadrato medij ; proinde a 1 xquabitur b d — d a , Se hsc eft xquatio deo 
qua qusrcbatur . Ceterum vt etiam in prima huius Operis parte monuimus, potius 
expedita methodus exercitatione. Se vfu comparatut ad aequationem inquirendam, 
quam prceeptis, atque verborum ambagibus. Vt autcmhxc Ars ad plana proble- 
mata refoluenda plurimum habeat momenti ;obferuandum,e(tarque magnopere cu- 
randum , vt perueniatur ad squationem line afcenfu planorum aci (olida , vel ad 
plano-plana. Dum enim hoc modo inftituitur analylis , huius repetitis veftigijs in 
lynthefi ad ipfam contexendam dcmonftrationem Analyfta ad folida offendit; cum 
tamen longe felicius, Se elegantius fit per plana dcmonftrationem elaborare. Non 
inficiandum tamen cft , quamuis Analyfis ad folida pcruencrit dcmonftrationem-. 
contexi poffc non repetitis Analyfeos veftigijs, folidis nullis adhibitis ; iraut Anu- 
lyfeos beneficio , quod prsferrim in hac Arfc intenditur Geometrica tantum effec- 
tio comparetur,- quamobrem dum proponebatur. 

Datum latus diuidere , ita vt retlangulum fub partibus ai quadratum vnius partium 
datam habeat rationem. . 

Prxftabit analyfin hunc in modum ad quifitara radicem comparandam , infti- 

tucrc , 
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tuere . Datum fit latus b quod ea lege diuidendum eft , vt rc&angulum fub parti- 
bus ad quadratum alterius, rationem habeat , vt r ad s . Datum latus fupponatur 
diuifum, & pars ad cuius quadratum datam rationem habet rctfangulnm lub par- 
tibus cfto a ; ergo pars altera erit b — a . Quoniam vero eft , vt r ad s , ita rcc- 
tangulum fub partibus ad alterius partis quadratum , ob id erit , vt r ad s ita b a» 
— a’ ad a 1 , & componendo erit vtr >J*s ad s ita b a ad a*; fed.b a ad a* eft, vt b ad 
a, cum ciufdcm fint altitudinis a; ergo, vt r ^ s ad s ira b ad a. 

Quarto proponatur. 

liato aggregato laterum , & differentia eorundem inuenirc latera . 

Datum fit laterum aggregatum b , data vero differentia laterum fit h , oporteat 
reperire Jatera. Supponamus latus vnutn efle a, aliud erit a| h, quamobrem 2 af 
h , cquabitut b ; & per antithcfin erit 2 a ~ b — h , atque adeo a aquabitur ^ 
de hoc tamen infra . 

Quinto proponatur. 

Data differentia duorum laterum , & ratione eorundem inucnirt latera . 

Data differentia fit b , ratio vero data fit vt r ad s minoris ad maius ; Latus v- 
num cfto a aliud erit a b; vt vero eft r ad s, ita debet efle a ad a ^ b , qua- 
mobrem erit fa&um iub extremis , nimirum r a r b xqualefa&o fub medijs pu- 
ta s a . 

Sexto proponatur. 

Dato quadrato rcffangulum aquale referire , cuius latera J!nt in ratione data. 

Datum fit quadratum b’; huic autem fit iniun&um squale rc&angulum reperire 
habens latera in ratione vt r ad s. Latus vnum ipfius rcdianguli cfto a: ergo latus 
alterum erit — hoc enim pa<fto re&anguli latera propoficam rationem feruabunt, 
eft enim , vt r ad s» ita a ad . Cum itaque re&anguluin cqualc fupponatur b ' ; 
proinde aequabitur b 1 , & ita ad aequationem peruentum erit . 

Poteft etiam huic Problemati analogifmo tantummodo fatisfieri; quandoquidem 
fi fupponamus latus vnum rcdanguli efle a , in omni autem re&angulo, quemad- 
modum eft larus vnum ad latus alterum, ira quadratum illius , ad re&angulum fub 
lateribus, vt fi fit rcdangulum, cuius latera 24 , & 6 , vt eft 24 ad < 5 , ita 576, qua- 
dratum ex 24 ad 144 , re&anguli fuperficiem ; ob id , vt r ad s , ira a* , ad que- 
fitum rcdtangulum , quod eft b* , hoc cnim,re«ftanguIo debet efle aquale, quare e- 
rit, vt r ad s ita a‘ ad b 1 , & conucrtendo, vt s ad r ita b* ad a* . Itaque ex tribus 
cognitis quantitatibus, quarta non ignorabitur. 

Septimo proponatur. 

Latus datum ita fecare , vt partium quadrata fimul accepta ad quadratum differenti* 
partium conflit ut am habeant rationem • Oportet autem rationem propofitam maioris ejl ad 
miniis . 

Datum latus diuidendum efto 2 b, & quidem in duas partes , quarum quadra- 
ta fimul accepta ad quadratum differende partium rationem habeat , vt r ad s , 
maioris fcilicct ad minus. Supponatur latus iam diuifum , atque dimidium diffe- 
rende partium cfto a; ergob a|pars maior erit ; quemadmodum b — a pars e- 
ric minor . Quoniam autem iftarum partium quadrata ad quadratum differentiae 
partium rationem habet , vt r ad s , atque horum quadratorum fumma eft 2 b* 
n’i quadratum autem differentiae partium eft 4 a*; erit igitur analogifmus, ve 
r ad s ita 2 b 1 a* ad 4 a* ,* vnde conftat huic Problemati fatisfieri per folain- 
analogiam . 
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De Antithefi, feu tranfpolitione azquationis. 


C A P V T X 1. 


'vim 


G Rccis arrXke>ii antithcfis , oppofitionein fignificat , vndc autem fir hoc mo- 
do dicta , iam in prima parte explicatum luit , vbi etiam quo fcnfu hoc iiu 


Zxtmflktn 1. 


Jltlttlhtfis 
quiJ filtiifrtt 

nutttt^hid loco vfurpetur infinuatum eit. non enim hic accipitur, vt apud Rhetores quibus i- 
•t ui Math ^ dem cft , ac aflumpriua caufa , vnde xaVVtrr/Amr defendi id dicitur , quod per fc 
improbabile aflumptis extrinlccus auxilijs > defenditur ; Analyftc vero oppofitionem 
& contrapofitionem fonar ; contingit autem , vt commemorato loco explicuimus , 
cum afficientes , affedatue magnitudines ex vna aequationis parte in altera partem 
tranfeunt fub contraria affectionis nota; quamobrem rc&e anrithefis dicetur quan- 
tatis ex vna arquationis parte in alteram partem fub contraria affectionis nota, tran- 
fpolitio. Itaque fi aliqua magnitudo afficitur nota per antithefin affeCla euadat 
nota — , & contra . Per antithefin debemus omnino certam magnitudinem ex vna 
cquationis parte conflitucrc, cui reliqua comparentur; vel etiam ita fir, vt magni- 
tudines omnes affcCi?, aut nota abundantia*, aut nota dcfcCtus vnam xquationis 
partem conftituant ; ita vt partem reliquam occupet cyphra o , feu numeralis cir- 
culus, vt in fcqucntibus planum fiet. Quo autem paCto perficiatur ex ijs, qua: ia 
prima parte tradita fuut citra laborem addifees. 

Sit cquatiora +$* r b z: s a — s b , vtrinque addi debet s b , hoc enim affici- 
citur nota — , ac huius rcflauratione fhoc nomen prout attinet ad lignum — con- 
fueu it appellari ) debet huius operationis initium fumi , & fiet r a •>$+ r b s b 
Usa; modo auferri debet r a, vt fiat trquatio rbr£*sb~ $ a ^ r a; feur 
ij* s( b zz s — r Ja. 

Si fit aquatio b 1 — ba^ 2 a’ — ba rcuocabitur per antithefin ad hanc b* 
- ia‘; vtrinque fubtrahendo — b a. 

Si vero fit b’ — a‘ z: 4 a', vtrinque addito a*, per antithefin fiet b‘ :z 53*. 

Si aurem fit aequatio a* — d pl. — g‘ — b a; primo reducetur ad hanc a 1 b 
a — d pl. z: g* , & rurfus a’ >{(■ b a — g‘ >£• d pl. vbi vides certas omnino ma- 
gnitudines ex vna xquationis parte conditui; 

Si fit 2 b a z: d a b* — abg per antithefin ad hanc reducetur 2 b a — d 
a“ b ? — 2 b g; vbi obleruandum hanc operationem fieri, ad hoc, vt cognita ab 
incognitis feparentur ; ob id , & fi 2 b g afficiatur nota — rcflaurari non debet . 

Illud autem non cft ignorandum, non debere fubtra&ioncm fieri nifi minoris a 
maiori, vt condat. 

Sit equatio r b r a U s b — sa addatur vtrinque s a fiet cquatio r b >$* r 
a >f* s a — s b, quod fi vtrinque auferatur r b fiet r a s a zz s b — r b feu 
quod idem cftr^sfa” s — r^fb. 

zx/tfe rui. Propofita fit equitio r a r b ~ s a — s b; addatur vttinque s b , fiet cqua- 
tio ra4*rb^sbu sa, vtrinque ablato r a fiet r b ■>{<• s b z: s a — r a , feu 
r s (b z: s — r) a, vbi fupponimus r minorem efle quam s. 

Ita pariter fi proponatur a — 5 “ 15 , vtrinque addatur — 5, fiet a — 2o;Si 
vero fit a — 10" o, vtrinque vero addatur — { 1 o’, fiet a z: ip; & fi fuerit a t >oo 
“ 3 a — do vtrinque additis do fiet a xdo — 3 a, vtrinque fublato a, fiet 2 
a z: 160. 
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Et fi fuerit a' % b a ^ 360 10 a’ per antithcfin fiet a» — 10 a' ^ 6 a xumfium. 

~ ;6o . 

Ex hadenus didis confiat aperti quantitates affedas figno vtrique parti addi 

fi ab vtraque parte eximantur, & fub figno transferantur . Liquet etiam quan- 
titates figno afTedas fubtrahi vtrinque ipfas eximendo ex vna parte in alteram 
transferendo lub figno — ; quo fit, vt quidquid vel fubtradionc, vel additione, 
transfertur contrario figno afficiatur. 

Quamuis hxc operatio redte quidem fiat per additionis, & fubtradionis regulas 
n;hilo tamen minus artificium iflud duobus hisce praeceptis continetur, quod & 
in prima parte traditum eft . 

Primum. £>uicquid tranfponttur mutat fignum . Seuquqd idem eft,- omnis 
Uno fit mutato figno . £££!* 

Huius autem praecepti fenfus eft , quod particula arquationis negata tranfpofita 
iu alteram partem fit affirmata, vt contra particula affirmata fit negata. 

Secundum. Homogenea figna negant , Htteropnea affirmant. 

Huius autem lenius eft,- Si particula tranlponcnda in altera parte fimilem deno- ***“ “ m ‘ 
minationem habuerit , fit fubtradio minoris a nuioci. Si particula aliqua ipfius q- 
qu-ationis traofponenda habens fignum quodcuniquc ex illis duobus vel — ha- 
buerit in altera parte a-quationis magnitudinem maiorem ciufdcm denominationis, 
cum eodem figno lubtrahenda eft magnitudo illius particulg a magnitudine , & i- 
dem relinquendum fignum, quod habet illa magoitudo, a qua fieri debet fubtrac- 
tio, atque adeo tranlpofitio, iucogicndo eft a magnitudine minori. • < - . >» 

Si vero particula tranlponcnda habuerit in altera parte magnitudinem denomi- 
nationis ciuldem cum oppofito figno , addendaque eft magnitudo illius particula» 
huic magnitudini , & relinquendum idem fignum , quod habet magnitudo , cui fit 
additio . 


De Hipopibafmo . 
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D E nomine hypobibafmi abundi in prima parte fcripfimus , deducitur a Grae- 
co verbo mro 0 i$d^eo, quod opponitur ra aa £@i \ itaque cum hoc inter ce- 
tera fignificct afeendere facio, illud proinde ligoificabic defccndcre facio ,• fignificat 
quoque idem, quod fubduco , imo eft etiam minuo. Fit igitur nomen iftud hy- **>»« fi 
pobiL^afmus ad lignificandam quandam minutionem poteftatis , & parodicorum_ 
graduum, quani quidem, etiam minutionem , dcprclfioncm appellant . Quoniam- 
igitur l?pe Ixpius contingit , datas omnes magnicudincs in gradum duci , atque a- 
deo non dari purum comparationis homogencum , ita vt homogencum fub data- 
omnino menfura non ftatim offeratur, tunc fieri debet hypobibalmus, qui vtdicc- 
bamus nil aliud eft , quam depreifio , fiuc mauis minutio poteftatis , & parodico- 
rum graduum; licet huiufmodi depreifio , minutio , fiuc etiam fubdu&io aequa effe 
debeat , vt mox dicemus obferuato ordine fcalae donec homogencum fub depref- 
fiori gradu in datum omnino homogeneum cadat, cui reliqua comparantur. 

Fit autem hoc artificio , nimirum fubducendo gradum depreffiorem parodicum , tura 
a poteftatc, cura ab alijs parodicis gradibus, quo opere haud immutatur aequalitas. 

Efto aequatio a' ^ b a' ~ 2 pl. a , fi fiat hypobibafmus aequatio ad hanc reuo- ©5* artifici. 
cabirur a 1 b a ~ 2 pl. illud enim eft omnia folida diuififfe per diuiforem- 
communem, feu quod idem eft omnia folida ad communem applicaffc magnitudinem. 

Sitpr^rerea^quatiora 1 " sba — s a* fiat hypobibafmus, «ita proditia gquario ad rT rn?fT r{ 
hancreuocabiturraz: sb — s a; omibus nimirum applicatis ad a, vt lit aliqua magni- hypiibajait 
tudo omnino data, cui comparentur incertae, fiuc incognite, nam per antithcfin fiet r a *«<««*•* • 
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cmrtum . % s a , quod aquabitur s b ; cft autem hoc quidem notum ,■ vtpotc rc&aagulun» 
p»N'ipio hdt f a ^ una i duabus magnitudinibus r, & s, quas notas fupponimus, vt a incognitam 
intelligimus. Hcc vero operatio ilii innititur principio »nimiurma eommuui diuvfo* 
rc non immutatur squalitas . 


tutio 


De Parabolifmo, hoc eft Applicatione 5 
flue Diuifione. 
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Taraltli/mus 
ynit ditatur. 


H)t it tara- 
lelismo irfii. 
ruitur tradi- 
tio. 


Quando fara 
teh/mui fitrt 
ititat . 

I xtmflum 
ai faraleU fi- 
mo txf litatio- 
ntm. 


txtmfUnK-j 
alttrumad i. 
i m . 

Zxtmflum . 


trinarium . — 
tui innititur 
faralolifimut 


Notanda qua 
iam . 


jfnalo^tfimus 
ordinatus 
quid . 


P Arabolifmus dicitur a roptij&Pfta verbo > quod inter cetera fignificat applicare» 
cum autem quidpiam per aliud diuidttur, fit quedam applicatio, nimirum dr 
uidendx quantitatis, ad diuidentem, vnde fit ortiua quantitas , ob id ipfa diuifio* 
non mcongru£ applicatio didla, parabolifmus confueuit appellari. 

Hoc itaque loco de Parabolifmo , hoc cft applicatione , feu diuifione differen- 
dum cft,- qux prout hic accipitur, homogcncorum, quibus conflat xquatio ad da- 
tam magnitudinem, qug in altiorcm gradum ducitur communis cft applicatio , vt ille 
Poreftatis gradus nomen fibi vendicet,&cx ca tandem xquatio rite ordinetur, quo o- 
pere fit , vt ex fe Potcftas ipfa fubfiftat . 

Tunc enim fieri debet ipfe Parabolifmus , quando accidit altiorcm gradum , ad 
quem afccndit qu^fita magnitudo, non cx lc fubfiftcre, fcd in aliquam magnitudi- 
nem duci, quo opere non immutatur cqualitas . 

Sit aquatio b a’ dpi. a ~ z fol. vclba*»$*d‘ a “ z' fiat parabolifmus, &xqua- 

tio ad hancreuocabitura' ^a zZ feu a* V a zz V • Omnia enim folida 
applicantur ad b, quo opere non immutari cqualitatem pcrfpicuum cft; Illud enim 
eft omnia ad communem quantitatem applicaffc , atque adeo , squalitatem rcti- 
nuiffe . 

Infuper cfto aquatio d a' — dga — b g a ~ b z’ ; omnibus applicatis ad dfad 
magnitudiuem enim d,omniafuntapplicanda)& fit squatioa 1 — ga ^p&ita 
confimili modo procedendum eft in alijs xquationibus quibuicunquc. 

Sit a-quatio da' b d a ~ dz' omnibus applicatis ad d , fiet xquatio a* b a 
ZZ z’. Quo opere a* liberatur a comite d atque adeo ipfa xquatio rite ordinatur, 
ciim id ad eiufdcm explicationem requiratur. 

Innititur autem h?c operatio communi principio Aqualia fi per eundem diuifo- 
rem diuidantur, squalitas non immutatur; 

Vbi vides operationem hanc inftituendam effe applicatione omnium ad eam- 
quanritatcm in quam poteftas du<51a erat, ideo enim ad hanc applicatio fieri debet 
proptereaquod eo hsc operatio tendit , vt poteftatem reddat per fc fubfiftentem 
cum poteftas, a comite foluta fit per parabolifmum ; extera quoque ad candem- 
funt quantitatem applicanda, tunc enim diferte erit squalitas expreffa, ac ordina- 
ta, rcuocanda fi placet ad analogifmum, ea lege, vt qux fub extremis fiunt , tum 
potcftati , tum affettionum homogencis refpondcant ; fub medijs autem homoge- 
nco fub data menfura, Analogifmus autem ordinatus feries cft , trium , quatuoruc 
magnitudinum, fic affedla in terminis, fiuc puris, fiue affeciis , vt omnes fint dat.- 
fi vnum excipias, de quo, queritur ciufue poteftatem, & parodicos adeain gradus, 
ita homogeneum comparationis tanquam productum fub medijs, habeatur, fub ex- 
tremis vero tadlum, tum potcftati, tum affedlionum homogeneis, refpondcar. Sice- 
nim ignota quantitas comparabitur , & eam , de qua folliciti fumus , aflequcmur . 


De 
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Dc tranfhiutanda aquatione in proportionem, 

& contra. 

CAPVT XIV. 


H Oc prscipuum eft Algebrs munus , nimirum aquationem ad analogifmum 
rcuocare , fcu squalitatem in proportionem tranfinutare. Obferuandum ita- 
quc fartum fub extremis squale eflc quadrato medij , & contra , quando nimi- ' ft * 9 "** 

rum tria fuerint latera proportionalia . Vel fartum fub extremis ?quari farto fub 

medijs , quando fuerint quatuor proportionalia latera . H?c autem facile nos <*• -««%/- 
affequemur, mum in pxp m 

Quamobrem fi proponatur ra^sai; sbad hanc analogiam reuocabitur, vt 
r s ad s, ita b ad a, fi vero fuerit squalitas ra^sa - s b rb, feu quod «- 

idem cftr+ffs] a ~ s — r ] b fupponendo quidem r terminum cfle minorem- , 
quam s, ad hanc reuocabitur proportionem, vt r s ad s _ r, ira b ad a , * ***** 

Si fuerit squatio ba - a 1 ad hanc reuocabitur proportionem, fcilicet , vt b ad x^iumii. 
z.ta z ad a,- eft enim fartum fub b, & a, squale quadrato ex z. 

Si fit squatio huiufmodi ?ba_da = 2bd*2gdadbunc reuocabitur m. 
analogifmum , vt 2 b — d ad 2 b * 2 g ita d ad a. 

Si vero fit 2 b a - d a ~ 2 b g ^ b* fiat , vt 2 b — d ad 2 g b ita b zx^nmiv. 
aa a « 


etiam latera en 


Aducrtendum autem pr^cipue cum plana fuerint proportionalia 
huiufmodi, vt fi fint g* — d 1 ; 4 b‘ g* — d* 

d*,-a’, & etiam latera proportionalia cfle, vt Ijt g‘ — d’ ,• 4 b* t g’ — d ' ; d‘ ; 
Qf g* — d’ ) £ Q/4 b* tg*_d*;;d;a, & £ fg' — d*)9i( 4 b*^g*_»d , );d; 
noc perpetuo obferuari debet, Sc contra pote- 
rit etiam squalitas in proportionem trafmutari, vt cuicunque perfpicuum efie pc 


AJucrttnJ» 
fluijam . 


Si fuerit squatio 2 b* — 2 b d zz d* ad hanc reuocabitur analogiam 2 b — d v. 

d ; 2 b extrema enim h§c inuicem multiplicata producunt quadratum ex d . 

Si fuerit r b s b ” s a — r a ad hunc reducetur analogifmum, vt s — r , ad txffiwvi. 
x s ita b ad a . 

Infuper fi fit 2 b a - dar: b d 2 d g ad hunc redigetur analogifmum , vt xxnia vn. 
2 b — d ad b q* 2 g ita d ad a . 

At fi fuerit 2 b g _ b’ ~ da — 2 b a , fiet analogifmus , vt d — 2 b ad 2 g ex^i* vni. 
— b, ita b ad a. 

Et fi fuerit 2 b a — d a « b* — 2 b g fiet analogifmus , vt 2 b — d ad b — 2 " Exitum ix. 
ita b ad a . 

At hunc In modum cstera perficienda funt. 

Illud porrb filentio non prstcribo, nempe > fepejfspius vfu venire, vt in illis ter- x*xd* 
minis proportionalibus ratiocinandum couuertendo componendo, diuidendo, &e. J * m ' 
idque vel continuit poftquam squatio ad proportionem fuerit reuocata , vel nulla 
squalitate prscuntc, quod frequentius euenit, vt non precuntc aliqua squalitate, 
erit, vt r ad s, ira a — b ad a b, conuertcndo igitur erit, vt sad r ira a >Jfb 
ad a — b, & diuidendo, vt s — r ad r ita 2 b ad a — b 

Ira fi fuerit, vt b ad a ita a ad d — a fiet conuertcndo, vt a ad b ita b — a ad Ex l ,tun 
a , & componendo , vt a b ad b ita b ad a ; infuper fi fuerit , vt r ad s ita b 

a ad a, diuidendo fiet, vt r — s ad s ita b ad a* 

P At fi 
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• Exempti i. At fi foret , vt r ad s ita b — a ad b a componendo fieret , vt r s ad s » 
ita 2 b ad b a. 

z.umfiu u. Sic etiam fi foret , vt r ad s , ita b a — a* ad a* componendo neret > vt r s 

ad s ita b a ad a‘. - . . 

Extmpu w. Si fuerit, vt 2 b ad d ita 2 a ad 2 a +$* 2 g ; — b per conucrfioncm rationis fiet, 
vt 2 b ad 2 b _ d ira 2 a ad b — 2 g, & fi fuerit , vt 2 b — d ad b ita b — 2 g 
ad a, fiet permutando, vt 2 b — d ad b — 2 g ita b ad a. 

Exempti iv. f ucr j t , v t b — c ad c ita 2 d ad a — d deinde , vt c ad c >{■* b ita a — d 

ad 2 a erit ex squalitate , vt b — c ad c 4» b ita 2 d ad 2 a feu d 

ad a • . . 

Onm-Mqut plerumque contingit, vt opus fit duplare antecedentia, vel confcquentia rationum; 

dtt vt fi fuerit analogifmus huiufmodi , nempe , vt b ad d ita a ad 2 a 2 g — b , 
MtudS?. etiam duplatis antecedentibus proportionales erunt magnitudines, nempe , vt 2 b 
QujwJoque ad d , ita 2 a ad 2 a <J<- 2 g — b , 

jHiiiuptiu- autem licet hoc modo arguere, licebit etiam fubduplatis antecedentibus . 
3^0 j«qiu Quod autem de antecedentibus diximus de confequcntibus quoque intelligendum 
Mjtqiitnti* volumus, vt fi fuerit quemadmodum dadb,it2a+$*2g — b ad a duplatis con- 
fequcntibus etiam proportionalia erunt hunc in modum , nempe , vt d ad 2 b ita_. 

2 a >J+ 2 g — bad 2a. 

Quj! K je.]u t Quandoque vero duplanda funt omnia , quod contingit quando in xquatione 
f ucnt fr^dho -f , Se fic luo modo de alijs fradionibus ; 

Quandoque rcfolutio incipit per analogilmum , nec vlla eft opus equatione nem- 
n/eimie •»- p C fi fuerit , vt b ad d ita a ad 2 a — 2 g — b duplatis antecedentibus fit , vt 2 
b ad d ita 2 a ad 2 a — 2 g — b, & per conuerfioncm rationis, vt 2 b ad 2 b — 
d ita 2 a ad 2 g b , & fubduplatis antecedentibus , vt b ad 2 b — d ita a ad 2 
g b , & conuertcndo , vt 2 b — d ad b ita 2 g ^ b ad a , & permutando, vt 
2 b — d ad 2 g *|» b ita b ad a , vbi ex tribus cognitis quantitatibus ea , de qua 
quaerebatur, innotefeit. ' 

Aliquando vero ex analogifmo gradum facimus ad aquationem qua comperta 
'm"*t grL ad alium analogifmum progredimur, vt ex duabus, vel tribus magnitudinibus co- 
atuxJxqeu » gnitis ea, qus latebat maniicfta reddatur ; itaque erit , vt r ad s ita a — b ad a 
'luxum, k . hoc autem analogifmo ad xqualitatem tradudo fit xquatio r a r b ^ sa 
— s b , & bis antithefi repetita fit squatio r b + s b “ sa — ra, qux rurfus 
ad analogiam reuocatur, fitque, vt s — r ad r s ira b ad a • 
j!cei”u!^in Plctunquc fiftimus in ipfa xquatione , qua explicata fecundum Artis prxeepta, 
,fj. «quxtie reperta fcilicct cius radice , hoc cft potcftatis affcdf, & quidem huiufmodi; prout 
potcftatis natura requirit, 

/*f, rTr”e- Quoniam vero fradionem xquari integrx magnitudini non raro contingit ; ob 
,« id reliquum cft , vt hac de re fermonem inftituainus;non omnis tamen fradio iru. 
w,,wWi- f U3 membra refolubilis eft , nifi nimirum illa , cuius numerator refolubilis cft in-. 
m .qu.thr . < j uas magnitudines, qux fuo dudu numeratorem ipfum efficiant . Huiufmodi autem 
refoiutione mutatur xqualitas in proportionem. 

JtTp, Rclolutio ipia hac Arte perficitur. 

11 p.iueifi * . Denominator fradionis reioluendx , & integra magnitudo , cui fradio ipfa xqua- 

tur, funto extremi termini quatuor magnitudinum proportionalium , magnitudines 
vero ’ C 1 U;K ^ uo dudu numeratorem efficiunt funto medij termini in eadem ferie , 
f t & contra; hoc enim pado abfolutum erit, quod oportet. 

iL Hac tamen > n re b?c obferuanJa conditio, vt videlicet primus terminus , & fc- 
luuim.iii eundus fint quantitates homogenex , liuc ciuldcm generis , quemadmodum etiam 
p>* { matia. tertia , & quarta ciufdem debent elfc natur.e, quandoquidem hctcrogenec compa- 
rari inuiccm non polfunt. Ratio enim duarum eft magnitudinum eiufdcm generis 
mutua quadam fecundum quantitatem habitudo; tres vero termini quandoque fuf- 
ficcre quidem pollent,- nihilominus fivnusbis accipiatur duorum munere fungitur; 
proprcrca quatuor conftituendos elfc terminos haud iniuria dicebatur. 

Primo fit aquatio Z? a . Oporteat (radionem hanc in fua membra rcfolue- 

rc, v* 
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rc, vt aqualitas in proportionem tratffmutetur. Refolubilis cft enim numerator in 
duas magnitudines , qua: efficiunt illum . 

Sunto termini extremi d, & a; medius autem b; fcu duo medij b bis repetitus, 

& fiet analogilmus, vt d ad b ita b ad a. 

Quoniam enim cft, vt d ad b ita b ad vt patet ; fatfum enim fub extremis 
aquale cft fa&o fub medijs ; ergo erunt termini proportionales } fcd aquatur 
ip fi a ; ergo erunt proportionales , vt fupra . 

Secundo cfto aquatio v ~ d' . Numerator refolubilis cft in duas auatitates , vt Exempla u. 
fupra requirebatur; fiant extremi termini a, & d‘; medij vero b, & b* , vt fit a- 
naiogifmus . 

Ve a ad b , ita b’ ad d' ; & ob eandem rationem termini funt proportio- 
nales, & conucrtcndo, vt d’ ad b' itab ad a. 

Tertio fit V 5 — g. Sunto extremi termini a, & g medij vero b , & d, vt fiat a- Exempte w, 
nalo a ifmus, vt a ad b, ita d ad g, & conucrtcndo, vt gad d ita bada. 

Quoniam cft , vt a ad b , ita d ad & hac fhnftio aquatur ipfi g cr- 
eo , vt a ad b , ita d ad g . Poliunt etiam fieri extremi termini b , d , &c. 

Quarto fit aquatio ~ f funt extremi termini a g, & f, medij vero b, & Exempte ir. 
d vel contra fiet analogilmus . 

Vt a Hp g ad b, ita d ad f, & conucrtendo, &c. 

Quinto proponatur cquatio * f fiant extremi termini a, &P medij autcinb, Exempte v < 
& d g vel g , & b d , vel d , & b g ; oftendemus autem eodem pacto quo Jupra^ 
terminos illos effc proportionales. 

Sexto proponatur “ f extremi termini fiant a, & f medij b>J< g, &d vel Ex(m t lu VE 
contra, &c. vt fiat analogilmus. 

Vt a ad b >$* g, ita d ad f,vel contra, &c. 

Septimo fi proponatur aquatio ZZ a funto extremi termini g , & a medij Exemplarii 

vero b d , & b d vel contra , vt fiat analogilmus ob rationem fimilem prx- 


Exempte IX. 
Exempte X, 


cedentibus. 

Vt 2 ad b ■>¥«• d, ita b — d ad a. 

Otftauo proponatur -* y — — — f fiant extremi termini a , & f medius vcr 6 b Exc f lu vW ' 
d nam ex dudu b •>$<• d in fc fit ille numerator; fiet analogilmus. 

Vt a ad b ita b 4 * d ad f, vel contra , &c. 

Nono fit aquatio n* 1 -**^* -^ — f fiant extremi termini a, & f, medij verd b 
d, & b g, &c. 

Sit iaii ~ a* fiant extremi termini g’ , & a* medius vero b d , & erit , vt g’ ad 
b d ita b d"ad a’ . Vel finr extremi termini g* , & a‘ medij vero b’, & d*. 

Hoc eodem modo procedendum in reliquis fraftionibus, cum gquantur integris 
magnitudinibus , numeratorefque funt refolubiles , vt fupra iam f?pe diflum fuit . 

Quando autem numerator fraftionis non eft refolubilis ad eum modum , vt di- 
ximus , fra&io nequit in fua membra refolui , inde tamen non fit , quin equalitas 
ipfa ad proportionem reduci poffit , vt fuperius innuimus. Firque hac Arte ; frac- 
tionis denominator , & integra magnitudo , cui comparatur fragio , extremi fin* 
termini ex tribus proportionalibus ; r adsat vero ligata , quam parenthefi fignifi- 
camus, cfto terminus medius, vt fit aquatio z: a ; funto extremi termini h , 

& a, medius vero fit numerator, vnde fiat analogifmus h; ijt ( b d eft f gji a ; 

Quoniam enim eft , vt h ad R ( b d t g ) ira Jfc ( b d 1 g ) ad ^ 
autem eft frattio aqualis ipfi a ; erunt proportionales ob id termini , vt fupra i & 

ita de alijs aquationibus intclligc, &c. Vt fi foret - a i fiet analogifmus 

S-j^r; 9tfsb-^rd);a. r e v Vj, r- • a- 

Obferuetur autem perpetuo homogcncorum natura; 11 enim ruerit lic mlti- 

tuenda eft analogia, vt b , & e fint antecedentes , vnde fiat , vt b ad e ita d 1 ad 

aliud planum; illudque fit P, & fic decueris. . 

Quandoque euenit , vt per analogifmum vltimo loco habeatur ignota quantitas 
non fcorfim , fcd vel affedla per negationem nota quantitatis , vel per affirmatio- 

P 2 nem 
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Exemplum . 
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nem per negationem, fi fuerit, vt b — e ad e ita 2 d ad a — d vbi quarto lococx- 
tat a — d . Hoc autem nihil cft , nam certum cft ex tribus cognitis quantitatibus 
b — e ; e, & 2 d; quartam quadam innotefccrc , h?c autein non cft aqualis a fed 
a minus d . Si igitur adinucnt£ quantitati addatur pota ij|a quantitas d conlurgct 
quantitas qu.xfita aqualis a . 

Ita per affirmationem, fi fuerit, vtr*$ts ad s, ita 2 bad b a in quario loco eftac 
quantitas ignota, fed non feorfim, verum, vt ea innotefeat, fatis iupeiquc cft ex- 
tribus illis terminis notis r ■){< s; sJ 2 b , colligere quartam quantitatem, nam hac 
erit equulis non quidem a, fed b a, quare li ex inuenta per analogifmum 
quantitate auferatur nota quantitas b, que relinquitur nota, fiet cqualis a. 

Illud porro animaduertifle oportet , per alium analogifmum fieri pofle notam- 
feorfum quantitatem, qu^fitam, qua de re paulo mira fermo redibit. 

Aquationes igitur praediatis modis ad proportiones lifii refpondcntes, reuocan- 
tur. Vnde 

Si fuerit ba" e d, erit, per congruam avaAwf/vatq; re folutiuo ordine procedendo 
vt b ad e ita d ad a. Vel etiam permutando erit , vt b ad d ita c ad a ; Vel con- 
tra ex proportione colligitur xquatio per a’> 0 v 7 ro;py'p*(ir . 

Et li fuerit b a p A n e a Z d f fa&o parabohlmo , proueniet ~~ ~ a fiet au- 
tem analogifmus, vt b r^n e ad d ita f ad a,- vel etiam permutarim , vt br^n 
e ad f ita d ad a, vel contra ex proportione, &c. 

Nec diffimilitcrfi fuerit b a “ e d di laCio parabolifmo, per b, erit'_izizl f 
Z: a . Atque adeo fiet , vt b ad e f ita d ad a vel pcrmuraciin , vt b ad d ita 
e j-A-) f ad a . Vel contra ex proportione , &c. 

Si fuerit b a e a z d f f-*n e f fido paraboli fmo nempe omnibus appli. 

catis ad b p^-i e fiet ' — a fit autem analogifmus , vt b e ad d r A n 

e ita f ad a , vel petmutatim , vt b c ad f ita d r A '"i f ad a . Vel contra ex 
proportione colligitur aequatio. 

Si fuerit baZZ e’ — d 1 per parabolifmum fit'-^— — a » vnde analogi.rr.us, vtb 
ad c ♦$« d ita c — d ad a vel permutarim , vt b ad e — d ita c d ad a . Vel 
contra ex proportione colligitur squalitas. 

Si fuerit baZ c‘%ca per antithefin fiet b a — e a ~ e* fado parabolif- 
mo , omnibus videlicet applicatis ad b — e fiet ^ IZ a. Vnde fit analogilmus, 
vtb ad e ita e a ad a , &diuidcndo, vt b — e ad e ita e ad a . Vel contra., 
cx proportione fit gradus ad aequalitatem. 

Si fuerit b a— e’ — ea per antithefin fiet b a vjt- e a “ e’ inftituto parabo- 
lifmo, nempe omnibus applicatis ad b -f- c fi« vxr — a - 

Vnde analogifmus , vt b ad c ita c — a ad a , & componendo , vt b ^ e ad c 
ira c ad .1. 

Si fuerit b a - b d Z c a per antithefin et b a Z c a HE+ b d , & 
rurfus ba — c a Z b d inftituto parabolilmo, omnibus fcilicct applicatis ad 
b-efitp.^ a. . . , . , . 

Vnde analogifmus, vt b ad c ita a ad a — d , & diuidendo, vt b — c ad c ita 
d ad a — d , & per compofitionem rationis contrarie fidem , vt b — c ad b , ita 
d ad a. Vel contra ex analogia fit procedas ad squalitatem, &c. 

Si fuerit ba — b d — ea -f+cd per antithefin liet b a Z ea >J*cd>{tbd 
& rurlus ba — eaz c d ^ b d , & per pjrabolifmum fit ' 4 ^ — a. 

Vnde analogifmus, vt b ad c ita a 4 * d ad a — d, &. diuidendo , vt b — c ad 

c ita 2 d ad a d ex hoc analogifmo colligitur. Se de qua quxritur quantitas , & 

fi non feofim exhibita , hoc enim nihil refert, nam vt fupcrius quoque tetigimus , 
quarta per analogifmum , quantitas , allata fi augeatur nota quantitate ; qua per 
negationem, ignora quantitas afficitur, ipfa quantitas ignota comparabitur. 

Alia, & li longiori diicurfu , via fupereft, per quam procedens analyfta , feorfim- 
quantirarcro ignotam conlequetur, quod etiam iuperius adnotauimus; Si enim fue- 
rit, vt b ad c ita a d ad a — d , inuertendo quidem erit , vt c ad b ita a — d 
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ad a t d, & componendo contrarie tamen, fiet vt c ad c t b ita a — d ad 2 a, 
erat autem, vt b — c ad c ita 2 d ad a — d , modo eft vt c ad c t b ita a — dad 
2 a erit , vt b c ad c | b ita 2 d ad 2 a, vel ita d ad a , quod cx ^qualita- 
te colligitur ; vnde quantitas ignota , qui fupponebatur a , hoc analogifmo de- 
prehenditur feorfim a#omni alia feiun&a quantitate, vti pcrfpicu£ conltat. 

Si fuerit b d | b a n c d — ea per antithefin fietb d^b a|ca - cd. Se x. 

rurfus ba*j4ca“cd — bd, fa&o parabolifmo fiet — a aequalitate ad 
proportionem rcuocata, fiet, vt b ad c it3 d — a ad d *|« a , & componendo, vtb 
«}« c ad c, ita 2 d ad d 4* a. Deinde cum fit, vt b ad c ita d — a ad d 4« a, in- 
uertendo erit , vt c ad b ita d 4« a ad d — a , & per conucrfioncm rationis , vt 
c ad c — b ita d 4, a ad 2 a quare cum b*frc,fc,c — b lint proportionales, 
quemadmodum 2 d, d«f a, 2 a, luntquc boni accepti in eadem ratione proin- 
de, ex iqualitatc erit, vt b 4« c ad c — b ita 2 d jd 2 a fcu d ad a ; Contra ve- 
ro cx analogifmo infertur iquario. 

Si fuerit b a 4* b d ~ c a — c d per antirhefin fiet b a 4» b d 4* c d _ c a,& ***ftext 
rurfus b d 4* c d - c a — b a Inftituto parabolifmo, fiet iquatio — a erit 

proinde , vtcad b itaa 4* d ad a — d, & diuidendo , vt c — bad b ita 3 d ad a 
— d . Rurfus cum fit , vt c ad b ita a d ad a — d , erit inuertendo , vt b ad c , 
ita a __ d ad a 4« d, Se per contrariam compofitionem rationis , vt b ad b 4* c ita 
a— d ad 2 a. Cum itaque fit, vt c _ badbita b »fcadb,& infuper,vt2 d ad a 
_ ,3 vt a d ad 2 a; luntquc fine accepti in eadem ratione , proinde cx squa- 

litate* erit c - b ad b * c ita a d ad a a fiuc d ad c . Contra vero cx analogif* 
mo infertnr iquatio. 

Si fuerit bd - b ca*|*cdpcr antithefin fiet b d - c a ^ bafcd,& - r "* 
rurfus b d — cdH c a 4« b a. Inftituto parabolifmo, fiet — a . Proinde, 

vt c ad b , ita d a ad a d , & componendo, vt c — d c 4. b ad b; ita 2 d ad 

a 4* d . Rurfus cum fit, vt c ad b , ita d _ a ad a 4« d erit inuertendo, vt b ad c 
itaa A d ad d — a, & per conucrfioncm rationis, vt b ad b — c ita a 4* d ad 2 
a Quarto cum fitit proportionales c 4» b b — ,&2d a4 *d 2 a funtque fi- 
ni accepti in eadem ratione proinde ex iqualitate erit, vt c .}♦ b ad b — c ita 2 
d ad 2 a feu d ad a. Contra vero cx analogifmo, infertur «qualitas , Ser. 

Si fuerit b a — b d “ cd — caper antithefin fiet bar cd 4* b d — ea, £ X ? f uxiir. 

&rrurfusbafcaz: cd fbd. , 

Inftituto parabolifmo omnibus nimirum applicatus ad b 4* c proucmt a _ d . Proin- 
de erit, vt b ad c ita d — a ad a — d, quare fiet d «qualis a, neque enim maior, 

fucrit°b d^—^b a - c a — c d per antithebn fiet b d 1: ba4* c a - cd zxefiaxnV 
& rurlus fiet b d 4, c d - ba^ca. Inftituto parabolifmo , omnibus fcilicet 
applicatis ad b 4» c fit d — a proinde erit, vt b ad c ita a - d ad d _ a , atque 

hinc concluditur d «qualis a . , : n . 

Hic porrb non eft cur amplius immoremur , ex hadenus enim didis exiftimo 

cuique pcrfpcdum futurum qua arte vti oporteat ad huiusmodi per- 

ficiendam , eft autem oper? pretium fe fc ad hanc pragmatiam adijccrc cum inde 
maxime pendeat iquationum explicatio ,& cuiufcunque Theorematis , vel Pro- 
blematis , analyfis, atque fynthefis,- quamobrem non grauabitur Analytici Difci- 
plini ftudiofus tradita, qui funthucufquc pneepta memori? committere , vt cum 
opus fuerit, obuiafit de quo quaeritur refolurio , & via pateat ad quaracunquc rc- 
folutioncin, compofitionctnque inftituenJam . 
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De aequationum natura atque coqfHtutione 
dignofcenda. 


C A P V T X V 1 1. 


^ Z' 


Vf On parum conducit ad arquationis explicationem ipfius naturam habere per- 
X >1 fpe&am ; nifi enim quifpiam introfpexcric cius principia, atque adeo natu- 


n nutant . 


Multum coi- 
durie ail ex- 

fhea’ict.em^i — - ~r~ - 'i — i — 'I * * * . . « 

aquario um, ram fuerit aflccutus haud poterit artificiose illam explicare ; uropterea hoc in ioco 
tarum latoc n obis incumbit onus tradendi methodum» qua aequationes iplas recognofci poflint, 
& q u a induftria carundcm primordia, atque conftitutioncs deprehendi queant. 
jEquatitnet ’ Quoniam autem non raro hc praeparatione indigent , antequam feliciter exphea- 
pierumqucj r j poilinr , pr?fcrtim cum de magnitudinibus homogenis potcftatcs negatur, vel ita 
hai^mame mixrim homogcnca: magnitudines de poteftatibus ipfis negantur , & affirmantur, 
quem exfUtm vt affc&ioncs negata: pr?polleant affirmatis, poftrcmb cum affectiones fradtis , vel 
afymmctris numeris exhibentur ; propterea fupcrcft hic differendum de aquatio- 
num origine , primaque conftitutione , vt nimirum his cognitis fternatur via , me- 
thodufquc paretur ad carum explicationem , ad quod vt dicebamus multum refert 
cognofcere , vnde nam aequationes fuum ortum ducant . Id porro pluribus modis 
affequi licet , & primum ex ZW w ' Ztte/i . Hac autem indagandi conftitutioncnu. 
aquationum Viam primus Victa defignauit , qux ciim regia fit , ommittenda non 
cft , illam primo calcare , aliam , fi qua: fupererit non negligentes ope- 
r? pretium duximus Zrnw Zetcjis inquiiirioncm fignificat , nomen enim-, 
graecum eft, fignificans apud illos idem , quod apud Latinos, inquifitio quamo- 
brem 7rpofiAn'fAtt Z mxTixoy , Problema Zctciuo» , idem fignificat , ac Proble- 
ma quxfitorium , fiuc inquifitorium , vt enim Z*Wm®> nempe qu?ftio , a verbo 
luna , quod Graecis fignificat qu?ro, ita Zi mtyf vnde Ztrrvmxot Philofophi dicun- 
tur oi t$tx7ixoi xat\m7TTixot' teftc Laertio » qui nihil affeucrantcr cnunciabant , fed 
ftmper quarcbant , rei veritatem inueftigantes , vt (u^mrnrt curiofus , & natur? 
icrutator dicitur . Ita fit , vt duplex problema fit Zmmixci , Zetcticum vnum , Sc 
avctAorixar Analyticum alterum,- illud qu?fitiuum , hoc autem rclolutiuum diceres, 
avexAinijo» opponitur w$ntxcr, nempe compofitiuum • 

Hic vnus , & quidem prxeipuus ex modis , quibus inquirere licet aquationum 
primordia, alij quoque extant de quibus infra , fed hinc par erat exordii i cognita 
p imcrj.g^ autem Aquationum natura fit obuia , ad earum explicationem , in quo totum 
tft ex /.eteti. j iu ius Artis momentum cft Vieta celebris Analyfta vfus Zetcticis ad indagandam 
aequationum naturam, atque conftitutioncin; nec immerito, nam vt ex fequentibus 
aperte conftabit cognita aquationis natura ex Zerctico , ftatim ad cius explicatio- 
nem via aperitur, quo fateamur neccffc eft magni faciendam effe methodum ex 
Zctetieis defumptam. Noftra vero inuenta hac in re poftmodum afferemus. 

Qtiauis hac de rc multa diceda fupcrcffcqca tame iuuat prxtcrirc filcntio, nam id fo- 
lum cft nobis in animo , ncceffaria tra&are qux nimirum ad oblatum quodeunque 
rcfolucndun» Problema conducunt , idque prxftiturum Deo adiuuante credi- 
derim, fi diligenter adnotauerim, qua: in Problematum refolutionc hadenus exper- 
tus fum, mulrum enim conducit ad Artem aliquam, vel primo inucniendam , vel 
inucnram illuftr.ir.dam, ac promoucndam expertum effe qu?ad illam pertinent; prop- 
terea quod fjcile quifque notat vlrerioribus opus effe pr?ceptis , nec vniucrfam Ar- 
tem iam traditis effe compichcnfam; cum non pauca eucniant,qu? maiorem indu- 
ftriam requirant. E: fi ignur ab ahjs difciplinam adinucutam t metandam fufee- 

perim» 
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peri dc quo veteres, fapienti? proceres merito gloriari poffunt , tamen illud Jaudis 
nobis obtigiffe fatis, fuperque fit, illam eo deduxiffe, vtquxohmdificillima , ac in- 
extricabilia, vel Theoremata demonftratu , vel Problemata folutu credebantur mo- 
do fua fponte quafi dixerim, occurrant . 

Haud , Zctefis innftituitur, nec £<*« quidem, vt praeclari Hi mus Analyfta 

dicebat , cum pura a puris, affeda vero , ex affedis , ratio didet proficifci ; qua- 
propter ad deprehendendam conditionem aquationum pertinentium ad puras po- 
tcftatcs , Artifex ex daris duobus lateribus poteftates inquiret; Ad aquationes po- 
teftatum firapliciteraffedarum, ex data differentia , fumraauc laterum inueftigabit , 
vel fuorum graduum vna cum dato fub ijs, vel eorum gradibus paribus , vel difpa- 
ribus fado ex lateribus alterutrum; Atque demum ad aquationes multipliciter af- 
fedarum affedione adiunget affedionifub diucrfis gradibus parodicis laterum , Vel 
fc non adiget Analyfta vni quxftionumformu!e,fed fub Zctcticis, fubquocumque 
effido , vel dato themate debebit fe exercere, admonendus cft vero ille, vt recor- 
detur , qux Geometrico operi eft aptaturus latera ad extremas lineas redas refer- 
ri in ferie continue prodortionalium, fada vero fub lateribus , & laterum paribus, 
vel difparibus gradibus ad poteftates aliquarum ex medijs; cumque in xquationctn 
incidet fuo ben£ obuiamyu^sowuade illo jrpq&jvut condet, fimilccuiufcumquc squa- 
litatis sv$ra.Tixoy , hoc eft compafitiuum , & tx^nixat fcu t^tryurixor , hoc cft expofi- 
tiuum. 

Quid autem ad xquationum fimilitudinem requiratur, fupcrereft , vt videamus. 
iEquatio dicitur aquationi fimilis, cum par cft vtrobique potcftas, fcu xque alta_, 
& ipfa affeda, vel afficiens fub pari gradu, vel eadem affedionis nota . Vndeduas 
aquationes non immerito fimiles effe dicemus, cum in vtraque idem eft potcftatis 
gradus, c^dcm funr affediones, ac ob id fi omnes termini , ex vna parte reperian- 
turequalcs nihilo , tunc aquationes fimiles erunt , cum in vtraque idem eft primus 
terminus, & reliqui termini in vtraque fimiliter funt affedi, & fi in vna, aliquis 
terminus , defuerit , is quoque defit in alia; fupponendum autem fimilium fcilicct 
aquationum, eandem eife conftitutioncm. 

Ca’tcrum, vt alibi etiam adnotatum fuit, triplex aquatio eft , xaraipaTizn cata- 
phatica, aVapaTBxn, apophatica, amphibola ; hoc eft affirmatiua, negati- 

tiua , & ambigua . Qu? autem dida funt facili ex infra dicendis cognofccntur , 
interim perfpicuum illud efto, vt pote ratione deprehenfum, affeda quidem ab af- 
fedis originem ducere , quemadmodum pura a puris , atque adeo ad dignofeen- 
dam conditionem xquationum pertinentium ad puras poteftates operx pretium el- 
fc ex duobus datis lateribus poteftates inquirere, & ad aquationes affedarum fim- 
pliciter potcftatum ea opus efle perficere, qnx paulo fuperius innuimus. 

Supcrcft autem , vt ad quadraticarum xquationum conftitutioncs ex Zcteticis 
gradum faciamus; Huius inuenti audor Victa cft fed hic multa alia, ad idcmfpcc- 
tantia non fine magno Artis incremento fubijcicmus , prxdidarum igitur xquatio- 
num conftitutioncs, funt, ad cum, qui fequitur in modum . 

Quadraticarum <*auationum natura , ac conjhtutio ex Zctcticis aperitur . 

Dc conftitutiuis igitur quadraticarum xquationum ex Zctcticis hic differendum, 
ea vcr 6 funr, qux feqquntur. 

Si fit xquatio a' b a ^ 2* , funt tres proportionales radices , quarum media 
eft z» extremarum differentia eft b ; fit autem a , minor extrema hoc Victa deduxit 
cx Zctetico, 

Data media trium rectarum linearum proportionalium , & extremarum differentia , 
\epreire minorem oxtremam . 

Media e tribus proportionalibus magditudinibus fit 2, at vero b fit extremarum 
data differentia . Minor extrema efto a ; maior igitur erit a b; rcdangulum au- 
tem fub his eft a' b a , & quoniam fadum fub extremis in ferie tiium propor- 
tionalium xquale cft quadrato medi£; proinde a‘ ft«ba xquabitur 2 1 ; hoc autem 
cft, quod fuperius ordinabatur; conftat igitur huius xquationis quadraticx confti- 
turid, hinc enim cauatio ipfa originem trahit , conftitutioncmque fortitur. 

Hadc- 
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Ha&cnus vera di&a numeris etiam explicari poffunts propterea. 
inMUiaTii S‘ c aequatio i 48 K ~ 324; cric Rt 324, hoc eft 100 media inter extremas, 
tinantur . quarum differentia erit 400 , & fit 1 R minor extrema e ferie trium proportiona- 
lium 6 , 100, 54, & ita quidem eft , nam quadratum ex 6 eft 36 , cui fi addideris 
288, fcilicet radicum pretium, fiet 324 , confiat igitur propofitum. 
jiii» minii, Huius autem cquationis , vt & fcquentium natura alijs quoque infra dicca- 
fraMiiarum d; s modis deprehendetur , interim ex Zetcfi primo loco , vifum eft illam- 
mura jtcia- inquirere, 

ratitur infra , Sit trquatio a' — ba Z 2 z’ . Sunt tres radicesproportionales,quarumeftmcdia 

fra/rttjmmj. z ^ & cxtrcmarum differentia eft b , fit autem a , maior extrema , hoc autem Vieta 
adinktnit, dcdUXlt CX ZetetlCO . 

Ztttnatm . Dais medis trium proportioualium , atque differentia inter extremas reperire maiortm 
extremam . 

Maior extrema cfto a, ergo minor erit a — b,-re<ftangulumfub his eft a‘ — ba, 
& ob rationem fuperius allatam erit atquatio a* — b a Z z* . Hoc eft autem, 
quod prius ordinabatur . Numeris autum eandem hanc aequationem fic ex- 
plicabimus . 

Sit tcquatio r Q.^ 48 R ZZ 324, cfi^ 324 hoccft 18, media inter extremas, 
quarum differentia eft 48 , & fit 1 Q^maior extrema e ferie trium proportionalium 
6, 18, 54, & ira eft, namque, fi radicis pretium eft 54, cius quadrarum erirapi 6 \ 
a quo fi auferatur 2592 , pretium radicum , remanebit 324 comparationis ho- 
mogeneum. 

Hinc igitur huius arquationis narura, ac primaria origo deprehenditur. 

Sit atquatio b a — a’ ZZ z*. Sunt tres radices proportionales , quarum eft me- 
dia z, & extremarum aggregatum b j &fit a minor, vel maior extrema; hoc autem 
Victa deduxit ex Zeretico, 

z tuti tum . Data media trium proportionalium , & aggregato extremarum reperire alterutram ekj 

extremis . 

Data fit media z, & aggregatum extremarum fit b; Oporteat reperire alreru- 
v tram de extremis . Minor extrema cfto a; erit ob id maior b — a, quapropter erit 

aequatio b a — a* z: z’ obeam,- quam fuperius rationem attulimus . 

Sit maior extrema a; ergo b — a erit minor extrema; ac proinde ba — aequa- 
bitur z' ; quamobrem a vel de minori , vel de maiori ipfarum extremarum poterit 
enunciari ; quandoquidem amphibola cum harc fit atquatio duplicem habet radi- 
cem,- ex Zet crico itaque huius aequationis primordia mnotefcunt. Numeris verd 
fuperius didt a fic poterunt declarari. 

Sit a?quatio 60 R — 1 Q ZZ 324; media quidetu inter extremas, quarum aggre- 
gatum eft < 5 c,crit 324, & fit 1 R minor, vel maior extrema ex ferie trium pro- 
portionalium 6 , 18, 54, erit enim d, & 5 4, fuperioris aequationis radix. 

S C H O L 702V. 


Sutniuidifla 
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O Va h attentis de quadraticarum ijlarum conflit utione ditta funt , facili poffunt Geo- 
metrici demonjlrari . Si enim fit aquatio a' dtp b a ZZ *■' citra laborem confiabtt 
cfie tres proportionales quantitates , quarum media . _/ c. 

fit z, , & extremarum differentia fit a , fiat vero a , 
minor extrema. In appofito diagrammate coejjiciens 
efio ab, fr ad extremum 11 punctum erigatur per- 
pendicularis b c , qux poffit comparationts bomoge- 
neum \ mox autem a h , bifariam dtmfa in h , cen- 
tro f. , interua/lo ea; vel h b , defer liatur circulus 
a r, b f ; dande a puncto c per b , centrum agatur 
c is e f ; qux a pcripbtna primo fccetur tn d . dein- 
de terminetur 1/1 f , erit quadratum ex c d , plus 
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ull angulo c d f , hoc eft plus reti angulo comprthenfo fub c d , & d f , hoc eft a e cocjf.ciente , • 

aquale rc et angulo f c d , hoc cjl quadrato c e ; praterca c b , poterat comparationis homo- 
gcneum-,funtque cd,cb,cf, proportionales , vt media' fit c b , extremarum diffe- 
rentia d f , patet igitur propofitum . 

Ita etiam fi fit aquatiu a' — iC media trium proportionalium eft z, extrema- Explicatur 
rum differentia eft b; & fit a, maior extrema, idqtte confiat , namque in fuperiori fchema- 
te 1 fi a b ,y*« f i> , fit coeffictens , 4/ e c pojfit comparationis homogeneum . Quadra- ’* ’ 

f«/w ex c f minus r e ll angulo c f d aquale eft relt angifjp f c d ; Aor eft qnadrato ex b 
c , eft igitur radix c f , erat enim d f coefficienti aqualis ; at vero c b poterat compa- 
tionis homogeneum , (f quadratum ex c f, minus rcll angulo c f d, aquale eft quadrato 
rella b c ; /uni que c d , d b proportionales , quarum minor extrema c d , maior autem 
c f media vero ic; qua poterat comparationis homngeneum ; extremarum differentiae 
coc/Jiciens e f . Patet igitur propofitum. 

Ita demum fit aquatio b a — a' ZZ z,'. Ofiendemus ex 
tribus qroportionalibus mediam efie ex trema- 

nt m autem aggregatum b , fieri que a, mi nor em ,vel 
ma rorem extremam. In adi unito enim Schematce 
recta a e, fit coejfictens , fiupra quam defer tptus fit 
jcrnt circulus a d b > ex puncto vero b, erelta fit 
perpendicularis b c , potens comparationis homoge- 
neum ,4 punito autem c, altae D para/e/la ipft a 
b occurrat peripheria in d i 4 punito d agatur 
d e perpendicularis ad a b i cum igitur relt an- 
gulum a b e minus quadrato r at e c hoc eft rtHangulam a e a , aquale fit quadrato ex 
de, feu b c , (jr ab erat coefficiens ; b c vero poterat comparationis homogeneum , erit 
d b radix, funtque proportionales e b , e d , ea quarum medta eft e d , fiue b c , ex- 
extremarum autem aggregatum ab : ad radicem igitur minorem quod attinet patet pro- 
pofitum . Conflabit etiam de miaori , eft enim relt angulum b a e minus quadrato ex 
a d, aquale relt angulo b a a , hoc eft quadrato e x D e , fiue b c ; proinde radix er it a e . 

Supra dictarum autem aquationum natura , atque conftitutio aliter quoque deprehendi- 
tur nimirum , vt fuperius quoque monuimus per E 'nutui wt rar i/aoiai . Si tamen id ’ 

pra oculis habeatur , quod in fequentibus fuse tr altabitur, nempe vniufcuiufque aquationis 
dari duas, vel plures radices, fi etiam fermo fit de aquationibus affeltts , & quidem duas \ 

cum aquatio fuerit quadratica, tres fi fuerit cubica, tot, nimirum, quot dimenfionesfunt 
poteftatts afficit a ; quadratum enim duarum eft dimenfionum , propter ea quadrattea aquatio 
duplicem habet radicem , cubus trium eft dimenfionum \ ob id aquatio cubica tres radices 
habet, <fr ito deinceps ; illud porro eft animaduertendum , quod in aquatione quadratica. 
e duabus radicibus fape accidit, vt vna fit falja , hoc eft minor quam nihtl , altera autem 
vera i hac de re tamen fuse in feqeenttbus differendum erit i inter tm tamen hoc in loco tu- 
uat animaduertiffe , quod etiam in prima parte tetigimus, & hac de re multa quidem 
fcripfimus . i 

Ad hanc autem alteram viam, qua natura, atque conftitutio aquationum compofitarum in 
dagatnr , earum nempe , qua ad hoc primum genus pertinent praftat facilitatis gratia per 
anttthcfin , fi c aquationem ipfam parare , vt ex vna aquationis parte nihil exiftat , atque 
adeo cum nihilo tnftttuatur a' ni eam, prius tamen aliquid de fimplic ibus dicendum. 


Ali^ quaedam , & primo fimplicium, deinde compontarum 
Aquationum conftitutiones . 

« # 

Cifntutio fim 
plicis tifiutio 

S I propofita fit aquatio a* — g’ o . Ortum ducit a duabus , aquationibus fc • iu j ix dsudus 
quentibusa — g ^ o.&a+frg — ocx harum enim multiplicatione mutua fit *»* 
a * — g 1 rr o. Ipfius igitur dute funt radices, vna quidem vera , nempe g , altera 

itidem 
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itidem eadem g, fed falfa, quarnm fcilicet vtraque aequalis cft ipfi g. Hunc olim 
conftitutionismodum attigerat Beaunc , auxit Erafmius > & nos adijecimus, qu$ 
peropportuna ad abfolutam argumenti tra&ationem videbantur. 

Prefciirur eri Si fuerit a* +J* b a ZZ bc, Huius equationis ea elt originalis aquario , qua: per 
multiplicationem quadfaticam c radicibus binomijs ortum ducit i m hac cnimfac- 
j iumrifJtpTf tum ex radicibus multiplicatis , radicibus ipfis mnltiplicandis fub ipla forma tan- 
tummodo multiplicationis ordinatis , aequatur . Hinc autem originem trahit fiipc- 
rior equario; li enim a aequatur b; vtique a — b aquabitur o; polito igitur , quod 
a sequetur b ,• etiam radices multiplicanda a — b , & afc fub forma multiplica- 
tionis tantummodo ordinata*, aquabuntur o ; at vero hilce radicibus binomijs mul- 
tiplicandis fa&um ex multiplicatis , nempe a* — b a c a — bc “ o( hoc 
autem fit, fi aquatio a -.-bz: o ducatur in aquationcma«j«c ZZ <*) aquabitur, & per 
antithcfin a’ — b a >§♦ c a aquabitur b c. Retentis autem omnibus terminis 
cx vna aquationis patte facilitatis gratia, ita vt ex altera cxiftat o , cui lupradic- 
ti termini comparentur; atque adeo lint nihilo aquales j propolita aequatio erit ad 
hanc formam redada J, ~* a — bc ^ o, qua a, binomijs prodictis, taoquaiu 
a radicibus originem trahit, e quibus vna nimirum a — b radix cft vera , altera-, 
vero fcilicet a ,$<• c eft falfa , vnde b, cft vera , at vero c, ett falfa . Hisfup- 
pofitis, 

frcpmitur <• Propolita fit aequatio a* f d a — g* ZZ o . Ex hypotheli quod c, maior fit quam 
//nano ru itt b a*quatio iam dida limilis erit fuperiori, vt patet , eiufdcm propterea lunt naru- 
mfiuuM m- rjc at q UC conftitutionis, fada igitur mutua earum comparatione, ac vtriufque fe- 
(ma-Jahca. dundis terminis inuiccm collacis, innotcfcit c — b aequari d ; cumque c loret ra- 
dix falfa , b autem vera , coefficicns lublateralis » nempe d deprehenditur aequalis 
differentia inter c , &b> atque adeo inter radicem fallam , & vcramjhanc eandem 
coefficicntem oriri cx applicatione differenti? poteftatum» ad aggregatum laterum 
infequentibusoftendemus • Intclligimus quoqueeognita c»falfa, veram b, aqua- 
lem cfle c — d, vt cognita vera b,fal/am c, aequalem elfc b d , addilcimus iti- 
dem collatis vl.timis tt*rminisg*,?quaribc, nempe re&angulo fub ipfis radicibus ve- 
ra^ falfa, vnde falfa c, cognita, veram b?quari cognita vera b, falsam csrquariV-. 

Sic igitur fe habet, huius aquationis conftitutio, vnde quammaximb patet adi- 
tus, vt ex fequentibus pefpicuum fiet ad eiufdcm explicationem. 

Cchtrettti Coharcnt hgc autem cum pra*ccdentibus; funt enim tres proportionales magni- 
t»m /Afiriori tudines, 6 quibus extrema du? funt radices , vna quidem vera , altera vero falfa 
7on/i ftutZ'; in cquationc , in qua quadratum alficitur adiunCtione plani fub latere , daraque 
mm frtttdt» coetncicnrc longitudine , vnde in fuprapofito fchemate infra repetito , b c poteft 
ttftmtthtntt comparationis homogencum iuxta priorem equationis formam , quod iuxta pofterio- 
" J rem vltiinus efteius terminus i d c radix cft vera, cuius quadrarum alficitur adiunc- 

tionc plani fub laccrc, &c. Radix falfa cft fc, differentia f d, cocflicicns cft lublateralis 
longitudo; cx vera radice d c,, in fallam p c,fit rc&anguluinp c D.quod eft aequale 
quadrato ex b c ,- in huiufmodi igitur aquatione perfpicimus coeificicntem f d dif- 
ferentiam cfle inter veram radicem oc.dt falfam f c, atque cognita falfa f c, ve- 
rarno c, ?qpalcm effe ipfip c, minus f d , & cognita verao c,falfaniF c,cfTecqua- 
Icm ipfi d c, plus f o , «St quadratum e c, aquale ellc rcdangulo f c d, fub falfa , & 
vera radice, «St cognita falfaF c, veram i» c, aqualem eife magnitudini ortiuae ex ap- 
plicatione quadrati b c, ad f c , cognita autem u c, falfamF c, cqualem cfie ma- 
gnitudini ortiuf cx applicatione quadrari t c, ad veram radicem d c, 

Trcfonitur Si fuerit a’ — b a ZZ b c. Huius aequationis ea cft originalis aequatio, quae per 
n t in„iy- multiplicationem c radicibus binomijs ortum ducit , in hac enim faiftum cx radi- 
cib t us multiplicatis , radicibus ipfis multiplicandis fub ipfa forma tantummodo 
f-ttMnji/vr , multiplicationis, ordinatis aquatur. Hinc autem originem trahit iuperior aequatio. 

Si enim a, aequetur b , vtique a — b sequabitur o , quod fi a b sequetur o ergo 

facium ex a — b in a ■>{<• c aequabitur o,pofito igitur quod a.xquetur b,- etiam ra- 
dices multiplicandae a — b , & a >{<• c , fub forma mnitiplicationis tantummodo 
ordinata; aequabuntur o , at vero hifcc radicibus binomijs multiplicandis , faftum 
• • ex 
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cx multiplicatis , nempe a‘ — b a e a — b e ( hoc autem fit, fi xqua- 
tio a — b s o ducatur in aequationem a^cno) aquabitur ,* & per anti- 
rhefin a’ — b a +J* e a aquabitur b e . Retentis autem omnibus terminis ex v- 
na aquationis parre , facilitatis gratia , itaut ex altera cxiftat o , cui fupradufli 
termini comparentur, atque adeo fint nihilo aquales , propofita aquatio erit ad 
hanc formam redafla a — b e =: o, qua a binomijs prxdiflis, tan- 
quam a radicibus originem trahit , e quibus nimirum a — b radix eft vera, altera 
vero fciliccr a -Jk e eft falsa , vnde b, eft vera; ac vero e, eft falfa , His fuppofi^ 
tis. 

Propofita fit xquatio a* d a — g’ H o, ex hypothcfi, quod b, maior fit quam 

c, xquatio iam dida fimilis erit fuperiori, ve patet , eiufdcm proptcrca funt nature 
atque conftiturionis , fa«5ta igitur mutua carum comparatione, ac vtriufquc fecun- 
dis terminis inuicem collatis,innotefcit e — b ^qualem effe — d,vcl d, xqualcm effe 
b — e; eiufdcm cocfficientis ortum alium, in fequentibus oftendemus; cumque e, fo- 
ret radix falfa ;b autem vera, cocfficicns fublateralis, nempe d, deprehenditur aqua- 
lis differentix inter e, & b atque adeo inter radicem falfam, & veram; Intelligimus 
quoque cognita falfa e, veram b, xqualem effe d e; cognita vera b, falfam e, ae- 
qualem effe b — d . Vltimifquc terminis collatis . 

Addifeimus itidem g* xquari b e, nempe rc&angulo fub ipfis radicibus, falfa, & 
vera, ac ob id cognita falfa e , in aequatione propofita , veram b* aquari & cognita^ 

vera b falfam e , xquari . 

Sic igitur fe habet, huius aequationis conftitutio, vnde quammaxim^ patet aditus 
vt cx icqucntibus pcrfpicuum fiet, ad eiufdcm explicationem. 

Coh;rent hxc autem cum prxcedcntibus, funt 
enim tres proportionales magnitudines, e quibus 
extremae du; funt radices, vna quidem vera , alte- 
ra autem falfa in aequatione, in qua quadratum- 
afficitur negatione plani fub latere, dataque coef- 
ficiente longitudine ,• vnde in fuprapofito fche- 
mate hic repetito b c, poteft comparationis ho- 
mogcncum iuxra priorem cquationis formam, quod 
iuxta pofteriorem vltimuscft cius terminus, at f c 
eft radix vera , cuius quadratum afficitur abiun- 
£tione plani fub latere.radix falfa eft u c, differentia f 

d, eft cocfficicns longitudo fublateralis ; cx vera L ~- 
radice f c in falfam d c,fit rc&angulum fcd, 
quod eftequale quadrato b c . In huiufmodi igitur 

aequatione perfpicimus cocfficientem f D,efte differentiam inter veram radicem f c, 
& falfam d c , atque deprehendimus cognita falfa radice d c, veram fc, xqualcm 
effe f d, plus d c , & cognita vera fc, falfam d c,cqualem effe p c, minus f, d qua- 
drarum vero cxb c.effe xqualc redtangulo f c D,fub vera, & falfa radice , cognita 
autem falfa d c, veram f c squalem cfle magnitudini ortiu;ex applicatione quadra- 
«b c,ad i> c, cognita vera f c, falfam d c cqualcm effe magnitudini ortiu? ex appli- 
catione quadrati b c,ad veram radicem fc. 

Si fuerit b a a‘ r: b c. Huius cquationis ea eft originalis xquatio , qux per 

multiplicationem decentem 6 radicibus binomijs ortum ducit , in hac enim fac- 
tum ex radicibus congrue multiplicatis , radicibus ipfis multiplicandis fub ipfa 
forma tantummodo multiplicationis ordinatis , xquatur . Hinc autem originenu 
rrahit fuperior xquatio fi enim a.xquetur b,vtique a — b xquabitur o;vel li pona- 
rur a xq uari c vtique a — c xquabitur o . Si itaque a ;quctur d vel c , etiam ra- 
dices mtaltiplicandx a — b, & a — c fub forma multiplicationis tantummodo or- 
dinat; aquabuntur o , at vero hifce radicibus binomijs multiplicandis,fa&um ex 
multiplicatis nempe a’ — ba — c a ^b c f hoc enim, fit fi ;q$atio a — b ~ o 
congrui ducatur in xquationem a — cl o ) xquabitur ;& per anritbefin a 1 — b 
a — ca- <^bc. 
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Retentis autem omnibus) terminis ex vna xquarionisparte facilitatis gratia, itaut 
cx altera cxiftat o, cuiiupradicfti termini comparentur, atque adeo fint nihilo aqua- 
les, propofita xquatio erit ad hanc formam rcda&a nimirum **l) a — b c ZZ o 
qux.a binoroijs prxdi&is tanquam a radicibus originem trahit, b quibus vna nimi- 
rum a — b radix eft vera , altera vero a — c itidem vera. His vero fuppofitis. 

Propofita Iit xquatio: a* — da ^ g' ^ o . Hxc xquatio perfimilis erit fuperiori 
vt patet , eiuidcui proptcrca funt naturx , atque conftitutionis faifta igitur mutua 
earu puparationc , ac vnius terminis cu alterius fecundis terminis collatis innorefeit b 
*f+c xquarid, cumque tam b ,quum c, radix fit vera, cocfficicns fublateralis, nem- 
pe d deprehenditur aqualis aggregaro, ex b, & c atque adeo exvtraquc radice ve- 
ra. Imelligimus quoque ii vna iplaruin fuerit cognita, nempe c reliquam b cqua- 
lcm efle d -- c, & cognita b, reliquam c xquarid — b. Vltimifq; tcrminiscollatis,- 

Addifcimus quoquc_g' xqualc clle b c, nempe rctftangulo fub duabus veris ra- 
dicibus, ac ob id alterutra cognita , vtpura b , alteram c xqualcm cifc ^ , & co- 
gnita c alteram b xqualcm clle . 

j Sic igitur fc lubet huius xquationis conftitutio , vnde quamnaxime patet adi- 
tus, vt ex fequentibus pcripicuum fiet ad ciufdcin explicationem. 

Coh^rent autem hxc cum prxcedcntibus 
funt enim tres proportionales magnitudines , ■ \ % 

i; quibus, vtraque extremarum cit radix in x- . Jll . 
quationc, in qua planum fub latere, dataque 
cocffic tente longitudine afficitur multa qua- 
drati, vnde in fuprapofito fclicmatc hic repe- 
tito, b c poteft comparationis homogcncunu 
iuxta priorem xquationis formam » & iuxta 
pofteriorem, vltimuscftcius terminus; at e e , 
radix vna , altera etiam, a e vtraq; veras & reftan- 
gulum a b b * afltcirur multa quadrati e b, rcc- 

rangulum vero b a e , afficitur multa quadrati a e aggregatum cx a e , e b radicibus 
eft xqu.ilecocfficicnti longirudiniscx radice e » , & radice a e , rc&angulum xqua- 
lc eft quadrato e d , fcu bc. In huiufmodi igitur xquatione perfpicimus coefficicn- 
tem a e. effe xqualem aggrato vtriufque radicis, atque deprehendimus cognita ra- 
dice a e, fieri cognitam e b , & contra, &c. 

Qux tamen fecundo Joco attulimus ad prxdiftarumxquationum conftitutioncm 
indagandam, per indagantur; vnde non eft cur aliquis £ Neotericis id fibi 
arroget, cumiam prxdi&o modoeafuerint comparata. Quodita planum fiet. 

Proponatur a‘ b a ^ z pl. , & rurfus c‘ — b c “,z pl. cura igitur qux vni 
xquantur fint inter fe xqualia a'*fib a xquabitur e* — b c , & per antithcfin c’ 
— a* quabitur b c ffr b a , omnibufque per e *{<■ a diuifis , fiet xquatio ~~ ) id eft 
c — a ~ b. Igitur b cocfficicns fublateralis eft differentia duorum laterum , quo- 
rum vqum cftfalfum , alterum aurem verum , oriunda cx applicatione differenti® 
quadratorum ad aggregatum laterum prxdi&orum , & quia a'fftba xquaturz 
plano in locum ipfius b fubrogetur agnitus eius valor > nempe ergo a‘ ije 
a xquabitur z plano , hoc eft omnibus rite ordinatis ) id eft ea ; xqua- 
bitur z plano ; eft enim c a , xquale huic fra&ioni - , fi namque diuidatur a‘ 

c ^ e* a per e ^ aorieter ea pro quotiente ; Vnde addifcimus z planum fieri 
ex mutua multiplicatione duorum prxdidorum laterum, hxc fuperius intendebatur . 
Qux vt melius intelligi queant , numeris explicare non pigebit . 

Proponatur i Qjfa 12 R~ 85» & rurfus 1 A Q — 12 A ~ 85 , erit xqua- 
tio 1 Q 1 2 R — 1 A Q^— 1 2 A , & per antithcfin 1 A Q^- iQ? 1 2 R «{* 
12 A omnibufquc diuifis per 1 Aijti Rcrit xquatio ^ 12 , & quia 1 

>$+ 1 2 R xquatur 85 , in locum ipfius 1 2 fubtogretur cognitus cius valor & 

erit aquatio 1 Q *'■*<£ ) 1 R « 85 ,& omnibus rite ordinatis, fiet + .;££?». Idcft 

, > * + • * I A + 1 B 

i A in » R xquabitur 85. 

Vnde 
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a 17 n o 
a — 5 a o 

— 5 a — 85 
a‘ ♦}♦ 17 a 
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Vndc hactenus tradita colligimus cum veritate confentire namque radix 
1 R cft 5 , & A cft 17 , illa vera; hxc autem falfa , quod ex multiplicatione de- 
prehenditur, fi enim ducatur a *f» 17 a 
o in a— 5 a ofit produ&nm a* 12 a 
— 85 a o. Agnitum etiam cft compara- 
tionis homogcncum , nempe 85 , fieri ex 
multiplicatione falfa: radicis 17 in veram 
5 . De his tamen fuse in fcquentibus dif- 
ferendum . Interim illudadnotctur , puta 
laterum prxdi&orum , nempe 1 7 , & 5 , 
quadrata efle 28 9, 25 quorum differentia 
cft 264 , qu? fi applicetur ad 22 , aggregatum eorundem laterum, oritur cocffi- 
cicns lublatcralis 12. 

Qux vero de fuperiori xquationis, diximus genere, fuo debito modo de alijs 
duobus generibus, nempe apophatica, & amphibola intelligenda funr , vt cumu- 
late in fcquentibus explicabimus. 1. 1 - 

Si implicatioribus , prxferenda fimpliciora funt , non nihil fpei mihi blanditur 
futurum, vt haec, quae nos excogitauimus quadraticarnm aquationum primordia a- 
liquo digna plaufuaex illimentur. Harum autem principia funt, a quibus ipf? fiunt, 
lunt, & cognofcuntur , ctim hxc fit ipfius principi) ratio , fcd quoniam hae non_. 
tranfeendunt planorum limites, planorum aurem principia immediata funt latera, 
quorum duttu producuntur , harum igitur aequationum immediata principia erunt; 
at ex lateris difTc&ione , non nifi latera oriuntur ; hinc iftarum aequationum pri- 
mordia , latera ipfa dicenda cxiftimauimus. Ad primam igitur xquationem , quod 
attinet, in qua quadratum afficitur adiun&ionc plani fub latere, dataque coefficien- 
tc longitudine, conftitutiofic fc habet per 
Jieu‘ptffiv TK ( yfMfZfXKg op$Z( . « ' < 

Sit rcifta i> e fecta vtcunque in e fc&a_ 
vero fit f o xqualis ipfi d e , manifeftum 
cft , quadratum ex i> e , vna cum rcftan- 
gulo d e f; aequari rcctangulo d f g , cft 
enim quadratum ex d f. , vna cum reftan- 
gulo u e f xqualc rc&angulo f d e , hoc 
cft d e e, fi itaque i> e , fuerit radix; e f » 
vero coefficiens quidem fublatcralis;cum 
quadratum ex d e , vna cura recian- 

gulo d e f , nempe quadratum radicis plu <* homogeneo fub latere , & coefficiente 
longitudine , xqualc fit re&angulo , dic, erit rediangulum d e g , fcu e g r , ho- 
mogeneum dat? mcnfurx; itaque d e erit radix vna, cui xquatur f g , quamobrem 
d e, minus f g, xquabitur o; nempe nihilo, vndc d e erit radix vera , & e g , ra- 
dix falfa , illa enim plus e g xquabitur o ; harum differentia e f , cft ipfa coeffi- 
ciens longitudo . Hinc addifeimus differentiam duarum radicum , quarum vna_ 
eft vera; altera falfa in xquatione de qua loquimur effe coefficientem longitudi- 
nem , atque cognita radice vera d e, feu f o, per additionem cocfficientis longitu- 
dinis e f heri cognitam radicem falfam e g ; vt contra cognita falfa e g , per fub- 
trattionem eiufdcm coefficicntis longitudinis r f fieri cognitam radicem ve- 
ram f g, feu d e> & comparationis homogcncum puta re&angulum d e o,feuEGF, 
fieri ex radice quidem vera d e , feu p g , in falsa e g quamobrem fi d e, fuerit a ,& e g fuerit 
e, & f g, denique b, comparationis homogcncum nempe rettangulum d e o , fcu 
e e Ferit b e , eft autem a — b ?qualis o cum a acuetur b, & e f , cft e — b . 
proinde fiet equario a — b \c quod fi placet fieri comparationem inter po- 
litiuum, & negatiuum erit ‘ ‘ + ^ a — bc^o. Hic aduerte cum e fit maior qua 
b; per additionem ipfius e ad _ b fieri xquationem aftirmatiuam , Vides igitur 
qua fimplex fit huius xquationis coftitutio, & quomodo abfquc, Zctcticis, vel collatio- 
ne cum alw xquationc , propofitx xquationis primordia comparentur. 

Si 
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• Si placet porcft etiam eadem re&a ap- 
pellari a, & b; cum enim a fupponatur x- 
qualis b, vnde a — .b eft xqualis o,prop- 
terea eadem dici poteft a , & b,vndc ad 
huc a — ..b , aequabitur o . Tunc vero 
fchcma fc haberet , vt hic . Manifcftum-. 
eft quadratum ex d e , vna cum rediangu- 
lo d e f aequari rc&angulo f d e. Si itaque 
d Eluerit radix, e f , ver6 coefficiens lub- 
latctahs erit . Ctim igitur quadratum ex o 
n vna cum re&angulo o e f , nempe qua- 
dratum. radicis » plus homogenco fub late- 
re, & coefficiente longitudine , aequale fit 

rediangulo p Dx*re<5UinguIuin f d e, erit homogeneum datae menfurar . Erit igitur 
u e radix vera, & d f radix falfa i haec enim plus u e xq uabitur o ; harum autem dif- 
ferentia e f, erit coefficiens longitudo. Hincaddifcimus differentiam duarum radi- 
cum, quarum vna eft vera, altera falfa ia aquatione, de qua loquimur effc coeffi- 
cicntem longitudinem, atque cognita vera rjdice d e per additionem coeifici entis 
e f, fieri cognitam radicem falfam d f, vt cognita falfa d f , per fubtra dionem eiuf- 
dem coefficientis longitudinis e f fieri cognitam radicem veram o e , & comparatio- 
nis homogeneum, puta red angulum, f d. e, fieri ex radice quidem vera o e, & fal- 
la d, f, quamobrem, fi d e fuerit a, & eadem fit b, & d f fit c; comparationis ho« 
mogencum, nempe rcdangulum f d e , eft b cjeft autem a — b xqualis o i cum a 
xquetur b, imo Jit eadem , & e f eft c — b; proinde fiet aequatio b c feu 

,; -;:-bcr o. > 

Sequitur xquatio, in qua quadratum accitur multa plani fub latere , dataque 
coefficiente longitudine , cuius conftitutio 
hxc cft. 

Bifariam inftitui poteft hypothefis , vel 
protracta d f in o , itaut f o fit xqualis ip- i 
fi d f, & hxc dicatura; at f o dicatur b; 
vel fuppofito , quod d f , fit a eademquo 
dicatur b,- quia tamen in fecunda hypothe- 
fi adhuc a — b , xquatur o , non minus » 
quam in prima , & eadem currit demon-* 
ftratio, vt in antecedenti licet aduertere, 
propterea fecundam hypothefin amplexe- 
mur;. ergo. 

Sit reda d F,feda in s,vtcumque, mani- 
feftum cft quadratum cx df mulcatura rec- 

tangulo d f e, xquari rcdangulo f d b , cft enim quadratum ex d F,xquale redan- 
gulo d f e, vna cum rcdangulo p u e , vnde quadratum ipfumex d e, multatum rec- 
tangulo dfe, xquabitur rcdangulo FBE.fi itaque o e fit radix, erit b f coefficiens 
fubljteralis, cum itaque quadratum exo f , minus rcdangulo dfe, nempe quadra- 
tum lateris minus homogenco fub latere, & coefficiente longitudine, xquale fit 
rcdanguloFDE , reXangulumFDEcrit homogeneum datxmenfur^ , itaque d f erit 
latus vnum , cui cuin xquetur eadem d f, critD f, minusD f, xqualis o , nempe ni- 
hilo, vnde d f erit radix vera, & d e radix falfa , illa enim plus d e xquabitur o , 
harum differentia e f cftipfa coefficiens longitudo. Hinc addifeimus differentiam 
duarum radieft, quarum vna cft vera, altera falfa in aquatione, de qua loquimur, effe 
eoclficicntcm longitudinem, atque cognita radice vera,D f per fubtradionemcocf- 
ficknt is longitudinis e r fieri cognitam radicem falfam d e , & cognita falfa radice d e 
per additionem ciufdcm coefficientis, fieri cognitam radicem veram d f , & com- 
parationis homogeneum , puta redangulum f d e , fieri quidem cx radice vera d r 
in fallam d e, quamobrem fi d f , fuerit a itemque b, & d e fuerit c , comparationis 
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homogencum, nempe tc&angulum f d f. cfl b c, cfl autem a — b xqualis o,cum 
a, xquetur b, & b f clt b — e , proinde fiet aquario a“ bc, quod fi placet 
heri comparationem inter pofitiuum, & negatiuum erit a — b c ~ o. 

Hic aduerte cum b, fit maior , quam c > per additionem c ad — b fieri x- 
quationem negatiuam . 


Supircfl ad extremum xquatio , in qua Iiomogcncum fub latere dataque cocffi- 
ciente longitudine t tTicirur multa quadrati, cuius confiitutio hxc cft. 

Bifariam inflitui poteft hypothefis , vel 


prouaaa d f , in s o , ita ut Fr,,fit aqualis d e, 
& h:tc dicatur a ar f g, dicatur b, vel fup- 
poiito, quodu e dicatura, & eadem dica- 
tur b , quia tamen in fecunda hypothcfi 
;;uhuc a — b xqnatur o, non minus quam 
in pi ima , & eadem currit dcmonftratio , 
vt m prima huius licuit aducrtcre.-propte- 
na iecundam hypothefin ample&emur , 


i> e, cft a, itemq,- b , & 
foret etiam bj>ipfa f g; 
e F»eft c . u f efl b >Jt 
c. 



^nuntieni, 
KKifhi elt ri . 
H‘tutie *;>:,{ 


D b E c F ‘ G 

Sit rc£ta d f, vtcunque fc«5la in e; M ani- * b c * 

feftum cft rcdtanguluui f d f minus qud- 
tirato d e xquari rciftangulo d e f ; qua- 
re ablato quadrato ipfius d e, ex rciftangulo f d e, remanebit rc&angulum d e f cfl 
igitur redtangulum f d e , minus quadrato ipfius d e , xquale rcdtangulo d e f . Si 
itaque d e, fit radix, erit d f, cocfficicns fublatcralis longitudo,- cum itaque redlan- 
gulum f d e , nenpc homogencum fub latere , & coefficicntc longitudine , minus 
quadrato ipfius u e, fcilicet radicis xquale fit rcftangulo d e f , erit retfangulum d 
e f, homogencum datx menfur?. Itaque d e, erit radix vna ; cui cum xqualis fit 
b, uno cfl eadem, erit d b, minus d e, squalis o nempe nihilo, vnde d e , erit radix 
vera , & quia idem contingit dc e f ; proinde, e f , erit altera radix vera , quarum., 
aggregatum cft i> f; Hinc addifeimus aggregatum duarum radicum , quarum vtra- 
que cfl vera in xquationc dc tjua loquimur , efTc coefficientem longitudinem , at- 
que cognita radice vna.fien cognitam alteram per fubtra&ioncm ipfius .i 
co efficiente longitudine, & contra altera ,'jScc. & comparationis homogencum pu- 
ta rcCtangulum d e f, fieri quidem ex radice d e, in e f; quamobrem fi u e fuerit b 
atque d e fuerit c, comparationis homogencum, nempe rc&angulumo e f, eritbc; 
eft autem a — b xqualis o ; cuma, xquetur b,imo fit eadem , & d f , erit b ijjp c 
proinde fiet xquatio** a — a’ ~ b cfcufafla comparatione inter pofitiuum, & nc- 
gatiuumierit * ‘I* a Jfp b c r: o. 

Cubicarum aquationum , m quibus ajfedliones (xifiunt fub latere natura , atque 
conjhtutio ex Zeteticis aperitur , 

Hactenus explicuimus conftitucioncm xquationum quadraticarum, nuneproxi- 
mum eft, vt xquationum cubicarum naturam explicemus , carum nimirum in qui- tuiieamr^ 
bus alfidiones exiftunt fub latere , harum autem natura tum ex Zeteticis , ,x 

cum etiam ahjs modis innotefeit ; primo dc conflitutiuis ex Zeteticis verba 
faciemus . 

St fit xquatio a' +$<■ b’ a ~ b’ d . Sunt quatuor quantitates proportionales, qua- Pr»pt»in**- 
rum prima, maior, vel minor inter extremas cfl b , & aggregatum ex fecunda , & 
quarta cfl d,fit autem a, fecunda, quod cum Victa ex Zctctico deprehendemus . In- ' 
ferius tamen in fcholio dcmonflrationcm intueberis . 

Data prima , & aggregate ex fecunda > & quarta in ferit quatuor continue proportio- Z-.tttiatm . 
nahum , fecundam repertre . 

Secunda cft6'a; ob id quarta erit d — a, at, vero cubus c fecunda xquatur fo- 
lido fub quadrato prirnx, & quartx. Sunt enim proportionales termini hi hoc mo- 
do, vt quadrat uin prirnx ad quadrarum fccundx ita fecunda ad quartam ; proinde 
ducatur b’, nempe quadrarum prirnx in d — - a, quartam > & fiet folidum , b* d — 
b' a, atque adeo» vt dicebamus cubus e fecunda, nempe a',xquabicur b* d — b* a , 

& per 
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& per antithefin fiet «quatio huiufmodi a* b* a zz b* d . Hoc autem prius or- 
dinabatur. Numeris h«c eadem hunc in modum p otcrunt explicari . * 

Sit aequatio 1 C 25 R ~ 1250. Sunt quatuor continue proportionales, qua- 
rum prima maior inter extremas eft j* 25 , hoc cft 5; & aggregatum ex fecunda., 
* & quarta cft ‘-fr boc eft 50, & fit 1 II fecunda ex ferie quatuor continue propor- 
tionalium 5, 10, 20, 40. Et ita quidem eft; nam fi radix eft io, cubus eft 1000; 
cui fi addideris 250 , pretium nimirum radicum , fiet 1250 , comparationis homo- 
gencum. 

Si fit «quatio a' — b'a~ b’ d . Sunt quatuor continue proportionales , qua- 
rum prima minor inter extremas, eftb, & differentia inter fecundam , & quartam-, 
cft d, & fit a, fecunda ex Zetetico. 

Data prima inter extremas , & differentia inter fecundam , & quartam in ferie qua- 
tuor continue proportionalium, repenre fecundam. 

Daca fit b, prima inter extremas , & differentia inter fecundam , & quarta fit d; 
oporteat reperire fecundam. Secunda cfto a: ergo quarta erit a rfp d ; & quia fo- 
lido fado fub prima? quadrato, & quarta, «qualis eft cubus ex fecunda,- proinde fi 
ducamus b‘ , nempe quadratum prim« in a ^ d nimirum quartam, fiet folidum b* 
a >$♦ b’ d , cui «quabitur cubux ex fecunda, nempe a 1 ,- & per antithefin fier «qua* 
tio a' — b‘ a 2. b* d; quod prius ordinabatur. Numeris autem hunc in modum . 

Sit (quatio 1 C — 25 K zz 75°, funt quatuor continue proportionales , qua- 
rum prima eft 25, ideft 5; differentia vero inter fecundam , & quartam eft 
hoc eft 30; & fiet 1 R fecunda cx ferie quatuor continue proportionalium , j,io, 
20, 40 . 

Sit «quatio b* a — a' 5 b* d ; Sunt quatuor quantitates continui proportiona- 
les, quarum prima maior inter extremas eft b, differentia vero inter fecundam, Sc 
quartam eft d, & fit 3, fecuuda ex Zetetico. 

Data prima maiori inter extremas , & differentia inter fecundam , & quartam in ferie 
quatuor continue proportionalium , reperire fecundam . 

Prima maior inter extremas cfto b ; diffcrcatia vero inter fecundam , & quar- 
tam data fit d ; oporteat reperire fecundam ,- ipfa autem fecunda fit a ,- ergo quar- 
ta erit a — d , & quia cubus b fecunda «qualis eft folido fadto fub quadrato pri- 
m(, & quarta , nimirum quadratum prim« in a _ d , nempe quartam fit folidunL, 
b - a ,T b> d ’ Cui ^ uabicur c ubus c fcc uda , nempe a ! , & per antithefin fiet «qua- 
tio b’ a — a' ZZ b* d numeris autem hoc modo . 

Sit «quatio 256 R — iCz « 535 » funt quatuor continui proportionales, qua- 
prima cft jfc 255 id cft 16 differentia vero inter fecundam ,& quartam eft 
V~ id cft 6 , & fit 1 R fecunda cx ferie quatuor continue proportionalium 16, 8, 
4,2, ipla autem fecunda duplex effe poteft, fiquidein h«c (quatio duplfccm ha- 
bet radicem ob fuam, qua laborat, ap^ifioXiw. 

C«terum animaduerrendum, quoniam data cft maior inter extremas quxfita ve- 
ro eft minor; ob id fecunda, minus differentia. «qualis cft qu«fit« . Secus vero fi 
data luiffct minor, & maior in qu(ftione foret. Tunc enim minor plus differentia 
«quaretur quart«. 

«ri-i-jj •£• >! ; j. t-. ; 1. j - , 0,1« 1 ; : lialsativ rr,: -to-naCi 
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H Attentu dilta circa squalitatum quadraticarum confiitutionem ex Zeteticis , eo 
confiant, quia in ferie trium Proportionalium laterum , fa£fum fub extremis, aqua- 
le efi quadrato medi / , ut ex Elementis confiat. 

At cubicarum aquationum confiitutio itidem ex Zeteticis , ex eo plani colligitur 
quod inferte quatuor proportionalium Uterum , cubus i fecundo aqualis efi folido a quZ 
drato prtmt tn quartum, quod primo Analjtice, deinde Geometrice de monft rabimus Ideo 
efio. THEO- 
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THE0r<?«4 paulo pofi ofitndendum . 

Caeterum cum habetur fermo de quaruor continui proportionalibus particulam 
continue aliquando negle&am » Tubinrclligcndam volumus ; vt ciim opus eft expri- 
mere num minor, vel maior fit prima inter extremas, fubaudienda particula eft minor, 
vel maior prout res ipfa poftulat, &fi aliquando vel emanuenfis» vel Typographi incuria 
fuerit omiiTa . 

Hic non pr Ater ito , quendam altoquin in rebus Mathematicis haud mediocriter ver fa- 
tum, allue i tatum futjfe , exifiimans effe folidas aquationes , tn quibus folida aquantur 
J olidis , vnde fi foret b a' ZZ z, folido , non ob id folida dicenda ejl aquatio , quamuis fo- 
lido , folidurn fit aquale, e fi enim i nfiit nendus paraboltfmns , omnia fcilicet applicando ad b , ma- 
gnitudinem, vt prouentat ordinata aquatio a' ZZ Ita fi b a' d plano a,aquetur 

z. folido , folida aquatio non eft , ciim omnia debeant applicari ad b, vt fiat aquatio a' «|« 
ig: a ZZ — t|— , & ita de confimiltbus , qua plana fui natura dicenda fiunt , quamuis folida 
per afcenfum dici poffint ; fiquidem plana in aquationibus rite ordinatis ad fiohda afeen- 
dunt planorum eorundem duClu in longitudinem b , vel aliam confimilem , prout aquatio 
fuerit fpeciebus i nfiit ut a . Solida vero dici non pofiunt ciim aquationes a potefiate nomen 
elaturam fortiantur , at in hutufmodi aquationibus , altior potefias , non afeendit ad tres 
dimenfiones , quod ad fioltdum requiritur , (fi quamuis inter folida fiat comparatio , nihil 
referi , id enim prouenit , quia non dum ipfa rite fiwt ordinata fecundum Artis pracepta 
infiituendus enim fuperefi parabolifmus , vt altior gradus potefiatis nomen fibi vcndicet, (fi 
ex ea aquatio fubfifiat , quod accidit, ciim per eum , qui parabolifmus in fi i tuitur, altior po- 
tefias emergit, vt itaque folida dic i mereantur aquationes , oportet,vtin ys altior potefias , 
trium fit dimenfionum,vnde cubum efie necejfeefi, reliqua vero homogenea naturam eiufdem 
tonfequuntur . Hac innuijfe non aliendum duximus ab infiituto , cum de aquationum na- 
tura differatur . illud infuper fe fie offert confidcrandum , nempe cubicarum aquationum , 
naturam , atque confiitutioncm ex alijs quoque Zeteticis indagari . Vnde 

Si fit a' b' a ZZ b' d. Sunt duo latera , quorum vnum efi indiuifum ; nempe b ; al- 
terum autem d , in duo fagmenta diuifum ,vt quadratum ipfius b, ad quadratum vnins fig- 
menti rationem babeat , quam pradiftum fegmentum ad aliud figmentum eiufdem , fit au- 
tem a , primum fegmentum ex Zetetico . 

Datis duobus lateribus , vnum eorum ita diuidere , vt quadratura indiuifi , ad 
quadratum e Tegmento diuifi cam habeat rationem, quam Tegmentum idem , ad 
legmentum reliquum . 

Data fini latera b,(fid oporteat (fic. Segmentum vnum e fio a , alterum erit d — a , vt au- 
tem efi b' ad a', ita debet ejfe a, ad d — a, (fi multiplicatis extremis , ac medijsproueuitt 
aequatio a' ZZ, b' d — b' a , & per antitbefin fiet a' djfi b' a ZZ b' d . 

Sit aquatio a' — b' a ZZ b' d. Duo fuut latera , quorum vnum b, alterum d , auge- 
dum cremento , vt quadratum illius ad, quadratum crementi rationem habeat , quam 
crementum , ad latus cremento adauttnm , fit autem a, crementum ex Zetetico * 

Datis duobus lateribus, vnum eorum ita augere , vt quadratum alterius ad qua- 
dratum crementi , rationem habear,quam crementum ipTura, ad latus cremento adauc- 
tum. 

Latera fint b,(fid, oporteat <fic. Lateri d, fieri debeat additio , cremento , quod dicatur a , 
ergo adauctum erit d a, vt autem eft b ' ad a' ita debet efie a ad d a multiplicatis 
extremis, & medjs fiet aquatio d' ZZ b' d^fib' a, (fi per antilhcfin fiet a' — b' a ZZ 

b' d. 

Sit aquatio b' a — a' ZZ b' d. Duo funt latera , quorum vnum b , alterum d , mi- 
nuendum de alio ; ad cuius quadratum , quod fit ex priori quadratum , rationem hab et , 
ut idem latus ad refiduum, fit autem a, illud quod minutionem patitur ex Zetetico. 

Datis duobus lateribus vnum eorum ex alio quodam auferre , vt quadratum 
prioris ad huiusmodi lateris quadratum rationem habeat , quam idem latus ad re- 
liduum. 

Latus vnum ,fit, b , alterum auferendum d, oporteat (fic.fifuafitum latus e fio a, ergo refiduum 

er ,t n d, vt autem b' ad a' , ita debet efie a, ad a — d multiplicatis extremis , (fi 

mediis , fiet a' ZZ b' a — b' d, & per antithcfin fiet a' b' d ZZ b' a, & rurfus fiet a- 

. — n' a zz b' d* H THEO- 
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S I Jiat quatuor Utera continue proportionalia; cubus a fecundo aqualis eft folido fallo i 
quadrato primi in quartum . 

S it a, primum in ferie quatuor continui proportionalium , fecundum eftob ; e- 
rit ob id -V- tertium, vr patet, ex huius Artis Elementis ; fi enim b ducatur in 
fc quadratice fit b’ quo applicato ad a; primum, fit -^,-deinde fi r ducatur in fe 
quadratice , fit 77 quo applicato ad b, fecundum, fit ergo quartum crit-^-funt 
igitur quatuor latera continue proportionalia a, b, -V- , Ducatur a, primum in 

fc, & fit a' quo duito in quartlim > fit produdtum ^ . Hoc autem aequatur 
b', vt patet cx diuifionis praeceptis. Nam fi diuidatur a' b’ per a‘ b, proucnit b' , 
quod multiplicatione comprobatur , fi enim a‘ b ducatur in b' fit a‘ b* , vt 
confiat. 

S int quatuor latera continui droportionalia a , e , c , d . Dico cubum ex fe- 
cundo b, aequalem efle folido faito a quadrato, ex a primo in quartum d. Quoniam c- 
mm iam dufta latera funt continui proportionalia , ergo , & eo- 
rum quadrata continue proportionalia erunt . Itaque , vt eft 
quadratum ex a, ad quadratum cx b , ita erit quadratum ex n, 
ad quadratum cx c , & vt eft quadratum cx b , ad quadratum 
ex c , ita quadratum cx c, ad quadratum cx d, fed.vt quadra- 
tum cxc, ad quadratum ex d,vi patet ex Elemetisitacft b adD, 
ergo erit quadratum cx a ad quadratum cx b , vt b ad d ; at- 
que adeo fa&um fub extremis nempe failum fub quadrato 1 
ex a , & latere d xquale erit fa&o fub medijs, nempe fub qua- Jj _ 

drato cx b, & eodem latere b , fed fit&um fub quadraro ex b , A " C D 

& eodem latere b, eft cubus ciufdcm b , & fa&um fub 
quadrato ex a , & latere d , eft folidum , fub quadrato primi lateris compre- 
henfo , & latere quarto; ergo fi fuerint auatuor latera continui proportionalia; 
cubus i fecundo xqualis eft folido a quadrato primi , in quartum .Quod erat 0- 
ftendendum. 

Hxc facile numeris declarantur, nam fi fint quatuor numeri continue propor- 
tionales, vt 8, 12, 18, 27, fi multiplicemus 64 quadrarum ex 8, per 27 numerum 
quartum, reperiemus, fieri numerum 1728 , quantum fani facit fecundus numerus 
12, fi cubici multiplicetur. 

Cum itaque fit prima b , in xquationc illa a' b’ a s; b> d , fecunda verd a 
aggregatum autem cx fecunda, & quarta fit d , certi ipfa quarta erit d _ a , & ex 
antea dictis cubus i iecunda, vt a' xquabitur folido, a quadrato prime b,inqnar- 
tam d _ a ; quadratum ex b eft b* folidum vero iam diefium erit b‘ d — b’ a , huic 
autem arquabitur a*;ob id per anrithefin fiet a' 4+ b* a — b’d. 

Alia quoque eft cubicarum xquationunj conftitutio , cx Zctcticis , earum fcili- 
cct, in quibus affodio eft fub latere . fiquidem xquatio fuerit x*Ta$emzn , & m 
<por<*ii ; fingularis taincn eft , cum videlicet quadruplus cubus a triente coetficientis 
plani , ceuit quadi ato folidi data? mcnfurx , hoc eft comparationis homogenei 
Vndc. r 3 
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Si fuerit xquatio a' HF* 3 b pl. a. ~ d fol. Tunc b planum , cft quod fit fub Ia- 
tcribus , a quibus , qui fiunt cubi differunt per d folidum , fit autem a , differentia 
laterum, quod ex Zecctico deprehenditur. timt fetidi 

Data differentia cuborum , cr recianqulo fub lateribus , differentiam laterum reperire . 

Vides igitur qua: fint huius xquacionis conftitutiua, & quo pa<fto fc habeat cius 
conftiturio, quod Ii numeris placeat explicare Si i c •>{♦ 6 I{ aequatur 7 erit f- hoc Zrftfimtn . 
cft 2 re&angulum fub latcrious , quorum cubi differunt per 7 , & fit 1 R latcruin_ 
differentia i.fuppofitis lateribus 1 , & 2 . Vel fi 1 c 36 R aequatur 208 , erit -~ 
hoc eft 12 rc&angulum fub lateribus, qqorum cubi differunt per 208 , & fit 1 R lare- «7. 
rum differentia 4, fuppolitis lateribus 2 , &<S, & quidem cubus ex 2, cft 8, at ex 6 
cft ai 6 , quorum differentia cft 208 , at fi 4 , differentia laterum 2 , & 6 , cubice 
multiplicetur» producitur 64, cui addito 144 produ&ocx 36,planococIficicnte in 4, 
radicis pretium, fit iumma 208, xqualis comparationis hoinogcnco. 

Si a' 3 b plano a, xquetur d lolido . At vero d , folidi quadratum prxftct ■*J*"'* "V. 

quadruplo b plani cubo ; eft b planum, rcdangulum fub lateribus, quorum cubi ^ 
componunt d folidum , & fit a, aggregatum laterum, quod Vieta cx Zetctico de- fitUi/ui u. 
prehendit . 

Dato reSl angulo fub lateribus , & aggregato cuborum ,inuenire latera. 

Hxc inferifis cftcndcntur . Numeris autem hoc moJo . 

Si 1 C — 6 R xquetur 9 eft 7 hoc cft 2, rcdiangulum fub lateribus, quorum cu- 
bi a°°rcgati faciunt 9, & fit 1 R aggregatum laterum cx hypothcli quod latera fint 
1 , a” Vel 

Si 1 C — 3<5Rcquctur 2 24; cft quidem hoc eft 1 2, rcdlangulum fub lateribus, quo- 
rum cubi fimul additi, faciunt 224; firque 1 R,8, laterum aggregatum, fuppolitis la- 
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Si a' rfp 3 b plano a, sequetur b plano d, funt quatuor linee proportionales , fub 
quarum medijs , vel extremis fit b planum , differentia vero extremarum cft d , & 
fit a differentia mediarum, quod Victa defumpfit ex Zetctico. »diun&io > »«/» 

Data differentia extremarum , & reti angulo (ub medijs , vel extremis in ferie quatuor l ‘f^ Ul " 
continue proportionalium , mediarum differentiam repenre . zlctiium. 

Hxc inferius conftabunt . Numeris autem hoc modo . 

Si 1 C 24 R, xquetur 56, funt quatuor continue proportionales, fub quarum £ *^'^r 
mediis, vel extremis, quod fit planum, xqualc cft hoc eft 8 , dilferetia vero ex- 
tremarum eft -f id cft 7, & fit 1 R differentia mediarum cx ferie continue propor- 
tionalium 1 , 2 , 4, 8. Vel . x 

Si 1 C 81 R xquetur 702, funt quatuor continue proportionales fub qua- 
rum medijs, vel extremis, quod fit planum eft.xquale hoc eft 27 , differentia 
verb extremarum eft ^ hoc cft 16 , & fit 1 R differentia mediarum cx ferie con- 

continue ptoportionalium 1, 3 >9» 2 7 • - . • 

Si a’ — 3 b pl. a xquetur b plano d . Sit vero d femiflis quadratum maius b, 
plano. Sunt quatuor proportionales linex refftx fub quarum medijs, vel extremis im afcinr 
fit b planum , aggregatum autem extremarum cft d , fit vero a , aggregatum me- 

diarum; hoc autem Victa deduxit cx Zetctico. 

Dato aggregato extremarum , & re£l angulo fub medijs, vel extremis in ferie quatuor 
continue proportionalium , mediarum aggregatum adinuentre . 

Hxc inferius pcrfpicua fient Numeris autem hxc modo. 

Si 1 C — 24 R xquxtur 72. Sunt quatuor continue proportionales fub quarum 
medijs, vel extremis , planum quod fit aquatur — hac cft g . Aggregatum extre- 
marum cft u hoc eft 9 , & fit 1 R aggregatum mediarum ex ferie quatuor conti- 
nue proportionalium, 1 , 2 , 4, 8 . \ cl . 

Si , c __ 8, R xquctur75<S , funt quatuor continue proportionales fub quarum 
medijs, vel extremis, planum quod fit xquatut — hoc eft 27 » aggregatum extre- 
marum cft hoc cft 28 , & fit 1 R aggregatum mediarum ex icric quatuor con- 
tinue proportionalium 1 , 3> 9» 3 7« 
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I Llnd efi ofiendendum > Si a' 3 b plano a aquetur d [olido-, ejfe b planum , quod fit fui 
lateribus , a quibus , qui fiunt cubi dtjf erunt per dfoltdum ; fit que a differentia Ute- 
rum , in cuius gratiam efio . 


THEOREMA. 


C Vbus differentia laterum , plus [olido a triplo rett angulo [ tb ijsdem lateribus , atque 
differentia eorundem, aqualis efl differentia cuborum ab ipfis. 


L Atus vnum cfto a , & quidem- 
maius, alterum vero b, nempe 
minus, horum differentia cft a — b, 
huius cubus cft a' - j b a' ^ 3 b' 
a — b' , huic fi addatur 3 b a 1 — 3 b* 
a, solidum, nempe fa&um per mul- 
tiplicationem differenti? laterum, fci- 
cet a — b in triplum rc&angulum fub 
lateribus > nimirum 3 b a , fiet a' — 
b'. Huius autem generis funt aqua- 
tiones ifte 1 c >$<48 Rn 504, cuius 
radicis pretium cft 6 ; altera erit 1 c 
72 R^ 1720 » cuius radicis va- 
lor cft 10; Prioris quidem radix erat 
6 , differentia laterum, qua? nimiruin- 
fupponebantur 2 , & 8 ; pofterioris eft 
10, ex hypotheli , quod latera fint, 
2, & 12. 


a — b 
a — b 


— b a b' 
a‘ — b a 


a‘ - 2 b a ^ b' 
a — b 


— b a’ 'ijt : b’ a — b' 
a’ — 2 b a' b’ a 


a' — 3 b a’ +$* 3 b” a — b' 
3 b a' — 3 b* a 


a' — b' 


H Oc autem Geometrice faci- 
le cft ex Elementis oftende- 


a b 
3 b a 


re . 

Ciitn vcrbdiccrcmusjfia'— 3 bplanoa 3 ba’-~3 b*a 

aquetur d folido , dummodo tamen 3ba’ — 3 b’ a 

d (olidi quadratum praftet quadru- 
plo b plani cubo , hoc cft quadratum folidi data» menfura» pra?ftet quadruplo cubo 
a tricate coefEcientls plani, effe quidem b planum redangulum fub lateribus a qui- 
bus , qui fiunt cubi, componunt d folidum , fitque a , laterum aggregatum . Id 
vero conflat; ia cuius gratiam cfto, quod lequitur Theorema. 

Illud autem cftanimaducrtcndumfcilicctinhuiufmodi demonftrationibus , a no- 
bis veritatem lpe«itari» non autem attendi fymbola , fiue fpccies , quibus magnitu- 
dines dciignantur, qua: fci licet , apprime refpondcant ijs quasinZetcticis adhibui- 
mus, hoc enim puerile dux imustvndc li ibi, in leric quatuor cotinuc proportionaliu pri- 
mum lacum obtineat b , fecundum vero a , hic non idem attendimus, cum ad rem 
non fjciat, fcd naturali ordine procedentes, primum locum a » fecundum vero b» 
concedimus , quod aduertiffe iuat etiam in gratiam eorum , qux deinceps fa- 
tura iunt. 


THEO- 




r 
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C Vbus aggregati Ultrum, minus folido fafio a triplo rei? angulo fttb Ut tribus in ag- JnMjtKt. 
gregatum laterum , aqualis tjl aggregato cuborum ab ijfdcm lateribus . 


Larus vnumefto a , aliud vero fit b, 
laterum aggregatum efta^tb, cuius 
rubus eft a' 3 b a 1 •>{+ 3 b' a >$<• 
b', folidum autem fa&um a triplo rcc- 
tangulo fub lateribus in laterum ag- 
gregatum eft 3 b a 1 Hh 3 b’ a , quo 
dempto ex cubo iam dido > remanet 
a'*b'. Huius generis xquario eft 
illa 1 c — 48 R - 520 ; cuius ra- 
dix eft t o ; ex hypothefi laterum 2 > 
& 8, a quibus cubi additi conficiunt 
520. 

H jEc autem Geometrice nullo 
labore ex Elementis oftendi 
poliunt . 

Deinde, ad illam xquationem.quod 
attinet cum diceremus fi a' ■>$<■ 3 b 


a 4 b 
3 b a 


3 b a” 3 b’ 3 


a •>¥<• b 

a 4 b 

f _ 

b a 4 b* 
a 1 b a 

a’ ift z b a *$♦ b‘ 
a*b) 


4 ba‘*J«2 b* a b 1 
a' 4 2 b a’ 4 b* a 

a' 4 3 k a‘ •>$< 3 b’ a +$* b' 
3 b a' ^ 3 b' a 

a' 4 b' 


Ctemtfrlei . 


pl. aequetur b plano d,cffcquatuorc6tinue proportionales magnitudines, fubquaru 
medijs, vel extremis fieri b planum, differentiam extremarum effe d, ficrique a, me- 
diarum differentiam» conftat ex eo, quod mox fcquitur. 


THEOREMA. 


A nalytir) . 
»fl tndttnt 


b-¥ 

b 


S lt fint quatitor Utera continue proportionalia , cubus a differentia mediorum , plus fo- 
lido facio cx triplo rei? angulo fub medijs , vel extremis , & eadem differentia medio- 
rum aqualis eft folido , a reet angulo fimplo pradiiio in differentiam extremorum . 

Sunto latera continue proportionalia a , b, rrt differentia mediorum eft b — 
-V huius cubus eft b' — 3 ^ 3 ~ — t? . At vero rcdangulum fub medijs eft 

4, cuius triplum eft 3 V quo du<fto in b _ ~ differentiam mediorum laterum, 
producitur 3 — — 3 77 < l uo i addito 
ad cubum iam di&um,fit b' — ff; Hoc 
idem autem cucnit , fi multiplicetur 
4 , re&angulum fub medijs » per 

a vr. ; differenti extremoru, & pro- 

ucnit^f 1 — stt hoc eft b' — 77 . 

Cxterum fuppofuiinus a, maius cllc 
extremum cx quatuor lateribus pro- 
portionalibus , proinde b , maius 
eft quam -v» quatnobrcm differen- 
tia mediorum laterum eft b — fr 
quemadmodum differentia extremo- 
rum clt 3 — . Id autem cuc- 

nict , eodemque modo dcmonftra- 
bitur fi fupponamus a, extremum- 
minus . 

Quod attinet ad conftitutionem 
aquationum cubicarum in quibus 
affectiones exiftut (ub quadrato , quid 
oporteat oftenderc, inferius dicemus. 


Ll .jl. h * 

1 t ; JL' 77 

b 1 — fr 

b* - 2 ij. * if 

b — Ei 


_ i* . 2 — _ — 

“ a A' * • » • g 

b'_2^*f{ 


b- - 3 fi * 3 Y - 

J T “ 3 » 
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b* — ff 


Si 
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f Zutarur T ^ indaganda fit cubicarum xqnationum conftitutio hxc non vna eft , quia non 

'piZZ^rcfL vna «quatio cubica, alia enim eft in qua affedio cxiftit fub latere, alia inquaaf- 
MturindAta. fedio exiftit fub quadrato, alia denique in quaduobus prxdidis modis affedio contin- 
Jm ' git, nempe fub latere , & per tw wxacio.v rav o/miw cum neoterico, aliam deinde 
quam nos cxcogitauimus longe iimpliciorem allaturi, vt in quadraticis , haud in- 
fcl icitcr credimus prxltitilfe. 

Ad primum xquationis genus , quod attinet , in quo affedio eft fub la- 
tere tantum. 

Si fuerit xquatio a' * >$<• d 1 a — g' ~ o. Huius igitur conftitutio fuperiori modo 
fic fc habet . Sint dux aquationes a* >ft b a +$♦ c* ZZ o , & a — b ~ o multipli- 
catis inter fe, fiet “'■^a-bc'” o . Ex hypothdi vero quod c' prxftet b’ hic 
erit natura perfimilis fuperiori ,• fada itaque collatione terminorum , qui tertio 
funt loco habiti, erit c* — b* , xquale d’;quaie fi vera radix b]cognofcitur, conflat 
c’ xquale fore d 1 ^ b*, quo fubflituto in locum ipfius c‘ , cuin prius effet a‘ b 
a ^c’r o erit vtique a‘ >{<■ b a >J<- d* Hf* b* ZZ o . Hxc autem xquatio ad duas 
reliquas radices rc-fpicit cum vera radice b, concurrens ad efformandam propofi- 
tam xquationem, Vltimis verb terminis inuiccm collatis fiet g' “ b c 1 , quare c' 
xquabiur V- » atque cognita vera radice b , xquationem hanc a' >{* b a >$* 
t — oad duas quoque reliquas radices rcfpiccrc, atque cum vera b , concurrere 
ad efformandam xquationem propofitam fit manifeftum. 

Siverofueritxquatioa'*— d* a — g' ZZ ojcius conftitutio itafe habct.fint duxi- 
quationes a : + ba^c‘- o, & a — b ~ o , multiplicaris ad inuiccm produci- 
tur xquatio "^ k t ; a - b c’ - o. Ex hypothefi autem, quodb* ,prxftet c‘,crithic 
natura perfimilis fuperiori propofitx xquationi . Fada igitur mutua iftarum dua- 
rum xquationum comparatione , collatifquc terminis vtriufquc tertio loco habi- 
tis , erit b* — c' ZZ d* . Vnde deprehenditur c’ efle xquale b* — d‘, quo fubllitu- 
ro in locum ipfius c* , cum prius effet a' «f* b a ^ c’ n o erit vtique a‘*ba 
t b — d* ~ o. Hxc autem xquatio ad duas reliquas radices refpicit cum vera_ 
b , concurrens ad efformandam propofitam xquationem . Vltimis vero terminis in- 
uiccm collatis , fiet g' ZZ b c 1 quare c‘ xquabitur V 5 cognita autem vera radice b 
xquationem hanc a'fba t -t — oad duas reliquas radices rcfpiccrc fit manifeftum. 
Premitur d- gj fi, erit aquario a' * — d' a >|* g' z: o, eius conftitutio lic fc habet,- fiant dui 
«quationes j’ b a — c* “ o, & a — b z: o, multiplicentur inter fc , vt fiat 
d* tjftemfd. * ' * “t 1 *^bc’“ o. Hcc natura perfimilis eft 'priori; fada igitur mutua carum 
taiio. comparatione , collatifquc terminis vtriufquc tertio loco pofitis , habebimus b' >$♦ 
c* ZZ d‘, vnde fit manifeftum c’ xquale effe d’ — b*, atque cognita vera radico 
b ; hanc xquationem a’ Hb b a ^ b 1 — d’ ZZ o , ad duas reliquas radices rcfpi- 
ccrc. Vltimis vero terminis adirtuiccm collatis, habebimus g' ZZ b c', atque adeo 
c‘ ~ V quamobrem cognita vera radice b; fit manifeftum hanc xquationem a* 
b a — ^ — °> a duabus reliquis radicibus concerni. 

Et hxc eft apud nonnullos fupradidarutn xquationum conftitutionis ratio. 
Mihi prxd illarum xquationum cubicarum longd alircr , Sc quidem per fimpli- 
dqudtitt.um ciora procedens cfl conftitutio per Jieup unv T«e ypttftfxnz o'p3i>£. 


Jfquatio 
iui etnftilutit 
fer tsmfardm 
tinum ir./fi. 

titur , 


Summa feefra 
diihiruen . 
Sufraditlarie 


Sunt aumn immediata folidi principia planum , & latus; cilm itaque nos inqui- 
ramus cubicarum xquationum conftirurioncm , atque adeo conftitutiuajduo funt 


afui .'uite 
rem eonjiitu- 

np|Bi 

solidarum a. illa, qux immediate concurrunt, d nobis rccognofccnda primordia , at fi reda di- 

ImeiT” 1 ^ u '^ atur P arfl »- S > vtrumque fit obuium , illud multiplicatione partium, hoc vero 
frmn/ta. diuifionc toritis in partes. 

froftnitur a- Si fuerit xquatio in qua cubus afficitur adiundione folidi fub latere , datoquo 
quatit fuiut coelfiticnte plano. 

'wrinr'!'* reda quidem d f, vteunque diuifa in e, poteft autem hypothefis bifariam in- 
suffefine dr. ftitui, vel fcilicct protrada ri f , in o, itaut f c,(it xqualis ipfi d e , & d f , dicatur 
pitx , &f>ie a , atque fo, dicatur b. Quemadmodum fuperius etiam dicebamus, cum ageremus 
‘quilifamfU h^iuimodi ratione indagandi xquationum primordia atque adeo naturain . 


Vd lupponendo d f, efle a , itemque b, 


Qui* 


/ 
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d e cft a» itcmquc b, 
foret etiam b, ipfa f g, 
redangulum f d e , cft 
e planum; redangu- 
lum o e f, eft e plan. 
— b*. 


D b E 


Quia tamen fi fupponatur eadem dici a; dici- 
que b, adhuc a — b, arquabitur o, non minus 
quam fi b , foret diftinda ab a , eadem vero 
currit dcmonftratio;proptcrca fecundam ara- 
ampledemur hypothefin . 

Sit ergo reda d f, feda vteunque in e , Ma- 
nifcftum cft cubum ex d e » adaudum folido a 
plano d e f , in latus d e , squari folido a pla- 
uo f d e, in d e, latus . 

Si itaque d e, fit radix; erit planum d e F, coef- 
ficiens planum fublatcrale ; cum igitur cubus ex d e, plus folido a plano d b f , in d 
e, hoc eft radicis cubus, plus homogeneo fub latere , & coefficiente plano, squalis fit fo- 
lido a plano f d e, in d e , latus, folidum a plano f d b , in d e , latus; erit homoge- 
ncum dats menfurs. Itaqucu e, erit radix, cui cum squetur ipfa d e, imo fit ea- 
dem, erit d e » minus d e> squalis o, nempe nihilo, vnde de, erit radix vera, ateoef- 
ficiens fublatcrale erit planum f d e, minus quadrato ex d b . Hinc addifeimus dif- 
ferentiam duorum planorum» quorum vnura eft quadratum a radice vera, alterum 
autem planum proucniens ex applicatione homogenei datae menfurae ad ean- 
dem veram radicem, efle in aquatione de qua loquimur, planum cocfficiens fubla- 
terale . Quamobrem fi d e , fuerit a , itemque b , planum autem ortiuum iam dic- 
tum fit e planum; homogencura dat? menfur? erit folidum > nempe b e planum; 

eft autem a b squalis o ; cum a, aequetur b , & eadem quantas fit a , itemque 

b, planum ortiuum { cft e planum, fi ex e plano , auferatur b*, prouenit e planum 
_ b‘;in quod fi ducatur a, fit e planum a _ b* a , quo addito ad a», nempe cu- 
bum eiufdcm a, fiet a' t e plano a — b* a , quod squabitur folido a b in e pla- 
num , vnde oritur squatio * a ~ b e plano , quod fi e planum intclligatur ad 

quadratum redadum fiet squatio a~ b e* . At fada comparatione in- 

ter pofitiuum, & negatiuum erit "r t V a — b e* ~ o . 

Huius squationis radix vera cft b, nempe lateralis, altera plana , falfa , vt a’ t 
b a | b’ • Vnde funt dus squationes vna vera altera impoflibilis , a quarum mu- 
tuo dudu fuperior oritur squatio ; eft autem squatio vera a — b “ o at impofiibi- 

lis eft a* t b ^ t e 1 — o . 

Si fuerit squatio in qua cubus afficitur multa folidi fub latere > datoque coeffi- 
ciente plano, mihi per «ftapiow ypafx/Mi( op&*'( conftitutio fic fe habet . \ 

Sit reda quidem d f , vteunque 


d f, eft a , item- 
que b , at etiam f 
g foret b, d f qua- 
dratum cft b* , & 
redangulum f d e , 
cft e pl. redagulum 
d f e cft b* — e pl. 


diuifa in e poteft autem hypothefis 
bifariam inftitui . Vel fcilicct pro- 
trada d f, in o, itaut f e fic squalis 
ipfi o f, vnde h?c dicatur a , illa ve- 
ro b,. Vel fuppofito > quod d f, fit 
a, eademque dicatur b; quia tamen 
in fecunda hypothcfi adhuc a — b; 
aequatur o ; nempe nihilo, non minus, 
quam in prima , & eadem currit dc- 
monftratio; propterca fecundam hy- 
pothefin ampledemur , ergo reda n 
f , feda fit vteunque in f. ; Manife- 
ftum eft cubum ex d f, minus folido 
abs d f, in redangulum d f e, aqua- 
ri folido abs o f, in rcdangulum f d 

e . Si itaque d f, fit radix » redangulum d f h . erit planum cocfficicns fublatcrale; 
Cum igitur cubus ex d f minus folido abs 1» f, in redangulum d f e , hoc eft mi- 
nus homogeneo fub latere, & coefficiente plano, squalis fit folido a , plano f d e, 
in i> f, latus» folidum a plano f d e, in d f , latus erit homogencura dats menfu- 
xg . Itaque i> f, erit radix; cui ciimcquetur ipfa d f, imo fit eadem, erit d f, minus 

D S t 


D 

* 


F 

4 > 


Preptnirur t- 
tfuationii n. — 
ga:i ua ttn/!i - 
tuti» ai Atte- 
tnt iti/cm ia 
utnta . 
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u f, xqualis o,- nempe nihilo. Vnde u f erit radix vera , at coeificiens fublatcralc 
erit quadratum d f, minus rcdangulo f de. Hinc addifeimns differentiam duorum 
planorum , quorum vnum , nempe maius cft quadratum verae radicis,- at minus cft 
planum proueniens ex applicatione homogenci date menfurae ad ipfam veram ra- 
dicem in aequatione de qua loquimur cfle coeificiens planum fublateralc quamo- 
brem fi d f, fuctit a, itemque b,- planum ortiuum iam dictum f de, fic c planum, 
homogcncum data: mcnfurx erit folidum, nempe b c planum; cft autem a — b x- 
qualis o,- cum a, aequetur b; eadem quantitas cft a , itemque b , planum ortiuUm 
cft c planum ;fi ex b’ auferatur c planum ,prouenit b ! — c plano in quod fi duca- 
tur a, fit b* a — c plano a , quo fubtrado ex a* , remanet a' — b* a f c pl. a ; quod aequabi- 
tur folido abs b 1 inc planum, vnde oritur aquatio b c plano , quod fi 

c planum intelligaturredadum ad quadratum, fiet aquatio “+ 7 , kJ b e* . Et fac- 
ta comparatione inter politiuum, & negatiuum fiet a — bc‘- o. 

Huius, aquationis radix vera cft b, nempe lateralis, altera plana falfa, vt a‘ | b 
a | c*. Vude lunt dux aquationes, vna vera, altera impoffibilis , e quarum mutuo 
dudu fuperior oritur aequatio, eft autem aequatio vera a-b^ o at impoffibilis 
cft a' t b a t e 1 ~ o . 

Si fuerit aequatio in qua cubus negatur de homogcnco fub latere, datoque coel- 
ficicnte plano, nobis haec cft conftitutio per Siaipum riit ypa/xu»c epV$ . 


de, eft a, itemque 
b, vt f o, aequalis ip- 
fi de, foret b, & rcdan- 
gulum de f, eft c pla- 
num, rcdangulum ve- 
ro f de, cft b*tc plano. 


D 
. * 


E 

* 


• H' tMM « 

F G 


* . ■yrnrfnfn 
7 zitur At 

•* itn.Lui 
tuliisi 

‘uir ru A At 


Sit reda d f , vteunque feda in e, poteft au- 
tem hypothefis bifariam inftitui , vel fcilicct 
protrada d f, in c , itaut f c, fit aequalis d e , 
vnde ha-c dicatur a, illa vero b ; Vel fuppofi- 
to, quod d e , fit a , cadcmque b ; quia tamen 
in lccunda hypothefi adhuc a — b, xquaturo, 
nempe nihilo , non minus qu;im in prima , Se 
eadem currit dcmonfttatio , proptcrca fecun- 
dam ampledemur hypothefin. .. , 

Sit ergo i> f , vteunque leda in e ; Manife- 
ftum cft lolidum ex d f, in quadratum d e, mi- 
nus cubo ciufdcm d e, aequari folido abs de, in redangulumn e f; fi itaque d e, fit 
radix, rcdangulum f d b erit planum coeificiens fublatcralc , cum igitur folidunu 
ex d e, in rcdangulum f d e, minus cubo ipfius d e, aequale fit folidoab eadem de, 
in rcdangulum d e f, folidum ab ipfa d e, in rcdangulum de f, erit homogencutn 
data: menfure. Itaque d e, erit radix , cui cum aequetur ipfa d e , imo fic eadem-, , 
erit d e, minus d e, aequalis o, nempe nihilo; quare de, erit radix vera, Se redan- 
gulum f d e, coeificiens planum fublaterale. Hinc addifeiraus planum proueniens 
ex applicatione homogenci date menfura: ad radicem , plus quadrato ex eadem 
vera radice cllie.iu aequatione de qua loquimur, coefficiens planum fublatcralc; qua- 
inobrcm, fi d e, fuerit a, itemque b , planorum aggregatum iam didum erit redan- 
gulum fdf, fcilicct; b‘*i*c plano,- homogcncum data: menfure erit folidum , nempe b, 
c planum ;cftautem a— b aequalis o ? cuma, aequetur b, Se eadem quantitas cft a , 
itemque b, planum ortiuum eft c planum , fi b* addatur c plano, proucnit b‘ 
plano , 111 quod fi ducatura.fit b 1 a 4 * c plano a, quo fi auferatur a' , remanebit 
b’ a ♦$« c plano a — a», quod aequabitur folido abs b in c planum , vnde oritur x- 
quatio 11 ij;,}/ aZT b c plano, quod fic planum intclligatur redadum ad quadratum 
erit “‘J.V- b e*, & fada comparatione inter politiuum, Se negatiuum , fiet 
* '^‘a-bc 1 - o. d 

Huius xquationis radix vera eft b; nempe lateralis, altera plana, videlicet a* 
b a — e*. Vnde lunt dux aquationes, vna veraalteraitempoflibilis., e quarum mu- 
tuo dudu fuperior oritur xquatio, cft autem xquatio vera a b z: o at item poffi- 

bilis cft a’ *J« b a— . e* n o . 

Cubicarum .cq nationum in quibus affectiones exi jiunt fub quadrato natura } at - 
que conftitutw ex Zctcticit , aperitur , 

, Hucu- 


1 
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llucufquc agentes de aequationibus cubicis, naturam, atque conftitutioncm ex- QmJJtixctft 
plicuimus ex Zcteticis, alijfque modis; at vero earum tantummodo in! quibus af- 
icitiones exiftunt fub latere» nunc idem pr?<ftabimus , in conftitutione earum , in_, ?° n “" r • 
quibus affectiones exiftunt fub quadrato, & primo quidem ex Zeteticis, deinde a- 
lijs, modis prefertim eo, quem nos adinucnimus. 

bi iit aequatio a‘ *|* b a‘ . Suut quatuor continue proportionales , quarum pri- j>npm7«r«- 
ma minor inter extremas eft b; differentia vero inter fecundam , & quartam , cft *- 

b. tu autem a> differentia inter primam , & tertiam , quod cum Viet3 ex Zetcti- nuttMM ' 
co cognoscemus. 

Dain prima minore inicr extremas , & differentia inter fecundam , & quartam in fc- Ztnutum. 
ne qualuor continue proportionalium , repertre differentiam inter primam , & tertiam . 

L>ata iit b; prima in ferie quatuor continue proportionalium» eademque minor 
inter extremas , differentia vero fecundi , & quarte fit d » Oporteat reperire dif- 
ferentiam inter primam, & tertiam. 

Quxlita differentiam efto a ; ergo tertia erit a ♦$. b ; cft autem vt a, ad d,ita b cxfiiaui,. 
ad 7 i ergo ~ erit ipfa fecunda , cum fit vt differentia prima* , & tertia: ad diffe- 
rentiam lccuedg , & quart?, ita prtma, ad fecundam , At vero reCiangulum fub 
prima, & tertia, xqualc eft quadrato fecunda:; proinde b a ♦£♦ b' reClangulum fub 
pruna, & tertia, cquabitur nempe fccundx quadrato ; omnia vero ducantur in 

a '> & P c r b, diuuiantur , & fiet aequatio a 1 4* b a‘ ZZ b d* , quod prius ordinaba- 
tur. 

Sic aequatio 1 C «$• 2 Q.ZZ 288 . Sunt quatuor continue proportionales, qua- Numerii frtft 
rum pn m a minor inter extremas cft jjdifferentia vero inter fecundam, & quartam cft T ' mm 
V 1 “* hoc cft 12 ; & fit 1 R differentia prima: , & terti? , &c. ex ferie proportiona- 
bura 2, 4, 8, 16. 

Si fit aequatio a’ — b a* ~ b d’ ; Sunt quatuor continui proportionales , qua- ttefmUur*. 
rum prima , maior , vel minor inter extremas eft b , aggregatum vero fecunde , & ?*««>•**,- 
quart? cft d, & fit aggregatum prima:, & terti? exZctetico. 

Data prima., & aggregato ex fecunda , & quarta in ferie quatuor continue proportio- Zamitum. 
naltum , reperire aggregatum prima , & tertia . 

Data lit prima b , maior , vel minor inter extremas, aggregatum autem ex fecun- 
da , & quarta iit d ; in ferie quatuor continue proportionalium Oporteat reperire ag- 
gregatum ex prima , & tertia . 

Huiufmodi aggregatum fit a, ergo tertii erit a — b; cft autem, vt a ad d ; ita b j ixftuaeu. 
ad v quamobrem — erit fecunda, cum fit, vt aggregatum pruna , & terti?, ad ag- 
oregatum fecundi , & quarti , ita prima ad fecundam ;re&angulum vero fub prima , 

& tertia ?quatur quadrato fecundi ; quare erit , iquatio b a — b* zz nem- 
pe redtangulum fub prima b ; & tertia a — b , hoc cft b a — a’ , ?quabitur quadra- 
to c* fecunda v hoc cft . Omnia ducantur in a' atque diuidantur per b , fiet 
iquatio a‘ — b a* ZZ b d’, quod prius ordinabatur. 

Sit iquatio iC 2 Q zz 800 . Sunt quatuor continue proportionales prima^. Numerii 

quarum inter extremas cft 2 ; aggregatum autem ex fecunda , & quarta eft 7 id 
cft 20, & fit i R aggregatum prim? , & tertii, ex ferie proportionalium 2, 4, 8, 

16, & quidem fi 1 R valet 10, aggregatum ex prima 2 , & tertia 8 ; cius cubus eft 
1000; a quo fi fubtrahatur. aoo i radicum pretium, remanet 800, comparationis ho- 

m< sffit ?quatio b a‘ — a' - b d’ . Sunt quatuor continue proportionales, quarum 
prima cft maior inter extremas b; differentia vero fecundi, Sc quarti cft d, fit au- 
tem a, differentia prim?, & tertii ex Zctctico. 

Data prima maiori inter extremas , & di fer entia fecunda , & quarta inferie quatuor 
continue proportionalium , reperire differentiam pnma , & ttrt,x • 

Data fit b, prima in ferie quatuor continue proportionalium eademque maior in- 
er cxxti emas differentia autem fecund?, & quart? fit d; Oporteat reperire differen- 
tiam primi, & tertii. . 

Ouifita differemia efto a , itaque tertia erit b — a , vt autem eft a ad d , ita *?*»*»• 

S b, ad 
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b ad — ob id - erit fecunda , cum fit vt differentia prima? , & terti? ad differen- 
tiam fccuud? , & quart? : ita prima ad fecundam tat vero rctogulmu^ub prima & 
tertia, ?quale eft quadrato fecundat; proindeent xquatiob _ b *a - -rr • 
ducantur in a* , & diuidantur per b ; net xquatio b a* — a' — b d ,&id ordinaba- 


tur 


Sit aquatio id CL— 1 C - 57*- Sunt quatuor continue proportionales .quarum 
prima maior tnter extremas eft id; at differentia fecundx , & quaitx eft^ „ id eit 
d, fit autem 1 R differentia primae, & tertie ex feric proportionalium 16 > 8, 4, 2 


s C H 0 L 1 0 N. 


C ire* futurius dictu illud occurrit tantummodo confiderandum , quod velutt demon- 
/i ratum aftummebatur , nempe differentiam tnter primam, & tertiam, ad at fler ca- 
ttam, tuter fecundam , & quartam tnjerie quatuor continue proportionalium , effe ,vt 
prima , ad fecundam, velvt fecunda ad tertiam , velvt tertia ad quartam-, vnde ejto. 


THEOREMA. 


1 ffer entia inter primam , & tertiam ad differentiam inter fecundam , & quartaru 
t tn ferie quatuor continue proportionalium , eft vt prima ad fecundam; atque adeo, vt 
tcuuda ad tertiam , & vt tertia ad quartam. 


D 


S it prima a, fecunda b, tertia erit ^ , vt patet ex fupra traditis , 5t quarta erit 
it igitur funt in continua ra&ionc > vt vero differentia inter primam , & ter- 
tiam eft — a ita quidem differentia inter fecundam, & quartam eft -771, — b, Often* 

dendum eft ita effe V - a ad — b, vta ad b . Quoniam enim fi fine propor- 
tionales aj.-Vt — b; a , & b erit fcuftum fub extremis aequale rado fub me- 

diis ; propterca V — a b cquabitur £1 — a b, at ita fe habet , nam ^ — * J 
idem eft quod at vero & _ a b idem eft, quod funt autem — r~ 

jnter fe xqueles, huius enim numeratore, & denominatore diuilo per a , ht 


I I ^ lll»»* I* it vj UW1« “I V»»»»»* • 9 | b | * Q | ^ 

, & diuifione inftituta per b fit funt igitur ?quales + — a b , & nv 

ab, quare proportionales erunt ha? magnitudines videlicet , vt a 3d b , ita 

_ a, ad rr, b. Quod nobis erat iniun&um demonftrare. 


S int continue proportionales a» b, c, d . Dico effe differen- 
tiam inter a,& c, ad differentiam inter b, & d,‘ vt a, ad», 
&c. Quoniam enim a, b , c , d, funt ex hypothcfi proportiona- 
les, erit, «vt a, ad e, itas ad d, proinde inuertendo *erit , vt c 
ad a, ita d ad b, itaque diuidendo , f vt c, minus a ad a , ita d, 
minus b » ad b , atque adeo , d vt c , minus a , hoc eft d ffc- 
remia prim?,& terti? ad d, minus b, id eft differentiam fecundx , <3c 
quarrx;ita a, ad B.hoc eft prima ad fecundam , &c. ac proinde con- 
tra , vt b, ad a, fecunda ad primam , ita erit o, minus b ad c , 
minus a , &c. 
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THEOREMA. 


I 


N ferte quatuor continue proportionalium , vt eft prtma , ad fecundam , &C. ita aggre- 
gatum prima , & tertia ad aggregatum fecunda , & quarta. 


S it prima a, fecunda b, tertia erit ~,8c quarta rh aggregatum ex prima , & 
cercia eft a v aggregatum ex fecunda , & quarta cft b +$« vt autem eft 
a, ad b, &c. ita cft a •>& ad b quod multiplicalionecomdrobatur, mul- 

tiplicatis enim exrremis, & medijs, fiunt produ&a ecqualia , ducatur a in b ^ 
fit ab & xrri hoc cfta bf^;ducaturbina V & * b t -7 funt ergo incadem 


ratione . 


A B C D 


S int quatuor magnitudines a , b , c, d, continui proportio^ 
nalcs. Dicoclfe, vt prima ad fecundam, vclvt fecunda 

ad tertiam, vel vt tertia ad quartam ita, &c. Quoniam a , b, c , d* 
funt ex hypothcfi proportionales/ erit vtA, ad c, itaB, adaqua- 
re conuerrcndo , h vt c, ad a, ita u ad b, & componendo,* vt c.plus a, 
ad a, ita d, plus b, ad b, quare, d vt a, plus c , id eft aggrega- 
tum prim?, & terti? ad b, plus d, hoc cft aggregatum iecun- 
d?, &quart?, ita a, ad u, prima ad fecundam .Quod aporte- 
bat oftendere , 

Hoc numeris conftat , fi fint enim continue proportionales 
4, 4. 8, 16 , manifeftum eft efle 10 , aggregatum primi , & 
tertij , ad 20, aggregatum fecundi , & quarti, vt 1 , ad 
4, &c. 

Alia etiam ratione huiufmodi aquationum naturam apud quofdam explorare licet. 

Sit equatio a' ^ d a’ * - g' - o . Multiplicetur h?c xquatio a* +J* c a 
bc-o per hanc a-b2 o, vt producatur h?c ; puta *'-, k a’ ' _ b 1 c ~ o, ex 
hypothefi vero, quod c , maior fit quam b ; h?c erit perfimilis priori , ciufdem- 
propterea narurx ; atque coftitutionis 5 fa&a igitur mutua carum comparatione, & 
fecundis vtriufquc terminis collatis, habebitur c-b ^ d vel c. ~ d ^ b . 

Proinde conftat cognita vera radice b, xquarionem “p a^b‘^bd- o, 
duas reliquas radices rcfpiccre. Vltimifque terminis collatis, innotefeit g' ?quari b’ 
c quare ff xquabitur c, itaque c, oritur ex applicatione g' , ad quadratum radi- 
cis verx* qua cognita, nempe b, conftat aequationem a' if a ^ ^ “ o> 
duas reliquas radices rcfpicere. 

Vbi a<Jucttc in locum eorum, qux in xquatione a’ ^ca^bcs o, haben- 
tur, nempe c a, & b c, fubrogari b a d a, & b 1 b d; illud fit exa, inb^d, 
ho? aute*n cxbinb^d. 

Sit xquatio a’ — d a* * — g’ 3 o . Multiplicetur a’ 4 » caijibc^ o per a 
— b - o, vt fiat xquatio "p, a* * — b‘ c r o. Suppofito autem quod b , ma- 
ior fit quam c , erit initio propofitx fimilis, eiufdem proinde erit naturae,- atque con- 
ftitutionis , fadla igitur mutua carum comparatione , & fecundis vtriufquc ter- 
minis collatis, habebitur b — c ZZ d. 

Vnde conftat c, xqualcm efle b — d, 5 c cognita vera radice b , xquationenu 
hanc *‘ : + ^ a >{+ b‘ — b d — o , duas reliquas radices rcfpicere . Vltimis autem- 
collatis terminis; fiet z: b‘ c; Vnde fequitur c. efle xqualcm H » & fi radix b , 
vtr *\ innotuerit , hanc xquationctn a* a V — 0 duas reliquas radices re- 
(piccre. S z Vbi 
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jdmrmd* vbi aducrtc in locum eorum, qua? in aequatione 5'f^ca b c — o haben- 

quadam. ( Ur> ncm pg e a t & b c, fubrogari b a — d a, & b’ — b d. Illud fit ex a in b — . d 
hoc autem ex b , in b — d . 

Ftettuimr a. S j t ^q^jo a ' - d a‘ ^ g' r o Multiplicetur a'-ca-bc« opera— b 

ZaZZta - o. vt fiat squatio **:; a'»b’c=o. Haec erit initio propofits perfirailis, 
tft comparata ciufdem propterea naturae , atque conftitutionis , hidla igitur mutua earum compa- 
tft aut. aau*-. ranonCj & yrriufquc fecundis terminis collaris, habebitur c ^ b ZZ d. 

Hinc autem addifeimus c , squalem ede d — b , Se fi vera radix b , innotuerit» 
hanc aequationem *“l 5 a — b' — b d ZZ o duas alias radices concernere . Vlti- 
mis vero terminis comparatis , habetur g' — b* c , vnde fequitur c , squale efle- 
'fi> & cognita vera radice b, hanc squationem a 1 — £7 a — V ^ 0 reliquas duas 
radices refpiccre. ' 

Vbi aduerte in locum eorum , qux in squationc a 1 — ea — b c ZX o haben- 
tur , nempe c a , & b c , fubrogari da — b a > & — b* — bd. Illud fit ex a , in d 
. — b hoc autem ex b, in,&c. 

Qus nos hac in re cxcogirauimus ita fc habent, & primo. 
wd frldu Sit squatio» in qua cubus allicitur adiun&ionc folidi fub quadrato, dataque cocf* 
tarum aqua- ficicntc longitudine. 

tionum »«/*- Sit reda n f , vtcunque feda in e , pollet 
ram 7«4«_ aulcm inftituj hypothefis eadem protrada , vt 

Au/lcr adtn- jr r 

m n it . crementum fit squale ipfi d e , led, obeas, quas 

attulimus caufas, prima erimus hypothefi con- 
tenti . Sit igitur, vt diximus DF,feda in e > Mani- 
fcflum cft cubum ex b e, plus folido ab ciuf- 
dem quadrato in e f , cflc squalem folido , a 
• quadrato eiufdcm n e, in 0 f ; Si itaque d e, fit 

radix » & f. f , coefficicns fubquadratica > cum 
cubus cx d e » plus folido a quadrato eiufdcm 
in e f, nempe cubus radicis , plus homogeneo 
fub quadrato , & cot tficicntc longitudine, squa- 
lis fit folido a quadrato ipfius de» in d f» proinde folidum a quadrato d e, in lon- 
gitudinem d f, erit homogencum dats menfurs. 

Itaque d t, erit radix vna, cui cum squetur*» e , imo fit eadem, propterea de, 
minus d e, aquabitur o, nempe nihilo; Vnde d e, erit radix vera; differentia autem 
inter d e, &r u f, nempe e f » erit coefficicns longitudo . Hinc addifeimus differen- 
tiam prsdi&3m m squationc de qua loquimur efle cocfficicntcm longitudinem-, 
atque cognita vera radice u e, per additionem ipfius cocfficientes longitudinis e f, 
fieri cognitam d f , & contra cognita d f, per fubtraClionera eiufdcm coetficicntis 
. longitudinis fieri cognitam veram radicem d e; Comparationis autem homogencum 

efle folidum factum d quadrato verf radicis d e, in ipfam d f. 

Hin etiam deprehendimus i> f , oriri cx applicatione homogenci comparationis, 
ad quadratum vers radicis, &c. 

Itaque fi d e , fupponatur a , itcmque b ; 3t vero d f , dicatur c , vt e f , fit c 
— bj prouenict squatio, ** a‘ *zZ b’ c, quod fi placet fieri comparationem in- 
ter pofitiuum, & negatiuumjerit “ a‘* — b' c^ o. Vbi aduerte cx hypothefi, 

quod c,fit maior, quam b,pcr additionem t c,ad b, fieri aquationem affirraatiuam, &c. 
Trapmitwr t- Sequitur squatio in qua cubus allicitur multa folidi lub quadrato, dataqut» 
qu,".cnr S ari. coc ffi c j cntc longitudine . 

Sictcaaor, fcaa in « , & quamuis pofllt OE , c fta,«cmqucb, 

aluer rnftimi bypodicfc ,, vt in fupcrionbus vi- atDIl< . ftc; , &tr ,cftc-b. 

. *■; dumis , hic cam adhibebimus, in qua radix ve- 
ra, duplici fymbolo infignitur, vt diximus fit n f, * a 

fc&a in e , Manifcflum cft cubum cx d f > mi- 
nus folido a quadrato ipfius d f, in e f , longi- 
tudinem » cflc squalem folido ab eodem qua- 
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drato d f , in d e , fi itaque d f ; fit radix. & i f , coefficiens longitudo fubqua- 
dratica, cum cubus ipfius o v , minus folido a quadrato eiufdem , in e f , nempe 
cubus radicis, minus homogcnco fub quadrato, & coefficiente longitudine, «qua- 
lis fit folido a quadrato eiufdem d f, in d e; Solidum a quadrato d f, in d a , erit 
homogeneum dat* menfurx . Itaque d f , erit radix vna , cui cum xquetur d f , 
imo fit eadem, proprerea d f, minus d f, xquabitur o , nempe nihilo • Vnde d f, 
erit radix vera, differentia autem inter d f, & u e , nempe e f , erit coefficiens lon- 
gitudo . Hinc addifeimus differentiam prxdidam in xquationc de qua loquimur 
effe coefficientcm longitudinem. Atque cognita vera radice» f, per lubtra&ioncm 
ipfius coefficientis longitudinis e f, fieri cognitam de; & contra per additionem ciuf- 
dcin cocfficicntis longitudinis ad d e, fieri cognitam veram radicem d f, innotefeit 
quoque comparationis homogeneum e(Te folidum faftum a quadrato vera? radicis 
d f , in ipfam d e . Hinc etiam deprehendimus o e , oriri , ex applicatione homo- 
genei comparationis, ad quadratum vera? radicis, &c. Itaque fi » f , fupponarur a > 
itemque b , at vero » e , dicatur c , vt e f, fit b — c prouenict «quatio M a* * 
— b’ c , quod fi placet fieri comparationem inter pofitiuum , & negatiuum , erit 

~ * a 1 + — b’c^ o. Vbi aduerte, ex hypothcfi , quod b , fit maior quam c , 
per additionem c ad — b, fieri aequationem negatiuam. 

Sequitur tandem «quatio , in qua folidum fub quadrato , dataque cocfficiente 
longitudine afficitur multa cubi. 

Sit reda d f , feda in e , manifeftum cft fo- 
lidum, a quadrato » e, in d f, minus cubo ciuf- 
dem » e , '«quale effe folido a quadrato ciuf- 
dem d e, in e f; Si itaque d e, fit radix, & df, 
coefficiens fubquadratica,cum folidum a qua- 
drato » e, in d f, minuscuboeiufdem» e, nem- 
pe homogeneum fub quadrato , & cocfficiente 
longitudine, minus cnbo ipfius d e , «quale fic 
folido a quadrato eiufdem de, in e f ; folidum a quadraro d e , in e f , erit homo- 
geneum dat« mcnfur« , itaque d e , erit radix vna , cui cum «quetur d e , imo fit 
eadem, propterea d e, minus d e, «quabitur o, nempe nihilo. Vnde d e , erit ra- 
dix vera . Aggregatura aurem ex d e , & b f , nempe d f , erit coefficiens longitu- 
do. Hinc addifeimus aggregatum prxdi&um in «quatione de qua loquimur effe coei* 
ficicnrcm longitudinem,- atque cognita vera radice d e , per additionem ipfius e f, 
fieri cognitam d f , &c. Innotefeit quoque comparatiouis homogeneum effe foliduim 
facium a quadrato verx radicis d e , in e f . Hinc etiam deprehendimus e f , or ri 
ex applicatione comparationis homogenei , ad qnadratum verx radicis . Itaqueefi 
d e , fupponatur a , eademque b , at vero b f , dicatur c, & dp fit b ^ c proui- 
nict equario '* IJ a 1 * z: b' c ; quod fi placet fieri comparationem inter pofie- 
Uum, & negatiuum, erit ** Zl a* * — b’ c « o. 


d E,cft a , itemque b , & e 
f, eft c, atque d f, eft b f c. 
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I N alijs aquationum gener thus non abfimili modo procedendum triti vt tarum naturae, 
atque conflitntio comparetur , qua de re multi dolfijftme ferip ferunt , quos adire iuua- 
btt Artificiose igitur inquiritur natura , atque conjlitutio aquationum trium dimenfio- 
num fecundo , vel tertio , vel nullo termino carentium i & quidem tertio , vt a' d a' 
*— g'~ o. drc. Velfi placet alias adhibere fpecies, vt in vfu tam quibufdam pojitis, vtt liceat 
pro aquationum radicibus , ita fe habebit aquatio a.' l — n' ~ ». Infuper a 1 — 
l a 1 * jfi 2 Z o t demam in ordine harum erit a' — / 4‘ * »' ZT o. 
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Si fuerit a’ / a' m — n' ZZ o . Perficietur , vt diximus . Ducatur a? c a 
c - o im a — kH- o t fit a" * — b' c ZZ o . Ex hjpothefi autem , quod c , fit 
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maior quam b , perfimilis erit propofit a, atque adeo eiufdcm erunt naturas atque confiitutio - 
nis yfaCfa mutua carum comparatione , fecundifqut terminis tunicem collatu , repcrumt 
c — b aquari l; fiuc c, aquari l b. Vnde cognita vera radice b\ fit manifefium aqua- 
tionem “ f] a *b b 1 b l ZZ 0 duas re It quas concernere radices , (fi vlttmts collatu 
terminis , confiat n' aquar t b * c ; vnde fit vt c , aquetur atque cognita radice b , aqtu- 
t tonem hanc a' a ^ -V' : ZZ 0 duas reliquas radices refptcere . 

Si vero /itent a' — la' * — »• ~ 0 • Ducatur a' ■>$* c a b c ZZ 0 in a — b ZZ 0, fici 
* 1 + 1 " — b'c ZZO. Ex bypothejivcrb , quod b, fit maior quam c j hac perjimths er st proptfttt, 

atq\ adeo eiufdcm erunt natura, atque conftiiutiontSifafta proinde mutua tarum comparationi , 
(ceundifqiie terminis inuicem collatis , habebimus b — jc ZZ l- Vnde ft manifefium e, efft 
aqualem b — /, atque cognita vera radice b', hanc aquar tonem “*} a b‘ — b l ZZ, t 
duas rtltquas radices concernere . Vlumifque terminis collatis , perfptcuum fit n , aquari 
b 1 c , vnde confiat c , cjfe aqualem ~ , (fi cognita vera radtee b 5 hanc aquationem a' 
rr a % V ZZ 0 duas reliquas rcfpiccrc radices . 

Si fuerit a' — l a' • n- zZ 0 . Ducatur aquatio a 1 — c a — b c ZZ 0 per hanc 0 

— b ZZ 0, vt producatur * ' Ii 4* .*■ c ZZ 0, hac ent propofita perfimtlis , atque t- 
deo eiufdcm erunt natura atque conjlitutionis sfiafifa mutua earum comparatione , ftcundif- 
que terminis inuicem collatis ,reper ternus , c b aquari / j vnde confiat c , aquari l — b 
& fi vera radix b , cognita fuerit , wnotefeit aquationem 4 , I, k a — b' — b l ZZ t ad 
duas reliquas radices refpicere . Atque vltimis terminis inuicem collatis i habebimus «* ZZ 
b 1 c , vnde eonjlat c aquari ~f atque cognita vera radice b', aquationem hanc a' — f{- 4 

— tt -Z o, ad duas reliquas radices inueniendes referri , 

Cum autem aquatio fuerit cubica fuc trium dimefionum feptem quidem modis variari pottfi; 

propter totidem affectionum variationem per fign a >|* , (fi . yt fi fuerit a' _ l a' ijf 

m' a — n ZZ 0. Huius quidem natura inquiritur snftttuta multiplicatione inter a' — t 

a >J* d‘ ZZ 0 , (fi a b ZZ 0. Hinc enim prouenit aquatio a' i J fc ‘ a b et ZZ • 

qua eiufdcm eft natura cum propofita\ac proinde eiufdcm confiitutioms . lnftituta autem 
comparatione inter ipfas , collatifique terminis fecundis vtrtujque , fit b c ZZ Ifiut 
ZZ l — b, dr ex comparatione terminorum , qut tertio funt loco , fit d‘ b cZZ m' , (fit, 
atque confimili mado , & huius > (fi c ater arum huius ordinis indagatur natura , 

Ad horum imitationem inquirenda eft natura aquationum quadraioquadraticarum ,ftu 
quatuor dtmenfionum ; fiue tn tjs fecundus , <fi tertius terminus defit , fuc tertius , & 
quartus, fiut fecundus, fiuc quartus ,fiue tertius tantum i fiue nullus terminus defit , (fit» 
De his tamen confulere i itu at alios , qui cumulate , atque dt ferte hac de re locuti funt ; uo- 
bis enim fufficit, & aliorum modos retuli fi, pro fuperioribus aquationibus , & noftram me- 
thodum tradtdijfe pro q fdem ifiqutdem ex fis , haud ohfcure conflabit , quid in reliquis a- 
gendum fit , vt earum natura comparetur , atque primordia explicentur . Vter^o fuperius di- 
ximus', Aliaprater hac aquationum genera perferutari licet non diJJtmiJi arte ad earum inda- 
gandam naturam , Vnde extant etiam aquationes cubica, feu trium dtmenfionum in qui- 
bus nullus terminus de eft , infuper aquat tones quatuor dtmenfionum , cutufmodi funt qua- 
drato- quadratica,fiuc fecundo , tertio termino > fiue tertio , & quarto, fiue fecundo tantum, 
fine quarto , fiue tertio tantum ,/iue nullo c areant , quarum naturam explorare , tum me- 
thodis , quas, ex alqs tradidimus , cum etiam, ea, quam nos proprio marte adinuenimus 
opero fum non erit diligenter notatis fis , qua haftenus enarrauimus , ac explicuimus . 

Super eft modo, vt perpendamus viter iiis, fi que alia eft ratio inquirendi ipfarum aqua- 
tionum naturam, quod tn fcquentibus prafiare conabimur. 
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Alia traduntur , vnde licet Artifici , aequationum 
conftitutionem , atque naturam indagare . 


CAPVT X V 1 1 /, 


P Rcftat hic primum difTcrcrc de tranfmutandis aequationibus ; & quidem hoc 
bifariam perfici poflc, alias monuimus, vel nimirum alccrata, vel inuariata ra- 
dice, Altcratio plurifariam contingit , atque adeo radix de qua quaeritur pluribus 
modis nouapoteft fpccie exhiberi. Primo fit per additionem i Secundb per fubtrac- 
rionem , Tertio per multiplicationem; Quartb per diuifionem, Quinto per analogiam 
rationis , vt aiunt explicatx, Sext6 per analogiam rationis implicit? i Septimo per 
parabolicam hypoftafin, & iterum in fequencibus de huiufmodi tranfmutatione fer- 
mo redibit. Illud vero non praeteribo, nempe quomodocumque huiufmodi altera- 
tio perficiatur, inter radicem primariam, & nouam, dari notam differentiam, vel 
rationem, itaut vna cognita, altera nequeat ignorari. 

Si primum oporteat eam, quam dicebamus primam altcrationcm per additionem 
inftituerc , ita procedendum. Sit radix a, additione alteranda , ei addatur b, vt fiat 
a b; At vero a b efto e, quare e — b erit a ; Si itaque cognofcamus ma- 
gnitudinem e, cfim nota fit magnitudo b; non poterit quidem ignorari primxua ra- 
dix a; Vtfib, fuerit 4, & cognofcamus c , effe ia , illico innotefeet a ; foret e- 
nim c - b, nempe 8; In huiufmodi autem opere , radix altcrata , quxfititia con- 
ceditur effe xqualis alteri inquirenda», ex hac enim conccffione nouam induit ipe- 
ciem, fub qua xquatio primo pofitadirrigitur, ac ordinatur; vt fi propofita foret q- 
quatio a’ 3 z plano. Dicemus a b effe e, quoniam autem a* conceditur $qua- 
ri z plano, & a b aquatur ipfi e, propterea e — b., aequabitur a; hinc noua or- 
dinabitur xquatio hunc in modum . Quadratum ex e — b ,• aquabitur z plano; at 
huiufmodi quadratum cft e* - a b e ^b*, quare fiet squatio e* - 2 b c * b 3 
2 plano, & per antithefin fiet e* — 2 b e 3 z plano -^.b';Si placet adhibete z Jo- 
co ipfius z plani , proucnict e’ — 2 b e 3 z* -rb* . , - m 

Alteratur aquationis radix modo tam explicato, itaque dicimus a b cito c , 
ergo c — b, aquabitur a; hac autem conceffionc, atque argumentatione, vt vides 
radix alteratur, & noua quadam exhibetur fpecic, & hic primus cft modus. 

Secundus per fubrra&ioncm fiet altcratio radicis hac conccffione , & argumen- 
tatione , Sit radix a; cui fubducatur b ; vtfiat a — b 5 at veroa — b, cfto c ,crgo 
c •{. b erit a; Vbi vides fubtrahendo b, ab a,primaeuam ipfam radicem a, alterari, 

3 c noua quidem fpecie exhiberi . ... - 

Tertio poteft etiam radix alterari per multiplicationem hac fcilicct conceffionc, 
Sc argumentatione ,b a, efto e planum ; ergo 1J v 2S erit a ; Vides igitur qua arw 
radix , per multiplicationem , altcrationem fubcat ; Si enim concedatur b a cl- 
f e e planum, hoc vtique applicato ad b ; fit *-*?= ,&ortiua magnitudo fiet a; hoc 
enim pafto , magnitudo ortiua duifta in metientem magnitudinem , facit magnitu- 
dinem applicatam . , 

Si vero loco ipfius e plani , fymbolum quis adhibeat e* , nempe accepta lpecie 
pro genere, expeditius pragmatiam inftituet; vnde dicetur b a, efto e‘, ergo e- 
nt 3 • 

Quarto per diuifionem quoque radix alteratur, hac fcilicct conceffionc , & argu- 
mentatione efto e » ergo crit a P la num;fi enim apianum appliceturjulb , 
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quod fir dicatur c ; manifeftum eft ortjuam magnitudinem duttam in mc- 
tientem, debere efficere magnitudinem applicatam , quare b c , fattum ex b in c , 
erit a planum. 

KcuntU 9*4 Hic etiam licet , loco ipfius a plani, adhibere a* , vt fit ^ idem , quod V- » 

tUm ' vnde dicetur -v edo c, ergo b e erit a‘. 

S*./)/.» mIh- Quinto per analogiam explicata? rationis , hoc patto concedendo nimirum efle, 
r*tii ndicis. vt b, ad a, ita a, ad c, deinde analogiam refoluendo, & arguendo ^ erit a, quan- 
doquidem fi fint quatuor latera proportionalia,quorum fcilicet primum Iit ad fccudum, 
vt tertium , ad quartum , fiue fint in proportione continua, fiue non , & retf angu- 
lum factum fub extremis , applicetur ad fecundum ex eadem ferie; magnitudo or- 
tiua eft latus tertium in eadem ferie . Vt fi fint 12 , 6 , 4, 2; & 24, numerus fattus 
mutua multiplicatione 12, in 2, diuidatur perd , terminum fecundum, fit quotiens 
2, qui eft tertius terminus ciufdcm lcrie. 

Stxt* 4 itera - Sexto per analogiam rationis implicita:, vt fi concedatur efTe vta , ad b ; ita g» 

sio rxdids . a( j c } deinde refoluatur analogia, & arguatur; ergo erit a ; Quandoquidem fi fue- 
rint, quatuor latera proportionalia , facium autem fub medijs , applicetur quarto 
orietur primum, cum igitur fint quatuor proportionalia a» b, g, e, factum fub me- 
dijs, eft b g; quare fi applicetur quarto c, orietur primum a. 
stptim* aitt- Septimo alteratio radicis fit per parabolicam hypoftalin in quibufcuuquc ?qua- 
1 Msoradsus. t j onum g encr jb us , vtpatotc in quadraticis aquationibus concedendo e' ♦}< ac aequa- 
ri d plano ; qua: quidem aequatio eft quadrati affetti affirmate ; mox arguendo 
erit a ; Vel concedendo eVie aequari d plano ; qux xquatio dicitur 
quadrati affetti negare, & arguendo ergo ‘— - ‘L is: aquabitur a ; Haec autem ope- 
ratio ea ratione perficitur ; quia cum fuerit e* «|* a e ZZ d plano , per antithefin-. 
fiet a e ZZ d plano — e’, cum autem fattum ex a in c, aequetur d plano — e* ; fi 
hoc fuerit applicatum ad vnum ex illis lateribus , orietur alterum ; quare fi appli- 
catum fuerit ad c, orietur a; vnde aequabitur a. 

Quod fi concedatur e* — a e aequari d plano ; per antithefin fiet e* ~ d plano 
a c, rurfus e 1 — d plano zi a e; At fi fattum ex a in c , aequatur c* — d plano 
hoc applicato ad vnum ex illis, aliud orietur, quare fi applicetur e* — d plano, ad 
e orietur a , propterca xquabitur a . 

Alt ”* T ^'~ Tandem fit radicis alteratio coneedcndo a e — e’ aquari d plano; qux quiaem 

usot.rotso . uatJ - 0 e ftpj an j f u b latere de quo negatur quadratfi, &arguedo ergo xquabi- 

tur a; Cum mimae — e*xquetur d plano , ergo a e xquabitur d plano f c‘ at ve- 
ro fattum ex a in e , xquatur d plano t e’ propterea hoc applicato ad vnum ex il- 
lis, alterum oriatur nccefse eft, vt fuperius dicebatur, quare squabitura. 

obttruA uda Ceterum obferuandum eft , quamcumquc fpeciem induat a ; xquattonem iuxta 
qsudim. cani e (f c transformandam ; atque nouam de c , quidem ordinandam , itaut fi qux 
enunciantur de a; in propofita xquationc , eadem enunciari debeant de noua illa 
fpccic, quam a, quidem induit, & inquam eft transformata. 
jUttntio ra. Alteratur a, per additionem fingendo nimirum a 4 * b elTc c , & hic eft primus 
dtciiptr Addi rranfmutandi inodus, ex fuperius allatis; erit ob id e — b, idem, quod a; cura er- 
go creabitur par potcftas , ab c — a j qux procreabatur ab a ; fimildque parodi- 
ci gradus ( vt inferius exemplis manifeftum fiet ) in quos ducantur codficicntesin- 
uariande ; ad efficienda eadem affettionum homogenea ; huiuimodi fatta xquabun- 
tur omnino propofito homogcnco, & procedendo iuxta Artis prxeepta ; de e ; 
ordinetur xquatio } erit enim equario trafmutata in nouam , cnunciandam de e; 
hoc eft ipfa a, produtta cremento b. 

iscpUtAf.of w- Supponatur a* xquari z plano: alteretur a per additionem fingendo a % b , ef- 

d'Adi:’orstm . f c C; & c — b, fieri a. At vero ab a , creatur , potcftat a' ; par autem potcftas 
creabitur ab e — b , nimirum e’ — 2 b e b* , Se tam hoc quadratum , quam il- 
lud xquab'itur z plano , & per antithefin fiet e’ — 2 bc“ z plano — b* , Se ita_. 

aquatio illa primaria tranfmutata eft in nouam, cnunciandam de e, hoc eft ipfa a, 

tm/aocZ'. pro 1 u<fta cremento b,- & hoc alijs in modis locum habet. 
tur AUrT*ta_, /Equaciones altcrata radice tranlmutantur , vt vidimus , idem autem perficitur 

ipfamct 
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ipfamct radice omnino inuariata, dc quo nunc differendum. 

Eft autem ipfius aquationis tranfmutatio , qua: fit inuariata radice , nii aliud 
quam graduum in eadem aquatione depreffio , qua: alioquin Grace diceretur 
v7ro/3i/3eurfxo'i vel elatio , & Grace aVa/S/,fiaw^o'c ; adeo vt inuariata radice aquatio- 
nem ipfam tranfmutarc nil aliud fit, quam ciufdcm aquationis gradum deprimere, 
vel attollere; fit igitur quidam dcfccnfus, vel afccnfus. 

Afccnfus autem, vel dcfccnfus clima&icus, fiuc fcalaris duplex , regularis vide- 
licet, & irregularis. 

Regularis fit climafticus afccnfus, cum vtraque pars aquationis propofita ordi- 
nate diftributa ducitur quadraticc, cubice, & vltcrius clima&ice . 

Dcfcenfus vero climatticus regularis eft , ciim vtraque propofita , aquationis 
pars ordinate diftributa diuiditur, fubquadraticc,fubcubice , atque depreffius lub- 
clima&ice ad id videlicet adfeiro dato, vel inquirendo fupplcmcnto , multiplica- 
tione, vel applicatione faifta, omnia congrui ordinantur, Hac autem exemplis il- 
luftrare iuuabir. 

Si a‘ ^ b a aequeturz pl. per antichefin a*, aquabitur z pl. — b a ducatur vtra- 
que aquationis pars quadratice, a 4 sequabitur z pl.pl. — 2 b z plano a b' a”, 
recipit autem interpreta tion em a ffeflio illa b* a‘ ex aquatione propofira »vt inferius 
dicetur ,-propterca a 4 b z pl. a aquabitur z plano plano ♦$« b‘ z pl. 

De his tamen rurfus infra fermo redibit . 

Irregularis autem afccnfus fit, cum omnia fingularia homogenea, quibus propo- 
fita conftat aquatio in eundem parodicum gradum ducuntur, fiuc purum , liuc 3 f- 
fe&um a datis congruentibus magnitudinibus, vel eas etiam afficientem, atque duc- 
ta congruam interpretationem, & ordinationem accipiunt. Id autem exemplo hunc 
in modum illuftrabimus. 

Si a’ b a aquatio z pl. fiet aquatio per antithefin a’ z: z pl b a,- omnia., 

fi ducantur in a fiet a' zZ z pl. a — b a* ; fcd hac dc re iterum inferius . 

Dcfcenfus fit cum omnia illa fingularia homogenea applicantur ; fiuc ad quafi- 
titiam radicem, fiuc ad gradum radicis potcftate inferiorem , vel pure , vel cum-. 
afficientibus, vel cum affeiftis datis magnitudinibus congeneribus; hoc eft ciufdcm 
generis; & diuina ad id fcilicet adeito fupplcmcnto dato, yel inquirendo congruam 
interpretationem , ac ordinationem accipiunt ; hac tamen omnia facilius exemplis 
infra a nobis in medium afferendis ,intclligcntur. 

Huc fpeftat srAaVc; vnde tA «ot/ko? locum habet, vtile quidem wAaV/aa eft, 

& hac in re non inconfulto Analyfta toV wAaovwajr/ay adibit ; vt nimirum inquirat 
aquationum naturam. 

yEquationibus autem 7r\aaua . , ineffe nos intelligimus , cum poteftatcs affeAae d 
puris , vel d minus affe&is , eque tamen altis , vel etiam altiorcs d depreffioribus 
deducuntur , itaque huic aquationi e* 2 — 2 b e ~ z pl. — b‘;7rA aV/u* ineft, cum 
ab hac pura deducatur aquatione a’ z? z pl. infuper huic e' | 3 be' Z z fol. >ft 
2 b' ; cum ab hac deducatur a' - j b'aZ z fol. infuper huic a 4 b^Tbzpb 
a Z! z pl. pl, t b’ z pl. 

Plafma ineft, quoniam deducitur ab ea a’ «f. b a z; z plano . Huius operatio- 
nis pracipuus finis eft, vt cognita aquationes plafmatica , in fimpliciorcs , d qui- 
bus eduttafunt,refoluantur , per omnes autem modos inftitui poteft , quibus ni- 
mirum aquationum tranfmutatio fit diuifionc excepta , atque criam climactico dc- 
fccnfu . 

, Oportct aurem aduertere , fi aliqua poteftas , affefta eft , vel afficit fub fingulis 
gradibus , ad eam parodicis plafmaticam eflc per modum additionis , vel fubtrac- 
tionis; quandoquidem radix intclligitur affc&a fuifle , cremento , vel decremento 
defumpto ex cocfficientc fub gradu altiori fecundum poteftatis conditionem, at que 
naturam, Vtfifit aquatio Z z pl. — b*, plafmatica eft per modum fubtrac. 

tionis; intclligitur enim radix affe&a fuifle decremento quidem defumpto ex dimidia 
cocfficicnte b ; prout quadratum expofeit; fic etiam in alijs quadratis, &c. 
bi namque fit aquatio a’ z: z plano, lntclligatur a, affeCta decremento b , fitque Pro finitur 4 
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a — b,- & hoc erit idem quod e; nam e* *$• 2 bc aequabitur z plano — b*. 
jE*uMii*pu Quod fi fuiffet xquatio e* — 2 be~ z plano — b*, Plafmatica fuiffet per modum 
/m Atti a ftr additionis ; intclligcretur enim radix affeda cremento defumpeo ex dimi- 
u»nitoi! U . dia coefficicntc b . Si itaque effet aquatio a* ~ z plano. Intclligatur a , affecu^ 
crcmctito b; & fit a «|« b; idem » quod c ; quamobrem e — b xquabitur a ,• & ita 
c‘ — a b c xquabitur z plano — b*. 

in tuhyttr In Cubis vero intelligitur affe&a radix triente coefficientis fub quadrato . InQua- 
dratoquadratis , quadrante coefficientis fub cubo . In Quadrato-cubis quintante* 
ria,T, & t . coefficientis fub quadratoquadrato, & ita deinceps. 

Quamobrem Quadrata a ffe&a fumunt originem a puris, vt e* >$♦ 2 b e ~ z pla- 
no — b*> & e’ — 2 b e = z plano — b* ducunt originem a pura xquationc a* ZZ 
z. plano . Infuper cubi affc&i fub quadrato , & latere , originem ducunt a cubis affcc* 
tis fub latete, quemadmodum hxc xquatio e' — 3 b e’ «JTj b* *}* d plano e ZZ 
*■ • 2 fol. •$. d p!. b f b' ducit originem ab hac alia a' t d pl. a ZZ z fol. nimirum a cu- 

• bo affecto fub latere; Intelligitur autem a, affici quidem b; quamobrem c — b;$- 
quatur a ; quod inferius exemplis illuftrabimus . Quadraroquadrata vero affc&a-, 
fub cubo; quadrato , & latere, a QuadratoqUadratis affedis lub quadrato , vel la- 
tere , aut tam fub quadrato , quam latere , & ita deinceps , de quibus inferius affe- 
remus exempla . 

Prxrcrcrca C aliqua poteftas eft a radice plana , aut folida , vel homogenca or- 
/,*, t/i a r- ^inis v it cr i or is , plafmatica eft per modum multiplicationis dc quo fupra verba fe- 
dUt f tma . c j mus> ve j j m plicitx analogix Vt c 4 b 1 c 1 ZZ b' z plan. Plafmatica eft per 
modum multiplicationis , &ducit originem abs a' ^ h a “ z plano. Sic enim 
arguitur b a; efto c* ergo v, xquabitura; fienim x?quatur a, multiplicetur idqua- 
dratice , vt fiat f*- ducatur autem ~ in ipfum b, fiet quidem produCtum e’ , quo 
addito ad ffjfiet st Hfc* e ’ — z plano; hoc eft c 4 b* c’ zz b*zplan. Hacjautcm dc 
rc inferius cumulati loquemur . 

OuaJrattifHa Ita Quadratoquadratum, affcCtum fub quadrato, ducit originem , a quadrato af- 
•iratam affite- f t .£ 0 f u b i aterc % quoniam omnia lingularia homogenea , quibus xquatio conftat , 
‘jZtldutifZ dudia funt in quadratum coefficientis fub latere , atqueadeo radix effeCti quadrato 
ri;»nu ?** quadrati media intelligitur proportionalis inter coeihcientem fublatcralero, &catn 
/"u: *Jt <li ° ra£ bcem, q u * prinio proponebarur, qua dc re infra. 

^‘Zuliuia Ita quoque Cubocubus affedus fub cubo , ducit originem a quadrato affc&o fub 
tHi,ui tfl*ff« latere, atqueadeo radix effeCf i cubocubi, fecunda fit proportionalium continue e quibus 
"“fi* ‘“ te% fublatcralis coefficiens eft prima , & radix primo propofita , eft quarta . Itaque c‘ 
♦J+ b' e' ZZ b 4 z pl. ducii originem abs a’ b a zz z pl. Infuper Cubocubus affec- 
tus fub quadratoquadrato, ducit originem a cubo affecto fub quadrato , omnibus 
lingularibus homogeneis, quibus xquatio conftat du&isjin cubum coefficientis fub qua#> 
drato , &’ radix effiifti cubocubi eft media proportionalis inter coefficientem fub 
. quadraticam , & primo propofitam , & ita c 4 b‘ e 4 ZZ b' z fol. ducit origineou 

abs a' b a’ " z fol. vt ex infra dicendis, perfpicuum fiet. 
ommnuAjra Omne a uteni Quadratoquadratum affectum fub gradu parodico ad illud , vno , 
, y**J rA,um vel pluribus plafmaticum eft per afccnfum climacticum, ducens originem a quadra- 
to affeCto fub (atere, vt xquatio ifta a 4 a- z planopL «f* b* z pl. du- 

rtaiti, c j*. cit originem per climacticum afccnfum abs a‘ *$«■ b a ZZ z plano. Cum itaque 
quadratoquadratum afficitur fubdarerc , cquatio affedi quadrati , a quo xquatio 
quadratoquadraiica duxit originem , palfa eft diftributioncm fingularium ho- 
mogencoi um, quibus fquatio conftat, itaut fecerit aquationis partem vnam fymbo- 
lum quadrati, & planum lub latere, vna cum comparationis data magnitudine, al- 
teram. Vt Ii fit xquatio a’ +$4 b a~ z plano . Quoniam a* b a ,’ xquatur z pla- 
no; fiet per antithefin xquatio a* ~ z plano — b a, & ita quadrati fymbolum con- 
ftituit vnam aquationis partem, & planum fub latere, vna cum , &c. vtraque ve- 
ro parte dudta quadratice.fiet aquatio , vt vides a 4 ZZ z pl.pl. — 2 b z pl. a tft b* 
a’, & Ii interprerationem acceperit congruam, homogcncum fub quadrato , nem- 
pe b’ a* , vt valeat b’ z pl. — b' a , fiet xquatio a 4 +Jk b' 4 » 2 b z pl. z pl. 
pl.*b‘zpl. - Si 
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Si vero Quadratoquadratum afficitur , tam fub quadra to , quam fub latere Plaf- 
rnatica cft, eodem modo , vt xquatio ifta a* z d pi. — b* a' >{♦ 2 b z p!, a ZZ 
z pi.pl. — 'dplanopl- ducit originem ab a* ^ b a ~ z pi. _ zpl. etenim hxc fit per 

anrithcfin a‘ >{♦ d pl. ZZ * pl b a, & vtraque parte duda quadratici.fit xqua- 

tio, vt fupra fada nimirum ordinatione fecundum Artem, &c. Itaque (iQQ^i affi- 
ciatur, tam fub quadrato, quam latere, equatio affedi quadrati a quo deduda cft 
quadrataquadratica pafTa cft diftrlbutionem fingularium fuorum homogcncorumL, , 
quibus ipla conitat icaut potcftas quadratica , vna cum diefi dati plani compara- 
tionis, vel eiufdcm produdione fecerit vnam xquutionis partem , at vero planum 
fub latere, vna cum apatome feu rcliduo dati plani comparationis, vel eodem pro- 
ducto conftituat alteram parte, & vtraque parte duda quadratice om nia or dinCtur, &c. 

Poftremo fi Quadratoquadratum afficiatur fub cubo , vt a‘ >$* — ,'$r$rrt a ' ~ 
ducit originem ab a‘ >{♦ b a z: z plano, & ita aequatio ifta aftcdi quadrati 
d quo quadratoquadratica deduda eft , palla eft deftributionem fuorum , quibus 
conftat lingularium homogeneorum , itaut quadrati lymbolum, vna cum plano fub 
latere, fecerit vnam xquationis partem, vtrumque comparationis planum fecerit 
alteram , & duda quadratice vtraque parte tam homogcnca fub quadrato , quam 

fub latere, congruam acceperint interpretationem. 

Atque etiam Cubica quxeumque xquatio ded uci poteft a quadraticis per di- 
madicum irregularem afcenfum;Vtfi fit b* «fr * pi. a — a' ~ b z pl. ducit originem 
ab a’ b a - z pl. Quoniam enim efta^baa z plano; fi omnia ducantur 
in a , & adfeita interpretatione , quod a* equetur z pl. — b a , ad exprimendum^ 
valorem fub b, nimirum in a* folidi confcdi fiet a’ b 2 pl. — b’ a ZZ z plano a , 
onmibufque rit£ ordinatis fiet z pl. b* a — a' ~ b z pl. 

At verb in his non patet redudionis via ad primxuas xquationes , nili per x- 
quationem xqu? altarum potcftatum ; quamuis inde conftitucarum xquationuau. 
proprietas non mediocriter iuuet,- Cxtcrum iam fuperius infmuauimus Plaftices fi- 
nem , eiufdemque prxeipuum vfum , cum diceremus , ope ipfius xquationes Plaf- 
maticas agnitas in fimpliciores , a quibus deduda? fuerunt haud inutiliter re- 
folui , 

• .'4 
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I N gratiam Tyronum placet vnum vel alterum exemplum diligenter explicare , Prope- 

natur a * aquari z> plano. Supponamus a , tffe 6 , ^ planum efie 36; Dum alteratur a, afttuntut,x.n 

per additionem fingendo a b effe e , quod e fi plafma adhibere ; Dicamus b , valere 4; * teUi t <r,li 
proinde a & b, valebit 10; atque adeo e, erit 10; & confequcnter e — b erit 6; atque-, 
adeo , etiam a , erit 6 ; at vero dum ab a , creatur poteft as a ' ; par potcftas creatur ab e r* vidtri pef- 
— b, & erit e' — z b e b ‘ , quadratum illius refidui e —b. Tam igitur illud, qua- funt,at^j 
dramm a ' , quam hoc, nimirum e' — a b e b' dicebamus aquari x. plano , & sta eft > 

Nam fi explicetur quadratum iftud, comperiemus fecundum prafix as afttmatunes valere tf/itts llmtU. 
36, nam e' eft 100 i cui fi addatur b', puta 16 i fiet 116; 4 quo fi auferatur ibe, nem- 

pe 80; remanet 36. _ . . 7— — 7 T 4gUNot*a* 

Si fit aquatio a' \ b a ZZ plano . Dicebamus etiam ejfe equattonem d f b' f 2 b 2. pl. intnpretatie- 
a"' z pM. t b'z Pl- Polita enim aquatione d \ b azZ z pl. dicebamus fieri a' ZZ zpl- •<«?»•» 
— b ai vtraque parte dulfa quadratice , fieri a* ZZ z pl.pl. 2 b x, pl. a \ b' a' , & tta 
efl ; Supponamus a, valere z ; & befie 10; at^pl- valere 24 > itaut fit 1 10 — In bx*- piam, 

z 4 , per antithefin , fiet 1 £ZZ 24 — 10 R; vtraque parte dulfa quadratice, fit 1 ^ 

' — 5 7 6 — 480 R f 100 gj At vero 100^, nempe b ' d , valebunt 2400 — 1000 

ji , hoc eft b' 2 pl» b' a •, quandoquidem duda vtraque parte huius aquationis 1 *„**,„, / t . 

ja-io^wIco, quadratum ex 10, fit 100 ^ “ 2400 — looo R - itaque fi loco M- 

illius 100 k^f"brogemusz.\oo— 1000 R, hoc eft ad 5 7 6 — 480*, addamus 2400 — uw - 
1000 Rifietfumma 2976 — 1480 R , & erit 1 2976 — - 1480 R, Cf ita eft ; 

Si quis enim exiguo labore fecundum radicis aflimaiionem omnia perpendat > rem aliter Je 

Jtabere non pofte , comperiet . ^ De 


1 JH*- 

JntMuadra- 
/um afflatur 
fub tube , nue 
patie plafma* 
ttea Jitajaa - 
lie . 


Aquarie tu- 
bite, que fac- 
te iit duri H- 
fit ii quadra- 
titit per clima 
(tuum trrtgu 
Urcm afetn- 
/um i 


F ini’ tlafiittt 
/uferiit Difi. 
Kiiatui fuit . 
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De aquationibus deducendis . 


C A P V T XIX . 


Deductio ma- 
ximi coducit 
ad cognofctn- 
dam aquatio- 
ttum naturi ; 
propterea r.o» 
t/l Jiltntio 
protertunda > 
imo dt ea eo' 
pi esi tr aci a di 

Audior dt qui 
tu/dam ma- 
gni momenti 
ft acturum in 
fuo Gtomttra 
fremeto felli- 
tetur . 

JEquatio fu- 
ptriut genera- 
tim dcfinitet-i 
hic diuiditur. 

JEquatio aha 
origiualit , a— 
lia canonica , 
qua xtl aifo- 
lutc t/l hniuf- 
modtjVtl quia 
at iffa dedte- 
titttr canonica 

Canonicarum 
aquationum 
primaria fpt - 
cici -una, quid 

Canonica fc- 
tidatta,quid 


JEquatio Re- 
ti proca, rui d . 

Collaterales, 

quid . 

JEqttAtior.es 
Ctn t lata , 
quid . 

Aidlor ne du 
vadet sptiio- 
Jam alvinam 
in l-crmurix 
ftd itiam^j 
Ariil mttita 
gratiam . 


A D affequcnda aquationum primordia > atque adeo ad carum natursou 
dignolcendam; plurimum facit deduttio , qua Grf ce K«&c<J)f>/a dicitur; 
propterea non grauabimur hic de ratione deducendi aquationes magis cora- 
politas a fimplicioribus rra&ationcm inftituere idque co libentius faciendum arbi- 
trati fumus, quia inde aperitur via ad aquationum redu&ionem , qua de rc, pau- 
lo poft nobis erit agendum non line commodo Artificis , prafertitn in Arithmeti- 
cis imo etiam in Geometricis non exigua cft vtiliratis , quamuis alia via nos 
incedentes nulla forte ad id quidem cogat neccflitas , vt in noftro Geometra 
Promoto, manifefte conflabit. /Equatio, quam generarim fupra definiuimus qua, vela 
Quaftionum, fiuc Problematum, vtcunque propolitorum terminis communicer de- 
ducitur. Communis appellari confucuir,- vel Canonica dicitur, aut quatenus ex ea, alia 
qua proprie huiufmodi cft , deducitur, aut quia abfolutc huiufmodi libi vendicac 
nomenclaturam. /Equationes igitur illa, qua erit Canonica non lint, quoniamta- 
men ab ijs, vt ab originalibus fuis alia deducuntur, qua proprib hoc nomine fune 
infignita , propterea Canonicarum aquationum originales non iniuria nuncupantur . 
Hoc autem pacto aquationes illa fc habent > qua per multiplicationem ex radici- 
bus binomijs immediate conficiuntur, in quibus produdtaex multiplicatis radicibus 
aquantur radicibus multiplicandis fub forma tantummodo multiplicationis, ordinatis. 
Ab his > quibus minus bene accommodata cft aquationis deferiptio , dua proprie 
deducuntur fpccics Canonicarum, quarum vnam Primariam, alteram Secundariam 
appellant; Canonica fortafle nuncupata, ciim per carum applicationem , tanquanu 
per canones radicum numerus in aquationibus communibus determinatur. Cano- 
nicarum igitur aquationum fpccics primaria cft , qua ab originalibus per deriua- 
tionem conftituuntur ; reieda fiquidem formali radicum binomiarum ordinatio- 
ne , obtinente alteram aquationis originalis partem, & ex alterius partis homoge- 
ncis, homogcnco dato per aftedionis mutationem in litum reliquis oppolitum tran- 
slato,- fit aquatio quam Primariam Canonicam dixerunt . 

Secundaria autem earum eft , qua a primarijs per reduttionem conftituuntur 
ablato fiquidem de medio vno ex parodicis primaria aquationis gradibus , lit h;c 
de qua loquimur aquationis fpccics Secundaria. 

Aquatio autem Reciproca, de qua fape in fequentibus mentio fit; ea cft , cu- 
ius homogeneum datum fado ex coelficicntibus, & reciproce poteftas fatto e gra- 
dibus parodicis, aquatur. 

Sunt etiam equationes, qua Collaterales appellantur, fimpliccs illa, in quibus fieri 
potelt hypobibafmus , per deprelfioncm gradus parodici, itant facta aqua depref- 
lionc tandem aliqua magnitudo fohtaric cxiftat , vcluti homogeneum Jdare racnlurg 
cui polfint reliqua horaogenca comparari, funt igitur illa, in quibus dignitates col- 
laterales exiftunt; vt fi ex vna gquationis parte exiftat quadratum, ex altera verd 
radix,- Sunt etiam equationes jCorrclatf, que nimirum limiles lunt , & ijsdcin da- 
ris magnitudinibus confiant, fiuc affe&ionum parabolis , fiuc atfe&ionum homo- 
geneis, de quo poftea . 

Hcc co alacrius tra&anda fufeepimus, quoniam in animo cft ne dum Speciofam 
Algcbram tradere, quatenus Geometricis cffe&ionibus inleruit, & prout cuique li- 
cet 
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cct ea vti ad Geometrica refoluenda Problemata, fcd etiam quatenus inde nos 
Numerofa fic erudimur, vt huius penitiora introfpicicntcs , aflequamur, qua? hadte- 
nus in tenebris latitarunt . 

At fummopere decet nos cfl'$ follicitos de huiufmodi deducendi ratione; propte- 
rea quod patefa&avia tunc demum ad redu&ionem videtur , cum conftauerit , vn- 
dc reducenda xquatio fuam originem traxerit, & quidem, vt ab xquationc Pura , 
deducitur Affe&a; ita contra & affetta ad puram rcuocatur; fcd quo pado lint haec 
vfurpanda ex infra dicendis exploratum erit . 

Neminem praeterit ratio ordinandi binomias radices in multiplicationis formam. 
Hinc vero fit qua nimirum aequationes, cuiufque ordinis ab originalibus 

fuis, deducuntur. Vnde ciim oblata fuerit Canonica quaedam aquatio, ad quem or- 
dinem pertineat infpeda poteftatis natura confideranclum cft. Primo autetn quadra- 
tici ordinis fe fe offerunt aequationes e quibus prima fit xaraf unxit. 

Si igitur fuerit « t b c,fuppofito qu6d b, aequetur a. Aequatio affirmatiua 
ab originali fua in qua fadum ex radicibus binomijs multiplicatis aequale cft ipfis 
multiplicandis radicibus fub forma tantummodo multiplicationis ordinatis , quae 
ejuidem improprii libi xquationis vendicat nomen , atque rationem,- ita fe habet 
2 **T k * — bc. Si igirur fupponamus b.xquari a,- ex hac hypotheli , vrique a 
— b aequabitur o. Vnde fi a.equetur b ; confequens cft vt * * * xquatur o ; erat 
autem zZ “~ k c * — bc., ergo *‘+, k I — b c, xquabituro; & per antithelim 
xquabitur b c. Hunc itaque in modum apud nonnullos quadratici ordinis 
xquatio , ab originali fua deducitur. 

Ne mireris autem, qu6d ex a — b in a c fiat produdlum xqualco; fi namque 
a — b aequatur o; perinde eft ducere a — b in a +$+ c ac ducere o, in a *$♦ c,- indo 
autem fit o; vt in multiplicatione vulgari contingit ; fi enim o , ducatur in a, vel 
alium qucmcumque numerum fit o, de his tamen agentes de Maximis , &Minimis 
plura dicemus fultori calamo feribentes . 

Nec diftimiliter fi xquatio fuerit curotfanxit • At fi fuerit vt. 

Si fuerit, xquatio " z\\ — — b c; pofito qudd b, vel c, xquetur a, deducitur ab 
originali . in qua fadtum ex radicibus binomijs multiplicatis » xqualc eft ipfis multi- 
plicandis radicibus, fub forma, tantummodo multiplicationis ordinatis , qux qui- 
dem improprie fibi xquationis vendicat nomen, atque rationem; ita fe habet *_ k 
~ ”~y. + • Nam pofito quod b, vclc, xquetur a; ex hac hipothefi erit a — b 

aequalis o, vel fi a, xquetur c,- erita — c, xqualis o . Si igitur fupponamus a xqua- 
ri b, vel c; erit quidem JI. - o. At vero \Z\ xquatur propterca^ 

b c xquabitur o; ergo &“I k ; xquabitur — b c. 

‘Hunc itaque in modum fupradidx xquationes ab originalibus fuis deducuntur : 

Quod fi xquationes fuerint cubicx, non abfimilis eft modus eas ab originalibus 
fuis deducendi; vnde. 

Si fuerit a' — b a*— bea 2 Jjibcd pofito quod b, xquetur a, ab originali fua 
deducitur «|* ca*_ b da 
♦|« d a’ c d a 

in qua faiftum ex radicibus binomijs multiplicatis, xquale cft ipfis multiplicandis ra- 
dicibus in formam tantummodo multiplicationis ordinatis qu$ vendicat quidem impro- 
prie fibi xquationis, nomen atque rationem . 

Et ita fe habet a — b “* a' — b 1 — b c a Ex hypothefi enim, qudd a, xquetur b; 
a c *Jtca’— bda 

a«$»d d a*«|* c da — b c d . 

erit quidem a — b, xqualis o. quare pofito qudd a xquetur b, erit a — b-^ aqualis o. 
Eratautcm a-b" a 1 — ba’— bea a t c V 

a c c a’ — bda a f d J 

a*f»c *y da*«f« eda — bcd. 


. 


Summopere-) 
ditet nes tjfe 
follicitos dt-t 
‘ff* deduce n- 
di rectione, 

X.t quatient) 
ruiu/qne ordi- 
ni! , quomodo 
ai aquationi- 
tue /uit d edu- 
cantur, 

Exemplum > 

dc aquatione 
afrrtnatiua , 


Ex multipli- 
cationi 1 pofi. 
tini innegatid 
produci 0 , de- 
claratur . 


Exemptu 
aquationi t ne • 
gatiua , notu 
feetu ac de-> 
afj:rmatiua . 
Exemplum _* 
de aqualitna 
amphetola , 


Modo iam—j 
explicatio a- 
quatient i ai 
eririnaliiut 
(uit deduttoi- 


JEquatienet 
cubici erdinil 

Explicatur ea 
nun ab crigi- 
haliiut J uit 
deductio . 


Quamobrcm 


/ 


I 

Y 

« 


QriWiloiqu* 
sicriti fuerint 
Recifree * . 


Nec elifftr.il i 
ter uter* *- 
quatient! hu • 
i tu er J inii at 
rrifinaliiut 
fuit dt Atti uti- 
tur . 


JEtjuationes 
affert* a furit 
deducuntur . 

ixemflum . 


Ixemflum . 


Ixemflum . 


ixemflum . 
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Quamobrcma' — b a’ — bea ^ aequabitur o. Igitur. 

4 *ca* — bda fi 

«j*da’tj*cda — bcdJ 

a' — b a’ — bea “) 
c a’ — bda fi 

«j»da‘«j»cda^ aquabitur «J* b c d* 

Nec diffimilirer alis quoque cubici ordinis aquationes ab originalibus luis de- 
lignatis, deducuntur. 

Quod fi fuerint Reciprocae cubici quidem ordinis, vt fi fuerit a' — b a ! +J* c d a 
z: >J* b c d pofiro quod b, aequetur a , deducitur ab originali fua defignata , 
qua fadum a radicibus binomijs multiplicatis aquale cft ipfis multiplicandis radi- 
cibus in formam tantummodo multiplicationis ordinatis» quaequidem improprie fi- 
bi equationis nomen, atque rationem vcndicat,& ira fe habet )ZZ a' — b a* t 
c d a — b c d ,* cx hypotnefi igitur, quodb»gquetur a; erit a — b cqualis o, fi ita- 
que, bgquctur a, etiam ,*~‘ 4 aequabitur o. At vero gquatur a' _ b a* % c 
d a _ b c d, ergo a' — b a‘^cd a-bc dgquabicuro ; ergo per antithcfin a' 

— b a' c d a gquabitur b c d. 

Atque hunc in modum caeterg gquationes huius ordinis Reciprocae ab originali- 
bus Aiis deducuntur . 

Nec abfimili modo ac fupra, cum de cubicis gquationibus loauercmur , proce- 
dendum in aequationibus ordinis quadratici, femper cx hypothefi, quod a» gque- 
tur b modo enim confimili ab originalibus fuis deducuntur ; quemadmodum etiam (i 
huius ordinis equationesextiterint Reciproce , prout de Reciprocis ad cubicum or- 
dinem fpedantibur, paulo antea didum eft, & ita dc ceteris, &c. 

Deducuntur autem aequationes affedae, ab ijs, qug purae dicuntur. Itaque. 

Si fit aequatio a’ z: z plano ; a — b cfto e ; & erit c* a b c z; z pl. _ b* 
Cum enim fit aequatio a* z: z plano i fitque a — b aequalis radici c; ergo ef 
b gquabitur a ; fi itaque c b fubeat eandem multiplicationis aflfedionem, quam 
fubit a, fiet quadratum ex e b , aequale quadrato ex a, eft autem cx hypothe- 
fi a’ aequale z plano; ergo quadratum ex c b » cquabitur z plano at , vt patet 
cx genefi, quadratum cx a b , cft e* 2 b c «f* b‘ , hoc igitur gquabitur z pla- 
no, ciim itaque c' ijt 2 b e «J, b’ xquetur z plano; per antithcfin fiu , vt fupra e' 
t » bcZ z pl. — b*; hoc autem ordinabatur. Vides igitur qua induftria , ex pu- 
ra aequatione, affeda deducatur. Hgc cft per decrementum dedudio. 

Si fir aequatio a* z; z plano. Hinc affedam aequationem deducemus hoc pado. 

Supponamus a b cfle c ; cx hac autem hypothefi prouenict aequatio e‘ 2 b e 

“ z pl — b* . Ciim enim fit aequatio a' ~ z plano; fitque a b aequalis radici 
c; ergo e — b ; aequabitur a, radici; fi itaque c — b , fubeat eandem affedionem , 
multiplicationis , quam fubit a ; fiet quadratum ex e — b , aequate quadrato ex ai 
eft autcui cx hypothefi a*, aequale z plano , ergo quadratum ex c — b , aequabitur 
z plano. At vt patet cx genefi , quadratum ex e — b , eft e* — 2 b c «|» b* hoc fi- 
gitur aequabitur z plano cum itaque e' — 2 b e «|» d’ aequetur z plano,- per anti- 
thefin fiet , vt fupra c‘ — 2 bez z pl. — b‘ hoc autem ordinabatur . Vides igi- 
tur qua arte cx puragquatione deducatur affeda; quod Victa, ingeniose cxplicauit. 
Haec cft per crementum dedudio. 

Si fit aequatio a* z: z plano; b — a, vel a *J. b cfto e ; & a b c — e’ aequabitur 
b* — z plano. Siquidem a* fupponirur aequari z plano , & b — a; aequalis cft ra- 
dici c; ergo b — e aequabitur a,- & b* — 2 b e *f» e* hoc cft quadratum cx b — , e 
aquabitur z plano, & fada ordinatione, fiet cquatio, ad cum qui fequitur modum 
2 b c _ e* - b* - z pl. 

At fi a ♦$. b,- gquetur c; ergo e — b; tequabitur a , & e‘ — 2 b c «J« b*hoc eft 
quadratum abs c — b aequabitur z plano » & per antithcfin fiet 2 b c e* z; b' 

— z pl. 
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H Atlenus tradita numeris explicari poffunt , & in gratum Tyronum ; exemplum . j 
afferemus. 

Supponamus i 144 it aut z pl. valeat 144 loco autem b in te Biga tur numerus 4, 

atque 1 R 4 fit 1 A hoc e ft vna fecunda radtx , ergo quoniam 1 R 4 > aquatur 1 
A ; erit ob id aquatio inter l A — 4,^1 R proinde quadratum abs 1 A , — 4 nempe 

A Q 2 A 16 aquabitur 144, vtrinque ablatis 16; remanet 1 A 4 L — 8 A ~ 

128 ; cuius aquationis radix ejl 16, at fi ex 1 6 , auferatur 4 ; nempe crementum , rema- 
nebit \Ztvalor ipfius R . 

Sed de his quoque Vieta: Nobis aquationum affectarum a puris eiufdem ordinis 
ita fc habet dedudio. 

Primo fiquidem illud fe offert confidcrandum a folinomia radice , puram aqua- 
tionem oriri , c&m autem binomia eualerit , tunc fe prodit affedio ; vnde eadem 
magnitudo, & folinomia fit , & binomia ; illa pura: aequationi H^c autem affcdg 
primordium eft; Non ibimus inficias , etiam folinomiara affedx aquationi infer- 
ae, ciim ad libitum fit latus aflumere , & ex eo potcftatem cuiufquc generis ef- 
fin o erc> qux deinde, vel affeda effe poterit homogenco fubvno ex parodicis gradi- 
bus , vna fiue multiplici affedionc , prout horaogenea ipfa pro diuerfitate parodico- 
rum graduum plura , vel pauciora fuerint , & affedio diuerfimode fc fe habere po- 
teft, fiue poteftas afficiatur, vt diximus, fiue fit afficiens . Tamen hic fermo eft dc 
affeCta aquatione , qux dudu potcftatis in fe affedionem confequitur , collata cum 
homogenco datae menfur? . Hoc itaque pado res fc fc habet , 

Sit aequatio a’ zi z plano. 

Reda k m , diuifa fit in i;6c quidem 
ipfa k M.cfto a;&Lu fit b.ergo k L.erit a — 
b; qua: dicatur e ; fi igitur k l , puta a — 
b,efte i ergo KM.erit c 4+ b qua: citra 
ffit a,- proinde e b , aequabitur a ; 

Manifcftumeft autem, quadratum™, 
aequale effe quadrato k l, plus duplo 
redangulo k u; vna cum quadrato 
tMjhocefte**» b e *b*j hoc igi- . . r , v . 

tur aquatur a*,fcuz‘,hoc eft zplano.vnd? per antitheGn e’ a b c aquabitur z 

pl. __ b’. 

Sit squatio a’ Zl z pl. 

RcCta k l , poduda fit cremento l 
M i fit autem k l; idem , quod a, at vc- 
r6 t m , fi t b i ergo k m , erit a *§• h » 
qux dicatur c, fi igitur * M.puta atb» 
eft e, ergo k t , em e — b; qux cum 
fo a; proptcrca e — b aquabitur a, Ma- 
nifeftum eft autem, quadratum k l; 

aequari quadrato km, minus duplo rcdangulo kmi, plus quadrato 1 m » hoc eft e 
— a b e *b‘,hoc igitur aquatura*, fcuz 1 , vel z plano i quare per antithcim c‘ — 
a be,xquabitur z pl. — b'. 

Sit xquatio a‘ r: z plano. 

Reda k l » fubduda fit red? x u » aut k l j aucta fit cremento t m , 

Sit autem k 1 > idem > quoa a i at verb k m » vel l m , fit b ; fcd l m , vel 
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* m , erit c; cui quidem cquatur b — 
a , vela «|* b,& k l erit b — c , & 
eadem erit e — b vtraque dicitur aj 
proinde b — c 9quabitur a ; cui e- 
tiam ecqualis erit c — b ,• Manifc- 
flum cft autem quadratum k M,vel l m mi- 
nus duplo roftangulo k m 1 ; vna- 
cum quadrato 1 M.vel k m aquari quadra- 
to k l > ergo b 1 — 2 b c •]» e 1 x- 
quabitur a* , lcu z‘ vel z plano ; er- 
go 2 b e — c’ cquabitur b* — z 
plano . Itaque ex cquationibus puris 
eiufdcm ordinis, ccquationes affecta: dc- 
dufta funt . 

Aquationes autem in quibus Cubus afficitur fub quadrato ab ijs in quibus affec- 
tio cft fub latere, deducuntur , qu$ quidem deducendi ratio multum momenti ha- 
bet, vt ex fequentibus planum fiet. 

Si fit aquatio a' — 3 b 1 a ZS z folido; a — b cfto e •, & erit e’ 3 b c* z fol.<$t a b" 

Quoniam enim, a' — 3 b* a aequatur z folido, & cft a — b aqualis radici e; er- 
go c *J. b aquabitur a, quamobrem cubus ex a t b multatus folido abs 3 b* c inc 
t b aquabitur z folido. At vero cubus ex a f b eft c' f 3 b e’ f 3 b‘ e t b' , & fo- 
lidum affectionis eft — 3 b 3 c — 3 b' , ergo fa4ta ordinatione fecundum Artem, erit e' 
«{♦ 3 b e* ZS z folido 2 b 1 . 

Vel fi a' 3 b* a aquetur z folido a ■»$* b cfto c , & e' — 3 b c‘ aequabitur 2 

folklo — 2 b' Quoniam enim a* — 3 b* a aquatur z folido , cft aurem a b ra- 
dici e, aequalis ergo c — b, aquabitur a. Proinde cubus ex c — b, multatus folido 
abs 3 b’ in c b aquabitur z folido, & non diffimiliter, ac fupra procedendum, &c. 

Si fit aquatio 3 b' a - a' S z fol, b — a cfto e , & erit quidem 3 b c* — e 1 3 
jb'-z lolido . 

Cura enim 3 b’ a — a’ aquetur z fol.fitquc b — a radici e, aqualis; ergo b — $- 
quabitur a, quapropter folidum fadtum ex 3 b* in b — c minus cubo ex b — c $- 
cquabitur z fol. at vero lolidum illud affedium conftat 3 b' — 3 b* c , & cubus nega- 
tus de folido , conftat — b' 3 b' c — 3 b e’ *$.c',ergo omnibus rite ordinatis, pro* 

ueniet cquatio 3 b e' _ e' ZT 2 b' — z folido. 

Vel fit eadem aquatio, vt prius 3 b* a — a' 13 z fol. Itaque b f a cfto e, &crit 
3 b c’ — e' ZJ 2 b'«|» z folido. 

Cum enim 3 b'a — a' aquetur z fol. fit autem b ♦$. a radici c aequalis, ergo e 
— b aquabitur a; ergo folidum ex 3 b* in c — b ; minus cubo ex c — b aquabi- 
tur z folido - Solidum autem illud affectum conftat 3|b‘ c — 3 b'. Se cubus negatus 
de folido iam diifto conftat — e' 3 b e* — 3 b’ c «j, b' quamobrem fadfca ordi- 
natione fecundum Artem, fiet aquatio 3 b e* — e' ^ 2 b' t z folido. 

Si lir aquatio a' •$» 3 b* a ~ z folido ; & quidem 0, — b cfto e , ergo > C* 3 
b e’ .J. 6 b 1 c aquabitur z folido — 4 b' . 

Quoniam enim a’ 3 b’ a aquatur z folido , eft autem a — b, radici e, aqualis 
ergo c >Jt b aquabirut a; quare cubus ex c ^ b, adfeito folido abs 3 b* in c fbi 
aquabitur z folido . At vero cubus ex c b > conftat e' 3 b c' t 3 b' c ♦$» b' 
folidum autem affectionis conftat 3 b’ c -J* 3 b* , propterea fa&a ordinatione fecun- 
dum Artem > fiet cquatio, vt fupra e' 3 b c‘ «$. 6 b’ c ZJ z fol 4b*.VcJ. 

Si fit aquatio , vt fupra a' *}* 3 b* a ZZ z folido , & quidem a «f* b cfto c , ergo 
e' - 3 b e’ t 6 b’ c aquabitur z folido t 4 b‘ . 

Quoniam enim a' t 3 b* a aquatur z folido ; cft autem a f b radici c » cqualis i 

ergo c — b aquabitur a , quare cubus ex e — b adfeito folido abs 3 b‘ in e b 

aquabitur z folido . At vero cubus ex e — b conftat c‘ — 3 b e‘ f 3 b’ c b 1 fo- 

lidum vero affciflionis 3 b' c ♦$. 3 b*; propterea fa<fta ordinatione fecundum Artem, 
fiet aquatio, vt lupra e' — 3 b c‘ 6 b e’ ~ z folido *f« 3 b'. De hoc infra. 
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H ^£C vt melius intelligantur . Supponamus modo cubicam illam aquationem * f 
firmattuam a> f 3 2* a :Z z. foL.Si igitur intelligamus radicem a, multari 
quantitate nota b i fiet rcjiduum a > — b, quod appellemus c , cum igitur a — b, aquctur 
• » ergo per antitbefime •$ *b, aquabitur a, & quia erat aquatio a' \ l b' a ~ zjot. hic 
vero Jumttur e f b^.ltco tpjius a; propter ea , debet e b, fubire multiplicationem , vta\ 

igitur ducatur e <$* b, in fe cubite i & fiet e' f 3 b e' b 1 e f b' & quoniam a, duce- 
batur in 3 b' cum effet folidum afficiens 3 b' a\ faciendum eft igitur folidum ex e b, in 

3 b * fa(ta multiplicatione iprouemty b' e *J* yb' vt patet i cum vero potejlas foret affetia 
per adiuntiionem huiufmodi fohdi , propterea folidum hoc eft addendum poteftati , nempe 
tubo iam dicio ex e*$*b , fit autem aggregatum e' 3 b e' «|* 6 b 1 c 1 3 b' “ x (olido ; 
feparentur autem ignota quantitates 4 notis , vt fiat aquatio , apta ad exhibendam qnafi- 
tam radicem , & proueniet per antithtfin aquatio e' 4* 3 b e 1 f 6 b l e 13 z. (ol. — 4 b 1 
vt confiat neque diffimili modo ratiocinandum de caleris aquationibus hadenus traditis 
ad hunc ordinem pertinentibus , (fi hunc in modum variatio fit radicis cremento , vel de- 
cremento quantitatis nota) de quo etiam in fe que nt ibus redibit fermo . 

Ob fer uandum eft autem, affeSfionem, tnfubrogatis attendi penes affettionem /olidorum 
in aquatione , quod magnopere confiderandumeft s inde ftquidem non modica fuboriri pottft 
aquiuocatio . Vndt fi homogcncum fub gradu parodico ,tn primaua aquatione afficiatur fjm- 
bolo f idem > quoque adhibendum in Jubrogatts ,• (fi fi afficiatur nota — * idem retinen- 
dunt-a. 1 

Ad maiorem illufirationem pojfumus numeros adhibere , fi fuerit aquatio a' b' a ~ 
*> folido ex hjpothefi , quod a*—b aquetur e , vnde /equitur e *$» b , aquari 4; Suppona- 
mus a efte b\ & b ; ejfet \ ergo aquatio illa erit I c •)» 12 288. tfir 4«/«w 4 _ £ 

valebit 4 ; quamobrem eius cubus erit 64 , ^ 3 b e' valebit 96; infuper 6 b' e, valebit 
itidem 96, horum (umma efi 256; 4/ fi ex 988 ^folido , auferantur 4 b', quorum pretium 
tjl 32 remanebit pariter idem numerus 25 6. 

Frater ea, qua apud Victam leguntur , w&f alia in medium [afferre deductio- 
nis gratia . 

Sit cquatio a' «f» 3 b'az 2 folido . 

Reda k m, diuifa fit io l, & ipfa qui- 
dem k m , dicatur a , at t m fit b , leg- * a * 

mentum k l , fic c , proprerea cadcnu» 
k m, quv dicitur a, erit e b . Ex hypo* 
thefi vero k m, cubus plus, triplo folido 
a quadrato l m in k m longitudinem ae- 
quatur 2 folido , Manifcftum eft autem 

cubum ex k m , aequalem cfie cubo fegmenti k t , plus triplo folido a qua* 
drato k l in lh, plus triplo folido a quadrato 1 m , in k l , vna ciim cubo eiufdcm- 
lm, at folidum triplum a quadrato l m in k l . vna cum triplo cubo ex t m > addi- 
tum cubo iam dido ipfius k m > facit cubum cx k l » plus triplo folido a quadrato 
k l, in l U| longitudinem, plus triplo folido a quadrato l «,in k l, longitudinem, 
vna cum cubo eiufdem 1 m, plus triplo folido a quadrato 1 m, in longitudinem kl, 
vna cum triplo cubo ipfius l m ; qu? limul quidem aquantur k m > cubo, plus triplo 
folido abs t m, quadrato in k m led hoc aquatur z lolido » ergo e‘ 3 b c* 3 
b’ e djn b’ 4* 3 b’ c ^ 3 b' aquatur z lolido, & per antithcfin c' 3bc'^ 6 b* 
C aquabitur z folido — 4 b'.Hcc tamc eft cubica aequatio affeda fub quadrato, & latere. 
Sit xquatio a' — 3 b* a — z folido . 

Reda k m, multata fit fcgmentQ 1 u, at ipfa quidem k h, dicatur a; & lm, fit b', 
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Tegmentum vero x i, efto c; propterea 
eadem k m, qux dicebatur a, critef bi 
Manifeftum cft autem cubum ipiius k m, * a 

xqualcm cflc cubo Tegmenti k l > plus 
triplo folido a quadrato k l , in l m , 
plus triplo folido a quadrato l m , in k 
l , vna cum cubo ciufdcm lm; At Toli- 
dum triplum a quadrato u, ia n i, 

vna cum triplo cubo ex l u» fubtraiftum ex iatndi&o cubo relinquit cubum ipfinsu, 
plus triplo folido i quadrato «tin lm, minus duplo cubo eiufdcm t m, qux fimul 
quidem acuantur cubo ipiius k m , minus> eripio folido d quadrato l m in * u r Sed 
Uocxqualecftzioliiio,ergoc'i|t3 b-e‘ — -a b' xquabitur z folido , & per antithefm 
e ! 3 b e* xquabitur z folido «j» i b'.Hxc aquatio cubica afFc&aeft fub quadrato cacu. 

Sit xquatio 3 b 1 a — a’ S z foli- 
do- • , •••>«. ‘ ' • • .• * 

Reda lm fit b.d qua fubtrafta flr k i, * a * b — a * 

vt remaneat l m , at ecro Tegmentum .. ■■ — — ■ — ■■ 

k l fit a ; vc t m remaneat b — a eadem • < ‘ K b — r L e 
l m, efto c, vtJt l Gt b — c . Manifc- * fe 

ftumeft autem euhum Tegmenti k t. , cfle % > « 

xqualcm euho ipiius x u , minus triplo 

folido absKM,quadraroinLM, plus triplo folido ab l m, quadrato in x m, minus cth 
bo ipiius l m,- Solidum autem triplum de quo negatur cubus ex k i , eft triplus cu- 
bus ipiius k m > minus triplo folido d quadrato eiufdem k m, im m,s quo fi fubtra- 
bacur cubus ipiius x l, remanet cubus l m, plus duplo cubo cxkm, minus triplo fq- 
lido d quadrato l m in k m , qux quidem xquanrur triplo folido a quadrato ipflus 
k m, in k l, minus cubo ipiius x l; fed bxc xquantur ? folido,- ergo c' *$♦ 2 b' — J 
b eS xquabitur z folido, & ordinatione facta fecundum Artem , proueniet xqua- 
tio 3 bc‘ — c'z: ab 1 — z folido. Qup aquario cubica eft affeda tantum fub quadrato. 

Perfimili artificio , etiam aquationes cubicx, quibus nullus terminus deeft a cu- 
bicis , in quibus deeft fecundus terminus, deducuntur. Hxc autem deductionis 
ratio magni facienda cft, vt infra conftabit, 

Si iit a' 4 * d pl. a ~ z fol, Supponatur a b efle e, & inde fiet xquatio e* 

3 b e* 4* 3 b* «I* d p). e a z fol. d pl- b *§* b' , Quandoquidem fupponirur a' 
•>ird pl.a , aquari z folido > cftque a >$♦ b xqualis radici c ; propterea e — b Xr 
qusbitura, per antithefin , vt patet ; quare cubus ex e — b ; additus folido abs d 
pl. in e — b xquabitur z fol.; cft autem cubus ex c — b.folidum conflans e' — 3 b e’ 
* 3 b' c - b' , & folidum affectionis eft 4* d pl. c — d pl. b , ergo fa#a ordi- 
natione fecundum Artem 1 fiet xquatio > vt fupra. 

Si fit a' 4» d pl. a ^ z fol. a — b efto e , ergo fiet xquatio c' ijf 3 b c* 
«j* 3 b' «J* b pl. c ZZ z fol. — d pl. b — b' , 

Quoniam enim a’ d pl. a xquatur z folido , fit eft a — b radici e xqualis t 
ergo c 4* b xquabitur a; Itaque cubus abs e 4 * b, additus folido ex d pl. inefb , 
xquabitur z folido . At cubus cx e ^ b conftat e' +J* 3 b c* 3 b* c b' ; fo- 
lidum autem affeltionis eft 4* d pl.c |dpl.b,crgo omnibus ordinatis ex Arris prx- 
ccptisfict xquatio, vc fupra, &c. 

Si (it a' 4. d pl. a - z fol. b — a efto c , & erit xquatio c* — 3 b e’ «f* 
fV 1 J"pf. e z: b' «f* d pl. b — z folido. 

Quoniam enim a' d pl. a xquatur z folido ; eft autem b — a radici e, xqua- 
lis; ergo b — c xquabitur a, atqueadeo cubus abs b _ e , adiundtus folido abs d 
pl. in b _ c xquabitur z folido . Sed cubus abs b — e , conftat b' — 3 b* e «|* 3 
b c* — c' folidum autem affcCtionis cft d pl. b -r d pl. e ergo rite omnibus or- 
dinatis fecundum Artem, fiet xquatio, vc fupra. 

Sit fuerit xquatio a- — d pl. a zZ z fol. a 4* b efto e , erit igitur xquatio e 1 — 
3 b e’ 4» J _ b r ^- _ d pl. e z: z fol. 4« b' — d pl. b . 

Qqq. 
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Quoniam enim a' — d pl. a aquatur z folido; eft autem a •$» b radici e , aqua- 
lis ,• ergo c — b aequabitur a ; proinde cubus abs c — b multatus folido abs d pl. 

in e — b aquabitur z folido. Sed cubus abs c — b conftat e‘ 3 b c‘ *$<■ 3 b 1 e 

— b' /olidum autem affeftionis eft — d pl. c ♦$. d pl. b fatfa ordinatione fecun- 
dum Artem , fiet aequatio, vt fupra . p«^r»;/*r 

Si fit a' — d pl. a 3 z fol. a — b eftoc, & erit aequatio e't ?be' 4* ? b* — d pi. ?“*' 

c r z fol. 4* d pl. b — b'. 

Cum enim a’ — d pl. a aequetur z folido ; eft vero a — b radici c, aequalis; er- <•**«•- 
go c t b; aequabitur a, ob id cubus abs e b ; multatus folido abs d pl. in c|b, " , " v - 
aequabitur z folido. Sed cubus abs e t b conftat e' t 3 b c 1 ♦$. 3 b' c b' . Soli- 
dum autem affectionis eft — d pl. c — d pl. b , faCia ordinatione fecundum Artem „ 
fiet *q U a, io, v, fupra JStE 

Si fir ae quatio a' — dpi. a 3 z folido b — a efto e ; & fiet aquatio c' 3 b c* •[- 

j b' — d pl. c — b' — d pl. b — z folido . Cnetcrum a ! — d pl. a aquatur z f'** 
folido; eft autem b _ a ; radici c , aqualis ; proinde b _ c aquabitur a ; quamo- 
brem cubus abs b — c multatus folido abs d pl. in b — c aquabitur z folido. Sed 
cubus ex b — c conftat b' _ 3 b‘ e *}<• 3 b e‘ — c’ . Solidum affectionis eft — d ^ b j*' 
pl. b 4* d pl. c ergo faCta ordinatione fecundum Artem ; proucnict aquatio , vt 

iupra. citur . 

Si fit aquatio d pl. a — a' ~ z folido; a «|* b efto c, & erit c 4 * S 

b c* — e' 3 z folido •$» d pl. b — b' . 

Quoniam enim d pl. a — a' aquatur z folido , & eft a >$* b , aqualis raaici c; 
propterea c — b ; aquabitnr a ; itaque folidum faCtum abs d pl. in e — b multa- <M*tUar 

tum , cubo ex e — b ; aquatur z folido . Solidum autem abs d pl. in c b con- 

ftat d pl. c — d pl. b cubus ablatitius eft — e' 4* 3 b e’ — 3 b 1 e b’ omnibus 
rite fccundom Artis pr^ccpta ordinatis, fiet aquatio» vt fupra. &Um t .nu 

S i fit aq uatio d pl. a — a' 3 z folido ; a — b efto c , & proucniet equatio 

d pl. — J b’ C — 3 b C* _ C* 3 Z folido — d pl. b b'. * Inpritnr \a 

Cum enim d pl. a — a' equetur z folido ; eft autem a — b , radici e cqualis ; d ' m ^v*** 9 » 
ergo e >Jtb aquabitur a; proinde folidum abs dpi. in c«|»b multatum cubocxe^b?- dtiu iu» 
quabiturz folido . Solidum abs d pl. in c b conftat d. pl. c >j* d pl. b , cubus ablatitius frrd.cr«mtm- 

cft — c' — 3 b c' — 3 b’ e — b’ omnibus autem rite ordinatis, proucnict aquatio, vt fupra . t!,m • 

Si fit aquatio d pl. a — a' 3 * z folido b — a efto c, & proucnict ^quatio 

d pl. — 3 b* c 3 b c’ — e' 3 d pl. b — b' — z folido . 

Quoniam d pl. a — a' aquatur z folido; cftquc b — a radici e egualis ergo b — 
e squabitur a, proinde d pl. in b — c minus cubo ex b — c cquabitur z lolido; 
at vero folidum abs d pl. in b — e conftat d pl. b — d pl. e; cubus ablatitius eft 
— b' +$* 3 b' c — 3 b c* c' ; Omnibus rite ordinatis lccundum Artem , prouc- 
ueniet aquatio, vt fupra. 

H^c funt iuxta Viet? inuenta , ad quorum maiorem explicationem non pigebit flaanm 
hic paululum immorari . Repetamus igitur primam illam equationem a' 4 * d pl. x *t trJjtu 
a 3 z folido, a qua deduci aquationem affc&am tam fub quadrato, quam fub ia- (**“*? *>•-, 
tere di&um fuit. Supponendum eft a *$♦ bcfTe e, quod plafmaticum eft, cum itaque 
nota quantitas b, addita fit ignota: a; au<fta eft radix de qua quaritur huiufmodi j, L 
cremento, at fi a -J b, equetur e; per uiTttTur/r,ficta aqualis c — b . In illa autem a- !t*- 
quatione a, fupponebatur cubici du&a , cum cubus ipfius adauftus folido ab ea- 
dem radice in planum cocfficicns foret squalis homogenco data: menfura > cuiuf- 
modi eft z folidum , proinde , e — b , aquipollens radici a , cubice ducatur , vc 
proucniat e' — 3 b e* «|* 3 b* e _ b' , fupercft , vt fubeat eam , quam a' , affec- 
tionem folidi,- folidum quidem afficiens eft *|» d pl. e — d pl. b ; ( praponendunu. 

•eft fymbolum | » cum affedio veteris aequationis fit per affirmationem ; eft enim- 
aequatio illa xanaqx ™*.* ) propterea orietur aequatio c‘ — 3 b e‘ <3. 3 b’ e — b' t d 
pl.c — d pl. b 3 z folido; quantitates autem ignotae vnam obtineant aquationis 
partem , vt qua funtignotae cum illis comparentur , & erit e' — 3 b e’ 1 3 b‘fd pl.c 
3: z fol. «{• d pl, b t b' . 
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Hac igitur aquatio deducitur ex illa , quam fuperius attulimus . Hac numeris 
explicari po/Tunt; nam per d pl. intclligamus 20 ; & pcrzfolidum» intelligamus 48 , 
adeo vt aquatio fiat 1 C t 20 R ~ 48 . At vero per b, intelligamus qucracum- 
que numerum, exempli gratia 5; & 1 R f 5 efto 1 A, hoc eft vna fecunda radix, 
ob id 1 A — 5 aquabitur 1 R i ergo cubo abs 1 A — 5 , nimirum 1 AC— 1 5 A Q 
t 75 A — 125; fi addatur folidum abs2oj in x A — 5, nempe 20 A — 100 , fit 1 A 
C — 15 A Q f 95 A — 225 , & aequabitur 48 , fadaque ordinatione iccundum. 
Artem ; prouenict aequatio 1 A C — 15 A Q.I95A zz 27 3 . In illa autem 1 C 
t 20 R — 48 > radicis valor cft 2 ; in hac verd eft 7. Itaque a t b hoc cft c , erit 
7; quod fi a f b, aequabatur c, ob id a f b, valebit 7 ; ergo cum b, valeat cx hy- 
pothefi 5; fiet 2, valor ipfiusa. 

Si quis autem noftra dedudionis forma vti velit, imitando quae fupra docuimus 
de alijs aquationibus , facili confcquctur intentum , non enim omnino diflimilis elt 
deducendi ratio ; proprerea pra oculis illa , qua fuo loco vfi (iimus , habeatur, 
citra laborem enim aequationibus etiam de quibus nunc didentur, fatisficri poterit 

Contingit etiam aliquot poteftatum planas, vel folidas radices habentium a r>o 
teftatibus fimplicium radicum deduci; Igitur aequatio in qua Quadratoquadra- 
tum cft porcftas affeda lub quadrato , deducitur quidem ab aquatione m aua 
quadratum afficitur fub latere . Itaque (ia^ba aequetur z pl. ab huiufmodi ae 
quationc dcducitnr altior lam dida , cx hypothcfi , quodb a, fit c* vel c planum 
& c* ^ b' c* aequabitur b* z pl. * ' 

Cimi enim a’ * b a aequetur z pl., fitqueb a, aequale e*,obid ^ aquabitur a- 
quamobrem quadratum abs ^ adiunctum plano fub b , & ;* .nempe fi i e* cqua- 
bitur z plano, omnia quidem ducantur in b* , ergo c’ b* e* aquabitur b 1 z d 1 " 
& qmac\ ihtuitur radix plana , propterca fic erit enuncianda , quam fuperius ai- 
tulimus, aequatio e pl. quadratum b* e pl. ZZ b‘ z pl. 

Et quidem, vt magis fuperiora explicentur . Si ftaruamus b a, aequari c’ ; mani- 
fertum cft produdumex b, in a , aequari quadrato ex c , id enim eo senere lo- 
quendi figmficamus ; at fi quadratum aquetur fado fub duobus lateribus perap 
plicationcm ad vnum cx illis, aliud emergit , vt conftat , quare fi e’, applicetur la- 
teri, quod appellatur b; vtique magnitudo ortiua fiet a, hoc enim pado magnitu- 
do ortiua duda m metientem facit planum, quod applicatur; Itaque -V ducatur in. 
b ; et piouemct e* , vt conftat , hoc autem addendum cft quadrato cx vt enim. 
V- aequatur a, ita huiufmod i quadratum aquabitur a* , cft autem quadratum prx- 
d.aum -J7, propterca fiat additio , vt didum eft , quandoquidem propofita illa ae- 
quatio erat affirmatiue afFcda , atque proueniet fV * e* = z plano; quod fi om- 
nia ducantur m b* , non tolletur qualitas , ciim per communem multiplicationem, 
a-quahras adhuc fubliftat, & hunc in modum tollitur fradio , vt proucniat a* b‘ 
e _ b‘ z pl. quia vero, radix plana fupponitur, proptcrcaquod b a ,cui fupponi- 
tur aquari cS planum eft ; ob id retenta natura ipfius radicis enuncianda equario 
cft ; atque adeo exprimenda radix , prout ipfius exigit natura, vnde dicemusc ul 2 
quo lymbolo denotamus quadratum ipfius c plani , & formabimus aquationem!, 
vt iupra tradidimus, nimirum c pl. 2 rfi b‘ e pl. — b’ z pl * 

Si vero a* _ b a aquetur z pl fada, fimili hypothcfi, aefupra, nempeb a.effe 
c’, vel c planum, & e* - b* e‘ ?quabitur b* z pl. Vel e pl. 2 _ b* c pl. ~ b* z pl 

Infupcr fi b a _ a* ? quctur z plano ex eadem hypothcfi, quod b a ffic e', vei 
c planum b' e* — c* aquabitur b’ z pl. 

Si a‘ * b a tquetur z pl. ex hypothefi, quod b’ alite', vel e folidum, fice c‘ t 
b’ e' ~ b* z pl. ’ 1 



Et quidem, vt magis fuperiora explicentur . Si ftatuamus b’ a cquari e' , mani- 
feftum eft cx applicatione ipfius ad b* , oriri a; proptereaquod b' a folidum con- 
ftansex b’,in a , aquale elt folido , nempe e’; fi igitur hoc folidum applicetur b* 

nccefla- 
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ncceffario fit magnitudo ortiua a; h^c enim du&a in metientem , puta b* , facit fo- 
lidum , quod applicatur , fcilicct e’ ; fi igitur ~ , xquetur a ; fungatur -ff eodem.. 
numere , quo fungitur a ; propterea , vt a > ducebatur in b ; duci etiam debebit in 
b, ipfum rj-, & fiet produ&um hoc autem addendum eft ipfi -57- du&o in fc 
quadratice. vt enim -77 xquatura.ica 77 quadratice du&us, xquabitur a, quadra- 
ture multiplicato, nempe a 4 ; illud aurem eft 77, & huic addendum cftVr* quoniam 
a 4 , affectum erat per affirmationem ipfius b a,- igitur fiet xquatin rj ^ V - — 2 plano 
nempe c‘ b' c' xquabitur b* z pl., videlicet omnibus du&is in b', &c. 

Si enim ff , quod eft quadratum ipfius 77 fibi adfcifcat Vr , quod eft fa&urn ex SHftritra tK . 
v;in b; coctficicntemlonditudincmifit n Vr » quod aquabitur z plano, at fi illa fluamur. 
aquationis pars ducatur in b’ , fit e 4 b' c';nam fi V7 ducatur in b* , prouenit c 4 ,* 
fi vero -Vf ducatur in b 4 , fit producum 77*. nempe b' e'. Itaque e‘ «J. b' c', aqua- 
bitur b 4 z pl. Ex his intelliges ni fallor quanta fit adhibenda induftria in indagan- 
da xquationum natura. Itaque. 

Si a* _ b a xquetur z plano . Supponamus b* a efle e* , vel fi placet , e foli- pu }m -„ u , 
dum. & e 4 — b' c' xquabitur b 4 z pl. <?<»"• <1 «*• 

Si ba _ a’ ?quctur z plano i b* a efto e' vel c folidum; b' e' — e 4 xquabitur b 4 *”'*”*' 

7 ni ® 

c r 1 * hem Atnfbi., 

Si a' «f b a* ?queturz folido, b a eft c 4 , & e 4 «f. b' e’ xquabitur b' z fol. M *- 

Cum enim a' ♦£ b a* xquetur z folido; firque ba.xqualc e 4 ,• ergo -V squabitur 
a; quare ex propofitis 77 ♦$. xquabitur z folido, ommbufquc du&is in b' , & c 4 tu* affirmati 
*$• b* c 4 xquabitur b' z fol. quia tamen e* radix ponebatur plana . fiet xquatio c* M - 
nuncianda e planum 3 *}• b‘ e plani j “ b'z folido. 

Et quidem vt magis luperiora explicentur . Si ftatuamus b a, xquari c* ; confe- SuftTl „ a , x . 
quens eft ex fupra traditis , fi e 4 applicetur vni ipforum laterum , puta b , fieri pu*»mr. 
magnitudinem ortiuam a , hoc enim pado magnitudo ortiua dudta in metientem , 
facit planum , quod applicatur > & non dilfimilitcr ratiocinando , ac fupra deprehen- 
demus, fieri aquationem, quam diximus. 

Si a' — b a 4 xquetur z folido ;b a efto c 4 vel e planum fi placet, & c 4 — b* e 4 txmflumd* 
xquabitur b' z fol. Vel c pl. 3 - b* e pl. 2 — b' z folido. Tr»m”*tiul. 

Si b a* — a' xquetur z folido b a efto c 1 vel c planum , & b 4 e 4 — e 4 $quabi- Lxtmflum dt 
tur b' z fol. Vel b' e pl. 2 — c pl. 3 ~ b' z fol. tu. 

iit* amflAt»- 
• I* . 
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I /V fu pradilf orum gratiam bac fubijcicmus , Sit prima illa aquatio a x \ b a H. z. pl. Ip - sufmit n*. 

Jius quidem a, pretium efto 4, & b fit 16 > at vero z. pl.Jit 80 ; b a dio I A Jlfhoc d “* tittUrM- 
cjt quadratum fecunda radias ,cf erit aquatio 1 A 4 J 256 A 20480 » & hoc 

modo reper ternus ipfius 1 A Jfprctium ejje 64, cuius JfJ^eJl 40 96 ,cut fi addatur 16384 vo- 
lor tp forum 2 5 6' A ^fit fumma 2 0480 . Itaque rede dicebamus 1 AQJ ^ f 256 Adaqua- 
ri 20480. Cum igitur enunciatum fuertt e' *$« b 4 e' aquari b' z, pl. Per e 4 intelltgamus 
at , nempe b a, quod efic 64 dicebamus , & erit ipfius e' pretium , vt dictum eft \ 4096 , 

64 vero b' e' valebit 20480, & fiet fumma 20480 ; quamoaram eadem confurgit fumma 
ex b 4 hoc eft 256 in Tfjpl. hoc efi 80 , & eodem modo i m. caterts aquationibus ratiocinan- 
dum 

Hi.c tamen paululum immorandum-, atque confiderandum a r colibus quantitatibus , ima- Multa hir ti, 
gi nari as de duc t, etiam per aqutpollentiam cum illis. St enim excogitemus quadratum ah- 
quod , cuius latus , fit vnum e duobus reftanguli , emus alterum fit coefficiens longitudo itaut , ^u* maximi’ 
hoc aggregatum conferatur aheui magnitudini data, rlanum illud > coefjic tenti applicatum , rmdurunt *j 
rcjlitmi latus quadrati ; atque adeo huiujmodi planum applicatum, latus eft , huius autem 
lateris quadratum , quantitas realts eft , tamen illud planum applicatum quadrat te e dut- <5. , orkm 
tum , facit quoque planum , nam tametfi planum numerator ad planoplanum afeendat , de- i**» Jebtift 

nomi- i"'"™ * 
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n ominator , puta latus ad planum multiplicatione perucnit , quod fi illud huic fuerit , vt re 
vera eft applicatum fit planum , vt confiat . Nihilominus , tunc planoplanttiem conftquitur 
cum ab applicatione librratur , fitque foluta magnitudo affiecfa per communem duttum lio . 
mogenea fub latere , quo patfo etiam ob eandem communem multiplicationem , fit afcenfius 
ad imaginarias quantitates > ex parte homogenei data menfura ; atque adeo hac drteapU- 
na radice , & modo etiam perfimili a /olit a , fit altioris ordinis aquationum dcdudio . I- 
taque huiufmodt deduci io non per multiplicationem tantum , fitd etiam per liberationem , 
a vt nentis applicationis j quod eft obferuatsdum ; ad digmofcenda aquationum primor- 
dia. 

Superior autem deduttionis ratio Victxa eft j qua: vero noftra nunc fequi- 
tur. 

Si a‘ f b a xqucrur z plano , Manifcftum eft homogeneum data: menfura: aliam 
per eius applicationem ad coefficicntcm longitudinem induere pofle formam , ita- 
que applicatione fa&a , proucniat ortiua magnitudo d ; itaut illa aquatio ad banc 
fit rcuocara a* «f b a - b d , & ex hypothefi , quod e* cquetur b a , per appli- 
cationem prouenict r- 22 a; quare in fuperiori xquaiitatc , ad analogifmum rcuo- 
cata fit vt a *g* b ad b', ita d, ad a, ergo fi loco ipfius a , fubftituatur , fiet vt -J 
*|« b ad b, ita d ad —■ vnde per multiplicationem inftirutam inter excrema > & mc. 
dia, rurfus prouenict xquatio — «$• c‘ z: b d; omnibufquc dudlis in b* , fiet c' f 
b> c « — b' e . Itaque xquacionem in qua quadratoquadratura afficitur affirmate^ 
fub quadrato, per interceptum analogifmum ab xquationc in qua quadratum alli- 
ditur affirmate fub latere, deduximus. Quod oportebat , &c« 

Si a 1 — ba sequetur z plano Manifcftum eft homogeneum datx mcnfurx alianu 
per cius applicationem ad coellicientcm longitudinem induere poffc formam ; Ita- 
que applicatione fa«fta, proucniat ortiua magnitudo d; itaut illa xquatio ad hanc fit 
reuocata a* — b a 22 b d , & ex hypothefi quod c* xquetur b a per applicarioncm 
prouenict — a , quare cum fuperiori xqualitate ad analogifmum reuocata , fit 
vt a— b, ad b, ita d, ad a ; ergo fi loco ipfius a, fubftituatur fiet vt ~ — badb 
ita d ad ^ ; vnde per multiplicationem inftitutam inter extrema , & media , rurfus 
prouenier xquatio — c’ 22 b d ; omnibufquc du&is in b*, fiet c* — b* e’ 22 b’d. 
Itaque xquationem in qua quadratoquadratum afficitur negate fub quadrato per inter- 
ceptum analogifmum , ab xquationc in qua quadratum afficitur negate fub latere 
deduximus, Quod oportebat, &c. 

Si b a — a* xquetur z plano , Manifeftum eft homogeneum datx mcnfurx , a- 
liam per eius applicationem , ad coefficicntem longitudinem induere poffe for- 
mam; itaque applicatione fa&a, proucniat ortiua magnitudo d , itaut illa xquatio 
ad hanc fit reuocata b a - a' " b d ex hypothefi , quod c* xquetur b a per ap- 
plicationem proueniet ^ 2 a, quare cum fuperiori xquatione ad analogifmum-. 
reuocata fit, vt b _ a ad b ita d ad a ergo fi loco ipfius a , fubftituatur ^ , fiet 
vtb— if-adb; itad ad vnde per multiplicationem inftitutam inter extrema » & 
media,- rurfus prouenict aquatio e’ — -H — b d ; ommbufque du&is in b* , fiet b 1 c' 

— c 4 22 b' d. Itaque aquationem quadratoquadraticaraa^/3oAd>caflfc<ftam, fub qua- 
drato per interceptum analogifmum ab aquatione , in qua quadratum afficit ho- 
mogcncum fub latere .deduximus» Quod oportebat, &c. 

Quadratoquadrata quidem affc&a ab affe&is quadratis quoque deducuntur , dc 
quo hic aliqua dicenda occurrunt, at primo ciim quadratum fuerit affc&um fub la- 
tere . Sit igitur aquatio xaTcupaTiz» . 

Si a* f b a gque tur z plano; Hinc deducetur cquatio quadratoquadratica , puta 
a 4 b‘ ♦$« 2 b z pl. a 2: z pl.pl. b* z pl. 

Hunc enim in modum ratiocinandum. Cura fit aquatio a‘ ♦$» b a 22 z plano, er- 
go per antithefin a* aquabitur z pl. — b a , vtraque parte du&a quadratice, fiet a 4 
22 z pl.pl — 2 b z pl. a | b 1 a*. Ac vero affe&io illa b* a* cx cquarione propofira 
interpretationem accipiens» valet b* z pl. — b' aj etenim fi fit cquatio a' 22 z pl. 

— b a , & vtraque pars ducatur in b\ fiet b‘ a* 22 b* z pl. — b' a, huiufmodiprop- 
terca adfeita interpretatione, ordinationeq;fa&a fecundum Arrcin, proueniet cquatio, 

vt 
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vt fupra dicebamus ; Igitur aquatio quadratoquadratica affc<fta a quadratica affec- 
ta fub latere deducitur. Sed numeris hjc illuftrcmus. 

Si 1 Q f 10 R atquetur 24 ; etiam 1 Q Q^«f« 1480 R squabitpr 2976 , Cum e- 
nim 1 Q *|* 10 R aequetur 24 ; per antithcfin etiam 1 Q — 24 — 10 R , & vtra- 
que parte du&a quadratae; fiet iQQ ZZ 576—480 R t 100 Q. At vero looQ 
valebunt 2400 — 1000 R, nam aquationis vtraque parte du<fta in 100 quadratum 
ex ip; producitur squatio 100 Q — 2400 — 1000 R Qyamobrem fi loco 100 Q 
fubftituamus 2400 — 1000 R , hoc eft ad 576 — 480 R, addamus 2400 — tooo 
K , liet fumma 2976 — «480 R , & erit 1 Q_Qjz a 976 — 1480 R » & per anti- 
thcfin fict-t QQ«{, 1480 R zz 2976. Hinc itaque patent, qu$ fuperius attulimus; 
cum (cilicct quadratoquadratum ab affe$o quadrato fub latere deducitur. Sit dein- 
de aequatio ctTrofenixn» 

Nec diffunditer fi a' — b a aequetur z plano; proueniet etiam aequatio huiufmo- 
modi a’ — b* — 1 b t pl. a ~ z pl.pl. f b’ z pl. , & in hac non lecus , ac in prae- 
cedenti difeurrendum. Numeris haec declarantur; nam, 

Si 1 Q — 10 R aequetur 24; proueniet hinc aequatio 1 Q Q — »480 R“ 2976 
Quod fi f uerit aequatio ajjupifioXtx ; » Vt fi b a — a* aequetur z plano ; prouenit aequa- 
tio hunc in modum b'-ib z pl. a — a 4 — b* z pl. — z pl.pl. > quod ex fupra— 
traditis facillimum cft deprehendere « 

Si 11 R — 1 Qjirquetur 24; erit etiam aequatio huiufmodi 803 R — 1 Q Q — 
2328;quae fic declarari poffunt , Quoniam enim n R — 1 Qjaequatur 24>fiet per. 
a tithclin 1 Q — 11 R — 24; vtraque parte du&a quadratiefc, fiet 1 Q^Q — ia» 
Q — 528 R f 576. At vero 121 Qvajcnt 133 1 R — 2904;ctenim fi vtraque ae- 
quationis pars ducatur in 121 , quadratum ex ir ; fiet 12 1 Q,— 133 1 R — 2904. 
Itaque 121 Q valent , vt lupra dicebamus 133 1 R — 2904; proinde fi ad — 528 
R t 57* addamus 133 1 R — 2^04 , fiet fumma 803 R — 2328 » aequali? ipfi 1 Q 
Q» vt di<ftum cft t 

Quod fi aperienda eft dedu&ionis ratio bicraadratorum affe&orum , tam fub qua- 
drato, quam fub latere a quadratis affe&is fub latere ; ita ratio cinandum . 

Si a* f b a aequetur z pl. «f» d pl. erit etiam aequatio a* — * n pl. — b* a’ t * b 
z pl. a “ z pl.pl. — d pl. plano. 

Quoniam enim a* t b a aequatur z pl. «|* d pl. fiet per antithcfin ^quatio a‘ — d 
pl. — z pl. — b a , vtraque parte du&aquadrarice, fiet a 4 — 2 d pl. a* «]« d pl. pl, 
zz z pl. pl. — 2 b z pl, 3 f b* a' , omnibus autem ritt: ordinatis , proueniet aequa- 
tio, quam fuperius attulimus. 

Si r Q «f* 10 R ZZ 80 16 hoc eft 95,compofito ex 80» & 16 , erit etiam ae- 

quatio 1 Q Q,— 132 Qf 1600 R ZJ <5144. 

Cura enim fit 1 QJ 10 R — 80 f 16 erit per antithcfin 1 Q — 16 ZZ 80—10 
R , & vtraque parte du&a quadratice, fiet 1 Q.Q — 32 Q t 256 :Z 6400 — 1600 
R *f. icoQ& ordinata aquatione fecundum >Ancm proueniet i Q Q,— 132 Q*f» 
1600 R — 6144, 
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"N Va de, fpeciebus diximus , numeris accommodari pofiunt , Vt fi per *' intcllignmut 
J 3 6. Itdut tpfius m , va lar fit 6 , injuperper b , intellsgumut toi vt per d, 16; & per 
80» & eodem pt£lo ratiocinando, snuenies aquationem inter ea, qua diximus, & hae 
dem declaratio suxta prafcrsptuui raditis valortm fieri pottri t in aqnaiionc numero (a , 
•nim 1 valebit 4752 , i< 5 oo R vaUbunt 9 6 00 , itaut 1 «32 *^-t 

>00 R valeant 6 144 , quantum valet altera aquationis pars . Jtaquidtm fi 1 
aquetur 96 , per antithefi» fiet I %JZ 96 — 10 R , vtraque parte dulta quadratis}, 

fiet 
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/?r/ I 9116 _ 1920 R f ico d“ ordt>r*i* ^natione . frtucnitt 1 

— 100 1920 r r; 9216. 

Si a* _ b a xquccur z pl. *$• d pl. erit quoque a’ — a a pj. — b‘ a* — % b z pl. 

a ~ z pl. pl. — d pl. plano. 
jwm* «»„ Si 1 Qj— 10 R aequetur 80 t 16 hoc eft 96 compofiro, &c. etiam 1 Q.Q— ija 
q — 1 600 R aequabitur 6144. 

Si b a a* aequetur z pl. *J* d pl. etiam b* — 2 z pl. a* — a b d pl. a — a* aequa- 
bitur z pi. pl. — d pl. plano. 

Si 22 R — 1 Q zz 80 t 1$ hoc eft 96 , &c. erit etiam 324 Q^- 704 R-i 

Qs“ <5, 44- . 

Mffr Si a* b a, aequetur 1 pl. — d pl. etiam a 4 «f. j u pj. ~ b* a* t 2 b z pl. a aequa- 

t»*!iua , xti bitur z pl. pl. — d pl. pl. 

‘hm"‘r,Zn Cum enim a‘ b a, aequetur z plano — d plano; per antithcfin a* f d pl. S z 
tli ftt modii pl. — ba; vtraque parte duClaquauradrarice.proucnicr a* *f* 2 d pl. a* d pl. 
d:£htuu . p| — zpl.pl. — 2 b z pL a f b* a*, & ordinatione faCla fecundum Artem, proue- 

ttier xquatio vt fupra . ^ 

Si » Q+J* 10R .aequetur 84 — do; hoc eft 1 Q qf* io R aequetur 24, differentiae 
^ inter 84, & 60, &.erit etiam aequatio 1 Q_Q «$* 20 Q.J* 1680 R ZZ 3456. 

•* Cimi enim fit 1 10 R z; 84— <5o ,-cm per antithcfin 1 Q*J« 60 ~ 64 — 

10 R, & vtraque parte du&a quadraticd , fiet 1 Q *ao Q *f« 3600 ZZ 705 6 

— 1680 R +J* iooQ,& ordinatione prouemer 1 QQ>|*20 Q f id8oRz; 34 56. 

Qwmio t*m. At fi comparationis homogeneum non proponatur per inoduindifferentiaefcdjGc 

fjTtticnii / jo~ .rquario 1 Qi)* 10 R;z: 24. Per antithcfin fiet • Q 3 24 — 10 R , & vrraquo 
'tn 7 ^ Sm % P arte du&aquadratic&fiet 1 QQ z: 576—480 R t iooQ,& ordinata jquationc fiet 

1 Q Q — ‘oo Q«f. 480 R ZZ 576. Quae numeris declarantur, nam in illa zqua- 
natu, &t. . rionc 1 Q| loR z 84 — 60 radicis pretium. eft 2 , & ideo in cquatione 1 QQ_ 

«|* 20 Q+J* 1680 R ZZ 3456 cum fit idem radicis valor 1 Q Qvakbic id , & 20 

Qvalebunt 80 , demum id8o R; valebunt 3360, itaut 1 QQ.J* 20 Q •$. 1680 R 
. valeat 3456 , quantus eft valor alterius partis, &c. & in illa alia zquarione 1 QQ 

— 100 QJ- 480 R ZZ 576 certe 1 Q_Q» valebit id , 6c 100 Q valebunt 400 infu- 
per 480 R, valor erit 960 itatut totius 1 Q Q — 100 Q f 480 R , pretium fit 57 d» 
quantum eft pretium alterius partis. 

Si a’ — b a 3 z pl. — d pl. erit etiam a 4 f a d pl. — b‘ a* — 2 b z pl. a ZZ 2 
pl.pl. — d pl.plano. 

Si 1 Q — to R xquetur 84 — do; etiam 1 Q Q t 20 Q — 1680 R, aequabitur 

345*- 

Si b a — a’ ?quetur z pl. — dpi. etiam 2 b d pl. a t b 5- ^- * z pl. a* — a 4 aqua- 
bitur z pl. pl. — d pl.plano. 

Si 14 R — 1 Q xquetur 84 — do hoc eft 24 differenti* inter 84 » & do ; etiam 
1680 R f 28 Q— 1 Q Q— 3456, &c. 

. Sed hac ad Arris integritatem, ablolutamquc tradationem ex Victa dida finr, 

quod noftrum eft fubijciamus, & quod attinet ad affcdionem biquadratorum , fub 
latere, & quadrato; non aliter inftituenda folum id adfflam ; etiam a quadrato af- 
fcdo fub latere deduci poffe quadratoquadratum affedum fub quadrato, & latere, 
quamuis homogeneum dat? menfurz finfplcx conftitucrctur , vnde cum fuerit a* t 

b a z: z plano,- Perfpicuum eft per antithcfin fieri poffe a‘ ZZ z plano ba,& 

vtraque parte aquationis duda quadratice fit a 4 , ?quale z pl.pl 2 b z pl. a f 

b* a’, & per antithcfin fiet a 4 — b’ a* «f* 2 b z pl. a ZZ z pl.pl. hunc enim in mo- 
dum ordinata erit aquatio. 

jg,aio i**- Affedio quadratoquadratorura , eft vel fub cubo, vel fub cubo , & quadrato, 
t , Ad P rimam affe^ionem , quod atrinet : de his enim in prefenta loquimus , non* 
Ptx. mUl ‘ ignorantes alijs quoque modis atfcdioncm contingere. 

J referitur e- Si a* t b a ?quctur z plano, etiam a 1 + a‘ xquabitur 

Ciim cnim a’ f b a squarur z pl. fiet xquatio per antithcfin a* ZZ z pl. — b a 
*r, omnibus duCtis in a , & erit a’ “ z pl. a — b a* . Cum autem a* xquetur z pl. — 

b a; 
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fierem 


b a i loco ipfius a* fubrogctur z pl. — b a ; fudaque multiplicatione per — b, fiet pro 
dudum — b z pl. f b’ a ; ob id a' aquabitur z pl. a _ b z pl. f b* a, & per an- 
tithcfin ad hanc reuocabitur a' b z plano ZZ z plano a ♦J* b* a,- vtraquo 
parte diuifa per z pl-f b* » proueniet aquatio * 1 ** 1 ^jFlf',‘ +>, ‘ ;crgo ?- 

quabitur a . Dicitur autem a* aquari z plano — b a , tantum igitur va- 
let ipfum a’ ; proptcrca ex defignato valorc ipfius a id ita exprimetur a* ZZ 
^•Trr 1 f» enim loco ipfius a , intclligamus , & hanc fradionem ducamus 

in b; quandoquidem in b , ducebatur a, fada vero multiplicatione i proueniet 
rrf^r. Hac veto fubduda fradionc ex z plano ; cum eflet z pl. — b a , remane- 
bit z pl — fcu quod idem eft ' r . l 'pi'^V , i , > etenim fi a z plano fubtrahi debet 

l ‘*Ti reduci debet ipfum z planum ad fradionis naturam, & hacinftitutaprag- 
matia, proueniet ' 1 r '' ab hoc autem, fi fubtrahatur fradio remane- 
bit, vt fupra • Vbi obferua , in illa redudione , dudum fuifle z pl. inde- 

nominatorem z pl. fb’; atque adeo proucnifle , quod didum cft 5 quamobrera a- 
quatio proueniet a* z; • 

Redeamus nunc ad primam aquationem a* *|* b a ZZ z plano ;duda vtraquepar- JirnJitu.a-i 
te quadratice, proucnit cquatio huiufmodi a’ 4 . 1 b a 1 1 b‘ a' Z z pl. plano. At t r " n " n *r 

\ .* , * ... , . f * • timnMumr 

vero accepta interpretatione ex defignato gradu ipfius a quadrati valorc, illa qui- 
dem affedio b' a*, idem plane erit, quod — hac autem adfeita interpreta- 
tione, atque omnibus fecundum Artis praccpradifpolitis , proueniet aquatio a*t 
G^vrr a ; —■ . Atque hunc in modum qua alias a Vieta tradita fuerunt, 

fic cnucleauimus» vt facile cuique perfpeda effe pofiint, quare; 

Si 1 Q «f* 14 R aquetur 147, etiam 1 Q Q^J» 20 C?quabitur 9261 . 

Namque per b; intelligimus i<S, per z planum, vero <92, & per a, ac per 1 R, 
intclligimus 7; proinde a* valebit 20 C, & valebit 9261 , etenim z 

p!. pl. pl. valor cft 3 17523; hic numerus fi diuidatur per 343 pretium ipfius z pl. f 
b*, fit quotiens 9261 ;at vero 1 Q Q cft 2401 , & 20 C valent 68<So . Iraque 1 
Q *$* 20 C valebunt 9261, quantus cft valor alterius partis ipfius aquationis. 

Si a’ — b a aequetur z plano; etiam a* — a’ aquabitur ^',.-£{7. Vtar 

ipfius Viet? numeris; hoc enim nihil refert , & f! 1 Q — 14 R cquetur 147 etiam 1 
Q^Q. — 20 C aquabitur 9161, quod eodem pado declarabitur. 

Si b a — a Q aquetur z plano, etiam ilE^pL' a’ ?quabitur . 

Si 2 1 R — i Qyquctur 98, etiam 15C— 1 QQ?quabitur 2744;dcclarantur, vtfupr3. 

Cum autem affedio fuerit, etiam fub quadrato , ab aquatione quadratica affec- 
ta fub latere a nobis deducitur, per interceptum analogilmum ; etenim. 

Si a’ «J« b a aquetur z pl . ; manifeftum eft horaogeneum data menfura per ap- 
plicationem ad cotfficientcm longitudinem poffe nouam fufeipere formam ;quamo- 
brem applicatione fada , proueniet ortiua magnitudo , exempli gratia d; igitur a- 
quatio illa , ad hanc erit rcuocata a* «{<■ b a ZZ b d . Hac autem ad analogifmum_ 
redada , fiet vt a *b ad b , ita d ad a , quare etiam horum terminorum qua- 
drata proportionalia erunt; proinde, vt a‘ 2 b a b* ad b’ ita d* ada’ ;ergo 
multiplicatis extremis, &medijs; fiet aquatio huiufmodi a* >£ 2 b a 1 >J*b* a’, quod 
aquabitur b‘ d’. Hoc enim pado aquatio ordinata cft. _ 

Et quidem huiufmodi ratione equationes quadratoquadratica , in quibus affec- lio fuerit ilii 
tio eft fub cubo, & quadrato, ab aquationibus quadraticis affedis fub latere, per A* ?»***». 
interpofitum analogilmum deducentur. 

Per climadicum autem regularem afccnfum cubica aquationis amphibola, vbi drmquadra. 
affedio cft fub latere, a quadraticis affedis fub latere, deducuntur, etenim. 

Si a’ b a ?quctur z plano; per communem multiplicationem ipfius a , fit cu- 
bica a’ b a‘ Z3 z pl. a; de fe tamen inutilis, cum defit homogencum data men- 
fui a: ; proptcrca ad id confequcndum dicam vt a* b aequatur z plano , certe per 
antithcfin fiet a' Z z plano — b a , quoniam autem a' ^ b a‘ erat ?qualis z pl. a; 
adfeita interpretatione qu6d a’ aquetur z plano — ba; ducatur hoc inb; hoc enim tn' u>iTf*fitn 
pacto in locum ipfius gradus a* fubftitutum erit z pl — b a 
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adfcitam interpretationem, erit alio modocxprc(Vum,fa<ftaquc multiplicatione , pro- 

ucnict a' >)«♦ b z pl b* a, quod cquabitur z plano a , eadem enim rcdinctur jp. 

quationis pars; cum qua erat comparatio inftituta; quare ordinatione faifta peran- 
tithefin congruam z^pTanum - ^"^ a — a' aquabitur bz plano. Vndchuiufmodi fafo 
eftxquatio folida» in qua cubus dc homogenco negatur, dcduifta ex cquationo 
quadratica; qui numeris hunc in modum declarari poliunt. 

Si fit iQltioRz: 24, etiam 1 24 R — 1 C aquabitur 240, cum enim 1 Qj- 10 R 
aequetur 24 , omnibus duiftis in 1 R fiet 1 Cl ioQjz 24 R; at vero 1 Qxquatur 24 
— 10R, vt per antithefin cft manifeftum cft ; ergo adfeita hac interpretatione 
ad exprimendum valorem iplorum, 10 Qj proinde erit 1 C f 240 — 100 R ~ 
24 R , & ordinata cquationc » erit 124 R — 1 Cz: 240 ; & ita quidem cft , ftqui- 
dem in xquatione 1 QjJ* 10 R — 24 radicis valor cft 2 , itaque 1 C valebit 8, 
& 124 R valebunt 248, at fi 2248 fubducamus 8, cum fit aequationis pars 124 R 

1 C, remanebit 240. altera yquationis pars , 

Si a* — b a iquetur z plano, & a' — b‘ — z pl. a aequabitur b z plano. 
Quoniam enim a’ — b a aequatur z plano, omnibus duiftis in a ,( ira cnimfitdi- 
maifticus afccnfus) erit a' — b a’ — z pl. a, & quia erat a 1 — b a rr z pl. per an- 
tithefin; fiet a’ ~ z pl b a, quare in locum ipfius a 1 , (ubftituatur a-quipollcns z 

pl. b a; vnde ducatur z pl. — b a in b, vt fiat b z pl. — b'a, ad exprimendum 

homogeneum illud b a‘; propee rea a' — b z pl — b* a , aequabitur z plano a , & 
ordinata aequatione; fiet a' — z pl. — b* a z: b z pl. quod erat facienduau. 
Itaque. 

Si 1 Q — 10R, aequetur 24; etiam 1 C — 124 R aequabitur 240. Nec diflimi- 

liter. 

Si b a — a* aequetur z plano , etiam b 1 — z plano a — a' aequabitur b z 
plano . 

Quoniam enim b a — a’ aquatur z plano , omnibus duiftis in a fiet b a' - i' 
ZT z plano a , & quia b a — a* » aequabatur z plano , per antithefin fiet b a — z 
plano zl a*; ergo ipfius a* pretium erit b a — z plano > hoc igitur ducatur in b , ad 
exprimendum valorem illius (olidi b a* ,■ per adfcitam interpretationem ipfius b a’,& 
fiet b* a — b z plano _a' z: z plano a , & per antithefin b 1 — z pl. a — a' aequa- 
bitur b z plano. Vndc 

Si 14 R — 1 Q xquetur 24 etiam 172 R — C aequabitur 33 6 . Infuper , 

Si a‘ •*+ b a aequetur bd;ctiam a' b f d a* aequabitur b d 1 . 

Quoniam enim a* *$+ b a aequatur b d , omnibus duiftis in a ; fiet a' b a’ z 
I» d a ; ac vero cum a*fba aequetur b d , per antithefin b a , aequabitur b d _ a’ 
vtraqtie ‘parte diuifa per b; fiet — r ~ '* ~ a. Hac adfeita interpretatione , ad expri- 
mendum valorem ipfius b d a, prouenict a' | b a' Z b d* — d a’, propterea quod 
fi ducatur in b d; fiquidem a, ducitur in b d, fiet hoc eft , omni- 

busduiifisperbjfictbd^dasAt verofuperior xquatioaQ ba* r: b d’ — da* per 
antithefin fiet a' b*J*d a 1 z: bd* jquamobrem ab illa fuperiori cquatione qua- 
dratica dcdmfta eft hic cubica afFcifta fub quadrato. Vnde 
Si 1 Q>J« 12 R iquetur 108, faifto ex 12 in 9; etiam 1 C 21 Q aequabitur 
972, cumcnim 1 QJJ+ 12 R iquetur 108 fadlo ex 12 in 9 ; omnibus duiftis in 1 R, 
fiet 1 C 12 Qz 108 R, At vero iquatur 1 R hac ergo adfeita interpre- 
tatione, ad exprimendum valorem ipfarum 108 R, erit 1 C 12 Q” 972 9 

Q, & per antithelin fiet 1 C ift 21 Q z: 972. 
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P Rxeipua qu*dam eft quarundam xquationum conftitutio; fiquidem nonnul- 
la* funt correlata» nuncupate , quas fuperius dcfcripfimus, e quibus , aliqua: 
funt amphibola:; alia? contradicentes , aliae demum inuerfx . Amphibola x- 
quatioquid fit,iara fuperius notauimus; in qua fcilicct poteftas de homogenco af- 
fe&ionis negatur ; vndc , cum vtraque ita fuerit , & in vrraque » eadem cocfficicns 
magnitudo , idem homogeneum data: mcnfurae;huiufmodi aequationes correlata: ,* fi- 
milefquc dicentur . 

Contradicentes illae vero funt, in quarum vna poteftas affirmati* afficitur, in al- 
tera negate . 

Inucrfc denique in quarum vna poteftas afficitur multa homogcncae affe&ionis 
In altera homogenea affedlionis afficitur multa poteftatis. Harum autem peculiares, 
praecipugquc funt conftitutioncs,qua de re Victa etiam cdifTerit loco fupra citato 
dc Recognitione cquationum. 

Quia tamen haec non vni cquationum generi conueniunt ; propterca , vt etiam 
Victa obferuat, generali quadam ratione tradlanda funt» vt deinde , vni vel alteri 
cquationi accommodentur ; quod vt clarius intelligas; cum dicimus in ?quationej 
amphibola ordinis quadratici, coefficientcm longitudinem oriri ex applicatione dif- 
ferentia? quadratorum ad differentiam laterum ,* & comparationis homogeneum ori- 
ri cx applicatione differentia? reciproce a quadrato vnius , in radicem alterius ad 
differentiam earudem radicum, id fuo modo non tam de aequationibus quadratici, quam 
cubici vel alterius ordinis «intclligcnda funt. Vndc fi fuerit aequatio amphibola or- 
dinis quadratici 24 R — 1 Q.=: 95 cuius radices funt 5 , & i9,cocfficiens 24 , o- 
ritur ex applicatione 33 6, differentia inter 361, & 25, quadrata radicum i9>&5, 
propofitf aquationis, ad 14, differentiam carundem radicum, fi enim 336 » diuidatur 
per 14 , proucnit 24 ; Deindefi 361 , quadratum radicis maioris, puta 19 , ducatur 
in 5, radicem minorem, fit 1805, & fi 25, quadratum radicis minoris ducatur in 19, 
radicem maiorem, fit 475 , horum differentia eft 1330, qua diuifa per 14, diffe- 
rentiam ipfarum radicum, fit quotiens 95; nempe comparationis homogeneum. 

Sed haec etiam in cubicis , vt fi 364 R — 1 C aequetur 720 ; cuius radices funt 
2 , iS ,* cubus ex 2 , eft 8, at cx 18, eft 5832 , quorum differentia eft 5824 , quae fi 
applicetur ad 1 6, differentiam ipfarum radicum 2, & 18, proucnit 364 cocfficicns 
planum fublatcralc. At vero fi 5832, cubus radicis maioris ducatur , in 2, radicem 
minorem fit 1 1664 ; & fi 8 cubus minoris ducatur in 18, radicem maiorem , pro- 
ducitur 144; at fi ex 11664, fubtrahatur 144, remanet 1 1520 , quo diuifo per 
16 , differentiam laterum , profilit in quotiente 720 , folidum comparationis nimi- 
rum homogeneum. 

Generali propterea quadam ratione] inftituenda eft pragmatia , vndc genera a- 
dhibendo fpccierum loco, fic operabimur, quod etiam apud Victam videre licet. 

Si b parabola in a gradum — a potcftatc , xquetur z homogcncc , & rurfus b pa- 
rabola in c gradum — 1 e potcftatc, aequetur z homogcncc. 

Proinde b parabola in a gradu — a potcftate,?quabitur b parabolv in e gradu — c pote- 
flat; per antithefin vero ftatuendo a, maiorem, quam c, quod liberum hiccll,ob prx- 
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fupofitam radicem amphibolam; ob id a potcftas — e potcftate, aquabitur b para- 
bola? in a gradum — b parabola in c gradum . Omnibus aurem per a gradum — c 
gradu diuilis; proucnict a?quatio huiulmodi aequabitur b parabolae. 

Hinc aurem addifeimus b parabolam oriri ex applicatione differenti? potefta- 
tum ad differentiam graduum. Quoniam vero b parabola in a gradum, minusa.po- 
tcftatc , squatur z homogenea? , fi in locum ipfius b parabolae lubrogetur cognitus 
eius valor, & ea quidem fubrogationc , aequatio reformetur , nouaque inftituatur 

?quabitur z, homogence. 

Hinc addifeimus z homogeneam oriri ex applicatione differenti? reciproci a po- 
teftatc vnius radicis in gradum alterius ad differentiam graduum. 

Quamobrem equatiombus ambiguis cuiufque ordinis h?c fatisfacere quidem, 
poffunt, & vniucrla hacc Theoria aptari poteft fingulis aequationibus , fi videlicet 
loco potcftatis intclligatur quadratum , vel cubus, &c.& loco gradus inrciligatur 
latus, fiue radix; denique loco homogenea: imelligatur quantitatis genus, prout i- 
quationis natura exigit , vndcfi fuerit quadratica>intelligatur planum , fi cubica.,, 
imelligatur foiidium, &c. 

Et quod initio notauimus hic facile conflabit, fi nimirum, quod inferius przfla- 
bimus, gencratiin tradita, fpcciatim tradentur, & aequationum fpeciebus, iiui ni- 
mirum quadratici fiue cubici vel alterius ordinis exriterint congrue aptentur. 

Si fuerint contradicentes , vr fi a potcftas — b cocfficicnte ina gradum, cquetur 
z homogCnco , & rurfus c potcftas — b cocfficicnte m e gradum , aequabitur z ho- 
mogetuo; Propterea a potcftas — b cocfficicnte in a gradum , aequabitur epotcfta- 
ti — b cocfficicnte in c gradum , & per antithefin quidem e poreftas — a potcfta- 
tc, gquabitur b cocfficicnti in c gradum >$<• b cocfficicnte in a gradum; propterea 
diuilis omnibus per c gradum a gradu , aequabitur b coclfi- 

cienti. 

Hinc addifeimus b cocfficicntem fubgradualem oriri ex applicatione differen- 
tia; poteftatum ad aggregatum eorum, quos fubftinet cocfficicns, graduum. 

Cum autem a potcftas uf* b coefficiente in a gradum xquetur z homogeneojin 
locum ipfius b cocfficienris , fubrogcrur agnitus cius valor , nimirum 
& huiulmodi fubrogationc fi reformetur ?quatio , a potcftas aagw %^‘in a 
gradum, xquabitur z homogenco ; omnibus autem rite ordinatis , atque difpofitis ; 

tquabitur z homogenea. 

Hinc deprehendimus , z homogcncum oriri ex applicatione aggregati fidorum, 
reciproce a poteftatc radicis vnius , in gradum alterius , ad praedidum , cui appli- 
catio fada cft graduum, aggregatum. 

Ad inuerfas demum, quod attinet . 

Si a potcftas — b coefficiente in a gradum xquetur zhomogenco, Sc rurfuseadem 
b cocfficicns in c gradum _ e potcftate xqu?tur z homogenco . 

Propterea a potcftas — b coefficiente in a gradum xquabitur b coefficicnti in e 
gradum _ e poteftace , & per antithefin a potcftas c potcftate xquabitur b 
cocfficienri in a gradum b coefficiente in c gradum .omnibus autem per e gra- 
dum 4« a gradu diuilis xquabitur b coefficicnti . Itaque deprehendi- 

mus in inuerfis plane negatis fubgradualcs proficifci ex applicatione poteftatum,, 
ad aggregatum eorum in quos cocfficicns eft graduum; cum autem a poreftas — b 
cocfficicnte fubgraduali in a gradum ?quetur z homogenco; in locum ipfius b cocf- 
ficientis, fubrogetur agnitus eius valor , fcdicet . crgo a potcftas — 

cquabitur z homogenco , atque adeo omnibus rite di- 
Ipofitis, ac ordinatis xquabitur z homogenco igitur. 


Homogcncum dat? menlur? prouenit ex applicatione differentix fa&orum reciproce 
a potcftate radicis vnius in a teriusgradum.ad prxdidum , cui applicatio altera eft 
fadta graduum in quos cocfficicns lubgradualis eft, aggregatum. 

Quia tamen adlunt inuerfx , quarum vna per affirmationem afficitur, altera per 
negationem, ob id. 

Si a potcftas b cocfficicnte in a gradum xquetur z homogenco , & rurfus ea- 
dem 
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< 3 em b cocfficicns in e gradum — c poteftatc, squctur z homogeneo . Proprcrci- 
a potcftas b cocfficiente in a gradum, aquabitur b cocfficicnri in e gradum — 
e poteftatc , & per antithcfin a potcftas cpotcftatc, aquabitur b coefficienti in 
c gradum — b cocfficicntc in a gradum . Omnibus igitur applicatis ad c graduum 
— a gradu , aequabitur b cocfficicnri . 

In his igitur inuerfis coefficientes fubgraduales proficifcuntur ex applicatione ag- 
gregati poteftatum ad differentiam eorum in quos coefficiens cft graduum. 

Cum autem a potcftas +$<• b cocfficiente in a gradum »?quctur z homogeneo , in 
locum coefficientis fubgradualis fubrogetur aquus valor , nempe cr " 

go a poteftas ijf in a gradum aquabitur z homogeneo , & omnibus 

rite difpofitis, ac ordinatis — aquabitur z homogeneo,- Igi- 
tur deprehendimus. 

Homogcncum data menfura oriri ex applicatione aggregati fa&orum reciproci a 
poteftatc radicis vnius in gradum alterius , ad pradidam, cui altera fa£U cft appli- 
catio graduum, in quos cocfficicns cft, differentiam. 

Hucufquc generarim; fcquitur modo , vt eadem fpeciatim tra&emus, & primo 
initio delumpto a conftitututionc aquationum araphibolarum. 

Ad has autem conftitutioncs deprehendendas , haud mediocriter comparatio Smcri/tvs dor- 
conducit, quam Graci aty%tm appellant . trmatxfiica. 

Si b a — a* ?quctur z plano , & rurfus b e — c* aquetur z plano; cum vtraque TxjdUatiafin 
eidem z plano equetur,confcqucns eft , vt inter fe?quentur; quare b a — a* ?qua- tr. (cos doctri - 
bitur b e — c*; ergo per antithcfin ex hypothcfi . quod a maior fit quam c , quod ”*■ 
hic liberum cft ; & a* — e* aquabitur b a — b c; omnibufquc diuifis per a — ufaTmitmc. 

hoc cft a t c aquabitur b. Itaque b, eft fumma duorum laterum quafitorum, xcmfium. 
oriunda ex applicatione differenti? quadratorum ad differentiam laterum. Cum au- 
tem b a — a’Jaqueturz plano; fi in locum ipfius b , lubrogetur cognitus illius va- 
lor, nempe '-f— fiue at c; vtique id cft c a aquabitur z plano; quare z 

planum erit id, quod fit fub duobus quafitis lateribus, ortum ex applicatione dif- 
ferenti? fa&orum reciproce a quadrato vnius, in radicem alterius, ad a — c,- hoc eft ad 
differentiam laterum , etenim a — e differentia cft iriter a, & e vt patet. 

Caterum fi diuidatur a‘ — c* per a — e , oriri a e manifc&um eft; etenim ^«fi- 
li a' diuidatur per a,- prouenit a,- vt conftat, quadratum 'fiquidem lateri appli- 
catum, rcfticuit latus , at — per — fi diuidatur, emergit |> & e* , fi per e > diuidatur 
emergite. 

Hx diuifione ipfius a* c — e* a per a — c fieri quotientem e a ; Manifc- 
ftumcft, 

Hadenus tamen didta numeris tra&ari poffunt hac Arte. Numeris hu. 

Supponamus ipfius a , valorem effe 6 ; ipfius vero b , effe i o ; demum ipfius a plani “h"* 
efle 24 > ob in erit «quatio io R — i 24 , & ii valor jpiius e, fit 4 , ent «- fm i % 
quatio eadem, vt patet, diftindtionis tamen gratia fecundis radicibus vternur. 

' Prior ?quatio erit io R — iQ“ 24 . Secunda 10 A — 1 A Q^z: 24 , & ita 
quidem cft; nam in priori 10R» valebunt 60 , & 1 Q^valebit 3 6 ; horum differen- 
tia eft 24, vt patet. In fecunda, feu pofteriori 10 A , hoc cft decem fecunda; ra- 
dices erunt 40, & 1 A Q. valebit 16, quorum differentia cft itidem 24, & quiaqu? 
vm ?quantur funt inter fe ?qualia , proinde 10 Q — 1 A Q^quabitur 10 R — 1 
omnibufquc diuifis per 1 R — 1 A ; vtque id cft 1 R f * A ?quabitur 

10, & ita eft, fiquidem 1 Q^valer 36, a quo ablato 1 A Qcuius valor cft 16 , re- 
manet 20, hic fi diuidatur per 1 R — 1 A, cuius valor cft 2, fit quotiens 10 , ergo 
10, componitur ex duobus qu?fitis lateribus, & h?c lumma oritur , vt diftura cft. 

Cum autem 10 R — 1 Q.?quetura4;fi in locum ipfius 10, fubrogetur f^E-v^Icu 
x R f x A certe .***'“ — id eft 1 A in 1 R ?quabitur 24 ; proinde 24 eft id , 

quod fit lub duobus qu?fitis lateribus, &c. 

C?tcrum t id cft x A in 1 R ?quari 24, patet; fiquidem 1 Q valet 

3 6 i ergo 1 Qjn 1 A, erit 144 a quo fi auferamus 1 A Qjn 1 R cuius valor eft 96, 
remanebit 4 quo diuifo per 1 R — 1 A, cuius valor eft 2, fit quotiens 24. 

Nos 
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Nos autem aliter huiufmodi aequationum conftitutioncm inquirimus» & quidem- 
ratione fatis obuia . 

Sit reda f h , fe&a in pun&is c , c 
itaut rc&angulum h f e, minus qua- 
drato f o, ?qualc fit redangulo h f c 
minus quadraro fc ; fcu quod idem 
eft redangulum f g h, equule firrcc- 
tangulo f c h , Manifeftum eft per rec- 
tam f h , reprefentari coeificicntcm- 
longitudinem , Se f g h , rcdangulum 
& ei aequale rcdangulum f c h , effe 

comparationis homogencum ; quamobrem radix maior erit f c » minor vero f c , 
quoniam autem redangulum f c h , aequale eft rcdangulo f c h , erit f c , aequalis 
r. h, vt conftat ex Elementis; quamobrem cocfficiens longitudo, eft xqualis aggre- 
gato radicum; fcd hoc commune eft omnibus aquationibus amphibolis, verum ha: 
de quibus loquimur, funt corrclatae, funt enim fimiles , ijfdcmquc magnitudinibus 
conflant , & affc&ionum parabolis , & affedionum homogeneis , ctfi radicibus 
diuerfis exiftentibus , tum quia ipfae xqnationum formulx > de duabus pluribufquc 
radicibus ex fui conftitutionc funt explicabiles ; vel in ijs diuerfa eft affedionum- 
nota, Scc. 

At fi fh, eft coefficiens, & radix vna fit f e, nempe maior, & f c fit minor , dif- 
Txfiirtti*/n- ferentia quadratorum f e, f c, cqualis eft differentiae redangulorum h f q, & h fc, 

. at fi tam pr^didorum quadratorum differentia , quam redangulorum» applicetur ad 
differentiam laterum, pura c o, ex applicatione differentia: quadratorum, ad c Gori- 
tur f g, plus f c, hoc eft f h , ex applicatione differentix redangulorum ad ean- 
dem eo, differentiam laterum, oritur f h, vnde, vt fupra f h , eft aggregatum dua- 
rum radicum, oriundum ex applicatione differentix quadratorum ad differentiam 
laterum. Quoniam vero rcdangulum iifg, minus quadrato f g , xqualc eft rec- 
• tangulo f o h ; propterea liquido conftat comparationis homogeneum fieri ex mul- 
tiplicatione duorum laterum quxfitorum , illudquc oriri ex applicatione diife- 
rentix fidorum reciproci a quadrato , radicis vmus xquationis, puta d quadrato 
ex fg, in c h, radicem alterius, & reciproce, ad c g, differentiam laterum , que pla- 
ne ex hadenus traditis pcrfpicua funt. 

Repetatur fuperior figura, itaque, 

f h, erit b, at vero f g, erit a, &fc, ' * 

erit e ; quoniam vero radangulum-. 
h f o, minus quadrato f g, cqualceft 
ex hypothefi rcdangulo h f c, minus 
quadrato f c , nempe rcdangulum- 

f g n , xqualc eft rcdangulo f c h , * a * 

proinde , vt patet ex Elementis f c , 
xquabitur c h ; atque adeo tam f c , 

quam o h, erit c , infuper tam f g , quam c h, erit a , hinc igitur harum corrclata- 
rum xquationum naturam deprehendimus , ciufmodi effe , vt diximus; nempe cof- 
ficicntem longitudinem effe xqualcm aggregato radicum , & ex applicatione diffe- 
rentix quadratorum d radicibus, ad carundem radicum differentiam, oriri earundem 
radicum aggregatum, atque adeo cocfficicntcm longitudinem. 

Fatendum tamen hxc communia c(Tc xquationibus amphibolis, quatenus dedua- 
bus radicibus funt explicabiles ; hoc enim modo , maior radix , conftituit xquario» 
nem vnam eadem cocfficicntc longitudine retenta , eedemque comparationis ho_ 
mogcnco , quamobrem idem de minori radice cum dici polfit , propterea hx eru nt 
xquationes fimiles; Vnde fi exempli gratia, aquatio vna fuerit 20 R _ i Q^— * 
64, hxc duplicem habet radicem , nempe 16, & 4 . Quatenus igitur inftituitu r 7 - 
quatio per radicem maiorem, fiat b a — a* z: z plano,- quatenus per minorem, fiet 
b e — e* ~ z plano; hx itaque funt xquationes fimiles, vt ex traditis aperte con- 
flat , 
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ftat, fcd hoc nil aliud cft, quam per vtramque radicem vniusa?quarionis, duplicem 
xquationem inftituerc ; proinde, vtaduerrebam; hxc communia funt aequationibus 
amphibolia laborantibus , in quibus, vt fuo loco vidimus de quadraticis amphibolis 
loquentes radicum aggregatum, aequale cft coefficicnti longitudini; vnde vtramqut, 
radicem ex xauationc propofita eruere perinde; cft , ac duplicem aequationem in- 
ftituere, penes duplicem, quam propofita,habet radicem, aquatio ; Ccteru dum eruitur ra- 
dix , fublato comparationis homogeneo , a quadrato dimidiae cocfficientis , fit refi- 
duutn, cuius latus , additum prxditio dimidio : exhibet radicem maiorem : fubduc- 
tum eidem exhibet minorem. Illud porro non preteribo, quandoque, vtramque ra- 
dicem, & maiorem, & minore propofitx xquationi amphibolx fatisfacere. ‘aliquan- 
do vnicam tantum . 

Deinde fi b pl.a — a' aequetur, zfolido, & rurfus etiam b pl. e — e' xquetur zfo- 
lido ; non difiimiliter ratiocinando hinc neceffarib confequitur b pl. a — a' aequari 
b pl. e — e' , & per mcrathcfin ftatuendo a, maiorem , quam e ; quod cft hic ad li- 
bitum, ob eam, qua equatio laborat amphibolam, fiet a' — e' aequalis b pl. a — b 
pl. e; atque omnibus applicatis ad a — e , ex applicatione differentiae cuborum ori- 
tur a’ t e’ f a e , quod multiplicatione comprobatur ; fi enim a 1 f e* f a e , ducatur 
in a — e , fit produdura a' — e' , ergo ex applicatione a 1 — e 1 , ad a — e , prouc- 
nict a‘ f e* f e : ex applicalionc vero b pl. a — b pl. e , ad eandem differentiam a 
— e, oritur b pl. Itaque fit, vt a* t a* *$♦ a e , xquetur b plano . Vnde deprehen- 
dimus b planum, efle aggregatum quadratorum, a duobus de quibus quxritur late- 
ribus, vna cum eo , quod fit fub ijs plano ; illudque oritur ex applicatione differen- 
tiae cuborum ad differentiam laterum . Cum vero b pl. a — a' xquetur z folido fi 
in locum iplius b plani fubrogetur agnitus eius valor nempe *a=v' feuquod idem cft 
a* f e‘ f a e; vtique nimirum a' e c‘ a aequabitur z folido. 

Sed hxc funt perpendenda; nam fi a* e’ a e, valor agnitus ipfius b plani , 
ducatur in a, fiet a' a e' a’ e, i quo fubtrahendus cft cubus a' ( erat enim b 
pl. a — a' ~ z folido ) & remanebit a e* >{* a* e ZZ z folido. Vnde conftat ipfutn 
comparationis homogeneum , fieri ab aggregato laterum in planum fub lateribus; 
oririque ex differentix ipforum faftorum reciproci a cubo vnius lateris , in latus 
alterius, applicatione ad differentiam ipforum laterum . Atque hic iterum illud cft 
inculcandum , quod fuperius dchuiufmodi aequationibus quadratici ordinis ditium 
fuit. 

Illud cft animaduertendum, nempe cum fuperius effet xquatio b a — a’ m z 
plano; dcprehcnfumq; effet id cft a e ( tantum enim prouenit , ex applica- 
tione a* — e* ad a — e ,) xquari b, fi in locum ipfius b, fubrogetur agnitus eius va- 
lor, puta feua4*cfieri ■ *;i*“ feu ac ( tantum enim prouenit ex applicatione ; 
ipfiusa*c — ae‘ada — ej quod xquetur z plano; ldquchunc in modum manifeftum-. 
het. Si enim valor cognitus ipfius b,- putaa^c » ducatur in a , fit a* a e . Ergo 
perinde cft a’ *$*a e, accftba; Si igitur ex a* t a e fubtralutur a* remanebit a e , quod 
xquabitur z plano , cum effet b a — a’ cqualc z plano. Imo hoc idemeucnict loco ipfius 
a*j»e atque adeo ipfius b , adhibendo ; nam fi ducarur in a, fiet^L-^-ira- 
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ac eft b a . Sed perinde cft ac cft a* ^ae quod multi- 

plicatione comprobatur, nam fi ducatur a' *i* a e in a — e prouenit a 1 — a e’; ergo 
cumproucniat, vt diximus a* «f* a e, gquale b a, auferatur a* , vt prius, ciim aquatio 
effet b a — a* ~ z plano . Ergd a e xquabitur z plano ; quod fupra enuntiatum- 
fuerat . 

Verum etiam , & Contradicentes , fuas conftitutioncs habent , vnde fi a’ b a 
xquetur z plano ; & e* _ b e xquetur itidem z plano ;neceffar io confequitur a 1 
b a, xquari e' - b e , & pcrjantithefin e‘ — a’ xquari b e ^ b a ; omnibufquo 
applicatis ad e +$♦ a,prouenict~f i , nempe e — a xquabitur b; ergob, cocflficiens 
eft differentia duorum , de quibus quxritur laterum, oriunda ex applicatione diffe- 
rentia quadratorum, ad aggregatum laterum. 

Ciim autem a*^b a xquetur z plano . In locum ipfius b , cocfficientis fubro- 
gerur cognitus eius valor; nempe ^r- ergo a’ ‘-tvt a xquabitur z plano ; & 
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omnibus rede difpofitis, ac ordinaris fecundum Artem hoc eft c in a aqua^ 
bitur z plano. 

Itaque z planum eft , quod fit fub duobus lateribus , &c. Numeris autem haec 
eadem tradari poliunt , 1 Q t > 2 R aequetur 85 , & rurfus 1 A Q — 12 A aeque- 
tur 85; ergo 1 Qif n R aequabitur 1 A Q — 12 A , Sc per mctathefin 1 A Q 
— 1 Q aequabitur 11 R t u A, omnibufquc diuifis per 1 A «|* t R etiam 
aequabitur 12, & quoniam 1 Qf 12 R aequatur 85, in locum iplius 12 fubrogetur 
agnitus cius valor & 1 Q + R aequabitur 85 ,- omnibus rit£ difpo- 
fitis nimirum 1 A in t R aequabitur 85, & res itafe habet i Siquidem 

1 Q valet 25; cum 1 R in fuperiori aequatione valeat 5 , & 1 A , valeat 17 ; Itaque 
1 Q in 1 A, valebit 42 5, huic Ii addatur 1445» valor eius, quod ex 1 AQ in 1 Rjfiet 
1870, quo diuifo per 22 , pretium iplius 1 A t 1 R.fit quotiens 85 , feu quod 
idem eft 1 A in 1 R aquatur 85, nam idem eft , ac eft 1 A in 1 R, 

vt alibi diximus. 

Ad aequationes Contradicentes , quod attinet. Vietam fecuti fumus, qu? vero no- 
bis ad hac videntur opportuna, proximum eft, vt aperiamus. 

Sit reda f h , diuifa quidem in g, 

& c h , fit coefficiens b at 1 11 , iit 
radix e ; fcd t c , fit a ; Manifeftum 
eft quadratum f ii, minus redangulo 
f «c. aequale cife redangulo fub f h, 

& f c, at eidem redtangulo u f c , a- 
quale cftquadraatuin f g, plus redan- 
gulo f g h , itaque quadratum f h , mi- 
nus redangulo f h g , cum gqualc fit 

quadrato f g, vna cum redangulo f g h , fequitur huiufmodi aquationes efle con- 
tradicentes , vt ex iplarum deferiptione fit manifeftum . In quibus cernimus o h, 
nempe cocfficicntem longitudinem efle differentiam duarum radicum , quarum vna 
eft f h , altera vero f g ; itaque eft quantitas oriunda ex applicatione differenti? qua- 
dratorum ad aggregatum laterum j Et comparationis homogeneum, cuiusmodi eft 
redtangulum h f c, fit ex mutuo dudu ipfarum radicum. 

Itaque tubgraduales cocfficientes oriuntur ex applicatione differenti? potcftatum» 
ad aggregatum eorum graduum , quos fuftinent cocfficientes ; & fpcciariin fublate- 
ralcs coelficicntcs longitudines, oriuntur ex applicatione differenti? quadratorumad 
aggregatum laterum,- Ita quidem g h , coefficiens fublalcralis longitudo , oritur ex 
applicatione differentia: quadratorum ex f h , & f g , ad aggregatum ex f ii , f g . 
Quod eft obferuandum . 

At fi aequationes fuerint Inuerf?; qua? fit conftirutio, videamus. 

Si a’ — b a aquetur z plano, & rurfus b e — c’ aquetur z plano; ergo a’ — b a 
aequabitur b c — c‘, & per antithefin a* c' aquabitur b a >■£■ b e,- omnibus prop- 
pterca diuifis per a ^ e —J'— aquabitur b . Quamobrem coefficiens longitudo 
ortum ducit ex applicatione aggregati quadratorum ad aggregatum laterum, in qua 
cocfficientes longitudincsducuntur. ergo coefficiens longitudo fublatcralis proucnit 
ex applicatione aggregati potcftatum, ad aggregatum laterum, in qua? ipfa ducitur 
coelhcicns . 

Cum autem a’ — b a a*quetur z plano . in locfim ipfius b cocfficientis agnitus 
cius valor fubrogetur, vt -H+r^rgoa*— aquabitur z plano ; & omnibus 

redte difpofitis aquabitur z plano. 

Quamobrem z planum oritur ex applicatione differentia /adorum reciproce a po- 
tcftate radicis vnius in gradum alterius , ad pradi&um , cui applicatio altera fada 
eft, laterum, in qua coefficiens fublatcralis , aggregatum , hoc eft ad aggregatum ex a 
latere, & c latere , cui altera fuperior fada fuit applicatio. 

Simili etiam modo ratiocinandum; fi a’ >Jk b a aquetur z plano » & b e co- 

quetur z plano, &c. 

Colligemus enim coefficicntem longitudinem fublatcralcm oriri cx applicatio- 
ne 
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ne potcftatum , ad differentiam eorum, in qua: coefficicns eft laterum . 

Infupcr comparationis homogencum proficifci ex applicatione aggregati fa&onuu- 
reciproce a quadrato radicis vnius, in latus alterius, ad pradidlam , cui altera fac- s . n ,umfTofi. 
ta ell applicatio laterum» in qu? coefficicns eft differentia, hoc eft ad c latus minus 
a latere, cui applicatio fu perior eft fada. 

Obfcruandum autem hanc pragmatiam fic inftituendam effe . Cumy^r- fit agnitus 
valor ipfius b; fitque propofita aquatio a* — b a ^ 2 plano. In locum ipfius b ; 
lubrogctur agnituseius valor; puta ob id hoc ducatur in a; vt b, ducebatur 
in a; fiet autem produdtuin "'if ”' fcu hoc igitur xquipollct ipfi [b a ; & 
fubtrahendum eft ex ipfo a* ; quod fit ducendo a' in a f e; vt proueniat - •,'+* -- ex 
quo fi fubtrahatur remanebit , - i rFT i * Vndc fupra cum hac gencratim tra- 
naremus , erat a poreftas — * • 

Numeris hunc in modum. Sit 1 Q.— 6 -j Rzi 10 -y. Infupcr 6 j R — 1 10 

-7- . Ha quidem aquationes funt inuerfa, & in ipfis coefficicns, & homogencum 
lc habent» vt dicebamus. Prioris autem aquationis radix eft 8 ; pofterioris vero 
6; in his vero fi periculum fieret, quod enunciatum eft, deprehendetur. 

De his igitur aquationibus hac ftatuuntur; nimirum. 

In aquationibus amphibolis ordinis quadratici , vt b a — a' ~ 2 plano Cocffi- 
ciens fublateralis longitudo , compofita quidem eft a duobus lateribus > fub quibus 
rcftangulum, quod fit, aquale eft comparationis homogeneo ; fit autem radix latus in 4 „ UM 
maius, vel minus, e duobus , & aliquando vnicum tantum fatisfacit . Itaque fi fint utnitui At». 
duo latera 5 , & 7, erit 12R — iQ~ 35 . Sed de his quoque fupcriiis difterui- 

‘ i a a ne; miAdtAli- 

mus . „ • 

In aquationibus amphibolis ordinis cubici, in quibus affcdlio eft fub latere , vt 
b pl. a — a' ~ 2 folido . Coefficicns planum compofitum eft ex quadratis triuia- gw,» <?»« 
proportionalium , & comparationis homogeneum folidum eft fa&um cx dudtu alte- 
rius extrema, in aggregatum quadratorum a reliquis. Fit autem radix, prima , vel 
tertia cx illis» Itaque fi fint 2, 6 , 18; erit 364 R — 1 C ZZ 720, Quadrata enim 
ipforum funt 4, 36, 324; quorum fumma 364, coefficicns componitur a quadratis 
trium proportionalium pradidtorum , & 720; comparationis homogeneum, com- 
ponitur a dudtu alterius extrema trium proportionalium, puta 18. in 40 , aggrega- 
tum quadratorum a reliquis. At fi qui funt, qui putent, haud bene hunc in modnm Ntm , u ii atra 
explicari huiufmodi aquationis naturam, decipiuntur, non enim per impropria, tra- Haaiut, Ad- 
diti eft conftitutio. Nec enim refert , quod per quatuor, vel plures , fi placet, pro- m 
portionales 2 , 4,8, 16; explicetur, quorum quadrata funt 4, 16, 64, 256. horum ag- 
gregatum eft 340; &fi 16, extremiivnuc fupradiftis quatuor continue proportiona- 
libus, ducatur in 84; aggregatum quadratorum a reliquis , fit 1344 , vndc proue- 
nic aquatio 340 R — 1 1344. Radice exiftente 16» Si enim 340; ducatur in 

16; fit 5440. a quo fi dcmpferis 4096; cubum cx 1 6. reliquum fiet 1344; Id autem 
ideo accidit; quia fi planum aliquod fuerit, nihil prohibet illud intelligercdiuifum, 
in plures partes proportionales , quarum larera ; hoc eft redi? , qua poliunt fupra- 
dittas partes, erunt proportionales. At fi vnum cx extremis planis proportiona- 
libus, quod quadratum intelligo, ducatur in fuilatus; fit cubus»qui fubtraciusa fo- 
lido fub plano pradidio, & latere iam didto» relinquitur folidum , fub hoc eodem 
latere, & reliquo plano, quod conftat reliquis duobus, vel tribus planis proportio- 
nalibus, 3 cc. prout diuifio plani totius fuerit inftituta, &c, Infulse tamen loquun- 
tur; nam hic de conftitutione aquatinum amphibolarum habetur fermo : in quibus 
liberum eft, vn'am,vcl aliam radicem fumere compofitam cx ijs, qua ad coefricien- 
tem magnitudinem , & ad homogeneum comparationis , faciunt . Hac infra oftende- 
rnus. Atque non diffimili modo penes proportionales magnitudines attenditur con- 
ftitutio quadrato-quadrati . Itaque . 

In aquationibus amphibolis quadrato quadraticis affedtis fub latere, nempe b fol. a 
— a* ZS 2 plano plano; Coefficicns folidum eft compofitum ex cubis quatuor con- 
tinue proportionalium , & comparationis homogencum fit dudtu alterius extreme 
in cuborun aggregatum a tribus reliquis , vnde fit radix prima, vel quarta . Quare 
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fi fint 2, 4, 8, 1 6 . Dicemus 4680R — 1 QQ xquari 9344 > & fiet 1 R, 2 vel icf. 

Hxc fubijcicnda fuperfunt. 

Sint continui proportionales d, g , 4 ^, K h* rum cu ^‘ * unt ^ »8» ‘ «• 

rum aggregatum eft d' * g' * -ff- * 4f- & hoc eft iolidum coeflkicns; at fi 
primum excipias; trium reliquorum cuborum aggregatum eft g 1 4 »-fr * tt 
quo dudo in d, alteram extremarum , fit d g' -Vr t 4 r» qj«d» & eft com- 
parationis homogencum; radix autem cum fit prima, vel quarta, iit modo pruna d, 
qux ducatur m lolidum coeflkicns iam ditium, fitqued 4 4 * d g' 4 « -Vr 4 * Hrf» 
quod multatum quadrato-quadrato radicis, nempe d 4 , remanet d g' 4 » -Vt 4 * -g • 
Quod erat comparationis homogencum . Hunc igitur m modum inquifiuimus obla- 
ta; xquarionis naturam. Nec diflimilircr, cum altera adhibetur extremarum. 

In aquationibus ainphibolis Quadrato-cubicis afTetiisfublatcrcvtb pl. pl. a — a' 

— z plano folido . Coeflkicns plano-planuin componitur ex quadrato-quadratis, 
quinque continui proportionalium , dc comparationis homogencum fit dutiu 
alterius extrema; in aggregatum quadrato* quadratorum a quatuor reliquis ; fitque 
radix prima, vel quarta. Vt filiiic 2, 4 , 8, 16, 32. Dicemus 1118480 R — 1 QC 
xquari 2236928, fitque 1 R 2, vel 31. 

In aquationibus amphibolis Cubo cubicis aiTc<ftis fub latere , vt b pl- *ol. a a 

— z foi. (olido. Coe Inciens plarto-folidum componitur cxquadrato-cubis fex con- 
tinue proportionalium; & comparationis homogeneum, fit dutiu alterius extremx 
in a oc roratum quadratoeuborum d quinque reliquis, fitque radix prima ,vcl lexta. 
Vndc fi lint 2 , R Q_ C 1 6o, R Q C 800 » R Q C 4000 , R t^C 20000 ; 1 o. Dicemus 
124992 R — 1 C C xquari 249, 920; fitque 1 R 2 , vel 10. 

Docet hic nonnihil immorari, perpendendo quxdam admiratu digniflima . 

Quadratum, vnde xquatio quadratica fumit nomenclaturam, exponitur a bina- 
rio, quamobrem eius conftitutio , penes duo latera, attenditur . 

Cubus; vnde cubica dicitur xquatio, exponitur a ternario, quapropter cius con- 
ftitutio penes tria latera, & quidem continue proportionalia, attenditur. 

Quadrato-quadratum, vnde quadrato-quadratica xquatio denominatur , a qua- 
ternario exponitur ; quamobrem eius conftitutio penes quatuor latera , & quidem 
continui proportionalia attenditur. 

Quadrata cubus, vnde aequatio dicitur quadrato-cubica d quinario exponitur » 
quamobrem cius conftitutio penes quinque latera, & quidem continue proportio- 
nalia, attenditur. 

Cubocubus, vnde cubo-cubica aequatio a fenario exponitur, proprerea eius con- 
ftitutio, penes fexlater 3 , & quidem continue proportionalia attenditur. 

Penes igitur tot latera attendi debet vniuscuiufque ex reccnlitis aequationibus 
conftitutio, quot funt vnitates, quibus exponens Poteftatis conftat . tt hoc in pri- 
mis eft animaduerfionc dignum . Intcrim aduerte quam magniain his myfteriafint, 
& quam digna feitu in Mathematicis rratienturDilciplinis. At vero praetermiflis 
aequationibus amphibolis intra planorum fines, atque fumptis ijs.qux folidx funt» 
hac obfcruure licet. In xquationibus amphibolis cubicis, affetiis fubquadrato, 
quemadmodum b a* — a' zZ zfolido. Codficicns longitudo cx tribus proportiona- 
libus componitur. Comparationis homogencum fit dutiu alterius extremx in qua- 
dratum compofirx a duabus reliquis, fitque radix compofita d duabus primis, vei 
duabus poftiemis. Vnde fi fint 2, 4, 8. Dicemus 14 Q — 1 C xquari288;fitq; iR 
6 , vel 12. 

Hxc fubijcicnda fuperfunt . 

Sint tres proportionales d; g; ta- harum aggregatum eft d f g f 4— & hoc eft 
coeflicicns. Quadratum compofitx, a duabus reliquis g t 4 1 - fi pro extrema fu- 
matur d , eft g* *b z i' 4 * 44 * «l 00 dutio in prxditiam extremam , fit d 
g» ^4 uL*j 4* Ht »’ fcu quod idem eft d g 1 4* 2 g' f f* 1 » & hoc ierit compara- 
tionis homogeneum .-cumque ditium fit radicem efle compofitam d duabus primis, 
ea quidem erit d t g, cuius quadratum eft, d* 4* a d g t g*» quo dutio in d t g » 
1 5 -; cocfficientcm, fitd' f 3 d 1 g t 4 d g* 4 * 3 g' t S 5 - , a quo fi dempferis cubunj 
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cx d t g> nempe d' f 3 d* g t 3 d g 1 ♦!* g' remanebit d g‘ 2 g' | V quod c- 
rat comparationis homogencum . Hac igitur arte fum alfccutus huius atquationis 
naturam . 

Nec diffimili modo, cum altera adhibetur extrema. 

In aequationibus amphibolis Quadrato-quadraticisaffe&is fub cubo, vt b a' — a 4 
” zplano-plano. Coefficiens longitudo compofita cft ex quatuor continue pro- 
ponionalibus , comparationis homogencum fit du&u alterius extrema; in cubum_ 
compofita; a tribus reliquis , fitque radix compofita a tribus primis, vel tribus pof- 
trcmis. Vnde fi fint 3, 4, 8, i< 5 . Dicemus 30 C — 1 QjQ aequari 43904. fitque 
1 R 14, vel 28. 

In arquationibus amphibolis , Quadrato-cubicis vt b a 4 — a' n z plano fo- 
lido. Coefficiens longitudo componitur ex quinque continue proportionalibus, & 
Comparationis homogeneum; fit du&u alterius extrema: in quadrato-quadratuia- 
compofit? ex quatuor reliquis ;fitqnc radix compofita, ex quatuor primis, vel qua- 
tuor poftrcmis. Vnde fi fint 1, 2,4, 8, 1 6. Dicemus 31 Q^Q — 1 Q C aqua- 
ri 8 10000. fitque 1 Ri 15 , vel 30; Neque diffimili artificio hec inucnics, vtin pre- 
ccdcntibus. 

In aquationibus amphibolis Cubo-cubicis, affc&isfub quadrato-cubo vt b a’ — 
a* ZZ z folido fohdo. Coefficiens longitudo componitur a fex continue propor- 
tionalibus. Comparationis homogencum fit du&u alterius extrem? in quadrato- 
cubicum compofite a reliquis; fitque radix compofita cx quinque primis, vel quin- 
que poftrcmis . Vnde fifint 1,3, 4, g, 1 6, 32. Dicemus 65 QC- 1 C C aquari 
91 6, 132 , 832 . Et eadem ratione, qua fupra h?c aflcqui licet . 

Hic obleruandum occurrit, quod omnibus his commune, cft & quid inter ea- 
dem interfit, nempe diferimen ortum ab affc&ionum diuerfirate, quamuis eadem 
fit omnino potcftas, . Collaris igitur duabus cquationibus , b pl. a — a' z: z foli- 
do, & b a’ — a' “ zfolido. Commune quidem vrrique cft, earum conftitutionc 
attendi, penes tria latera continue proportionalia. Itcmque ia vtraque ternarium-, 
facere ad coefficicntis magnitudinis compofirionem; In illa enim componitur cx 
quadratis trium proportionalium , in hac vero ex tribus ipfis lateribus proportio- 
nalibus; Propterea differunt, quoniam in illa componitur coefficiens, vtpotc pla- 
num ex quadratis, in hac, vtpote latus cx lateribus,- In illa comparationis homo- 
geneum folidum cft; faftum dutftu alterius exrrem? in aggregatum quadratorum- 
a duabus reliquis. In hac autem fit du&u alterius extrem? in quadratum compo- 
fit? a duabus reliquis; In illa quidem atteneditur aggregatum quadratorum a teli- 
quis duabus, c tribus proportionalibus,- quemadmodum cuique notare licet. 

In hac attenditur quadratum compofita a reliquis illis duabus e tribus propor- 
tionalibus . Similia quoque in reliquis fuprapofitis aquationibus obleruanda lunt , 
nempe in quadrato-quadraticis amphibolis affedis lub latere, qnaternarium face- 
re ad coefficicntis conftitutioncm, quemadmodum etiam ad conftirutionem coef- 
ficicntis in aquatione quadrato-quadratica affcifta ,fub cubo, &c. Differunt vero 
penes ea, que cuique licet adnotare. 

Vnde fuperiora deducantur, inquirendum fupereft. 

Confideremus igitur a:quationcm illam b pl. a — a' “ 7. folido. Dicebamus au- 
autem cum Victa coefficiens planum componi ex quadratis trium proportionalium, 
& comparationis homogencum folidum efTe fa&um ex du&u alterius extremae in ag- 
gregatum quadratorum a reliquis. Idque deprehenditur hac Arte , 

Sint proportionales d.g. £ ; Sunt autem proportionales, vt patet . Deinde duca- 
tur quilibet terminus in fcquaclratice,vt fiant d'fg‘ horum aggregatum eft d’ «$• 
g* H*»q uo du(iioind,fitd' «j,dg‘ *f« 77 a quo fi dematurd', cubus exd, remane- 
bit d g‘ *|* At fi cx extremis vna puta d , ducatur in aggregatum quadrato- 
rum a reliquis, puta g* «|« f* fit producum d g* «f ** hoc autem eft idem cum dic- 
to iam refidue . Vnde latis aperte conftat coefficiens planum componi ex quadra- 
tis rrium proportionalium, cuiulmodi eft g* «|* d' «{• ~~ At vero comparationis ho- 
mogeneum fieri , vtdi&nm eft; patet, etenim d , modo vna ex extremis > & g’ «f* 
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eft aggregatum quadratorum i reliquis , quo dufto in d , fir d g’ *f* -*r quan- 
t um profecto remanet , fi ex d‘ *J» d g’ *f * -p auferatur d' ; remanet enim d g' «|* 
■{*. Hac itaque induftria cognouimus vnde illud enunciatum, ortum ducat >quod 
clarius hunc in modum cuinccs. Siquidem liberum eft extremam accipere , fuma- 
mus igitur alteram -?-• Iraque aggregatum quadratorum , nempe d‘ «j* g* *|* VV du- 
catur mT, & proucnict d g’ 4. f*- *|* aquo fi fubducas £ cubum ex *-* rema- 
nebit d g 1 *$* '-r . At vero rantum fit , fi extrema eadem , ducatur m d‘ «$* g’ 
aggregatum quadratorum a reliquis, fit nempe *$* ‘f feu d g 1 f ~H~ . 

Quae diximus de huiufmodiequarione fuo modo exteris accommodari poffunr. 
Hxc tamen in primis confidcrandafunr.Cxterum perfimili modo, cum altera adhi- 
betur extrema, procedendum eft, &c. 

Proximum eft, vt Contradicentes perpendamus , quarum primo cum Vieta, con- 
ftituriua perfequemur . 

Si a* «I» b a xquetur z plano, & rurfus e’ — b c aequetur z plano. 

Sunt quidem duo latera, qua? differunt per b* eoefficicntem ; at vero faCIum fub 
illis, aequale eft z plano, fitque radix a, latus mirius, & maius. 

Sunto enim latera 5, 17, & 1 Q^J. ia K aequatur 85 , fit autem 1 R, 5 ; Rur- 
fus 1 — x2 R xquetur 85 , & t R fic 17 , & ita eft, vc quiique poterit ex- 

periri . 

Hxc autem abs prxeitato Au&ore tradita, pofiunt Geometrici oftendi. Si enim 
reda quxdam per iuxqualia fecetur, quadratum vnius fegmemi , pura minoris, v- 
na cum redangulo fub ipfis fegmentis , xqualc eft quadrato totius linex , minus 
redangulc fub tota, & fegmento maiori. Itaque fegmentum minus , erit latus mi- 
nus, tota linea erit latus maius, & segmentum maius erit coctficicns , quare cocffi- 
ciens erit differentia laterum , vt patet . Hinc autem facile iutclligcs cquationes 
contradicentes ordinis quadratici fc habere , vtjdicebamusjcft cnun coelficicns dif- 
ferentia laterum, quorum dudu fir comparationis homogeneum. 

Deinde fi xquatio fuerit ordinis quadratoquadratici , vc fi a* •$« b fol. a xque- 
tur z planoplano ; & rurfus e’ — b fol. c xquetur z planoplano . Sunt quatuor con- 
tinue proportionales a quibus cubi, alterne fumpti differunt perb folidumjfir vero 
z planoplanum dudu alterius extremx in differentiam cuborum a reliquis alterne 
fumptarum , cftque a , prima minor inter extremas, & c eft quarta. 

Sint igitur continue proportionales , 1,2, 4, 8, & 1 Q Q.*|» 455 R> xquabitur 
456; fitque j R, 1, Rurfus 1 Q^Q— 455 R, xquabitur 45 6 , fitque 1 R , 8 . lu- 
luper. 

Si fint 2, 4, 8, j< 5 , fiet aquatio 1 3640 R ZZ 7296 fitque 1 R, 2. Item 

j Q — 3640 R ~ 72 96 y fitque 1 R, 16. 

Hcrcr hic quidem Geometra , cum hx fint xquationes extra limites eius , 
quam profitetur Artem i quadratum cmm in quadratum fi ducatur , fit quantitas 
imaginaria , a cuius contemplatione prorfus aborct ; tamen Arithmeticus hxc 
fua meditatione perfequitur; & quod lineis accommodata vidimus , fuo modo nu- 
meris aptari poffunt ; vt nil addendum videatur ; folum , hic fubijcimus confi- 
deratu digniffima . 

Enunciatum eft fi a‘ b a xquetur z plano, & e' — b e xquetur z plano . Duo 
efle latera, qux differunt per b. Attende qu?fo harum xquationum naturam. Sia 
♦J» b, xquetur e, vtique differentia laterum a, & c , erit b ob id c — b aquabitur 
a , at vero fi a f b, quod c.fupponimus cquari , ducatur in a fiet a* | b a , quod 
xquabitur ei, quod fit ex c — b, in c . nempe c* — b e. Si itaque a* f b a xque- 
tur z plano, & e* _ b e xquabitur z plano 1 nam vt dicebamus a f b , fuppomtur 
xquari e , & c — b qropterea cquabatura , tantum igitur prouenict ex dudu ip- 
fius a, in a f b, quantum cx dudu ipfius e, in c — b ; fcd dudu ex a , in a f b ht 
z planum, propterea dudtu ex c in e — b proucniet z planum . 

Hoc itaque modo perfpc&a fit quadraticarum contradicentium natura , ac carun- 
dem confticutiua innotefeunt. 

Nec Arte diffimili , in aquationibus ad hoc genus pertinentibus difeurrendum. 

Vnde 
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Vndc cura effct ?quatio a* f b folido a ^ z pl.plano , cnunciatum fuit cffcqua- 
tuor proportioualcs, a quibus cubi» alterne differunt per b folidum,&z pl.planura 
Ht duCiu alterius extreme in differentiam cuborum a reliquis alterne lumpto* 
rum. 

Si a 1 — bpl.fol. a xquetur z folidofolido,& rurfus e*— bplanofolido e, xquetur Pr ,p Mitur 
z folidololido . Sunt fex continui proportionales , a quibus quadratocubi alterne /JliatlO tbl*~ 
fumpti differunt per b planofolidum . Fit vero z folidofolidum duCtu alterius ex- 
tremj in differentiam quadratocuborum a reliquis alterne fumptorum , eftque a 
prima minor inter extremas e, verd fexta. 

Quare fi fuerint continui proportionales , vt i ; Ri Q^c i , Iji Q^c 4 ; IJi Q c 8 , NutneT i, 
ifc Q,c i6i 2 ,& rurfus x CC 21 R, aquatur 22 , fitque 1 R 1 ,& 1 CC — 2/ R d<mcra<ian- 
xquabitur 22, fitque 1 R; 2. ' ur - 

Quadroto-cubi fupradidorum terminorum x >2., 4,8, itf, jaifi fumantur alterne 
fiet, 42, & 21. nempe fi ad 1 , addatur 4561 5 ; cui fi addas 16, fit 21 j deinde fi ad 2 , 
addatur 8 ; fiet 1 o ; huic fi addatur 3 2 j fiet 42 ; confiat aurem 42 , differre a 2 r , per 21. 

Deinde 22, fieri du&u alterius extremae in differentiam quadrato cuborum a re- 
liquis alterni fumptorum &c. Patet; fiquidem fi ad 2 ; addatur 8 , fit 10 , huic ad- 
dito 32, fit 42, mox autem fi ad 4, addas i<S; fiet 20 , patet autem 20 » differre a 
42 , per 2 2 . Ducatur 2 2 , in 1 , alteram extremarum , Se fit 2 2 . Rurfus fi ad i , ad- 
das 4, fiet 5» huic fi addas 16, fiet 21, deinde fi ad 2, addas 8, fiet 10, manife- 
ftum eft , 10 » a 2i , differre per 11 . Ducatur hic in 2 . extremarum alteram , & 
fiet 22 , vt prius. 

Ad xquationes quod attinet, fi 1 R valor eft 1 , 1 CC valebit 1 , & 21 R , va- 
lebunt 21, horum fumma eft 22 , altera aequationis pars . Si 1 R fit 2 , 1 CC va- 
lebit 6 4, & 21 R, 42, fi 42 tollas a <$4, remanebit itidem 22 Sec. 

Si a 4 b a' xquetur z plano-plano , & rurfus e* — b e' , aequabitur z plano- 
plano . 

Sunt quatuor continue proportionales , quarum alterne fumptarum differentia • lr *"*i**‘ ir *- 
eft b , & fit z plano-planum dutftu alterius extremae in cubum differentiae reliqua- 
rum alterni fumptarum, & dum intelligitur prima minor inter extremas effc a, dif- »/•/«. 
ferentia alterne lumpta trium primarum , e differentia eft trium poftremarum . 

Sunto proportionales continui x, 2, 4, 8,& 1 QQjj* 5 C> aequabitur 216, & 
fit x R , 3|,& rurfus 1 QQ*.— 5 C, aequabitur 2 16, fitque 1 R, 6. Vel funto continue 
proportionales 2, 4, 8, 16, & 1 QQ*$+ 10 C, aequabitur 3456, & fiet 1 R', 6, Se 
rurfus 1 QQ — 10 C, aequabitur 3456, & fiet 1 R, 12. 

Si fint continue proportionales 1 , 2 , 4, 8; Sumantur alterne nimirum 1 , & 4, 
deinde 2, & 8, & ad », addatur 4, & ad 2 * addatur 8, fient 5,& 10, horum dif- 
ferentia eft 5 , deinde 21 6 ; fieri vt diCtum eft &c. patet nam 2, differt ab 8 per 6 , 
ducatur in fc cubice , & fit 216 , hic ducatur iu 1 , extremum vnum; fitque 216. 

Deinde 1 , differt a 4, per 3 , huius cubus eft 27, fiquidem 3 , cubice duiftus facit 
27, hic vero numerus ducatur in 8 , extremum alterum, Se fit 216, Se fic de exem- 
plo altero . 

Ad xquationes quod attinet; Si 1 R, valet 3, vtique 1 QQ valebit 81 , & 5 C , x.quatia*u 
valebunt 135, horum funum eft 216, altera xquationis pars. Deinde fi 1 R, va- rtMfohabtn 
let 6 , x QQ, valebit 1296 , Se 5 C , valebunt 1080 , Si vero a 1297 , auferamus tRt "* r ‘ 
1080, remanebit 216 , pro altera xquationis parte . 

Hac autem iuuat fubijccrc . 

Sint continue proportionales d, g, — £- , — . Coefficiens erit -ff- +$* g — Pr agmu'uu 

d r- . Siquidem eft differentia alterni fumptarum, continue proportionalium Auaiytica 

At verd fi prima fit d, differentia reliquarum alterne fumptarum eft g — M^udUM 

?- . Huius cubus eft 

-*$* 6 — &clima<fticoordincfcruato;crit -{£- — 3 — *|4 6 7 -f*— 

6 -J| : 3 •>$«■ g' ; hoc autem du&o in d , primam > fit -ff- *{<• 6 — *p — 

3 -fi- — 7 d g' — 3 g ♦ «f* 6 — — , & ordine iam diCto obferuato;erit 
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rite {> halert 
dttlttratur . 
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-s 5 -S- + <S ,7 

pararionis homogcncum. 
Rt/tiMims y\.t vero radix cft d 4» 

cntinUMtio . v ,< 

3 


— 7 — £ ^ —3 g 4 4*dg',& hoceritcorn- 


— g . Huius cubus cft d* 4 * 6 d g* 6 — 3 

d* g 4» -£ 3 -E 7 g' » quo dufto in 4 * § ~ d r- » coc ®’ 

cientem» fit produ&um «7 d g 1 4* 22 •? d 4 22 g* 4 * 4 d' 6 — l 7 


ci 


4 _t!- 4+ _p tod‘g‘4* 10— {7. Oui li addideris quadrato-quadratum eiufdcm 


1 6 d g 1 — 


radicis ^1 4 * — — g , nempe d* 4 * >o d’ g’ 4 * 10 — Jf 4 d' g 

16 _*i_ _jl_ _ 4 4* 19 g 4 , feu ordine iam di&o feruato 4 

4 . IO " _*!_ _ V(5 -E- 4*d 4 4* I 9 g 4 - 4 d'g- 16 d 8 ' * 10 ^g’. 

fr^inion- Vniuerfam hanc pragmariam habes hic extcnfatn quam magni facias oportet , 
4 " ' huius enim imitatione omnia Theoremata reperies . Quod fi Maiores hanc artifi- 
ciofam analyiin omiferint jfadum id putes, quoniam in primis curabant, vr pofte- 
ritas eorum igneniaJcolcrcc.Mnucnta fufpiccret , ac admiraretur jinueniendi quidem 
Artem ignorans . 
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Cubus d' «$• 6 d g* «{• tf j — d‘g^-y- — 3 -~jr — 7 S ; 
t Coefficiens -Sjr *J» g — d — 

d*g*-tf g*-* *t* 3 d 8* — ^3-^t7-|- 

-d‘-6d*g*_6g 4 ^3d , g--|i-^3 X * ? d 8’ 
d-g*6dg-*<s X_ 3 d‘g** 

7 |. 

17 dg't io j | i -d‘-.»2g‘^4d l g-.i 7 J-4^ £_iod*g’t»£ 
-17^-fii -j— d*—22 g , fi4d' gti 7 dg' — 10 d’ g’ 
i 9 o‘_ 4 d* g- 16 dg' *iod* g 1 

-£-3 - 3 g‘tdg'. Quod cft?qualc com- 

parationis homogenco , 
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Rc<ft& igitur illud; In huiufmodi aquatione funt quatuor continui proportionales, 
quarutil alterne suptarum differentia eft b; &fitz planoplanudutftu vrriufuis extre- 
ma: in cubum differentia: reliquarum alterne fumptarum j Dumquc intelligitur pri- 
ma minor inter extremas , eft a differentia alterne fumpta trium primarum , & o 
differentia trium poftremarum. 

Diximus autem fupra 216 comparationis horaogencum fieri» &c* quod » vt de- 
claremus 2» diffeit ab 8 , per 6 ; idque quoniam in ratione dupla coincidit , cum 
differentia reliquarum alterne fumptarum ; nam fi 2 , fecundus terminus addatur 
ad 8 , vltimum fit 10 , a quo fi dempfcris 4 » remanet 6 ; cuius cubus ducen- 
dus eft in 1 , extremum alterum > &c. Quod in Speciofa rcfolutionc cernere licet, 
vbi generalem rationem efformandi comparationis homogcncum obfcruauimus . 
Vcriim enim vero. Radices fiunt, vt enunciauimus. 

Hic obferuandum occurrit , nos aliquando in frattionum vfu , fuperius reduc- 
tionem ad minores terminos ncglexiife, & quidem vitanda: obfcuritatis caufa , Ty- 
ronibus enim eft magis obuia pragmatia per multiplicationem fpccierum, quam per 
applicationem . Si quis tamen cupiat eadem elegantiori forma tratftarc , fic opera- 
bitur. Ad paginam quidem 138. 

Si ftnt quatuor Utera continue proportionalia , cubus e fecundo aqualis eft folido fallo a 
quadrato primi in quartum . 

Sit a , primum in ferie quatuor continue proportionalium ; fecundum efto b ; 
erit ob id tertium; Si enim b» quadraticcin fc multiplicetur, fit b‘,quo appli- 
cato ad a , fit -7- tertium; deinde fi -V-» in fe quadraric& multiplicetur » fic -fr 
quo applicato ad b, fecundum, fit 4^- hoc autem elidendo b; fit -77- , & hoc eft 
quartum; funt igitur quatuor latera continue proportionalia a; b,- -— ; 47-. Du- 
catur a , primum in fc quadratici , & fit a’ ,* quo dudto in quartum -fr fit pro- 
diiiftum hoc cquatur b 1 , fiquidem elidendo a*; remanet d'. 

Non dilfimiliter pagina 141 ; hoc modo. 

Si ftnt quatuor Utera continue proportionalia ; cubus a differentia mediorum , plus folido 
fallo ex trtplo rcll angulo fub medtjs , vel extremis, & eadem differentia mediorum , aqua- 
lis eft folido ei rell angulo triplo pr adi lio , in differentiam extremorum . 

Sunt latera continue proportionalia , a ; b,- - 4 ~» -77- differentia mediorum eft 

b 5 huius cubus eft b' _ 3 3 4f- __ ; at vero reftangulum fub 

medijs eft 4r-, cuius triplum eft 3 -4-, quo duifto in b — ; differentiam me- 

diorum laterum, producitur 3 4r- — 3 quo addito ad cubum iam didlum , 
fit b' — • Hoc idem autem cuenit , fi multiplicetur ~~ rcdtangulum fub me- 

dijs, pera — 4 t-> differentiam extremorum Sc prouenit b' — 4 r" • Ceterum 
fuppofuimus a» maius effc extremum e quatuor lateribus proportionalibus ; proin- 
de b ; maius eft , quam 4r- ; quamobrem differentia mediorum laterum eft b — 
quemadmodum differentia extremorum eft a . 

Ita pagina 146 . 

Differentia inter primam , & tertiam ad differentiam inter fecundam , (fr quartam in 
ferie quatuor continue proportionalium , eft vt prima ad fecundam, atque adeo vt fecunda 
ad tertiam , vt tertia ad quartam . 

Sit prima a , fecunda b , tertia erit - 4 -» & quarta erit -£7- igitur funt in conti- 
nua ratione; vt ver6 differentia inter primam, & tertiam, eft a ita qnidern 

differentia inter fecundam, & quartam cft 4 i b. Oftendendumeft , ita effc -M- 

— a ad 4 i b, vt a ad b,- Quoniam enimfifint proportionales -4 a,- 

— b; a; & b; erit faftum fub extremis, aquale fa&o fub medijs propterea 

— ab; aequabitur — ab. At ita fe habet, nam -V- —ab; idem eft , quod 

— ■- At vero 4 V abi idem eft quod - at elidendo a , fit i v c 

prius; quare proportinnalcs erunt hae magnitudines, vt a ad b ; ita — a ad 
-7J b. Quod nobis erat iniumftum oftendcrc. 

Infuper pagina 147. 

In ferie quatuor continue proportionalium , vt eft prima ad fecundam , &c. ita aggre- 
gatum prima , & tertia , ad aggregatum fecunda , <jr quarta. 

Sit 


h > 
• a 
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Sit prima a, fecunda b, tertia erit -v-> & quarta -f—. Aggregatum ex prima» 

«tertia cft a -±- ; aggregatum cx fecunda, & quarta eftb & . Vt autem 

C , at ! k* &c. ita cft a ad b »{<• -4f- , quod multiplicatione comprobatur 

multiplicatis enim extremis , & medijs fiunt > producta xqualia ; ducatur a in b 
-rr fit a b ■ -;V , hoc cft a b , ducatur b in a ^ ~~ iitab^ -7^. 

Sunt ergo in eadem ratione . 

Hac igitur ratione in fuperioribus operationibus fra&iones, quas dicebamus >ad $up r *d;am» 
minimos terminos rediguntur i quod ibi , vt diximus negleximus ob eam quam-, 
attulimus caulam . Deinceps veto, fiquidem Lc»ftorem fupponimus in his inftruc- 
tum, &ab huiufraodi ftudijs paratum ,fra&ioncs ad minimos terminos redegimus > 
vt in proxime habita pragmatia videre licet , & in fcquentibus etiam hoc idem in- 
tueri licebit . Atq; etiam alibi fupra vbi reductio ad minimosterminosnegle&acft» 
huiufmodi reductionem cuilibet facillimum erit cx praeceptis traditis, perficere. 


s C H 0 L 1 0 n. 


A Duerte circa aquationes , exempli gratia , ordinis qnadrato-quadratici . Vt cum f *S- 16«. 

diceremus ; fi a* f b foltdo a aquctrtr z, plano-plano ; cr rurfus e* — b fot. e aqtte- 
utr z, plano-plano ; quatuor ejje continue proportionales , a quibus cubi alterne fumpti dif- 
ferunt per b f 'olidum , fit vero ^ plano- planum duci ii alterius extrema tn dtjferenttam c li- 
barum a reliquis alterne fumptarum , ejlque a , prima minor inter extremas > &c ejlquar - 
ta, fi quis cius quoque ventatis demonftrationcm de fideret , fic Analjtece fe habet 
Sint d - - * 

d 


Smt d, g, -ti-, f eu -ix_ continue proportionales, quarum cubi funt 
I'» S‘» ~Jr» Si igitur alterne fumantur; vt d', & item g' , & -jf- fiet 

aggregata d' * -fi-, & g> <£ Sfr quorum differentia cft g' f — d* _ -xf- 

hoc autem du&o in d , alteram cx extremis , fit d g' «$» -£f- — d* |f-, & hoc 

erit comparationis homogencum . 

At vero cubus primi termini eft d’, cui addito cubo tertij termini , hoc cft , ad- 
dito -5-f- fit d' -ff. deinde cubo fecundi termini; hoc cft g' additoad -Jf- cu- 
bum quarti termini, fit -ff- t g' quorum differentia eft -jf- f S' — d' , & 

hoc cft cocfficiens folidum, quod dudlum in d alteram extremarum , facit -f*- *£* 

d g' — d* boc autem fi adfcifcat d 1 , facit -ff- d g' quod e- 

rat comparationis homogencum, &c. 

Nec diffimili modo cum altera adhibetur extrema, &c. 

Rc«fte propterea dicebatur cifc quatuor continui proportionales, 8tc. Hoc itaque mo- 
do, aequationis ad hoc genus pertinentis naturam ium a fecutus, 

Intcriin aduerti fimiU artificio extera quidem inquiri, qua? de aquationibus cuiufq; 
ordinis traduntur; atque adeo , qu? ab alijs , in re de qua agimus explicata funt , 
inucniri, nullo labore, poliunt. 

Si a’ rfc b a', xquetur z folido-folido,- & rurfus e 4 — b e’ , xquetur 2 folido-fo- 
lido . 

Sunt fex continue proportionales, quarum alterne fumptarum differentia cft b , 
firque z folido-folidum du 3 u vtriufuis extreme in quadrato-cubuin differentix reli- 
quarum alterne fumptarum , denique prima intelligitur minor inter extremas , fit 
a differentia alterne fumpta quinque primarum , & e differentia quinque poftrc- 
itiarunx^ . 

Sunto continue proportionales 1, 2, 4, 8, 16,32, 1 CC t 21 QC,xquabitur 
5 153632. Fitque 1 R 1 1 ; & rurfus 1 CC — 21 Q^C , xquabitur 5153632 , firque 
1 R , 22 . 

Si enim ad 1 , addatur 4, fit 5, cui fi addatur 16 , fit 21 . Deinde fi ad 2 , ad- 
datur 8, fit 10, cui fi addatur 32, fit 42, differt autem 42 , a 21, per 21 . 

Ac vero 5153632, fieri du&u vtriufuis extremx in quadrato-cubum differertrix, 
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patet , fiquidcm , fi ad 2 , addatur 8 , fit 1 o , cui addito 32, fit 42 ; Deinde ad 4, fi 
addas 1 6, fiet 20, liquet autem 20, di/Ferre a 42, per 22 . Si vero 22, ducatur in 
fe quadracice fit 5153632 , vt perfpicuum eft; hoc autem dudio in 1 , extremum vnum 
fit idem numerus. 

Deinde fi ad 1, addamus 4, fiet 5, huic addito 16, fit 21 , fi vero ad a> adda- 
mus S> fiet 10; Differt autem 10, .i 21, per n , huius quadrato-r.ubus eft 161051 
qui du&us in 32, extremum alterum, producit 5155632 . 

Cxterum radix eft 1 1 , & 22 > nam 1 , 4, & 16, conficiunt 2 1 , at 2, & 8 , ef- 
ficiunt 10, quorum differentia 1 1 ; vel 32 , 8 , Sc 2 , faciunt 42 , at 16 , & 4, fa- 
ciunt 20, quorum differentia 22. 

Si vero fuerint aequationes Inucrfx ; ita ntiocinandum. 

Si b a — a* aequetur z plano j & rurfus c‘ — b e xquecur z plano. 

Duo funt quidem latera, ad qux fic fe habet magnitudo b; vt hxc tanto cxcef- 
fu fuperetur a maiori latere , vt iiic dudus in idem latus faciat z planum , nempt, 
comparationis homogcncum; at vero tanto cxccflu luperet latus minus, vt hic duc- 
tus in idem latus minus , faciat idem /. planum,- Quod primo numeris , mox vero 
Geometrice tradabimus. 

Sint 4; 6 -J-» & 8 itaut 1 — ' , cxccflus , quo 8 , fuperat 6 -7- , dudus in 8 ; fa- 
ciat 10 > & <5 -7- ; fuperat 4 » cxccflu 2 -j qui dudus in 4 > faciat 10 7-, ergo 

1 6 -f R» xquabitur 10 7! fitque 1 R 8,- Et rurfus 6-f R — 1 Q xquabi- 

tur 10-j-, fitque 1 R; 4, I.atcra igitur funt 4 , & 8, atque 6 -j-, cocfficicns lc ha- 
bet , modo iam explicato . 

Sint infuper 6; 8 -j-, & 10; Itaut 1 p , cxccffus , quo io , fuperat 8 -p ; duc- 
tus in 10; faciat 15; quantum facit 2 -f, cxceffus , quo 8 ~ fuperat 6 ; dudus in 

6, ergo 1 Q^— 8 R xquabitur 15 , fitque 1 R, 10 , & rurfus 8 -f R — 1 Qi- 
quabitur 15 > fitque 1 R, 6. 

Infuper fint 8; 10 -f, & 12 itaut 1 -f- cxccflus, quo 12 ; fuperat 10 -7 dudus 
in 12; faciat 19 -f; quantum facit 2 -f- cxceffus, quo 10 7 , fuperat 8 ,- dudus in 
8 i ergo 1 Q — 10 -J- R aequabitur /9 j- fitque 1 R 12 ; &c rurfus 10 -j- R — 1 Q. 
aequabitur 19 7-, & fit 1 R, 8. 

Hic autem obferua tres efle quantitates, quod commune eft tribus quibufeunque 
quantitatibus; itaut fada a lateribus in cocmcicntcm confticuant planum, quod ap- 
plicatum, ad laterum aggregatum, coeflicicntem reftituant. 

Cxterum qu? paulo antea dicebamus, nullo labore Geometrice oftendi poflunt» 
eft enim Theorema . 

Si fint tres quantitates, itant prima fuperante fecundam, fecunda fuperet tertiam , vel prima 
deficiente a fecunda fecunda deficiat a tertia , differentia vero inter primam , & fecundam 
dufta sn primam , tantum faciat , quantum differentia inter fecundam , (jr tertiam , ducta 
in tertiam . Quadratum maxima , minus r eft angulo fub eadem , & media aquale eft ree- 
t angulo fub minima , dr media , minus quadrato eiufdem minima . 

Quoniam enim fi dux fint redx, quarum maior, qux dicatur prima feda fit per 
inxqualia , minor > qux dicatur fecunda fit aqualis maiori ipfius primx fegmento ; 
qux fit itidem per inxqualia diuifa ; itaut fadu.n fub prima , & minori fegmento , 
9 quale fit fado fub fegmentis fccund.r, fequitur intentum . Quadratum enim pri- 
ni? , minus rcdungulo fub eadem , & fegmentoruni vno, pura maiori , idem eft , 
quod rcdanguluin fub eadem, Sc fegmento reliquo, nempe minori; Et redangulum 
fub fecunda, qux fupponitur ?qualis maiori fegmento primg; & fcgmentoi um vno 
puta minori, minus quadrato eiufdem minoris (egmcnri, idem eft , quod rcd.mgu- 
lum fub ijfdem fegraentis . Sed fadum fub prima , Sc fegmemo minori , ex l)Vj>o- 
thcfi equale eft facto fub fegmentis fecunde ; ergo quadratu n prim? minus red an- 
gulo lub eadem , & fegmento maiori , xquabitur fado fub fecunda , & figmento 
minori, minus quadrato minoris. Et hcc de cquationc quadrarica . 

Si b plano 3 — a' ?quctur z folido , Sc rurfus c' — b plano c ?qucrur z 
folido • 

Sunt tres proportionales, quarum quadrata, alterne accepta differunt pcc b. pla- 
num 
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uum; fit vero z fblidum du&u alterius extrema* in difrercntiam quadratorum a re- 
liquis j eftque a; prima minor inter extrcnws, & quidem tertia. 

Sint proportionales i » it 2 , 2 ; ergo $ 11 — r C aquabitur 3 ; fitque 1 R , 1 » Samnii 
Kurtus 1 C - 3 li cquabitur 2, fitque 1 R» 2, vel funt proportionales z> 4 , 8, & 

52 lt — 1 C cquabitur 96 , fitque 1 R , 2 i Rudus 1 C — 52 R cquabitur 96, fitque 
1 R> 8. 

Quadratum enim ex 1 , eft 1 ; ex 2 , cft 4 , quorum aggregatum cft 5 ; a quo fi ttfliuti » i 
dcmpleris 2; quadratum ipfius Hi 2 , remanet 5 , coc rficiens . Item quadratum cx 
2cft 4; quadi. uum ex 8, eli 64, quorum luuiuuelt 68; a quo fi dcmpleris 16, quadra- 
tum ex 4, remanet 52, cocmcieos, &c. 

Deinde ad comparationis homogeneum qttod attinet. Si 1 , vna c duabusextre- E <fmnMit 
mis , ducatur in 2 ; differentiam quadratorum a iv 2 , & 2 , quar funt 2 , & 4 » fit a /*«««,«•, h*. 
comparationis homogeneum . Item fi a ,• extremarum vna ducatur in 48 ; differen- mo & ,n *>' 
tiain quadratorum, qua; (unr 16, & 64 » fit 96 , comparationis homogeneum . 

Non erit abs rc hic nonnihil immorari . 

Iit certe Ii lint tics prupmjionalcs 1 , ffc 2, 2 , & quadrata alterne fumantur difi- ExfHuiu f* 
ferunt per 3 ; iiquidem quadratum cx 1 , cfl 1 ; cui li addatur 4 , quadratum cx 2: 
fiet 5 , a quo fi. auferatur 2 , quadratum cx fy 2 ; remanebit 3 , & prctcrca inanifc- 
ftum cft 2, fieri dudtu altenus exnunc , &c. Nam fi fumatur pro extremo 1 ; - dif- 
ferentia quadratorum a reliquis, erit 2 , qui dudtus in 2 j facit 2; Si vero fumatur 
2; differentia quadratorum :t reliquis, erit 1 , que du&a in 2 facit 2 ; 

Dc aquationibus nullus eft ambigendi locus ; nam li 1 R valor cft 1 ; 3 R , va- x^nMimnm 
lebunt 3; & 1 C valebit 1 ; Si auferamus 1 » a 3 , remanebit 2 , numerus confti- ccm f r,bMl,t • 
tuens alteram xquatioms partem. Preterea fi 1 R valor fit 2 , 1 C valebit 8 > & 3 
R valebunt 6, his ablatis abs 8, remanet idem numerus 2 . 

AJ aliud exemplum quod attinet , quadratum ex 2 eft 4 , cui fi addatur 64 , 
quadratum cx 8 , fiet fumma 68 , a quo fi auferamus 16 , quadratum cx 4 , rc- 
manebit $2. 

Deinde li a 64, quadrato ex 8 ; auferamus 16, quadratum ex 4 , remanebit 48? 
qui duftus in 2 ; facit 96; Vel li a quadrato cx 4, nempe 16; auferamus 4 , qua- 
dratum cx 2, remanebit numerus 12; qui dudus in 8; facit pariter 96. Ad aequa- 
tiones, quod attinet. Si 1 R valor cft 2; ceite 52 R valebunt 104; a quo fi aufe- t 

ramus 8; cubum ex eodem 2 ; remanebit 96 ; faciens alteram .-equationis partem-.. 

Si vero 1 R dicatur 8, eius cubus erit 512 , & 52 R , valebunt 416 . Si vero au- 
feramus 416 abs 512; remanebit 96. 

Si b pl.pL a — a’ aquetur z plddlido; de rurfus c' — b pl.pl. a a.*quetur z pia- j&tMUma 
nofolido . au 

Sunt quinque magnitudines continue proportionales , a quibus quadrato-qua- £ X fUuu*. 
drata alterne fumpta differunt perb plano- planum,- fit vero z plano-folidum du&u 
alterius extrem^ in differentiam quadrato-quadratorum .i reliquis alterne fumptis 
fitque a, prima , at c, quinta. Vnde fi lint continue proportionales 1 > ^ QJQ. 2 » Nm»nii 
Vt QQ^ilk QQS,2 .u Q-iQC cquab.io,& fit 1 K, 1 ,& 1 Q C — 1 1 R cquab.io,<Sc fit 1 R,2. fj” "•***- 

Ec quidem (i quadrato-quadrata numerorum illorum continue proportionalium Htktmsnm. 
alterni fumantur, differunt per 1 1 j etenim fi ad 1 ,- quadrato-quadratum cx 1 ; ad- diu nummi 
datur 4, quadrato-quadratum ex I}t Q Q.4, fit 54 cui fiaddatur 16, quadrato-qua- - 

dratum cx 2 , fit 2 1 . At vcr6 fi ad 2 , quadrato-quadratum ex ifc QJ 3 2 ; addatur 
8 i quadrato-quadratum ex 91 Q Q 8 , fat 10 ; conftat autem 10 , differre a 2 1 per 
* 1 • At vero 10 , fieri du»ftu alterius extremi, &c. patet , fiquidem fi ad 2 qua- 
drato-quadratum cx Iji QjQ.2; addatur 8; fciliccc quadrato-quadratum cx 
Q.8 , fit fumma 10» at vero ad 4» numerum, qui eft quadrato-quadratum ex Ifc 
Q 4 , fi addatur 16, nempe quadrato-quadratum cx 2 , fit 20. ManifeftuuL- 
cft autem 10, differre a ao , per 10, hic fi ducatur in 1 » extremum vnum_. 
fic 10, &c. 

Deinde fi ad 1 , addamus 4; fit 5; fi vero ad 2, addamus 8. fit 10 , differt autenu» 

10 a 5 , per 5 , hic fi ducatur in 2 i extremum alterum , producitur idem* 
numerus 10 • ' Z 1 Cate; 
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fit nd itui ad 
tubicat aqua- 
linxi. 


Numtrit ea- 
dem tractan- 
tur 3 ae txfli- 
tantetr . 


JF.qUAtio qua 
drato-eubiea . 
affeci* (ub 
quadrato- 

quadrato . 


Explicatio per 
numerat • 


A, quatio qua- 
drato cubie* » 


Jtumcrii ea- 
dem tractan- 


tur. 


JEquatio qua 
drato-eubiea 
affeci* /ub 

quadrato. 


Catcrum ex ha&enus traditis , conflabit apemi , vnde huiufmodi aequationunu. 
ratio proucniat . Interim , & modo iam explicato poteft quidem oftendi , vndo 
conflet ratio» qua veritates iam tradit? fuerint adinuentx. . 

Si b a* a' sequetur z folido . Et rurfus b e* — e' equetur z folido. 

Sunt tres proportionales, quarum alterne fumptarum differentia eft b ; at vero z 
folidum fit dudtu alterius extremae in quadratum differenti? reliquarum alterne ium- 
pcarum. Dumq; prima intelligitur, minor inter extremas, a eft differentia, alterne 
iurapta primarum duarum, & ** differentia duarum poftrcmarum. 

Sunto quidem proportionales i, 2, 4, vtique j 1 C aequatur 4, fit 

1 R , 1 . Rurfus 3 Q^— 1 C atquatur 4, fit 1 K , 2 . 

Vel funto proportionales 2, 4, 8. Vtique <5 Q,^ 1 C ?quabitur 32 , oefit 1 R» 
2. Rurfus 6 Q — 1 C xquabitur 32, & fit 1 R; 4. 

Hx autem ?quationcs numeris explicari nullo negotio poffunt. 

Si b a* «I* a’ aequetur z planofolido , & rurfus b e* — e' xquetur z plano* 

folido. n 

Sunt quinque continue proportionales, quarum alterne fumptarum diffcrcnttaeft 
b; at z planofolidum fit dudu alterius extreme in quadrato-quadratum differentae 
reliquarum alterne fumptarum ; Atque dum prima inrclligatur minor inter extre- 
mas , eft a differentia quatuor primarum alterne fumptarum , & c differentia qua- 
tuor poftrcmarum . 

Sunto proportionales I, 2, 4,8,16; & ix QQ.t 1 QC aquabitur 10000; fitque 
1 R 5. 

Et rurfus 11 Q Q^— 1 Q_C xquabitur 10000 fitque 1 R 10. 

Si proportionales dentur, 1,2,4,8,16, certd alterne fumptorum differentia 
erit 1 1 ; nam fi ad 1 , addatur 4 ; fit 5 , cui addito 1 6 ; fit 21 . Deinde ad 2 » addi- 
to 8 ; fit 10; Conflat autem 21 differre a 10 per 11; Fieri autem 1 0000, vt dic- 
tum eft; patet, nam ad z; addito 8; fit 10, & ad 4, addito 16, fit 20,- pcrlpicuum 
eft horum differentiam effe 10, cuius quadrato-quadratum eft 10000 ; quo du&o 
m 1 extremum vnutn fit 10000 . Deinde fi ad 1 , addatur 4 ; fit 5, & fi ad 2 ad- 
datur 8 , fit 10 quorum differentia eft 5 , cuius quadrato-quadratum eft 625, quo 
du&o in 16, extremum alterum, fit 10000. Vt fupra autem poterunt ?quationcs , 
ad examen vocari . 

Si b planum a' f a’ ?queturz planofolido . Et rurfus b planum e* — e’ aequetur z 
palnofolido . 

Sunt fex continue proportionales , quarum extremx du£lx in differen- 
tiam quart?, & primx faciunt b planum. At vero z planofolidum fit, fcu componi- 
tur ex cubo differenti? quartae, & primi’ in b planum, plus quadrato ciufdem dif- 
ferentis . Vel componitur ex cubo differentis quintae, & fecundae in b planum, 
minus quadrato illius differentis, inter quintam, & fecundam. 

Cum autem prima intelligitur minor inter extremas, eft a, differentia primx , & 
quarta:, & e fit differentia fecundae, & quintae. 

Sunto proportionales 1,2, 4, 8, 16,32,8:23 1 Cf iQC xquabitur 96040 , 
fitque 1 R , 7; Et rurfus 231 C — 1 Q.C xquabitur 96040 fitque 1 R , 14 . Sint 
fex proportionales numeri iamdi&i; differentia primi , & quarti , dum intelligitur 
primus minor inter extremas» eft 7, hxc autem differentia , fi ducatur in extremo- 
rum fummam, fit 231 ; fit vero 96040, ex 343 cubo differentis quarti, & primi .nem- 
pe 7, in 2 80, hoc eft 2 31 , plus 49; quadrato ciufdem differentis . Vel ex cubo 
numeri 14, qui eft differentia fecundi, & quinti in 35 , differentiam inter 231 » & 
196 quadratum ciufdem 14, producitur idem numerus 96040. 

Si b fol. a 1 1 a’ squetur z planofolido . Et rurfus b fol. c‘ — e’ xquetur z plano 
folido. Sunt fex continue proportionales, quarum extrem? dudlxin quadratura ex 
differentia primx, 8c tertis faciunt b folidum . Fit vero z planofolidum ex b foli- 
do, plus cubo differenti? inter tertiam, & primam, in quadratum ciufdem differen- 
ti? . Vel fit z planofolidum ex b folido, minus cubo a differentia inter fecundam > 
& quartam, in quadratum illius differenti? inter fecundam , & quartam . Dumque prima 

intelli- 
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intclligitur minor inter extremas, fit a, tertia minus prima, & e, fit quarta minus fecunda . 

Sine proportionales 1,2, 4, 8, 16,32, & 297 Q >j+ 1 QC aquabitur 291 6, 
& fit 1 R , 3 , & rurfus 297 Q^- 1 Q C xquabitur 291 < 5 , fitque 1 R 6 . Hcc vero 
fupradidorum imitatione, & declarari, & dcmoilftrari poterunt. 

Iterum ad inuerfas, quod attinet. 

Infuper (i b pl. a — a' xquetur z folido , & rurfus c’ — b pl. e xquetur z foli- 
do. Sunt tres proportionales , quarum quadrata fimul i unda conficiunt b pl. . At 
vero extremarum fumma durta in medi e quadratum facit z folidum . Vel extrema- 
rum altera durta in aggregatum quadratorum a duabus reliquis, facit z folidum , 
fitque a, alterutra extremarum, & c , earundem fumma. Vt fi fint 1 , 2 , 4 , & 21 
R _ 1 C aequabitur 20, fitque 1 R, 1 , vel 4. Rurfus iC — 21 R aequabitur 20 , 
fitque i R, 5 . Vel fint proportionales 2, 4, 8, & 84R— 1 C xquabitur 160, fit- 
que 1 R , 2, vel 8, & rurfus 1 C — 84 R cquabitur 160, fitque 1 R, 10. 

Si b a’ a' aequetur z lolido » & rurfus b c‘ t c' aequetur z folido. 

Sunt tres proportionales, quarum fumma eft b, at vero compofira e duabus pri- 
mis addita compofitar , e duabus reliquis , & hoc aggregatum dudum in mediae 
quadratum facit z folidum. Vel altera extremarum ducta in quadratum compofirx 
a duabus reliquis facit z folidum; & fit a alterutra prxdirtarum compofitarum , & 
c media inter ipfas extremas, 

Sint proportionales i , i, 4, & 7 Q — 1 C aequabitur 3 6 , fitque 1 R 3 , vcl6, 
& rurfus 7 QJ 1 C aequabitur 3 6, fitque 1 R, 2. 

Vel fint projportionalcs 2 , 4, 8, & 14 — 1 C aequabitur 288; & fit 1 R , 6 

vel 12, & rurfus 14 QJ- 1 C aequabitur 288; fitque 1 R, 4. 

Qux proferto funt manifcfta,- Si enim fint 1 , 2 , 4 , numeri continui proportio- 
nales, fumma ipforum eft: 7; compofitus vero numerus b duobus primis , eft 3 ; at 
cx duobus reliquis eft: 6 \ quorum fumma eft 9, quaedudain 4; medix quadratum 
facit 36, codemque parto difeurrendum eft fuppolitis proportionalibus 2,4,8. 

Quandoquidem cum fuerint aequationes 14Q— iC^ 288, & hQ| * Cz: 288. 

Sunt tres proportionales 2, 4, 8 ; horum fumma eft 14 , at vero 288 , fit fi 6 , 
compofitus c duobus primis addatur 12, compofito e duobus reliquis, & prouenit 
18; hic autem numerus fi ducatur in 16 quadrarum medij, prouenit 288 . Vel fi 8 
alter extremorum numerus ducatur in 36 quadratum copofiti a duobus reliquis, fit 288. 
Fit autem in prima aequatione 1 R valor , alteruter prxdirtorum compofitorum, ni- 
mirum 6, compoGtus ex 2 , & 4 ; vel 12 , compofitus e duobus reliquis . In altera 
vero fit 1 R valor 4, medius proportionalis, &c. 

Cxtcrum hxc omnia dcmonftrari poffunt , ad cum quem fuperius explicuimus 
modum,- fupradirtorum enim imitatione, & qux hartenus in medium attulimus, & 
qux deinceps afferemus oftendi commode poffunt . 
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Qua induftria Analyfta vitijs laborantes 
aequationes emendet, dc quo 
patfto fiat. 

C A P V T XXI. 
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P Raparationc curantur aquationes vitijs laborantes , qu.r cilm alioquin me- 
chaniccn rcfpuant, explicabiles fiunt; vel nimirum noua inltituta Zetefi > vel 
Plafmatis, fine etiam Syncrifcos repetitis veftigijs . Pluribus autem modis 
pr.rparatio contingit, e quibus quilibet ad aquationis propolin » fiuc re , fiue nu- 
mero, felicem explicationem conducit. 

Primo quidem fit quadam tranlmutationc per additionem , vel fubtraftioncm. Se- 
cundo per immutationem terminorum, vr qui primus, per mcramorpholin polire- 
mus cuadat,& contra. Tertid per tranlmutationcm quarundam aquationum in_. 
alias . Quarto per aquam diuifioneoi , Quinto per quandam fpccicm irregularis 
defccnlus. ~ 1 i. 

Primus quidem praeparationis modus valet aduersis equationis vitium; illud Gre- 
ci , 7 roAwra- 9 *icu» . Latini autem nimiam , feu multiplicem affectionem ; appellant hic au- 
tem tranlmutationis modus expurgatio per vncias dici conlucuit ; propterca quod 
fit per quafdam additas , vel fubtraClas coefficientis partes , etenim hoc artificio. 
Potcftates affe&a fub extremo parodico gradu , quem /uftinent coclficicntcs radici 
homogenex regulariter huiufmodi affeClionc libcranrur , falua numerorum lymmc- 
tria, vt li fuerit a‘ b a ~ z plano, aquatio , atqueadeo poteftas cft affecta» 
Siquidem fub extremo parodico gradu, cuiusmodi cft a , quem fuftinct b cocffi- 
cicns radici homogenea , hac autem praparandi ratione hac aquatio, & catcrx li- 
berantur affeCt onc, falua numerorum lymmetria . Quoniam vero multiplex aqua- 
tio cft, pro multiplici poteitatum natura;alia liquidcin eftquadratica, alia cubica, 
alia quadrato quadratica , &c. Hoc obleruandum , nempe omnium huiufmodi 
tranlmutationuin fpeciem» fieri per determinatas coefficientis partes; fcd ratio partium 
diucrfa , pro aquationum diuerfirate , quod etiam in opc ic plafmatico contingere 
notauimus. In aquationibus igitur quadraticis, pars adhibenda pro huiufmodi tran- 
fmutatione, eft coefficientis dimidium. In cubicis cft tertia pars. In quadraro-qua- 
draticis cft quarta pars, in quadrato-cubiciseft quinta pars, in cubo cubicis cft /exta 
pars; Itaut denominatio /ubmultiplicis proportionis, nimii um paitis ad torum , ha* 
beatur ab exponente potcftatis prxpolita particula fub , vt denominatio rationis 
multiplicis, ad partem adhibendam , ex iplomct exponente dc/umatur ; quare cutn 
quadrati exponens fit 2 ; propterca in hac pragmatia futuenda cft pars, ad quam 
cocfficicns rationem habet duplam,- in cubis rationem habeat triplam , &c. atque 
adeo pars erit fubdupla coefficientis in quadratis; lubtripla in cubis, & ita dein- 
ceps , &c. & quia affe&iones fub eo gradu proficifcuntur a cremento , vel decre- 
mento, quo affeda intelligiturradix.de qua primo quxrcbarur; Propterca in aquatio- 
nibus quadraticis cocfficicns magnitudo dupla eft di&i crementi , vel decrementi, 
in cubicis eft tripla, Se ita deinceps , exempli gratia ; Si (te aquatio t 1 b a ~ 1 
plano, quoniam aquatio quadratica eft, cocmciens magnitudo,- puta 2 b', dupla cft 
crementi illius, quo radix mcclligitur aife&a , etenim a , intclligitur affici cremen- 
to b. 

Deinde 
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Deinde (i ftc 3 b a' ~ z foiido . Quoniam aequatio cubica cft , 3 b cocffi- /®***"* 
ciens, tripla cft illius crementi, quo radix a, intclligitur affeda, fice. Proinde ad Pla- 
fnu delendum . Illud enim plafmaticum cflq nem.ncin latet j contraria vja funt partes 
coefficientis conditionarix, quas vncias appellant , contraria inquam via funt acci- 
pienda: huiufmodi conditionarix vncix cocificientium radici boinogenearum . Pro- rntUamiu 
ptcrca in quadratis oportet fumere dimidium , in cubis trientem, fice. fic huiufmo- 
di c onditionarijs vncijs ( conditionarix autem funt , pro potcllatis , atque adeo x- je p*th»Z 
quationis conditione ) afficitur radix ; atque hunc in modum fit de qua loquimur 
trafmutatio ; vnde in Quadratis radix ett affeda coefficientis fcmilfc , in Cubis , 
triente . . 

Si potcflas affeda fuerit, affirmate , vt a pote flas affeda fit adiundione homoge- 
nci fub 2 b , cocfficientc longitudine, & a parodico extremo gradu , cuiufmodi cft a* 

2 b m z plano. Cum itaque fit xquatio affirmata: radix afficitur affirmate acon- ‘ :y,u,a 
ditionarijs vncijs ipfiusab, coefficientis, fic radix fic affeda ftatuatur e; atque adeoc, 
minus conditionarijs vncijs ipfius coefficientis , aquabitur a ; fic fub hac noua fpe- 
cic primo aquatio propolita dirigetur, ac ordinabitur noua , quod exemplo rem il- 
ludiabimus. . w 

Si a’ + 2 b a aquetur z plano. Hxc aqualitas plafinatica dicenda cft , cum in t [ ufe 
ordine climadicarum magnitudinum latus proxime quadrato fucccdat , fic hic pro- r.> 
ponitur, quadratum affedum fub latere, cumque afledio lit per affirmationem*, 
piopterea fuit plafma per additionem femiffis coefficientis fub latere ; quamobrem 
ad plaiina delendum , fieri debet expurgatio per femiflem ipfius coefficientis , fic 
vt Grxei dicunt, per 

Proptcrca a b , radix nempe adauda nota magnitudine b ; qux dimidium cft 
coefficientis 2 b; dicature; ergo e — b, aequabitur a, cum autetn xquatio plafmati- 
ca fuerit propofita a' t » b a xquale z plano ; ob id quadratum abs c — b, 
plus plano lub b bis in c — b, aquabitur z plano, fadaque de e , ordinatione fe- 
cundum Artem» reperiemuse* — b*xquari z plano ; ac demum per antithcfin e’ x- 
quabitur z plano t b* , fic ita xquatio primo propofita exYU eft, affedione fub gr^ 
du extremo. 

Si vero innotefeat e; nequit a; ignorari. 

Sit vnius a> valor 5 ; fic b,- 10 ; z planum vero fit 125, vtique a f b; valebit 15; 

Se ita c, valebit 15.fi vero ab c, auferatur b, nempe de 15 , fubtrahatur 10 , re- ternis sr.nin ». 
manebit 5 ; nimirum a, at vcr6 quadratum abs e — b, hoc eft a 5; erit 25 , huic fi 
addatur planum fadum fub 2 b in c — b hoc cft fub 20 , fic 5 , quod cft 100 , fiec 
fumma 125, xqualis alteri aquationis parti . 

Si fit aquatio a' *f* 3 b a 1 d plano a ~ z foiido . Cum in ordine magnitudi- q '^,Z' ! c 7 u» 
num climadicarum proxime cubo fucccdat quadratum. 

Hcc xqualitas, in qua cubus afficitur fub quadrato Plafinatica crie , fic aliunde ef- 
fida fic quoniam eft affedio affirmata ; ob id Plafma fuit per additionem ; cumque 
fit xquatio cubica , fiut per additionem trientis 3 b , coefficientis , prout cubi condi- ' ' 

tio requirit . Itaque ad tollendum Plafma, fiat expurgatio diatritcmorion , hoc cft 
per tertiam partem; atque adeo a bscfto c; proinde c — b erit a, fic ob id cu- 
bus abs e — b , nimirum e' — j b c‘ ijt 3 b' c — b' pias foiido abs 3 b in qua- 
dratum ex e b plus foiido abs d pl. in e — b , xquabitur z foiido , fic ordinata* 

cquatione, e' cfpr.‘ :::: l"b r e xquabitur z foiido d pl. b — 2 b'. 

Ec hxc noua xquatio pura eft, ab affedione illa fub quadrato , qua primum 
xquatio propofita, obruebatur. u fa tx;»r- 

Sccundo a poteftas afficiatur multa homogenei fub 2 b coefficiente , fic a extremo s. 

parodico gradu, cum affedio fit negata vtique a , afficietur negate a conditionarijs 
2 b, coefficientis vncijs, fic ita ftatuerurc, atque adeo e plus illis conditionarijs vncijs 
ipfius 2 b coefficientis xquabiturja, fic ita yquatio illa primum propofita, lub hac no- X. fUA 
u a fpccic dirigetur, fic ordinabitur noua, quv* quidem eucniet prorlus immunis ab /,<« 
illa affedione fub extremo gradu. . . 

Proponatur a‘ 2 b a aquari z plano. Quoniam xquatio cft huiulmoci , vt qua- „. 4t 

. * dratum 
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dratum afficiatur fub latere , & latus quadrato proxime fuccedar , xquatio plafma- 
tica cft aliund^tic effecta ; cum vero fit affcCtio negata , fuit phifma per fubrraCtio* 
nem, & quoniam aquatio cft quadratica, erit ob id plalma per iubrra&ionem fc- 
mclfis coetficicntis , luxra conditionem quadrari , qux eft porcftas rationis duplica- 
ta. Itaque a — b, ftatuctur c, ergo e b et it a; atque adeo quadratum abs e f 
b aequabitur z plano, at vero fi a quadrato cx c b, fubtraharur planum illud 2 

b e *jf* 2 b‘ remanebit c* — b 1 proinde e* b* xquabitur z plano , & per antithe- 

fin e* aequabitur z plano b’ . 

Proponatur a 1 — 3 b a’ aequari z folido . yEquatio plafmatica erit per fubrraCtio- 
nem trientis coefficicntis , ad tollendum itaque plafnia fiat expurgatio per diatrite- 
morion, feu per trientem, & a — b ftaruarur c, & aequatio de ipfa c ordinabitur; fi 
itaque a — b ftatuatur c, ob id e b erit a , atque adro cubus ab e b minus 
folido abs 3 b, in quadratum cx e b aequabitur z folido ; itaque c 1 — 3 b* e — 
2 b’ aquabitur z folido , & per antithcfin c' — 3 b* e aequabitur z folido 
2 b' . 

Proponatur homogcncum fub 2 b coefficientc ,& a extremo gradu affici multa a 
potcftatis,- cum itaque potcftas negetur de homogeneo aftcChoms , & potius afficiat, 
quam afficiatur vncic conditionaric ipfius b coclficientis multabuntur a poteftate, 
& ftatuctur effe e; atque adeo vncix ipfius b coelficientis» minus radice e aequabun- 
tur a, fub hac vero noua fpccic xquatio prinu propofita dirigetur , Sc nona ordi- 
nabitur, qux quidem prorlus immunis erit ab illa affectione fub extremo gradu. 

Proponitur 3 b a — a’ aequari z plano, haec xquatio plafmatica eft, fuitque plaf- 
ma per fubtraCtionem radicis), a ftmiffc coefficientis . Statuatur b — a effe e , ergo 
b — c erit a, proinde quadratum «bs b — e , nimirum e ! 2 b c b‘ fi aufera- 

tur ab illo plano , quod continetur fub b — e , & 2 b remanebit b' — c 1 , & hoc 
refiduum aequabitur z plano, & per antithcfin fiet c’ — b' — z plano , imntunis ab 
affeCtione, &c. Numeris autem haec omnia poliunt illuftrari; ex haCtenus vero dic- 
tis facile conflabit quomodo in exteris xquationibus procedendum lit. 

REDVCTIO QVADRATORVM 
AFFECTORVM AD PVRA. 

XJ» « ca . ... 

-IL-iiiL' Qi* remedium eji aduerfus aequationum notorad-istr . 


O Opus quod hic aggredimur Gr?cc diceretur rram^pa ; eftquctantf vtilira- 
tis, in Arte, vt nihil maioris momenti reperire liceat. 

Si a‘ 2 b a xquetur z plano. Supponatur a A- b, efle e. Dico e' 
aequari z plano •>£ b\ 

Quandoquidem ; Si reCta linea bifariam fecctur , cidcmque addatur quxdam in 
directum , quadratum autem adiunCtx , plus reCtangulo fub adiunCta , & diuifa,x- 
quale fit plano. Quadratum aggregati cx dimidio diuifx , & ex adiunCta, xqualo 
erit eidem plano , plus quadrato dimidij iam diCti . 

Ad huius autem veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Sit a b xquetur e, ergo e — b xquabitura . Quoniam autem potcftas in x- 
quatione quadratum erat , & cx e — b quadratum ortum eft e* — 2 b c % b' ; hoc prop- 
tcrea , illius loco fubftituatur ; cumque xquatio foret affcCta adiunCtionc plani fub 
latere, dataque cocfficicnte longitudine, etenim ab a,- alliciebat a’ per affirmationem; 
proinde intciligatur 2 b, duCtum in e — b, cui xquipollct a , & proucnict 2 b c 
— ab, quo addito, ad nouam poteftatem c' - ; bnjfib'; proucnict c* — b* 

compa- 
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comparandum cum eodem z pl., quod erat comparationis hornogeneum, vndccric 
xquarioc’— b‘~ z plano, & per antithcfin fice* “ z plano*$* b* . Quaraobrexquatio 
illa affirmate afledaiu fimpliccm, ac puram reducia cft, quod opus dicitur t7r*rapof>4. 

Confpctlus Demonft rationis. 


* 

* 


a' z b a Aquatur z plano . 
e aquetur a * fjt b . 
t — b aquabitur a . 
e' — 2 b e b' aquabitur a.' 
2 b e — 2 b' aquabitur 2 b a, 
e' — b * aquabitur z plano . 
e' aquabitur T^jlano +{<■ b ' . 


Itaque IJ: zplano b* — b; xquabitur a, de qua primo quxrcbatur. 

Sic 1 Q 8 R xqualc 48 , & Ifc 64 — 4 hoc cft 4 aequabitur x R . 

Si enim aequatio fuerit 1 QjJ-! 8 H~ 48 > fumatur 16 quadratum 4 dimidio 
cocfficicntis lublateralis illudquc addatur ad 48 , comparationis hornogeneum, ag- 
gregati autem latus, puta 8, multatum eodem dimidio exhibet 4, pro radice aqua- 
tionis propolite pur? enim xquationis radix cft 8, qux multari debet, vt dictum, 
vt predeae radix xquationis affc&x initio propolitx . 

Si lit xquatio a* — 2 b a z: z plano. Supponatur a _ b efle , e . Dico e 1 , x- 
quari z plano •>$«■ b*. 

Quandoquidem fi reda quxdam diuifa fit bifariam , eique in dire&um alia fit 
adie&a» quadratum autem totius, minus rc&angulo fub aggregato ex adietta, & 
diuifa, &fub ipfa diuifa xqualc fit plano. Quadratum differenti? inter adie<ftam,& di- 
midiam, xqualc erit eidem plano, plus quadrato dimidix iam di&x. 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. Si a — b fupponaturc» 
e b xquabitur a . Quoniam autem potcftas quadratum eft , & ex e >$* b qua- 
dr3cum ortum eft e* — i b e b* , illius loco , hoc fubftituatur ; Cumque pote- 
ftas afficeretur ncgatiuc erat autem xquatio a* — 2 b a ~ z plano proinde intelli- 
gatur du&ura e b, quod ?quipollet a intelligatur inquam dudlum in — 2 b, Se 
proucnict — 2 b e — 2 b', quo addito, ad e* — 2 b e b‘. Se proucniet e’ — 
b 1 ~ z plano , Se per antithefin c ‘3 z plano >£• b’ xquatio igitur negatd affc&a 
io puram, ac fimpliccm reduda cft. 

Confpciftus Demonftrationis. 

a' — 2 b a aquatur zplano. 
e aquetur e — b. 
e >j* b aquabitur a . 

tg* e * — 2 b e b' aquabitur a' . » - 

2 b e — 2 b' aquabitur 2 b a. J 

e ‘ — b' aquabitur ^ plano . • 

e' aquabitur z plano >Jc b ' . 

t, 

Itaque Jfc z pl. »|* b* b xquabitur a, de qua primo querebatur.' 

Sit 1 Q — 8 R xquale 48 , & ifc 64 4 , hoc cft 1 2 xquabitur 1 R . 

Si enim xqQatio fuerit 1 Q^— 8R - 48. Sumatur 16, quadratum ex 4, dimi- 
dio eoe (fidentis fublateralis illudque addatur ad 48, aggregati autem latus, adauc- 
tum prxdicto dimidio exhibet 1 2 pro radice aquationis propofirc , pure enim x- 
quationes radix cft 8, que augeri debet» vt didum cft, ve prodeat radix xquatio- 
nis affe&x initio propofitx . 

Si » b a — a s xquetur z pl. Supponatur autem b — e, vel b t e, efle a. 

A a Dico 


Radix tx pli- 
cat a /Implui 
equa riene . 


Proponitur f 
quatio qua— 
dr otica nega- 
ti ajfctta . 

Theorema . 


Indagatio A» 
nalytiea , 
prepefiti T beo 
remoti: demo 
/iratis . 


Uumerefat. 
quatio negate 
affeci* .er eia/ 
dem reductio. 
Proponitur e~ 
quatit qt&- 
dratiea , 
phiMa. 


I 


Thtertma . 


Indagatio A- 
r.A>)ticM , ©> 
Juperhri, 

Tbtortmatil 
d emcnft,t t io 


StrttnJ-t Ly. 
fOtbift: ttjuit- 
tionit qu»drA 
tiea amfhittm 

U. 


Cmtlufu . 
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Dico c\ arquari b* — z plano . 

Quandoquidem Si reda linea feda fit bifariam * & non bifariam , rcdanguluin 
autem fub tota, & parte alterutra minus quadrato ciufdem. aquale fit plano. Qua- 
dratum intermedie fedionis , aequabitur quadrato dimidij , minus plano ianu 
dido» 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyfta . 

Si b — a aequetur e; vtique b — c aequabitur a. 

Quoniam poteltas de homogenco negatur ; potcftas vero cft quadratura . Qua- 
dratum autem ortum ex b — c eftb' — 2b c-q* b : , proinde hoc loco illius fubfti- 
tuatur . Intelligatur autem b — c ductum in 2 b, & proucnict 2 b' — 2 b e i cum- 
que de homogenco negetur potcftas ex 2 b* — 2 b c fubtrahatur b* — 2 b e 
c’, & remanebit b 1 — c 1 ~ z plano, & per antithcfin erit c‘ z plano ZZ b’, & 
rurfus e* ZZ b* — z plano. 

Vel fi a — b equerur c vtique b^e cquabitur a. 

Quoniam potcftas eft quadratum» & quadratum ortum ex b c cft b* 2 b c 
e* proinde hoc illius loco fubftiruatur . Cum autem homogcncum dc quo negatur 
potcftas eflfet 2 b a; propterea in 2 b. Intelligatur dudum b c, quod aequi pol- 

let a, & prouenict 2 b' ^ : b e, cx quo fubtrado b* 2 b c e* > & remane- 
bit b* — e* , quod aequabitur z plano . Ht per antithcfin fiet c’ z plano zz b' » 

& rurlus c 1 z: b’ — z plano . 

iEquatio igitur compofita ad fimplicem reuocata eft ; cumque anphibola fit du- 
plicem habet radicem. In priori quidem reductione; fiquidem b — c aquabatur a 
ex b fubdudo c, cogniroredudionc; prouenict rjdix vna. 

Ht quoniam in lccunda redudionc b f e aequabatur a ; propterea ipfi b addito, 
e reductione cognito; prouenict radix altera eiufdem aequationis. 


Confpcdus Dcmonftrationis , 


2 b a — a' dquatar z plano . 
e aquetur b — d . 
b — e aquabitur a . 
b' — 2 b e t e' aquabitur a ' . 
2 b' — 2 b e aquabitur 2 b a. 
b' — e' aquabitur ^ plane . 
e' aquabitur b' — z plano . 


* 


Vel. 

e aquetur a — b . 
b f t aquabitur a . 
b' f 2 b e t e' aquabitur 4 * . 

2 b' t 2 b e aquabitur 2 b a. 
b' — e' aquabitur z plano . 
e' aquabitur b' — ^plano. 


Sit 16 R — 1 Q aequale 48; & 8 — l}t 1 6, hoc eft 8 — 4, hoc cft 4 x- 
quabitur 1 R. 

Vel 8 f 9 * id> hoc eft 8 «$« 4 hoc cft 12 aequabitur 1 R. 

Kumrref» <- 

dlftrUiai i», fydutti 0 cuborum [impliciter affectorum fub quadrato ad cubos [impliciter affeclos fub 
latere. 

s ' a ' t 3 b a*, aequetur z folido. Supponatur a f b, c(Tc c. 
im "afitUur Dico c' _ 3 b‘ c, aequari z folido — 2 b' . 

Admnumt^ Quandoquidem; Si reda linea diuifa fit trifariam, eidemque adieda fit alia qu$- 
dru.fjHff dam Iinca >' Cubus vero ex adieda , plus folido fub quadrato adiedae , & fub reda 
mffku*MU. diuifa , aequale fit folido . Cubus aggregati ex ad ieda , & triente , minus folido 
iit-din,. f u b triplo quadrato ciufdem trientis, & fub aggregato iain dido, aequale erit 

comme- 
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commemorato folido , minus duplo cubo trientis’ iam difti. 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quandoquidem a t b fupponitur aequari e; ergo e — b aequabitur a . Quoniam ^ 

autem poteftas erat cubus ,&cx e — b ortus cubus eft e‘ — 3 b e* f 3 b* c — b', 
proinde hoc in noua aequatione» illius loco fultituatur. Cumque acquatioeflct affir- prtpfuUmi 
mate quidem affetia fub quadrato, nimirum adiuntftionc folidi, fub longitudine, Se radi- Onm* 
cis quadrato,- proptcrca e' — a b e t b* nimirum quadratum ex e — b, ducatur in 
3 b produttumque 3 b e* — 6 b* e t 3 b' addatur ipfi e' — 3 b e’ t 3 b’ e* 

b ! , & proucmet e' — j b‘ e f 1 b' quod aequabitur z folido , & per antithefin^ 

C' 3 b* e aequabitur z folido — 2 b'. 

jEquatio igitur illa propolira ad fimpliciorem redu&a eft . 

Confpc»ftus Dcmonftrationis. 

>r /•. . ."id 'hS\ , 

a' *$• 3 b d aquatur z folido K 
e aquetur a ♦§* b . 
e — h .innubitur a . 
e' — 2 b t «|» b' aq nabitur d . 

«$. t y — 3 b t' 3 b? e — . b’ aquabitur a' „ 

«J. 3 b e' — 6 b' e 3 b' aquabitur 3 b d \ 

e' 3 b' e 2 b' aquabitur z folido . .* 

e 1 — 3 b' e aquabitur z fol. — 2 b ' . 

x C f 1 a Qaequatur 7 1 <>8 , & 1 R eft 1 6 ; 1 C - 48 R aequatur 7040 , fitque 1 R 2 ° * 

Si a' — 3 b a*, cequetur z folido. Supponatur a — b effe e> *T*cZ‘$- 

Dico e' _ 3 b* c, aequari z folido f a b'. 

Quandoquidem . Sire&a quatdam fit linea , aecius pars fit trifariam diuifa , eu- 
bus autem ipfius line? , minus folido eomprehcnfo fub quadrato eiufdcm , & fub Tbrnmu , 
trifariam diuifa parte , cuidam folido fuerit aequalis ; cubus differenti? inter trien- 
tem, & latus cubi iam di&i, minus folido fub triplo quadrato trientis. Se fub pra?- 
di&a differentia, aequabitur eidem folido plus duplo cubo trientis. 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. j^uurnUA t- 

Quandoquidem a — b fupponitur e ; ergo e t b aequabitur a . Quoniam autem- ^„ V4 , & 
poteftas erat cubus . Cubus autem ortus ex c t b , eft c’ f 3 b c* | 3 b* c t b' ; 
bropterea, hoc eius loco luftituatur . Cumque aequatio effet negatiue affc&a fub '££*"*- 
quadrato jpropterea e’ f 2 b c b* nimirum quadratum ex c t b ducatur in 3 b, ' 

& proucniet 3 b e* f 6 b* e ♦$+ 3 b' fubtrahendum , ob affc&ionetn negatam ex c' 

3 b c‘ f 3 b* e t b', & remanebit e' — 3 b* e — 2 b', quod arquabitur z foli- 
dojpcrantithcfin vero c' — 3 b*ca:quabiturz folido f 2 b'. ^qtwtio igitur illa pro- 
polica, ad fimpliciorem naturam reducia eft. 

Confpe&us Dcmonftrationis. 

4’ _ 3 b a' aquatur z folido. 

4 — b aquetur e . 
t b aquabitur 4 , 

e' «f. 3 b e 4» 3 b' t aquabitur a *. 

_ 3 £ e' 6 b' e 3 b' aquabitur 3 b d / 

3 b' e — 2 b' aquabitur ^ folido . 

( < 3 b' e aquabitur z folido *$• 2 b\ 

1 C — i2Qatquatur io2 4 ,& 1 Reft i<5; 1 C— 4 8Ra:quatur ixya Se 1 

Si z b a' — a' xquetur z folido. Supponatur a — b efle c. s m(bUnU. 

* * Aaa Dico 




Thttr tm a . 

Mi.:. 


l.Thtartma . 


Indagati» A- 

nalyttca , 
fnerii Thtare 
punit dtm&r 
Jt rati * . 


Contlufit. 
Jndayuio A- 
nalyiia , rf> 
fu and i Thio 
rtmatii doni 
firatia. 
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Dico j b’ c - c' aequari z folido - 2 b'. Vel fupponatur b — a effe c . > 

Dico 3 b‘ c — c' cquari 2 b' — z folido. 

Quandoquidem; Si reda linea diuifa fit trifariam; & in ea primum affumpta* fit 
pars maior triente, fub cuius quadrato , & linea ipfa trifariam diuifa folidum con- 
tineatur a quo demptus fit cubus acceptae partis; rcfiduuin autem fit cuidam folido 
aquale; etiam folidum contentum fub triplo quadrato trientis, & differentia qua_. 
pars affumpta trientem fuperat , minus cubo eiufdcmdiffcrcntix.crit xqualc folido 
iam. dido minus duplo cubo trientis. 

Et fi fuerit reda trifariam diuifa , in caque affumpta fit pars minor rriente , fub 
cuius quadrato , & fub trifariam diuifa concentum fit lolidum ; ex quo demptus iit 
cubus affumpta* parris,, refiduum aequale fit folido ; etiam folidum comprchcnfuin 
fub triplo quadrato trientis , & fub differentia , qua triens fuperat partem affura- 
ptam, minus cubo huiufmodi differentia: , erit aequale duplo cubo trientis, mi- 
nus prxdido folido. 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quandoquidem a — b fupponitur cquari c , proinde c t b xquabitur a . Quoniam- 
autem poceftas erat cubus , & culms ortus ex cf b cft e' 3 b e ’ *f* 3 b' c *J* b' 
proptcrca hoc cius loco fubftituatur. Quoniam vero folidum multatur cubo;, & c- 
rat folidum fub latere 3 b , & quadrato radicis ; proinde e‘ t 2 b c t b' nempo 
quadratum ex c | b ducatur in 3 b; prouenict epim 3 b e’ 4« 6 b* e *f* 3 b', ex- 
quo fubtrahi debet e' ^ 3 b c' 3 b* c >J4 b', & remanebit 3 b‘ c — e' f 2 b*. 
quod xquabitur z folido ; per antithcfin vero 3 b* e — e' xquabitur z folido— -2 b 1 . 

Propofita igitUr xquatio, ad fimpliciorcm naturam redada cft. 

Secundo. Quoniam b -- a fupponiturc;ergob — c xquabitur a ; quoniam au- 
tem poreftas erat cubus , at vero cubus ortus ex b — c cft b* — 3 b* c f 3 b c' 
_ e'; proinde hoc cius Joco fubftituatur; folidum autem erat multatum cubo, & c- 
rat folidum fub latere 3 b, & fub quadrato radicis ; proinde b’ — 2 b e t e* nem- 
pe quadratum radicis ducatur in 3 b ,-proucnict enim 3 b' — 6 b* c f 3 b c‘, ex- 
quo fubtrahi debet b* — 3 b’ c f 3 b e* — e' , fadaqucfubtradione; remanet 2 b* 

3 b’ c f c', quod xauabitur z folido, & per antithcfin repetitam, 3 b' c - e' ?■ 
qqabitur z b' — z folido . 


Confpcdus dcmonftrationis. 


3 b x' — a' aquatur yjolido . 
e aquetur a — b. 
c b Aquabitur al 

_ e' «|* 3 b e' 1 3 b' e b' Aquabitur a ' . — 

«|« ^b c' *^6l' t «J »3 b' Aquabitur 3 b 4'. 

3 b' t,- e' 2 b' aquabitur z folido. 
$b‘e — e' aquabitur z folido _ 2 b' , 


v el . 

t aquetur b — a', 
b — e aquabitur a . 
b' — 3 e f 3 ^ e' — t' aquabitur a' 
3 b' 6b' ft 3 b e' aquabitur 3 b a ' . 

2 b' _ 3 b' e t c' aquabitur z Jol. 

3 b' e — e' aquabitur 2 b' — z fok 


1 2 1 C aquetur 156, & e(l 1 R, 8. 

48 R — I C aquabitur 128 , & 1 R efi 4 . 

Vbi obferua in primitiua xquauone comparationis homogencum maius effe du- 
plo cubo trientis coctficicntis fubquadraticx. 

24 oQ— I C aquetur 648, & l R, ejl 6. 

192 R — 1 C aquabitur 37 6 , & l R, eft 2 . 

Vbi obferua in primitiua xquationc duplum cubutq trientis cocfEcicntis fub- 
quadraticx maius effe comparationis homogeneo. 


Reductio cuborum ajfeclorum tam fub quadrato, quam fublatere, 
ad cubos fmpliciter affecbos fublatere . 

Si a* 3 b a* t d plaqo a xquetur z folido ,- fitque a t bxqualee , 

Dico 


frtfinim *- 
quanv cubita 
&t. 
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Dico c' d plano c _ 3 b‘ e atquari z folido t d plano b - i b'. 

Quandoquidem. Si reda linea diuifa fit trifariam, ciqucadieda fit reda qu* 
piam; cubus autem ex adieda, plus folidp fub quadrato adieda: , Sc ea , qux tri- 
fariam initio diuifa cft, plus fol. fub quodam plano , & fub adieda squalis fit cuidam fol. 
cubus etiam aggregati ex adieda, & triente, plus folido, fub differentia inter planum 
didum, & triplum quadratum trientis, & fub eo quod diximus aggregato, cqualis erit ei- 
dem folido, plus differentia, qu^ cft inter folidum lub eodem pl., & triente, & duplum cu- 
bumeiufdcm trientis]. Hoc Theorema verum eft,cum interfuerint conditiones polita» iiu 
prima fcqucnti obferuationc , & fuo modo pro alijs alia Theoremata condi poffunt . 

Ad cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Si a *$♦ b a:quetur c ; ergo c — b a:quabitur a. Quoniam autem potcftas in aqua- 
tione cubus erat, & ex c — b cubus ortus cft c' — 3 b e’ t 3 b’ e — b'; propterea 
hoc loco illius fubffituatur, & quoniam poteftas erat affeda affirmatiuc tam fub 
quadrato, quam latere , 3 b a‘ t d plano a afficiebat enim a' . Intclligatur proinde 
3 b dudum in e* — 2 b e f b‘, quod aquipollct a*, & proucniet 3 b e* — 6 b* c 
1 3 b' , quo addito, ob affedionem affirmatam, ad c 1 — 3 b e’ 1 3 b’ e — b ! , & proucniet e' 
_ 3 b'e 1 2 b' . Intclligatur deinde dudum d pl.in c — b,& proucniet d pl.c — d pl.b, quo 
additoade'— 3b l ct2b',&proueniete'tdpiT— 3 0‘ct 2b'— d pi. b; quodequa- 
biturz folido, & per antkhcfin c' t <Tpi 7 — jl? c cquabiturz folido fd plano b — 2 b'. 

Cubus igitur affedus tam fub quadrato , quam latere , ad cubum fimplicitcr af- 
fcdum redudus cft; atque adeo tequauo in qua cubus erat affedus , vt didum cft 
ad fimpliciorcm cft redada. 


Confpedus Dcmonftrationis . 

4* t 3 ^ t d pUno a aquatur ^ folidp , 
e aquetur a f b . 
e . — b aquabitur a . 
t 1 — 3 b e' f 3 b' e — b' aquabitur a’ . 

3 b e * — 6 b' e 3 b' Aquabitur 3 b a ' . 
e* — 3 b' e 2- b' Aquabitur a' 3 b a ' . 
d pl. e — d pl. b ; aquabitur d pl. a. 
t' | dpi. — jb’ e f 2 b 1 — dptJb aquabitur x- folido. 
e' f dpiT -* 36* e aquabitur z. fol. \d pl.b- — 2 b ! . 

i Cf 36 £>Jft 468 Raquetur 1088,^1 R 2; 
iC»Jf 3 6 R aquabitur 3248, fitque I R 14. 


*• 



Vbi obferua in primitiua aequatione planum fublaterale maius effe triplo qua- 
drato trientis cocfficicntis longitudinis fubquadratic? . Et aggregatum, ex compa- 
rationis homogcnco , & folido fado a triente cocfficicntis longitudinis fubquadra- 
tic? , in planum fublaterale maius effe duplo cubo eiufdem trientis . 

1 C*2 7 ^* 130 R aquetur 37 6, & \ R tfl %• 
l C — 113 R aquabitur 88 fitque t R, 1 1 . 

Vbi obferua in primitiua atquationc planus fublaterale minus effe triplo quadra- 
to trientis longitudinis fubquadratic?; & aggregatum ex comparationis homogeneo, 
& folido a fado a triente cocfficicntis longitudinis fub quadraticatin planum fubla- 
tcrale maius effe duplo cubo eiufdem trientis. 

120 R aquetur 356, & 1 ] 'Rtft i. 

113 R — i C aquabitur 22 fitque 1 R 11 . ; 

Vbi obferua in primitiua atquatione triplum quadratum trientis cocfficicntis lon- 
gitudinis fubquadratic^ , maius effe plano cocfficicnte fublaterale; & aggregatum ex 
comparationis homogeneo, & folido fado a triente coefficientis longitudinis fub- 
quadraticc, in coefficicns planum fublaterale minus efle duplo cubo ciuidcin trientis. 

Si 
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Si a' 3 b a* — d p l. a squetur z fol. At vero a b fupponatur e. 

Dico c‘ — 3 b* — dpi", e squari z fol. — 2 b' — d pl. b. 

Quonia.Si reda linea diuifa fit trifariam,& alia quepiam accepta fit.fub cuiusquadra- 
to> & fub ipfa diuifa fadum fit folidum, illique additus fit cubus acceprx line®; 
ex aggregato autem fubtradum fit folidum aliud contentum fub quodam plano , 
acccptaque linea , refiduum ver6 cuidam folido fit squale, Etiam cubus aggre- 
gati ex accepta, & triente ipfius diuifg, minus folido lub dfflcfZntik “mter tripltmk. 
quadratam trientis, & planum iam didare», & fub aggregato, ex accepta, & trien- 
te, squalis erit eidem folido, minus duplo cubo trientis, minus folido lub iam dido 
plano, & eodem triente. 

Hoc Theorema verum eftcuminterceflcrir conditio, Jin prima fcqucnti obferuatio- 
ne habita . Et fuo modo pro alia Theorema condi porcfl. 

Ad cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quoniam a b fupponitturejergo c — b squabitur a . Cum autem potelhs 
cflct cubus, & cubus ortus ex c - b eft c' _ 3 b c‘ )ft 3 b’ e - b' ; proinde 
hoc loco ipfius a' luftituarur. Cum autem homogeneum vnum eflfct 3 b a’ ; proin- 
de ducatur 3 b in c’ — 2 b e >£«■ b'; & proucniet 3 b e* — d b* c 3 b' , quod 

cft addendum cubo iam fuftituto , & proucniet e’ 3 b‘ c 2 b' ex quo o- 

portet lubduccrc d pl. e — d pl. b; produdum fcilicet ex d pl. in c — b , erat c- 

nim in squatione fubdudum homogeneum d pl. a, & proucniet e' 3 b* c 2 

b' — d pl. e *$<• d pl. b, quod squabitur z folido, & per anrithcfin proucniet 
aequatio e s — 3 b* e — d pl. c ~ z fol. _ 2 b’ _ d pl. b. 

/ 

Confpcdus Demonflrationis. 

3 & a' — d pl. 4 aquatur z folido . 
e aquetur a 
e — b aquabitur d . 

e ’ — 3 b e' q b' t — b' donabitur a' . 

3 b c' — 6 b' c 3 b' aquabitur 3 b a ' . 

d pl. e — d pl. b aquabitur d plano d. 

e' — 3 b 1 ef ib' — dpi. e ^ d pl.b aquabitur ^ fol. 

— 3 b* — d pj .e aquabitur z fol,— 2 b'—dpl.b. 

Hic aduerte, & fi prima fronte fecus appareat , fubtrahendura clTc totum illud, 
quod conftat ex 3 b‘ c , &dpl.e. 

1 C *}* 12 38 R aquetur 420; ejl £>^1 R 6. 

• * C -_ 86 R aquabitur 140, fit que 1 R 10. 

Vbi obferua in primiriua squatione comparationis homogeneum, maius efle ag- 
gregato ex duplo cubo trientis rocfficientis longitudinis fubquadraticx , & folido 
ab eodem triente in planum fublaterale. 

1 c *i* } 5 4 L— 24 * aquatur 208, t(l l R, 4. 

99 Jt — 1 C aquabitur 162 , fitque 1 R t 9. 

Vbi obferua in primitiua arquatione comparationis homogeneum, minus efTe fo- 
Jidorum aggregato» quorum vnum eft duplus cubusd triente cocfficicntis longitudinis 
lubquadratica? . Aliud leftfa£tum ab eodem triente in planum cocfficicns fublaterale* 
r CUm fumitur triens cocfficicnris longitudinis fubquadraticae ab eo 
non cfle fubtrahendum planum fublaterale , vt habeatur cocfficicns planum fubla- 
tcrale pro noua squatione , fcd potius additionem fieri debere, vnde cauc ne decipiaris. 

Si a' — 3 b a d pl , a equetur z folido . Supponatur autem a _ b effe c . 

Dico e' _ 3 b* «f» d pl. c squari z fol. 2 b' _ d pl. b . 

Ouandoquidem fi reda qusdam diuifa fit trifariam; firque alia qusdam accep- 
ta fub cuius quadrato, & fub trifariam diuifa fadum fit folidum , cui detradunL 
fit abud fub plano quodam, & fub iam accepta linea , differentia autem iubduda 

fit 
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fit cubo accept? lineae; refiduum autem squale fit folido. Etiam cubus diffe- 
rentis * ntcr trientem, & lineam acceptam, minus folido, fub triplo quadrato trien- 
tis, & eadem differentia plus {olido lub plano iam ditfto in redtam, qux quidem* 
tft eadem differentia inter acceptam lineam, & eundem trientem, aequabitur foli- 
do praedicto, plus duplo cubo trientis , minus folido fub commemorato plano , & 
eodem triente. . 

• Hoc rheorema verum eft iuxta ea, qux habentur in .prima fequenti obferuatione. 9 *“^ 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyita . "ZmZ 'Z 

Quoniam igitur a b, lupponiturxquarie, propterea e 4 *b, xquabitura. 

Quoniam autem potcftas in xquationc cubus erat, & ex c 4 -t b. Cubus ortus eft: 
c' 3 b e) 4 * 3 b* c *{<■ b‘ . -Propterea hoc loco illius fubltituatur , & quoniam-, 
potcftas affedta erat negatiue fub quadrato; alfirmatiue fub latere nempe — 3 b c' 

•I* d plano c, afficiebat enim c* hoc eft 3 b e* d plano c negabatur dc c' . Proin- 

de intelligatur — 3 b dudlum in e* 1 2 b c f b’,& proucnict 3 b c* 1 <5 b' e t 3 b* ; Hoc au- 
tem fubtrahendum eft ex c' 4. 3 b e* 4. 3 b- c 4. b’; & remanebit e' _ 3 b* c _ 
ab'. Ducatur veto e f b in dplanum, & proucnict d planum c 4* dpi. b, adden- 
dum fupradi<ftordiduo,&ficte_._^b-^_ 2 b'^, dpi. e 4* d pl. b, quod xquabitur 
z fol. , & per antithcfin c* — 3 b* 4* d pi. c xquabitur z folido «|* 2 b' — d pl. b , 


4 * 

4 * 


Confpcdtus Demonftrationis. 

4 ' — l b 4.' f d plano a aquatur ^folido . 
e &q netur a — b, 
e f b aquabitur a . 

e> 4* 3 ^ e 4* 3 e 4* b' xquabitur a ' . 

3 b e' 6 b- e 4* 3 b' xquabitur 3 b a\ 
d pl. e 4* d pl. b xquabitur d pl. a . 
e' — 3 b'e — zb'\ dpl.e f d pl.b xquabitur ^ folido . 
e ' — 3 b' 4* d pD xquabitur z fol. 1 2 b 1 _ dpi. b . 
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IC — 30.^ 4 * Ho Rxquetur 1 575 ,r/? I ^ 15. 1 C 4 « 30 R xquabitur 275; fitqnc I R $ . 
I C _ 15 70 Rxquetur zoo e/I 1 R , 10 . 1 C — 5 Rxquabituri 100 fitque I R 5 . 

1 C — 15 60 A *q**tur 32 eft 1 R 8 . 15 R — 1 C xquabitur 1 8 ; fitque I R 3. 

Obfcrua in primitiua xquatione primi exempli, triplum quadratum trientis lon- 
gitudinis lubquadratic? minus effe coctficiente plano fublatcrale. Aggregatum ve- 
ro ex comparationis homogenco, & duplo cubo trientis, maius ede folido , a pla- 
no fublaterale in trientem coefficicntis longitudinis fubquadraticx . 

In primitiua xquationc fecundi exempli, triplum quadratum trientis longitudi- 
nis fubquadraticx maius effe cocfficicntc plano fublatcrali . Aggregatum ve- 
ro ex comparationis homogeneo , & duplo cubo trientis maius effe folido a coef- 
ficientc plano fublaterale in trientem coefficientis fubquadraticx* 

In primitiua squationc tertij exempli triplum quadratum trientis coefficientis lon- 
gitudinis fubquadraticx maius effe plano coctficiente fublaterali . At vero 
aggregatum ex comparationis homogeneo, & duplo cubo trientis, minus effe foli- 
do a cocfficiente plano fublaterale, in trientem coefficientis longitudinis fubquadratic?. 

Vel fi fupponatur b — a ?quari c;ergo b — c aquabitur a ; Cubus autem ex b 
— c eft b’ — 3 b 1 e 4* 3 b e : — c’ , hoc iejitur fubrogetur loco ipfius a* , cui ad- 
datur d pl. b — d pl. c, & ex aggregato fubtraharur 3 b' — 6 b‘ c 4« 3 b c‘; ni- 
mirum b' — 2 bnj*c‘; quagratum fcilicct cx b — e dmftum in 3 b,& proucnict 
3 b 1 c — 2 b' — e> d pl. b — d pl. e , quod xquabitur z fol., & per antithelm 
3 b 1 _ d~pl. e —e' xquabitur z folido 4« 2 b 1 _ d pl. b. 

I C _. 30 ^.4* 330 R xquetur 1116 ejl 1 R 6* 1 C }o R xquabitur 184 ; fitqucj 
I R 4. 
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, c — 30 lio R aquatur 396 tjl 1 R 6. 90 R — 1 C aquabitur 296 fitqut 

\c — 3o«^.f 276 R dqtutur 688 eftiRq. 1 C~- 24 R aquabitur r j2fitque Xk 6 . 

Obfcrua in primitiua xquationc pruni exempli triplum quadratum coefficicntis 
longitudinis fubquadratic? minus cflc coctficiente plano fublatcrale . At vero ag- 
gregatum ex comparationis homogcnco, & duplo cubo ciufdcm trientis, minus d- 
fe folido ab eodem coefticientc plano lublatcralc in trientem prxdiftum coeffi- 

cicntis longitudinis fubquadratic?. .... ... 

Obferua in primitiua equationc fecundi exempli triplum quadratum trientis maius 
cflc coetficicncc plano fublatcrale . At aggregatum ex comparationis homogcnco» 
& duplo cubo trientis» maius cfle folido ab eodem triente in coclficicns planum- 

^Obferua in primitiua tertij exempli: triplum quadratum trientis coeflicicntis lon- 
gitudinis fubquadratic? maius efle conficiente plano fublatcrale . At aggregatum 
ex comparationis homogcnco, & duplo cubo trientis iaradi&i minus cflc folido ab 
codem triente in cocificiens planum fublatcrale. 

Si fuerit a* 3 b a’ — d pl. a “ z folido. Supponatur autem a — b cflc c. 

Dico c' _ 3 b 1 — d pl. e xquari z fol. «$• 2 b* t d pl. b . Suppolito quod a — 
b equetur c . 

Quandoquidem. Si redfa quxdam diuifa fit trifariam, acceptaquc fit quxdain 
alia reda, fub cuius quadrato fa« 5 tum fit folrdum , itemque aliud fiat folidum fub 
quodam plano, & fub rnfta accepta, vtrumque vero fubtrahatur cx acceptx cubo; 
refiduum vero equalefit cuidam lolido. Etiam cubus cx differentia inter trientem 
diuifx , & acceptam lineam minus folido fub aggregato cx triplo quadrato 
trientis, & plano iam di&o , & fub differentia inter acceptam, & trientem cqua- 
lis eft pr^diflo folido ,plus duplo cubo trientis, plus folido lub plano iam dicto , & 
triente . 

Ad cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta . 

Si a — b xquetur c, ergo b >{* e xquabitur a. Quoniam autem poteftas in x- 
quatione eft cubus. Cubus autem ortus cx b H* c eft b' b‘ e, 3 b e’ | e*. 

Hoc itaque fubftituatur loco ipfius a' . Quoniam verd homogencum vnum erat 
3 b a‘ — propterea ducatur 3 b m b’ | 2 b e t e , quadratum fcilicct ex b f c, & 
proucniet 3 b' 4* 6 b' e 4» 3 b e 1 , Se quia aliud homogencum erat d pl. a propte- 
*ca ducatur b f c in d pl., & proucniet d pl. b f d pl. e . Subtrahatur autem 3 b' 
t 6 b* c 4* 3 b e 1 , ex b' ♦$* 3 b‘ c t 3 b e* d, Se temanebit e' — 3 b* c — 2 b' 
ex quo fubtrahatur d pl. b — d pl. c. & remanebit e' _ 3 b' c _ 2 b‘ — d pl. b 
_ d pl. e, quod xquabitur z fol., dcpcr rciteratamantithcfin fiet e’ _ 3 b‘ — d pl. 
c« z fol. «J« a b' d pl. b. 

Confpc&us Dcmonftrationis . 

a' — 3 b 4* — dpi. a tqustur Tjolido. 
t dqtutur a — b. 
b 4 * e Aquabitur a, 

•!* £' *|« 3 £* r «|» 3 4 e” f e' aquabitur a ' . 

— $b' 4 . 6 b' ft 3^ e' aquabitur 3 b a\ 

— d pl. b ^,d pl. e aquabitur d pl, a. 

c' $b' c — 2 b' aquabitur a 1 — 3 b a'. 

t' 3 b'e —2 b ' — d pl.b _ d pl.e aquabitur z . fol, 

jb‘ — dphr aquabitur z, fol.\ 2 b ' \dpLb. 

lC — . 15 Jgj- 30 Jt aquatur 6%>&ejl 1 R 17 . I C — 10$ R aquabitur 468 fitq\ iR. 17 ., 
Hic nihil obferuandum occurrit. 

Si d pL a _ 3 b a’ — a' equetur z folido. Supponatur autem a ifa b xquari c. 

Dico 
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Dico dTi.^Tb* e — c' aequari z folido *$♦ 2 b' 4» d pl. b . Pr»t*»to*4* 

Quandoquidem. Si reCa quaepiam diuifa fit trifariam, & quaedam accepta fit fub cuius ” *" 
quadrato, & fub diuifa folidum lubduCum fit a folido fubquodam plano>& fub accepta, 
ac ex rcfiduofubduCus fit cubus accepte, refiduum autem aequale fit cuidam Ibi. Etiam 
folidum fub aggregato, cx plano iam diCo, ac triplo quadrato trientis ,& fub 
aggregato ex accepta , & triente minus cubo huiufmodi aggregati , aquale erit ei- 
dem, iolido plus duplo cubo trientis, plus folido fub iam dido plano, Sc triente. 

Ad cuius veritatis indagationem. Sic procedit Analyfta. 

Quoniam a 4 * b fupponittur cj ergo c — b aequabitur a quia autem poteftas indutui» M 
erat cubus. At verb cubus ortus cxc — b eft e' — 3 b c* 4 * 3 b’e — b',-propterca 
hoc cius loco fuftituatur. Quoniam autem homogcncum primum erat d pl. a; homo- t/.wLuu 
gcncum alter erat 3 b a‘ affeCum figno _ quo etiam afficiebatur cubus ; proinde^ dimt 

ducatur d pl. in e — b, & proueuiet d pl. e — d pl. b , ducatur autem e' — 2 b 
e 4* b’ in 3 b; & proueniej 3 b c* — 6 b* e 4* 3 b ' > quod fubtrahere oportet cx 
d pl. c — d pl. b, & remanet d pl. c — dpi. b — 3bc’ jd b* e — 3 b'cx quo opor- 
tet fubduccre c' - 3 b e 1 1 3 b‘ e — b', remanebit autem d pl. c — d pl. b — e* 

♦$. 3 b’ c — 2 b'j quod aequabitur z folido, & per antithefin fiet aequatio d pl. «$• 3 b* 
c — c* ~ z fol. t a b’ t d pl. b, 

ConfpcCus Demon Arationis. 

..«t ofts !>.»Ufac tr; t - . 

-it .sensi dpi. a — 3 b a' a' aquatur ^ folii» . 

in.' 3 UJ j i ■ * ■ e aquetur a 4* b . *- - ■ - 1 

e — b aquabitur a. 

. o :;ii2 <1 — — e 1 — 3 b e' «|* 3 b' e — b' aquabitur a ' . 

dpi. c — dpi. b aquabitur d plano a . 
r*-. :vjr. ri r: — 3 b e' — 6 b 1 e 4» 3 b' aquabitur 3 b a*. 

U"; d pl.e — d pljb — ^be x \6b' e — 3 aquabitur dpl.a —.3 ba\ 

dpi. e — d pl. b — t' «!• 3 b' e — 3 b 1 aquabitur ^folido . 
d pl. 4* 3 b' c — t' aquabitur x. folido 2 b' dfr d pl. b. 

9 6 R- 27 I c aquatur 76, cjl 1 R 233 9 R~ tC quabitur 2398 fitque 
1 R, 12. ( 

Nihil hic obferuandum occurrit. 

Si 3 b a* t d pl. a — a’ aequetur z folido, Sc z — b fupponatur e. 

Dico d pT. - «|»Tb ; c — c *> aquari z fol. — d pl. b — 2 b' . 

Quandoquidem . Si reCa diuifa fit trifariam , & alia qu?piam accepta fit, fub cuius- 
quadrato, & fub diuifa faCum fit folidum, cai additum fit folidum , fub quodam 
plano, & fub accepta, & ex aggregato fubdu&usfit cubus ex accepta , refiduunu, 
vero aequale fit cuidam folido . Etiam folidum fub aggregato ex plano pr^diCo 
& ex triplo quadrato trientis diuifa? , & fub differentia inter trientem» & accep- 
tam, minus cubo huiufmodi differenti^ aequale eft eidem folido, minus folido 
fub plano pr$diCo, & triente , minus duplo cubo eiufdem trientis. 

Ad cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quoniam a — b fupponitur e ; ergo c f b aequabitur a , & quoniam in aequatio- 
ne poteftas erat cubus , cubus vero ortus cx e t b , eft e' f 3 b e* T 3 b ‘ e t b'j 
Cubus autem negabatur de homogeneo; quorum vnura erat 3 b a*, aliud d pl. a,- d,monjb*ti» 
ducatur 3 b in e‘ 4* 2 b e t b‘, & proueniet 3 b e* f 6 b* c 4* 3 b ’ > nempe pro- 
ducum cx 3 b in quadratum ex e «J» b diicaturque d pl. in c *$4 b , & proueniet d 
pl. e 4* d pl. b horum aggregatum eft 3 b e* t d b’ e «f 3 b’ 4« d pl. e cx quo 
lubtraCo cubo iam diCo, remanebit 3 b e* t 3 b* c f * b’ 4* d pl.b4«d pl.e; quod 
aequabitur z folido, & per antithefin fiet dpl.4*3b’ e t c ‘— z fol. — dpl.b — ^b 1 . 

Vel b — a efto c, & d P i. 4* 3 b' c — c' aequabitur a b' 4 «d pl. b — z fol.,&c. 

Con- 
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Confpedus Demonftrationis. ’ 

3 b a' t d pl. 4 — a' aquatur e folido . 
e aquetur a — b . 
t *|« b aquabitur a . 

— e ' 1 t 3 b t' f 3 b' e f b' aquabitur a'. 

* 3 b e' 6 b' e • |» 3 aquabitur 3 £ 4 *. 

dpi. b $4 d pl e aquabitur d pl. a. 

$bt' j 6 b l c^ $b'^d pl.b-\dpl,c aquabitur qbd^dpLa, 

3 b e' f 3 et i b' \ d pl. b \ d pl. e aquabitur z, foU 
d pi. *J« j b‘ f — e 1 aquabitur z folido — d pl. b — 2 b\ 

14 100 i? — l C aquatur 2400, & eft X R 10. 

292 i? — l C aquabitur 57 6, fitqut 1 R 2 . 

Hic obferua in primitiua aequatione comparationis homogeneum maius eflc ag- 
gregato ex duplo cubo trientis coefficicntis longitudinis fubquadraticat > & folido 
fa&o ab eodem triente, in coefficiens planum fublarcrale. 

3 ° - 3 .* 100 R — I C aquabitur 1464, & efi 1 R 6 » 

400 R — • l C aquabitur 1536 ; fitqut I R 4. 

Hic obferua in primitiua xquatione comparationis homogeneum minus efle ag- 
gregato iolidorum, quorum vnum eft duplum cubi trientis coefficicntis longitudi- 
nis fubquadratica*; aliud vero eft folidum fadum ab eodem triente in cocfficiens 
planum fublaterale. 

Si 3 b a* — d pl. a — a’ atquetur z folido. Supponatur autem a — b eflc e . 

Dico j b* — d pi. c — c’ aequari z folido «J«d pl. b 2 b 1 . 

Quandoquidem. Si reda auaedam diuifa fit trifariam , & alia quarpiam accepta 
fit } fub cuius quadrato , & fub diuifa fadum fit folidum , a quo fubtrahatur foli- 
dum, fub plano quodam, Sc accepta, & ex refiduo fubtrahatur cubus ipfius accep- 
te • Ftiam folidum fub differentia inter triplum quadratum trientis, Sc planum pr£ 
didum, & fub differentia inter acceptam , & trientem » minus cubo eiufdcm diffe- 
renti? i aequale eft eidem folido, plus folido fub plano prxdido , Sc fub triente mb 
nus duplo cubo trientis. 

Ad cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quoniam a — b fupponitur c , ergo b «f c aquabitur a ; ctim aurem poteftas ul. 

mnfinnA rimnc nmitc «iittom nrfitf L • ^ _ n 1 • A . • 


3 b' * 6 b* e 4 * 3 b c*. Quoniam vcr6 alterum erat d pl. 1 affedum fJna*— dm 
catur d pl. in b t c, vt proueniat d pl. b * d pl. e auferendum ex a b' A 6 h‘ r 
1 3 beS& remanebit 3 b- f g b* e f 3 t * e* - d pl. b _ d pl. e, ex quo dematur c* 
bus un 1 didus, Sc remanebit z b»fi b ‘ c _ d pL b - d pl. e _ l , quocf ama- 
bitur z folido, Sc per antithcfin j b‘ * d pl. e _ e' «quabitur z folido * d pl b 


-ab 


Confpcdus Demonftrationis. 

3 b 4* — d pl. a _ a' aquatur z folido . 
t aquetur a — b. 
b f e aquabitur a. 

b' 4 » 3 b' e «$» 3 b e' *f» e' aquabitur a\ 
3 b' 6 b e *|« 3 b e‘ aquabitur 3 b a\ 
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3 b' t 6b' ef 36 e‘ _dpl.b —dpi, e Aquabitur $b a 1 —dpi. 4. 

2 . ' 4 * l * ~ d pl.b __ d pL e — f' aquabitur x. foltdt . 

3 b* — d pl. * — c' Aquabitur x, fol. \d pLb — % b\ 

*4 80 J? — I C Aquatur <Soo , eft iR 10. 1 1 a J? — i C aquabitur 2 1 tf //?#f 1 i? 2 . 

1 2 ^ T * C aquetur lOy&eft 1 Rio. 1 C 29 aquabitur 42 fitque 1 R 6. 

Obferua in priraitiua xquacionc prioris exempli aggregatum ex comparationis 
homogenco , & folido a triente coctHcicntis longitudinis fubquadraticx in cocffi- 
ciens planum fublateralc maius efle duplo cubo ciufdcm trientis . 

Obferua in ppimitiua xquationc fecundi exempli aggregatura ex comparationis 
homogenco » & [olido a triente cocfficicntis longitudini fubquadratic^ in cocffi- 
cicns planum fublate ralc , tninus eflcduplo cubo ciuldem trientis . 

Vel b _ a cfto c 3 u* ,» d pl. c — c' xquabitur 2 b' — • d pl. b _ z folido. 

30 100 R _ l C aquetur 264, & e/i i R 6 . 200 R — 1 C aquabitur q\6 fitque 

I R 4. 

Hic porro non pigebit aduertere aequationes canonicas fecundarias a primarijs , 
ad folinomiam cum alus eflet binomia fic a quibufdam reduc». Vt fi fuerit a 
— b c ad hanc reducunt a‘ ^ b‘ > mutata fcilicet fpecic c in fpecicm b , vt illa 
euadat * . a Zl «f* b* fublatifquc ijs, que le mutuo interimunt obeoutrariasnotas 

fieri tquacionem a' ~ b’, & hxc de ordine quadratico» ad cubicum ordinem, quod 
attinet, aquationem trinomiam cuiulmodi eft a' — b a 1 b c a. 

— c a' — b d a 
♦i* d a*— eda” — bed 
Ad binomiam hanc a' — b’ a 
y «« bea 

— c* a Z} — b* c 

— b c* reducunt 

per ablationem fecundi termini a' . Ponunt enim b >$* c srqnari d , & in aquatio- 
ne trinomia reducenda mutant d in b *c, & prouenit xquatio , e qua rciettis par- 
ticularibus ex contraditione redundantibus, prouenit aquatio binomia iam difta , & 
fic fuo modo de exterit, quod animaduertiffe iuuat. 

Aquationes negationis vitio laborantes tranfmutatione qux ‘jrpiaTwunta.ru appel- 
latur, emendantur; hjc autem tranfmutationis fpecies nomenclatura eft confecuta 
ab eo analogifmo ad quem primum propofita xquatio, reuocatur, cum in cius for- 
mula, terminus ille, qui primo quxrebamr eft primus; is, qui poft metabuphofin 
primus . fit poftremus, vel contra. Per hanc autem tranfmurationem , vt diximus 
emendantur aquationes negationis vitio laborantes, in quibus affe&ionum homo- 
genca validiora, de Poteftate negantur,- fitque per analogiam rationis implicitx de 
qua fupra verba fecimus, applicando fcilicet homogeneum, ad radicem ipfam de qua 
quxritur, vnde quxdam alia fuboritur incena radix, fub cuius fpccie primum pro- 
pofitara xquationem dirigere, & nouam ordinare liceat, ita fit , vt illic affc&iones 
negatx, tranfeant hic in affirmatas, & contra falua numerorum fymmetria exem- 
plis hxc autem illuftriora fient . 

A' — b pl. a xquetur z folido. Quoniam poteftas eft negati a(Fe<fta debet x- 
quatio in explicabilem tranfmutari , & quidem in affirmate affe&am . Proptcrea 
efto e planum; ergo 7^ erit a; ex fiat cubus, ifq;cft . Deinde 

ducatur in b planum; cum enim homogeneum elTet b pl. a» hoc eft b planum du- 
cebatur in a; modo duci debet in id , quod ipfi a xquipoliec , & fiet quod 
fi auferatur abs remanebit , & hoc xquabitur z fo- 

lido; omnibus autem dutftis ineplpl.planum, & z fol.fol.folidum — b pl. z fol. e pl. 
pl. xquabitur z fol. c pl.pl.plano. 

Omnibus autem applicatis ad z folidum, Sc z folidofolidum — b pl. epl.planum 
xquabitur e pl.pl.plano, & per antithefin c pl.pl.planum b pl. e pl.pl. xquabi- 
tur z folidofolido , vel c plani cubus tja b pl. e pl. quadrato , aquabitur z lolidi 
quadrato . 

H?c autem xquatio explicabilis eft ea Ane , quam in xima huius operis parte 
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tradidimus ad explicandas cubicas aquationes affirmate affcdasfub data coefficien- 

tc magnitudine , . r . 

Cum autem innotefeit e pl. etiam innotcfcct a; nimirum applicatione z lol. adc 
phndm cognitflm . Analogifmus vero cnunciatiuus de a ; erat vt u ad R C z fol. 
ita r € z iol.fol. ad a* — b pl. hoc eft e planum. Vnde terminus de quo primum 
querebatur eft primus , &c. Vbi obferua nouam radicem aquari quadrato veteris 
radiCis»minuscoefficiente plano; perinde ennn eft a 1 — b pl. ac eft c pl. que vt 
melius intclligas. ^ 

Sit / C —96 R aqualis 40 effida effie 1 R ergo i C ^96 Q.?quabitur 1600 
firque 1 R 4» vnde applicato 40» comparationis homogenco ad 4, fit quotiens 10, 
pro radice aquationis propolitx ;-eft auteni, vt 1 o, ad Ijr C 40» ita R C 1600 ad 4, 
vt condat ex opere multiplicationis. Si enim per e planum intelligamus 1 R, & 
per z lolidum 40; cett£ z fol.fobf olidum valebit 64000 > & e pl.pl.planum valebit 
suprajiflivu i C» quare valebit At vero b pl.lolidum valet 3 840, ob id l -^,— 

txphtuii* yaiebn; i£. Itaque'2=: _ cquabitur 40. Omnibus dudis in 1 C, fiet aquatio 
64000 — 3840 0 — 40 C. At vero per antithefiti fiet 40 C +543840 Qji: 64000 
affinibus diuifis per 46 , fit 1 C +£ 96 QjS 1600. Huius autem aquationis radix 

4> applicetur 40 ad 4 , fit quotiens 10 , radix primum quafita , & fit analogif- 
rous, vt fupra didom eft. 

Kumeris h* Si i C — 98 R equetur 20,-& 1 C 98 Q aquabitur 400, fitque 1 R 2 » ap- 
Pacetur 20 ad 2 , & orietur 10. 

nuux. • < Si 1 C — 60 R aquetur 32, etiam 1 C ->J* 60 Qjrquabitur 1024 huius aqua- 
tionis radix eft 4, ob id 32 applicetur ad 4, & orietur 8 , radix» de qua primum^ 
quarebarur . 

QudnJtrom. Quod fi comparationis bomogcncum in fua foliditate fit irrationale ; facultatt» 
tamen vclut quadratica rationale; in noua enim aquatione cuancfcir afymmctria-, 
tu prurio»*- propterea fufhcit homogenco comparationis auferre charadercm irrationalitatis , 
in reliquis procedere, vt fupra, nempe. loco figni — fubftitucrc +J*» &loco R fub- 
rogarc 0 .. Itaque. ■ .n 

Si 1 C — 10 R aquetur 9; 48. Effigia ~~ efle 1 R, & iCipio Q aquabitur 
48 ; fitque 1 R 2 , atque adeo 12 erit radix^ primum quafita ; Si enim 1 R valor 
eft & 12} cubus erit R 1728, & infuper 10 R Valebunt R 1200;,* auferamus mino- 
rem a maiori, & remanebit R 48; communis enim diuifor eft 3 , qui diuidens 1728 
facit qudtientcin 576 , cuius R eft 24 ; Sc diuidens iaoo , facie quotientem 400 , 
cuius R eft 20; ablato 20 i 24 remanet 4, cuius quadratum eft t6 ; quo dudo in 3 
communem dmilorem, fit 48 ; cuius R eft R 48 , cftquc differentia inter R 1728 , 
& R 1200. ui ,.i 

cxtmpiumMi Si i C - 2 R aquetur R 45, etiam iC^t jQ aquabitur 45 ; fitque 1 R 32 
tcrum *d id* quamobrem fi applicetur R 45 ad 3 fiet quotiens R 5 ; cftquc radix, de qua primum 
quarcbatur. 

Sed hac Analyticc demonftrcmus. 

Aducrtc poftpofito numero fignificari poteftatc vt z fol.a fignificat z fol.quadratum,&c. 

A' — b pl. a aquetur z lolido , & c pl. equetur — Oftendendum eft c pl. 3! 
b pl. e pl. 2 aquari z fol. 2 . 

Quoniam enim —■ equatur e pl. omnibus dudis in a , z fol. aquabitur e pl. a; 
Omnibus applicatis ad c pl. ergo aquabitur a ; omnibus dudis in b planum . 

Ergo -^r^- aquabitur b pl. a, & quia erat aqualca; ergo eorum cubi x- 
quales erunt, quare aquabitur a 1 , hinc auferatur b pl. a , illinc aquipollcns 
*-TTr tL » & 7$rr — aquabitur a' — b pl. a . Sed a' — b pl. a , aquabatur 

2 lol., ergo 4 tt 7 — -^7*— aquabitur z folido . Omnibus dudis in e pl. 3 , & z fol. 
c pl. 3 aquabitur z fol. 3 — z fol. b pl. c pl. 2 , omnibus diuifis per z fo). » & e pl. 3 x- 
j 'reponitur d. quabitur z fol. 2 — b pl. e pl. 2 , & per antithelin c pl. 3 +$♦ b pL c pl. 2 xquabi- 

qudtu ruite* tUr Z fol. 2 . 

* ca ^ a ' — b a‘ t d pl. a aquetur z fol. Ex hyDothcli quod c pl. aquetur 
tm . ’ & c pL 3 b z fol. e — d pl. c pl. z aquari z fol. z demonftrabimus. 
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Rurfus , a' — b a’ b pl. a aequetur z /olido , e planum xquetur e pla- 

nicubus f b z fol. e — d pl. c pl.quadrato gquabitur z folidiquadrato . 

Deinde, a* — b a' «$♦ d pl. a' equetur z pl.plano c fol. squetur cr g Q c 

fol. quadratoquadtato — d pl, z pl.pl. c fol.quadrato f b z pl.pl.quadraco e folido 
cquabitur z pl.pl.cubo. 

Si a’ — b a' — d pl. a 1 aequetur z pl.plano . Haec cquatio tranfmuranda eft in 
explicabilem, cum negatione laboret; ob id explicationi minus idonea fic. 
cfto e fol. ergo erit a . Proinde ex his quae proponuntur 
— ?quabitur z pl.plano. 

DuCtis omnibus in c fol.foI.(ol.fol. , «St z pl.pl.pl. pl.pl.pl.pl.planum b z pl.pl. 

pl.pl.pl.pl, c fol d pl. z pI.pl.pl.pl.efol.fol. squabiturzpl.pl. c fol.fol, fol. folido, a- 

dhibita congrua antithcfi, omnibufqucdiui/is perzpl.pl. , & e fol. quad.quadratum 
«$♦ d pl. z pl.pl. c fol- quadrato f b z pl.pl.pl.pl. e lol. aequabitur z pl.pl. cubo; feu 
c fol. quadratoquadrarum*|*dpl. z pl.pl. e fol* quadrato b z pl.pl. quadrato c 
fol. aequabitur z pl.pl. cubo. 

vEquationumcrofafit 1 Q_Q.— 3C — 8Qi^ jocffitfla-nccflc 1 R,& 1 Q.Q ^400 
Q_*Jt 7500 R aquabitur 125000, & fiet 1 R xo . 

Itaque fi ad 10, applicetur 50, emerget 5, pro radice primum quaefita,- hoc aurenY 
fic intelligcndura eft, vt 8, coefficicns fub quadrato , ducatur in 50 , comparatio- 
nis homogeneum, & producetur 400; Deinde $ coefficicns fub cubo ducatut* iru. 
2500» quadratum ex 50, comparationis homogcncO , & producetur 7500. 
Deinde 50, homogeneum comparationis ducatur in fe cubice , & fiet tztabVc 

Quando verd aquationis quadracoquadraticae comparationis homogeneum mTwjph’ 
planitie fuerit irrationale, facultate tamen veluti cubica rationale, vt fi 1 QQ 8 
R xquetur Iji C 80, & x QJ 3 t 8 C aequabitur 80, fitque 1 R 2 , quamobnfnrTa^ 
dix primfim quxfira erit Ift C 1 o.proueni ens ex applicatione l}{ C 80 ad iji C 8 nempe ad 
a. Itaque noua xqua.tione afymmt tria cuancfcit. 

Quod fi haCfcnus diCta numeris aptentur , longe facilius percipientur. rK ! - 

^Bquationes inuerse negate mmus funt CxpliCabiles; ad carum tamen' difffcufta^ 
tem tollendam, conducit metamorphofis qua videlicet in fuas correlatas tfatrifmu- 
tantur; vtiliffima quidem eft ad tollendas vocum amphibolias in corWlktis atqifa- 
tionibus ad habendam ex data radice vnius, alterius notitiam. Ob' eum auterti fi- 
nem inftituitur, vt qua? aequatio primb propofiraper irregularem climaCtictmvjde*. 
fccnfum fuit, ea ope fux correlatx reducatur ad deprcffiortiiT,' ac ob id magis ex- 
plicabilem; quanto enim depreffior , tanto etiam explicabilior aequatio eft . Valet 
aduerfus amphiboliam, atque difmechanian in cquationibuscubicis,quadratoeubi- 
cis, & ex inde per binos alternos gradus clima&icos; non ita tamen proficir reduc- 
tioni xquationum quadraticarum,quadratoquadraticarura,& exinde per binos al- 
ternos gradus diraacticos , ad quarum explicationem Analyfta vtitur climaClica- 
paraplcrofi . 

Huius vero tranfmutationis quae Araorpop» dicitur perficiendx forma , fic fc habot 
Potcftatf radicis , de qua queritur adijeienda eft potcftas radicis gqu? alt?,fiquidem ha- 
ru aggregatu commodi in pr^diCto climaCticarum ordine diuifionem fufeipie . Secundo 
homogeneum comparationis , vna cum translatis affcCtionum homogcncis , & ad- 
dita potcftate affedtx magnitudinis comparatur, qux recipiat eandem diuifionem-; 
hac enim comparatione inciditur in aequalitatem correlatam , vel affirmatam , vel 
direfte negatam . Cognita autem radice potcftacis addititi? comparantur hiagni- 
tudines ex vna parte oriundae; magnitudinibus oriundis ex altera. H?c tamen prx- 
cepta difficile fine exemplorum illuftrauone intclligi poffunt. * 

Decepiuntur autem, qui putant huiufmodi tranfmutationcm abfolui per hdc , 
quod inuersc negate, in fuas correlatas tranfmutcntur , non enimob eum finem in- 
ftituitur, fed tranfmutatio in correlatas eft veluti medium , quo vtitur Artifex ad 
confcquandum intentum , nempe propofitam xquationcm amphibolam altioris or- 
dinis, ad depreffiorem rcduccrc. 

Proponatur b pl. a _ a' aequari z folido. H?c eft aequatio ambigua, obid mini- 
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mc ad rcfolutionem idonea . Ad amphiboliam igitur e vitandam, hic eft inftituenda > 
dc qua loquimur, tranfmutatio . Cum igitur b pl. a — a' xquetur z folido ; adhibi- 
ta tranfpofitionc, a' aquabitur b pl. a — z fol. Vtrique parti addatur e' , vt primo 
cnunciatum fuit; Primum enim potcftati radicis de qua quaeritur, nempe a' addi de- 
bet poteftas radicis eque ait? ; videlicet e' , & fiet a' 4 * e' , & hoc aquabitur b pl. 
a*e>_z folido. Hoc poccftatum aggregatum a' 4* c' diuifionem commode re- 
cipit ab a 4 * c dum enim laterum aggregato applicatur fumma cuborum , quadra- 
torum aggregatum emergit, minus rc&angulo comprchenlo fub ipfis lateribus» qua- 
propter ex huiufmodi applicatione orietur a' — e a 4 * c’ . Reliquum cft , vt altera 
squalitatis pars, nimirum b pl. a 4* c' — z fol. applicata ad a 4 * c ; faciat aliquod 
planum datum , iam ortis reliquis comparandum; nempe a* — c a fe*. Hoc com- 
modiflime fiet, fi in locum iplius c’ — z fol. fuftituatur b pl. e,erit enim b pl. a 
4 * b pl. e, quod quidem diuifionem recipiens abs a >$* e , facit b planum , ex hac 
enim applicatione, oritur b planum . Cum vero c‘ — z fol. xquetur b plano c 
ergo etiam per mctathclm c' — b pl. e sqcabitur z folido. Quoniam autem a'f e' 
Squatur b pl. a 4 * e' — z folido, & in locum iplius c' — z fol. fuftituirur b pl. 
c. Si fiat communis applicatio; hoc cft vtriufque partis ad a 4 * c inter orta , erit 
squalitas, atque adeo a' — c a arquabitur h plano . Innotcfcat autem e cf- 
fe d; ex analyli, adhibita congrua, deccntiquc prfparatione , & a* — d a 4 * d* ae- 
quabitur b plano, & ordinata aequatione da — a' cquabitur d' — b plano. Et ita 
f quatio illa inuerfe negata b pl. a — a ' zi z folido, tranfmutata cft in dire&e ne- 
gatam, & ciuldem ordinis c — b pl. c ~ z folido . Itaur,tiat climadicus irregu- 
laris defcenfus in aquationem deprefliorem dc radice primum propolita, explicabi- 
lem. Itaque a’ — d a 4 * d* cquabitur b*. & ordinatione fada da — a' aquabitur 
d* — b plano. Vnde 

Supponatur b pl. a — a' xquiri z fol., ex hypothcfi, quod e’ — a e squetur b 
pl. — a*. Oftendcndum cft e' — b pl. e cquari z folido. 

Quoniam igitur b pL a — a' tquarur z folido, ergo per antithcfin b pl. a aqua- 
bitur z folido 4 * »'• & rurfus b pl. a — z folido aquabitur a' at cx hypotheft c' — 
a e aquatur b pl. __ a* ergo e* — a e 4 « a‘ aquabitur b plano, fcd fadura cx e’ — 
ae*a‘ in a 4 * c a' 4 * e', & fa&um ex b pl. in a 4 * c cft b pl. a 4 * b pl. e 
ergo a' 4 * c ' aquabitur b pl. a f b pl. e. Sed b pl. a — z fol. cquatur a' ergo c* 
t opia— z fol. squabirur b pl. a f b pl. c ; vrrinque fublato b pl. a & c' — z fol. 
xquabitur b pl. c ergo e* squabitur b pl. e f z folido , quare c' — b pl. e xqua- 
bitur z folido. 

Atque hunc in modum fada eft tranfmutatio inuerfe negat* in dire&£ negatam 
eiufdem ordinis,- Sed hic non fiftit Antificis induftria,- Si igitur innotefeat c clfe d* 
a‘— da 4 * d* aquabitur b plano, « 3 c ordinando da — a’ aquabitur d* — b plano. 

Numeris hxc eadem trademus, ig R — i C xquetur 30 , ergo iC — 19 R 5- 
quabitur 30 . Hxc autem squario reducetur ad hanc 5 R — 1 Q zZ 6 fitque 1 R 
a, vel 3. Nam fi fit 2, 5 R valebunt 10 , a quibus fubtrado 4 , quadrato cx ), 
remanet 6 . Item fi fit 3 ; j R valebunt 15 a quibus fubtrado 9, quadrato ex 3 re- 
manet 6 . Modo, fi vnius radicis valot eft z, 19 R valebunt 3S, a quibus fubcrac- 
to 8; cubo ex a, remanent 30. At fi 1 R valet 3; 19 R valebunt 57, d quibus fub 
trado 17 cubocx 3, remanent 30. Ceterum illius aequationis 1 C _ 19 R z: 30, 
innotefeit radix 5; Nam reducitur ad 1 C «|* 19 Q~ 900 cuius radix cft 6 per quam 
fi diuidatur 30, comparationis homogeneum propofitx xquationis , fit quotiens 5 , 
fumendus pro coefficientc noux xquationes 5 R — 1 Q ~ 6 , in qua comparatio- 
nis homogeneum eft radix illius xquationis t C 4* 1 Q_Q “ 900 . 

Proponitur b a* _ a' xquari z folido ; facienda fit tranfmutatio dc qua loquimur ; cum 
etiam a* xquetur b a* — z folido; addito e' vtrique xquationis parti, & a' 4* e’ 
zquabitur b a* 4. e' _ z folido,- in locum vero ipfius z folidi — c' fuftitubtur b e’, 
yt videlicet diuifio inftitui poffic per a 4* c» diuifio inquam vtriufque partis , cum 
itaque ex hypothcfi z fol. _ e' xquetur b & fiet per antithcfin c' fb e’ ~ z folido 
itaque a’ 4» e' xquabiuir b a* — b e’ , fi vero inftituatur diuifio per a 4* e fiet x- 

quatio 
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%*** C -\“* ^ a — ^ c » hoceft b in a _ e; ac vero innotefcat c cfifc d 
per doarinam fupernis traditam, & ordinata aequatione ba^da-i 1 aequabitur 
b Ab d, quamobrem aquatio illa inuerse negata, nimirum b a* _ a' s 2 folido 
transtormata eft m affirmatam ordinis eiufdcin, nempe e' b e' =: 2 fol. ita vtda- 

preffior C em n0 Itr q u? UaUOaiS irreSularis defccnrus dymatficus in aquationem dc- 

^ * iT a * < l uatur z & b e* ift e’ aquetur z foi. innotefcat autem c efle d , 
oc da «l* b a — a* aquabitur b d f d*, vnde. 

Si 7 Q — aquetur 36 ergo 7 Q «|» 1 C aquabitur 3 6, cuius aquationis radix 
clt 2 , ergo ex didis 9R-1Q aquabitur 18, & fit 1 R 3, vel 6 . 

Proponatura pl.pl, b— .a' aquari z pl. fol. effingatur quadrato-quadratum ex e_ a 

oc iumantur lingularia planopfana (impliciter, nec repetita , & erunt e 4 a e' f a’ c* 

— a' c a’. Ducantur omnia in e a , & fiet e' A a' , at vero ex iis , que pro* 
ponuntur a' valet b pl.pl a _ 2 pl. fol. fiquidem cum lit b pl.pl, a _ a* r: z pl. fol. 


Prtftnitur a- 
quatio cubica 
Numerii ea- 
dem eradan- 
tur * 



. - _ *$* a 4 > quid - 

eunda non liquet; comparetur tamen tali planofolido, vt plano-planum ortiuum ne- 
queat ignorari, itaque b pl.pi c «|* b pj.pl. a aequetur alteri cius parti, nempe e’ t 
b pl.pl. a — z pl.fol. proinde vtrinque deleatur affedio fub a gradu, & fiat anti- 
thelis, nam e' — b pl.pl. e aequabitur z pl.fol. Innotefcat autem c efle d, & d 4 — d* 
afd a — d a' •!# a 4 aequabitur b pLpl. , & ordinata aquatione fecundum Artem d‘ 
a _ d* a* _ d a« * a 4 aequabitur d 4 _ b pl.pl. Itaque fi b pl.pl. a - a« sequetur z 
pl.fol., & e’ — b pl.pl. e aequetur z pl.fol. innotefcat autem c eife d , Sed' a — d* a' 
* d a' — a 4 aequabitur d 4 — b pl.pl. nR~.iQ^C aequetur 10 , ergo iQC- 
11 R aequabitur 10, fitque 1 R 2, quamobrem 8R_ 4 Q«|,2 C_i QQaequa- 
bitur j, fitque vna R 1 , & radix primum qu^fita; Si fit aequatio iQC-nR^ 
10 radicis valor erit 2 , nam 1 Q.C valebit 32 , hinc ablato 22 omnium radicum* 
pretio .remanebit 10, c- 1 « 

Proponatur b a 4 — a' aequari z pl. fol. , & per metathefin vtrique fcilicet parti 
addito c’, & a' e* aequabitur b a 4 — z pl. fol. «j« e’ , vtraque pars applicetur ad 
a * c, illic oritur a 4 - a e* A a* e| _ a' e * a 4 , quod fi b a 4 _ b e 4 aequetur al- 
teri parti, ea quoque commodam diuifionem recipiet ad a f e > 8c orietur b a’ »— b 
a>e*be*a-b e' fada , pofitaque aequalitate , vt aequatio rit& ordinetur > ftatua- 
tur e' 4* b e 4 aequari z pl.fol. , & innotefcat e elfe d , & d 4 — d' a d* a* _ d a' 
*i* a 4 aequabitur b a' _ b a* d b d* a _ b d', omnibufquc ordinatis b d* a td*a 
— b d a 4 — d* a* f b a* «J* d a' — a 4 aequabitur b d' f d 4 . 

11 Q.Q.— 1 aequetur 10000. Igitur 1 1 Q Q t * Q C aequabitur 10000. 
Fitque 1 R 5. Quapropter 400 R _ 80 Q .f. i <5 C — 1 Q aequabitur 2000 , & 
quaeiita radix fit 10. Quoniam autem Anaftrophe contraria via aliquando vfurpa- 
tur, vt cum in ambigua aequatione, contingit radicem vnam dari ex duabus vel plu- 
ribus , de quibus poteft aequatio explicari ; hic repetuntur Anaftrophes veftigia ad 
radicem correlatam aflequendam; & inde varia proficifcuntur Theoremata. 

Si a' — b pl. a aequetur z folido, & rurfus b pl. e — e' aequetur z folido . Im.o- 
tefcat autem e efle d, & a* _ d a aequabitur b pl. _ d* . Cum enim a' — b pl. a ae- 
quetur z fol,,& rurfus b pl. d d' aequetur z fol. ergo a* _ b pl.a aequabitur b pl. d d’,& 

per metathefin a' | d' aquabitur b pl. a f b pl.d, & vtraque aequationis parte diuifa per a f 
d,& a'td‘ — da aequabitur b pl., qua aequatione ordinata fecundum Artem a' — d 
a aequabitur b pl*-*. d*, vnde 

SiiQ — 1R1C — 8 Qaequetur 7,fequitur 8 R _ 1 C aequari 7, cumque 1 R poffit ef- 
fc 1 ; & 1 Q — 1 R aequabitur 7, quapropter radix primo quaefita erit ~ -?-• 

B a' f a' aequabitur z fol.,& rurfus b e*— c' aequetur z fol.Innotcfcat c e(Te d,& a'f blTda 
aequab-b d — d*.Cum enim b a*f a' aquetur z fol.infupcr b d* — d' aquetur z fol.propterea 
ba*ta* aequabitur b d , __d', & per metathefin d' f a' aequabitur b c' — a‘ , vtraque ae- 
quationis parte dudla per d a , & d’ f a* — d a aequabitur b iH-a , qua aequa- 
tione 
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tionc concepta fecundum." Artem a‘*J<- b^~d a aequabitur b d — d’, itaque. 

Si 9 Q & 1 C aquetur 8crgo 9 Q^— x C aquatur 8, & quia 1 R poteft cfle 1 , Sc 1 Q. 
❖ 8 K cquatur 8, ob id radix primum quafita erit Jk 24 — 4. 

Si b pl. a — a' equetur z fol., & rurfus b pl- c — c' aquetur z fol. Innotcfcate 
cfle d , & a* d a aquabitur b pl. — d' , cum enim b pl. a — a J aequetur z foli- 
do; ergo bpl. a — a’ aquabitur b pl. d — d' , & per antithefin a' — d' aquabitur 
b pl. a — b pl. d, vtraque aequationis parte diuifa per a — d , & a* d* d a- 
cquabitur b pl. Aquatione concepta fecundum Artem a'^ d a aquabitur b pl. — 
d*, Vnde. 

Si 8 R — 1 C aequetur 7 poteft t R efle i,&iQ^iR aquatur 7 , fitque rur- 
fus . R, & -f-. ' 

Si b a* — a' equetur z fol.; Et rurfus b e' — e' aequetur z fol. innotefeat autem 
e cfle d, & a* d — b a aequabitur b d — d‘ . Cum enim b a* — a J aequetur z fol. 
& furfus b d* — d' aequetur z fol. ergo b a* — a' aequabitur b d’ — d', & per me- 
rathcfin a' — d' aquabitur b a* — u‘, itraque aequationis parte diuifa per a — d, 
Sc a’ d* d a aequabitur b a f b d , qua aequatione concepta fecundum Artem 
a’ d a — b a aequabitur b d — d , vnde. 

Si 9 Q - 1 C xquetur 8 poteft 1 R efle 1 . Quare i Q — 8 R aquabitur 8 , Sc 
rurfus 1 R erit Ifc 24 — 4. 

Cum vero aquationes fra&ionibus laborant, ex quo capite minus Analyli funt 
idonea oportet ; lfomoeriam adhibere ;eft autem Ifomocriafpccics tranlmutarionis 
per multiplicationem ita inftituta, vt aqualitates a fradionibus, quibus laborant, 
liberentur. 

Reducuntur autem fradiones ad eandem denominationem ex praceptis Logifti- 
ces;duciturq,communij homogeneor»n denominator, vel ortum ab eo graduorum in d j- 
tas coefficientcs, daturaque compu.i...onis homogeneum Radices ducuntur in coef- 
ficientes longitudines, quadrata in coefficientcs magnitudines; planas homogenea 
.data menlura plana ( ; cubi in parabolas folidas. homogencaue data mcnfur$ /oli- 
da > & ita deinceps eodem ordine feruato , quod autem fit ex denominatore com- 
muni, Sc radice aqualitatis propofita, cft radix aqualitatis praparata, &c. 

Plerumque contingit, vt hac tranfmutatio , non multiplicatione , fed diuifiono 
perficitur. Sed exempli omnia facilius intclligcntur folurn id notandum fupcrcft , 
nem lfomoeriam pcrfcciflc nil aliud efle , qu.itn propofila equaliratis poteftatein-, 
Sc affedionum, Sc comparationis homogenea per eunde terminum multiplicaffcaut 
diuilifle. 

Propo natur a' aquari z folido. Vt igitur a fradionibus squalitas, qui- 

bus laborat, liberetur , reducenda funt fradiones ad eandem denominationem- ; 
fitque hoc modo, da efto c planum; ergo erit a; exijs vero, qua proponun- 
tur e pl cubus t aquabitur z folido. Cum enim fit a, fieri debet cu- 
bus cxipfo;fiquidcm a' eftpoteftas aquationis propofita. Deinde duci debetin 

b fol. quoniam a ducebatur in b fol. , & produdura diuidi debet per d , fiquidem 
b fol. a, erat applicatum magnitudini d,- proinde ducatur in -%^,&fict 11 f<4 ,rr 
atque adeo fiet rr,— , quo addito ad nempe cu b ura ' cx & £ ct 

quod aquabitur z folido. * 

Duiftis omnibus in d‘,&e pl.cubus b fol. d e pl. aquabitur z folido d'. 
Itaque 

Sit a' rjt ^ aqualis z fol. Supponatur e plannm aquari a oftendendum cft c 
pl. cubum fb fol. d e pl aquari z fol. d'. 

Quoniam c pl. aquatur da, vtique aquabitur a ergo -t-iLpir ? q U abitur a' 
quare aquabitur z folido; omnibufquedudisin d', Sc emi. 3 + bfoL 

e pl. d aquabitur z fol. d'. 

Proponatur 1 C t -fr R aquari 225 . Hac aquatio per ifomoeriam ad hanc rc- 
uocabitur 1 C *|» <S R ~ 1800, Sc quidem huius radix eft 12 , illius vero 6. Hcc 
vt melius intclligantur, fpcciebusnumcrosaptabimus. Per b fol. intcllgamus 3 per 
d vero 2; per z fol. imclligamus 225, &iuxtafpcciofaraanalyfin, 1 C* 6 R aqua- 
bitur 1800. *' Qu 2_ 
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Quoniam igitur eft aequatio iCf-fR- 225. Ortuu propterea duxit a Pa- 
rabolifmo , quare ncceffc eft aliquando fuiflc a C f 3 R r 450 . Itaque erit 1 C 
"T“ R — "V** Cum itaque radix diftet 3 cubo per quadratum; propterea qua- 
draticc multiplicetur 2 denominator, & fiet 4, quo multiplicato per 3 numeratorem 
fit 1 a, quo diuifo per 2 fit < 5 , radicum numerus pr?paratar aequationis, &quia nume- 
rus diftat a cubo per cubum.-ducatur 2 in fecubic^vt fiat 8,quo duifto in 450 fit 3600, 
quo diuifo per 2, fit quotiens 1800, & comparationis homegeneum praeparat*, <Sc 
nou? aquationis; ergo 1 C t 6 R fquabitur 1800. r 

De his autem multa faipfimus in Algebra veteri. Huius ?quationis radix eft 
12; Quoniam ver6 radix prfparat? xquationis fe habet in hoc exemplo ad primo 
qu^fitam, vt 1 denominator, ad 1 , ob id radix primo qu^fita erit 6 ; Diximus au- 
tem in Arte veteri de Ifomoeria loquentes , radicem prxparate xquationis diui 
dendam cfle per denommatorem . n 

H ? c vtmcliusintclligantur.S.t 9 quatio , C * -f- R - 225, refpondcns illi 
a' +*■ — r- a = Z folido. Supponamus d a cfle c pl. ergo erit a , itaque e 
pl. noua Icihcet radix, diutfa per denominatorem fraCionis exhibet radicem equa- 
tionis propofit? ; noua vero hxc radix tradetur, vt dicebamus, & innotefeet ra- 
dix prim6 qu^fita; proucnit enim c pl. 3 <£ b fol. d e pl. - z fol. d ! . Vndc fi per 
c planum, intelligamus fecundam radicem; manifeftum eft huius cubum, vna cum 
homogenco fub eadem radice, & producto abs denominatore io numeratorem ?- 
quari dato comparationis homogenco dudo in cubum denominacoris , vt Analy- 
tice dcraonftratum fuit. 7 

Sit 1 C — - 4 - R ~ 5 ? b°c eft 1 C i~ R ~ Quoniam radix diftat 

a cubo per Q; ob id ducatur denominator 2 in fc quadraticc.dc produCum 4, du- 
catur in 3 numeratorem, quod enim proucnit fi diuidarur per 2 fit quotiens 6 , & 
numerus radicum noua: aquationis. Deinde quia numerus diftat a cubo per C; 
cubice ducatur denominator a in fc , vt fiat 8 , quo ducto in 10 , fit 80 , hoc au- 
tem diuifo per 2, fit quotiens 40, <S c comparationis homogcneumnouccouationis» 
nempe 1 C — 6 R ZZ 40 . 

Redeuntes ad xquationem illam, - 22*. Iuxta pr f feriprum Spe- 

ciolx Logifticcs reduci ad 1 C 6 R z: 1800. Manifefte patet , colligitur enim 
fieri c pl. 3 >£ b fol. depl.^ z fol. d'. In allata xquatione b fol. eft 3, & zfol. 
eft 225, at vero d eft 3, igitur, vt fi ducatur b fol in d , & fit b fol. d; quo duClo 
in c pl. fit b fol. d c pl. cubus ex c pl. eft cpl. 3 vndec'bpl. 3 *f* b fol. d e pl. fa- 
cit vnam aquationis partem; ita ducatur 3 in 2 , & fi t 6 , quo duCto in R fit <s R , 
faciet vnam aquationis partem . Alteram vero conftituit in fpeciofa multiplicatio z 
fol. in d' ita hic ducatur 22 5 in 8, cubum ex 2 , & fit 1800 pro altera xquationis 
parte . ’ 

In idem autem recidunt prjcepta tradita. Cum enim fuerit t C R — 227, 
& per primum modum ifomoeriam perficimus ; reducimus numerum abfolutum ad 
fraCUonemfic fit i C -4- R — Deinde ducimus quadratice 2 , denomi- 
natorem, & produCum 4, multiplicamus per numeratorem , produCum vero 12, di- 
uidimus per a, vt proueniat 6; produCum enim eft hoc autem idem eft, quod 
t denominatorem ducere in 3 numeratorem ; idem enim prouenit , & hoc pr?ci- 
pit prfceptum Analyticum . 

Deinde denominatoris cubum 8 ducimus in 450, numeratorem fraCionis pro- 
ducum vero 3600, diuidimus per 2, vt fiat 1800 produCum enim eft - 1 —' . Idem 
eft autem ducere 225 in 8, cubum ex 2; Quod pr^ccptum analyticum iubet. 

Primus igitur Ifomocri? modus hinc facile demonftratur, & inde quoque fecunda 
methodus oftendi poteft . 

Proponatur 1 C - ?quari 530, & 1 C 36 R, aquabitur 3^920. 
Ducatur 1 C in 4, fit 4 C huius cubus 64 fi diuidatur per 64 cubum ex 4,de- 
nominatorc , proucnit 1 C. Deinde 9 R ducantur in \ 6 , quadratum cx 4 denomi- 
natore, defiunt 144 quibus diuifisper4;fit36,vndc3<sR. Demum 530, compara- 
tionis homogencum ducatur in 64 cubum ex 4 denominatore, & producetur 35920. 
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Et quidem per diuifionem perficitur h§c operatio ; fi inucniatur numerus , qu» 
diuidi poflit abfquc fra&ionc per omnes denominatores aquationis propofita; mox 
vero multiplicetur per illum, numerus illius gradus , qui proximus eft ad potefta- 
tem; per quadratum illius, numerus fequentis gradus i per cubum nun r us tertij 
gradus, & ita deinceps , donec ad comparationis homogeneum dcucniatur ; quo- 
niam vero hifcc multiplicationibus valor radicis aequationis propofita augetur: nume- 
rus, qui inucnicur pro valore radicis noua aquationis diuifus per numerum illune, 
inuentum, dabit valoftrm radicis aequationis propolira. 

Hoc idem aflequemur, omnes aquationis partes difponendo fecundum graduum 
parodicorum feriem, additis numeralibus circulis , vbi Icrics interrupta fuerit , colloca- 
ta autem vnitate fub poteftatc , communiquc denoininatore fub proximo inferiori 
gradu, continuetur feries continui proportionalium vfquc ad vltimam partem , quae 
homogeneum cft comparationis, qui quidem numeri lunt quafiti multiplicatores 
ad euitandas fra&ioncs, vel fune dtuilorcs, quibus aquatio in minores numeros re- 
digitur . 

Sed dc hac methodo videnda funt^juc fcripfimus in prima huius Operis parte, dum 
dcllomocriatradarcmus, & aliqua exempla paulo infra nos afferemus in medium. 

Proponatur a' arquari ■, certe c plani-cubus b fol. d c pl. aqua- 

bitur z pl.pl. d l ; proptereaquod d a efto c pl. , ergo erit a » quaro 
T, w ' ,l "“ rl aquabitur . Omnibus autem applicatis ad d’, proucniet ae- 
quatio vt fupra , e plani-cubus b fol. d c pl. ^ z pl.pl. d*; Si namque duca- 
tur per d', fiet produdtum z pl.pl. d*. 

Proponatur / C 4* -r R aquari per Ifomocriam i C f d R aquabitur 
iodo, fitque i 11 io, quare prioris aquationis radix erit 5 ; etenim fi 1 , numerus 
cuborum ducatur in 2 denominat orem , fit 2, cuius cubus eft 8, quo diuifo per 8 
cubum denominatoris, prolilit in quotiente t.&crit 1 C. Deinde 4 denomina- 
toris quadratum ducatur in 3 numeratorem , & producetur 1 2 , quo diuifo per 2 , fit 6; 
critque numerus radicum. Demum fi multiplicetur 265 per 8 cubum denominato- 
ris, producetur 2120 , quo diuifo per 2, fit 1060. 

Proponatur 1 C f ~ R aquari etiam 1 C f 35 R aquabitur 8720 ; huius 
autem aquationis radix cft 20; ob id primum propofira erit 5 ; diuidi enim debet 
hac per dcnominatoremfra<ftionis,nempc per 4, & quidem radix diftat acubojper 
Q; quare 4 denominator in fe quadraticc ducatur, ve fiat 1 d, quo du&o in 9 , nu- 
meratorem, fit 144, hoc autem diuifo per eundem denominatorem 4 , fit quotiens 
3 6, & numerus radicum noua aquationis ; & 545 ; ducatur in 64 cubum ex 4, 
produdtum' 34880 diuidatur per 4 , prolilit 8720 pro comparationis homo°eneo 
noua aquationis. 

Proponatur a- aquari z folido.Sitcpl. aquale d a, & c pl. 3 f b dL e 

pl. 2 ? quabitur z fol. d'. 1 * * * 

Proponatur 1 C t -f- Q aquari 2, >, ergo 1 Cf}Q aquabitur 21 do. 

Huius aquationis radix eft 1 2 ; ergo illius eft d. Quadratum diftat a cubo perra- 
diccm, quare ducatur 2, denominator in 3, numeratorem, & produ&um d, diui- 
datur per eundem 2 , & proucnic 3 , vnde idem numerus quadratorum cft retinen- 
dus, & quia numerus diftat d cubo per cubum, ob id cubice multiplicetur a. Se 
fit 8, numerus autem 270, ad fradiionem redu&us, vt denominator fit 2, erit 
& 540 duiftoin 8 , 614320, quo diuifo per eundem 2, fit quotiens aido, «Se compa- 
rationis homogeneum noua aquationis. 

Hinc autem obferua, idem euenturum , fi alia fit denominatio fradionis ipfius 
comparationis homogenci, vnde fi foret 1 C -f- CL- confideremus eo- 
dem modo numerum diftarc a cubo per cubum; ob id fradlio i— rcuocetur ad 
& 2 cubice multiplicetur , fitque 8, quo du&o in 540, fit 4320, quo diuifo per* a 
fit 2160, ergo 1 C f 3 Q aquabitur 21 do; huius radix cft 12, illius igitur d 

Proponatur a' * aquari ultfa, & c pl. 3 t b pl. c pl. 2 aquabitur z pl. 

Si 1 C t ~t~ Qsquetur-^; per Ifomocriam * Cf 3 Q aquabitur 1300. Huius 
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aquationis radix eft io, ergo illius cft J» quoniam enim Qjliftat a CperR, prop 
tcrca, &c. 

Et fi i C 4* -i- Q^quetur etiam i C«|* 7 Q aquabitur 4950. 

Huius aquationis radix cft 15; IHius igitur erit 5. 

Proponatur a’ 4. aquari d h pl. a efto c pl.pl. ergo e pl.pl. 3 f b fol. (M 
d h pl.pl. e pl.pl. aquabitur z pl. folido d' h pl.pl. Cum enim d h pl. a ?auctur e ,,/^tH/a fra 
pl.pl. ergo aquabitur a; quare e pl.pl. 3 ' 4 a , > r yi. V-ri' rl ' r ‘ ~ ?q ua bitur om ‘ lftcnun **"• 
nibus du&isin d' h pl.pl.pL» & cpl.pl. 3 «J*bfol.dh pl.pl. c pl. pl. aquabitur z 
pl. fol. d’ h pl.pl. „ ... 

Si 1 C R arquetur ergo per Ifomocriam i C 2112 R > aequaoi- MiJUMti0 nMCm 

tur 525312, huius radix eft 72, Sc illius erit 1 -4—, Ita Victa. 

Sed hoc per normam fpcciolam deduxit. Verum, vt alibi norauimus , iuuat ad 
primfuam aquationem recurrere,- cft enim h$c oriunda ab illa 12 C 4« it R ZZ 
57. Vndeinftkutoparaboliimo , fit 1 C 4» — R ZZ — leu quod idem eft 1 C 
4* ~tr- R — - 7 r-* 

Perpendamus autem radicema cubo diftare per quadratum , quare 12 denomina- 
tor quadratice in fe ducatur, prouenict autem 144, quo multiplicato per 1 1 ,.<pro- 
ducitur 1584, quo diuifo per 12 denominatorem eundem, prouenit 132, pro nu- 
mero radicum nouat aquationis. Deinde ducatur 1728» cubus ex 12 in 57» nu- 
meratorem comparationis homogenei, & fiet 98496» quo diuiuifoper 12, fit quo- 
tiens 8208, comparationis homogencum nou* aquationis 1C4132 8208. 

Huius aquationis radix cft 18, quo diuifo per 12» denominatorem» fit quotiens 1 
~i— pro radice xquationis propofir$. 

Alia autem methodo* hunc in modum . Communis diuiduus numerus , fit 24, 
qui nempe fine fraftionibus diuidi poteft per denominatores fra&ionum squacio- 
nispropofit;, fiat autem 1, primus, 
terminus , fintque continue propor- 
tionales 1. 24. 576. 13824. difpoli- 
ti fub xquationis membris , vt a la- 
tere cernitur j ducantur autem nume- 
ri graduum paFodicorum» in fibi fub* 
ditos, ac rcfpondentcs numeros , nem- 
pe per 576, fit 528, infuper 

per 13824, fitque 65664. Itaque erit xquatio i C 4 * 528 R ZZ 65664; pro- 
duttum enim ex numero radicum, in fibi numerum rcfpondcntem e quatuor pro- 
portionalibus, eft numerus radicum noux, prxparatxquc xquationis , & produc- 
tum ex comparationis homogeneo in fibi rcfpondcntem , e quatuor proportionali- 
bus, cft comparationis homogeneum noux xquarionis. Huius vero xquationis pr£- 
paratx radix cft 36 , qux fi diuidatur per 24 communem diuiduum fit quotiens, 

1’ -7-, & radix xquationis propofit?. 

Obferua, cum fecundus xquationis terminus defit, hoc eft terminus» Q.quipro- fr l „ ™ 
xime cubo fucccdit, delfidcratur, fupplcri per cifram, &c. 

Si vero contingar, vt in xquarione fint magnitudines afymmctrx . Ita proce- ^aaaJtin*. 

dendum. . — mA^nirnJintJ 

Sit xquatio 14 R — xCz? 1288; fieri debet merathefis vt proucmat — 1 afimmrtr..- 
4, o Q 4* 1 4 R — 9e 288, & fub fingulis membris difpcmantur numeri continue 
proportionales , & ad euitandam^ 
afymmctriam comparationis homoge 
nei, puta £288, multiplicari, vel di- 
uidi debet per aliquem numcrum,qui 
reddat rationalem ,- huiufmodi clTc 
poteft 95 8 ; nam diuidens Ik 288 
dat 9t 36» hoc cft 6,- erunt igitur pro- 
portionales 1 ; 91 2; 2; Ijt 8 per quos 
diuifo numeris xquationis» pronenient 7 


■ C*oQ*-H- 

1. 24. 576 


R= -f-. 
13824. 


528 65664. 


~iC4»oQt«4R- ^288. 
1. 9e 2. 2« Ik 8. 
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Quando eft • 
tatic diuifictit 
perficitur. 


Xxemptum 


Numeris ea- 
dem exhiben- 
tur. 


Rurfut tadtm 
t.ument na- 
flantur. 


Quando pete- 
flasti non Junt 


afitfla . 


SytmntrrictLj 
ehmafltjntut 
en* jlrte per - 
fitiatur' % . 


Quando afjm 
metri» futnl 
in t Unitu. 


/Equario (ra- 


po nitar *Jjm- 
metri a viti» 
Uberant , CT 
qua arte Jit li- 
ber And* 


Numtrit tadi 
tr »3 tu tur. 


!nf radi fleri 
dttiaratte. 


Zximflum, 


Rurfuseadtm 
It* flantur } a- 
fiimmetria ei 
Juerit in feli, 
ditate . 


quotiens 7, fi diuidatur ps 288 per 91 8, fit quotiens l fc 36, vt dixi, hoc cft 6 . 
Vnde prouenict squatio — iCfyR^d.feuyR — tCs 6. Huius radix eft 
1 ; vel 2 ; qui multiplicati per numerum affumptum Tt a , dabunt pj 2, & pt 8;pro- 
pofit? igitur aequationis radices funt pt 2 , & pt 8 . 

Cum autem diuifionc operatio perficitur, coefficientes longitudines applicantur 
ad radices coefticicntis plane, & homogenc^ dat? menfura , folida ad cubos » & 
ita deinceps; quod vero ab huiufmodi oritur applicatione radicis ad ipfum com- 
munem diuiforem, cft radix aqualitatis praparata, nou?quc aequationis. 

Proponatur c pl. 3 f d g c pl. 2 f b pl. d' c pl. aquari z fol. d' . -f- cfto a ; er- 
go d a erit c pl. , quod facile ex fupradi&is deducitur . Cum igitur d a fit e pla- 
num; certe d' a' f g d d* a‘ f b pl. d 1 d a, aquabitur z fol. d' . Omnibus vero di* 
uifis per d', hoc eft vtraque aquationis parte diuifa per d' , & a’ t g a* b pl. a 
aquabitur z folido. 

Si 1 Cf 12 Qf 8 R ?quetur 2280; huius aquationis radix cft 10 ; Omnibus 
diuifis per 2 ; & 1 C f QJ- — R aquabitur -- ■, fitque 1 R hoc cft 
5 , fublatis| fractionibus, ad hanc' rcuocabitur 1 C f 6 QJ- 2 R zz 285 . 

Si 1 C t iaQ«J*8Raqueturtf96,& 1 C t Q | 2 R aquabitur 87. Illius aqua- 
tionis radix cft 6 , huius vero eft 3 . 

Si verd poteftatcs non fint affc&a . Vt fi 1 C aquetur 1728 , radix cubica cft 
1 2 , & 1 C aquabitur , & radix cft , hoc cft 1 C aquabitur 8 ; fitque t 
R ; 1 .Numeri enim 172 8>& radix cubica eft 1 2 , numeri 2 1 6 cft 6 . 

Si 1 C aquetur 512, fit 1 R, 8, & 1 C aquabitur-—- ; fitque 1 R -j-,hoc eft 
1 C aquabitur |8, fitque 1R1, 

Plurimum vexat animum operantis numerorum afymmctria , quam is tamen e- 
uitare ftudet beneficio fymmctrica climadifmi ; cft autem hac operatio fpccies 
quadam afccnfus clima&ici; cft autem regularis, cum vtraque pars aquationis du- 
catur quadratice , vel cubice » hoc cft clima&ice attollitur; quadratica , ctim qua- 
dratice, cubica cum cubice, &c. coque ordine deinceps, fecundum potcftatum 
gradus . Quod in hac pragmatia contingit , 

Proponatur a' — b pl. a aquari R z fol.folido . Si hanc aquationem ab afym- 
mctria, qua laborat, liberare velimus; quandoquidem afymmetria eft in planitie; 
propterea funt omnia quadratice multiplicanda . Quadratum autem ab a' — b pl. 
a,efta‘ b pl.pl. a* — 2 b pl. a 4 . Sed quadratum ex Jjt z fol.fol. , cft z fol, fol., 
ergo erit aquatio huiufmodi a‘ f b pl.pl. a* — 2 b pl. a’ ^ z fol.folido . 

Hac vero numeris perfpicua fient, 1 C — 2 R aquetur p» 1200. Quadrentur 
omnia, & fiet aquatio huiufmodi 1 C.J.4Q_4Q % Qz: 1200 ; quarcducetur 
ad hanc 1 C C 4 R — 4QQ2 1200 . 

Huius cquationis radix cft 12, quadratum, radicis, de qua quaritur. 

Hac declarari poflunt hoc pa«fto. Si 1 R valor cft £ ia , cubus valebit pt 1728; 
& 2 R valebunt ^48. Si a pi 1728 auferamus Re 48, remanebit 1200 . Etenim-, • 
communis diuifor eft 12, qui diuidens 1728, facit quotientem .^.4; diuidens 48, 
facit quotientem 4, horum latera funt iz, & 2 , quorum differentia 'ft 10 , cuius 
quadratum cft 100, quo dudto in 12, communem diuiforem , producitur 1200, 
cuius radix eft p 1 1200, qua eft differentia inter pj 1728, & Pf 48. 

Si 1 C — 2 R aquetur Rt 3 . Quadrentur omnia , & fiet 1 C f 4 R — 4 Q ~ 3. 
Huius aquationis radix eft 3 , nimirum quadratum quafita radicis ; fit ob id*quc- 
fita radix p* 3, & ita eft; fiquidem fi 1 R ? valet pt 3; vtique 1 C valebit pt 27 , & 

2 R, valebunt pi 12, differentia inter pt 27, &pt 1 2, cft pj 3,6: hoc quantum ad pri- 
mam aquationem. Ad aliam, quod attinet. Si 1 R valet 3, 1 C valebit 27 , & 4 
R, valebunt 12 ; quorpm fumma cft 39, & 4 Q valebunt 3 6; differentia vero in- 
ter 39, & 36 cft 3 . 

Proponatur a' — Pt C b fol.fol. a , aquari z folido , & fit aquaiitas expurgan- 
da ab afymmctria, qua ipfa laborat, eft h?c autem nempe afymmctria in foliditatcfpcr 
ea,qu? proponuntur, adhibita ractathcfi, fa&oque parabolifmo; ‘-1^1 aquabitur Rt 
C b fol.folido. Omnia cubice ducantur; * — 1— i . j •* ■ « . ■ - * ^ <■ g( j ua bitur b 

folido 
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fol i d o f olido Omnib us dudli-s in a' , & fecundum Artem ordinatis a’ 32 fol.' 

a‘ t3 z fol.to/. — bfoJ.fol. a‘xquabitnr z fo.fol.folido. 

SixC — 9iCi8R xquetur 6, Se 1 C — 1 8 Q >§* 90 R xquabitur 21 6\ fitque 

1 R cubus radicis quxfitx. Etenim li 1 R valor eft 12 f certe 1 C valebit 
1728, & 18 Q valebunr 2592. Demum 90 R valebunt 1080, at vero ad 1728» 
addito 1080, fiet lumina 2808, a qua fi auferatur 2592 ; & remanebit 216. 

Si * C — $ C 18 R xquetur 6, adhibita metathcfi xquabitur jfc C 18, 
vtraque xquationis pars cubice ducatur, & quidem illa ^‘cubice du&a facit hoc 
produttum .i^fivero cubice ducatur Jfc C 18, fiet 18; vtraque 

pars ducatur in 1 C» & fiet 1 C C C - 18 C C f 108 C — 216 ~ 18 C; qux 
fi ordinetur, ad hanc reuocabitur iCCC-i8CC|9oCq 216, atque de- 
mum 1 C _ 18 Q 90 R xquabitur 216, 

Cxtcrum oportet cautum efle Artificem in hac pratjmatia , quando fcilicct ae- 
quationes ad altilfimos gradus afeendunt , non enim fine magno errandi periculo 
perfici poteft; quod etiam in prima huius Operis parte, nos adnotauimus. 

Quoniam vero plurimdm obeft refolutioni nimia elatio potcftatis; opportunum 
propterea videbatur difficultati aliquo prxfidio occurrere , huiufmodi quidem eft 
clima&ica paraplcrofis, nempe fcalare fupplcmcntum, eftque fpccics quxdam irre- 
gularis dcfccnfus ; hac autem induftria quadratoquadraticas xquationes ad quadra- 
ticas per medium cubicarum a radice plana, imo etiam cubocubicas, & exinde per 
binos alternos gradus climadticos, deprimere licet. 

Quo vero patto hxc perficienda fint, paucis aperiemus. 

Proponatur a* b fol. a xquari z planoplano. Oporteat autem hanc per me- 
dium cubicx xquationis a radice plana ad quadraticam deprimere. 

Quoniam igitur a 4 b fol. a xquatur z planoplano ; per antithcfin a’ xquabitur 

2 planoplano — b fol. a, vtrique parti xquationis addarur a’ e‘ t— j- c 4 , &hoc 
eft illud fupplcmcntum , quod clima&ica paraplcrofis importat ,• ergo V a’ c* | 

c 4 xquabitur z pl.pl. — b fol. a a* e* — j— e 4 . Diuidantur omnia fubqua- 
dratice; & illic orietur a* ^ c*, fi enim a* t -j- c*, ducatur (in fc quadraticC*, 

producetur a 4 f a* e* f — j— e 4 . At vero ad a 4 , fuerunt addita in fupplcmcntum, duo 
illa plancplana a* e*, & e 4 ,quxalioquin deficiebat a canonica quadrati gene- 
fi inftituta a duabus radicibus planis. Quod fi altera xqualitatis pars , nempe z 
pl.pl. — b fol. a t a 1 c’ f — j— e 4 fubquadratice diuidi portet, quotiens emergens 
xquaretur a’ t —r~ e’ .* Propterea opus eft effingere quadratum a radice plana.. , 
cui altera illa xqualitatis pars commode portu comparari , vt ei denique radici 
plan? xquetur a* t -77 c*. Quod ergo quadratum effingimus cfto abs — ca, 


"Exemplum 
ad idem . 


Rur/ut txdf 
explicantur t- 
xemplit . 
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Proponitur a. 
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* Si enim qua 
drata /nuta- 
qualia , ctinm 
latera aqua, 
lia erunt . 


uuwua, w. v, j ep e. «. .njuuuiiui u lui.iui, 1LUIUIUC41 dUlilll C tllt 

& -rr —da xquabitur a* d*, & ordinata squalitate fecundum Artem. „ 

jtda xquabitur d' . 

Hucufquc dc squatione cataphatica ; fi ver& extfterit 'apophatica j vt fi a 4 — b 
fol. a gquetur z planoplano . Radix plana effingendi quadrati ftatuctur e a 

comparanda ipfi a’ — f- c*. 

Quod in xqualitate negata inuerse conuertcndo, & fub contraria affe&ionisno* 
ta arguendo, contingit. 

A 4 t bfol. a squeturz pl.pl. »& —• _ c a xquetur a’ t -f- c* , Oftendendum 
eft e‘ ^ 4 z pl.pl. e‘ cquari b fol. 2 . Quoniam enim a 4 4. b fol. a squatur z pl. 


/ f ac c 4"”- 'j* a * ■ 

e‘ a* — b fol. a squabitur z pl.pl. _ b fol. a ♦$, a‘ e’ «|* c 4 , Sc ' i -~ xqua- 

bitur z pl.pl, t — j- e 4 ; quamobrem b fol. 2 xquabitur 4 z pl.pl. e’ t c 1 . 

Si a 4 — b fol. a xquetur z pl.plano ex hypothcfi» quod — _ -f- c* sque- 

tur 


Cum aquatio 
fuerit negata 
inuerja 

Demonfiratio 
fuprsd, Horum 
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tur a* — c a , & c‘ 4 z pl.pl. c’ xquxtur b fol. 2 Innotclcat autem e cfle J , & 
a' f d a xquabitur i — d r . 

jejuni» «u» Si bfol.a — aequetur zpl.pl.ex hypothcfi,quod -7— c* — xquetur e a — a*,& 

c ‘ — 4 2 pl-pl.c' xquetur b fol.2.Innotefcatccffed,& da — a’ xquabitur -7— d* — 
d * . Ita etiam hoc artificio xqualitatem quadratoquadrati affeci fub cubo per mc- 

dium cubica; radicem habentis planam» ad quadraticam deprimere licet . Vt fi a* 
♦I* 2 b a' xquetur z planoplano. 

Infupcr xqualitas quadratoquadrati affc&i tam fub latere quam quadrato per 
medium cubice radicem habentis planam , ad quadraticam deprimitur . Vt fi a* t 
* S pl. a‘ 4 * b fol- a squetur z pl.plauo, de quibus confulcndus Vieta,- multa e- 
nim dicenda hac in re , vt & in exteris fupere flent > fed opus nimium excrelceret 
quare breuitati Audentes ea cogimur fllcntio prxtcrerie. 

Dt Supcrcft differendum de methodo, qua xquationes cubicx deprimuntur ad qua- 

draticas a radice folida, vt initio monuimus; diciturquc duplicata hypoffafis. 
dum. Si itaque hac tranfmutatione cubum affedum fub latere affirmate ad quadratum, 

g uom'd,ns[ rat jj ccm folidam habens, idemque affedura reducere lit iniun&um , fic procc- 

tnutllur futui , , * * 

uffiffui/uti». dendum. 

Proponatur a’ 4 * 3 b pl. a xquari 2 z fol.fitque propofitum facere, quodiniun- 
gitur, c’ 4» a e xquetur b pl., igitur b pl. ex huiuimodi conftitutione intclhgen- 
dum eft reftangulum fubduobus lateribus, quorum minus eft e, maius autem a. 
Quoniam veto e' 4« a c fupponitur xquari b pl. proptcrca a c xquabitur b plano 

— e’, atque adeo ^—‘equjbiturajproptcrea 

quabitur 2 z fol. Omnibus vero dudis per c', & fecundum Artem difpofitis , c cu- 
biquadratum 4 * 2 2 l°l* e ’ v c l ua t > itur b planicubo. Sic autem h$c demonftrabimus, 
fupponamus a' 4* 3 b pl. a aquari 2 z fol., & c* *$♦ a e aquari b pl. Si autem i- 
niun&um offendere e‘f 2 z fol. c' xquari b plano 3 . Quoniam igitur e* 4* a c x- 
quatur b plano, propterea a e xquabitur b pl. — c‘; atque adeo a aquabitur iilfi?; 
ergo, & eorum cubi xquales erunt, quare a' xquabitur .* fl i-i > i l - i v*' > t , ' , »-»' i ac 
proinde a' % 3 b pL a xquabitur ^ lii.* , Nanu, 

— xquiualct 3 b pl. a, xqualia verd fi xqualibus addantur, orta funt 
Sequlia . Atque adeo 2 2 fol. xquabitur v t L 4^ % Nara 

a' 4* 3 b pl. a xquabatur 2 z folido . Omnibus du&is in c' , & 2 z fol. c' xqua- 
bitur b pl. 3 — 3 b* e* 4* 3 b pl. e* — c‘ 4» 3 b pl. 2 c’ — 3. b pl. c\- ac proin- 
de; e‘ 4. 2 z fol. c' xquabitur b pl. 3 ,- eadem enim horaogenca affefta lignis \ , & 

— fe mutuo interimunt . 

Quod fi a' 4. 3 b pl. a xquetur 2 z fol. ex hypothefi , quod c’ a e xquetur b 

pl. , & e* — 2 z fol. c' xquabitur b pl. 3 . 

Prxterca fi a' — 3 b pl. a xquetur 2 z fol. cx hypothefi , quod ac c’ xque- 

tur b pl. , cedat autem b pl. 3 , cedat inquam z fol. 2, & 2 z fol. e' - c* xquabi- 
tur b pl. 3 . 

r> ^ Licet etiam hac eadem rranfmurationis fpecie illud abfolucre , nimirum cubum 

/muuudMhu affe&um fub latere negate ad quadratum fub radice folida negatum de plano redu- 
'od.m cere ; fi tamen cubus c triente cocfficicntis affciSionis cedat lolidi comparationis 
“* * fubquadruploquadrato ; quamobrem . 

Si a' — 3 b pl. a xquetur 2 z fol., fitque perficiendum , quod iniungitur , & a c 

— c xquetur b pl.» tunc enim b pL iuxta huiufmodi aquationis conffitutioucm in- 
j)i hittmfuii telligitur rc^tangulum fub duobus lateribus, quorum fiuc maius, fiuc minus eft c; 

fumma vcr ° eft a 5 ita< l uc arquabitur a . Nec diflimili ratiocinatione ab ea , 
ttm /ir hriu 9 ua fuperius vfi fumus , concludemus +±> m 1 - zsi _ «±i<jLr_i k -!Li; x . 

tisommittii . quabitur 2 z fol. Omnibus vero du&is in e', & 2 z Ifol. c' — c cubiquadrato cqua- 
Qutm,do <• bitur b planicubo . 1 T 

furatur , vt De his confulcndus Vieta, multa quidem fupereflent dicenda, fed ftudio breui- 
tctftiau<jd> tatis prxftabit ommittcrc. 

* No . n rar ° cx P edit fic xquationes prxparare, vt fubgraduales coefficientcs , vel com- 
fim fr»f parationum homogcnca fint,qux prxfcribunturjproptcrca luuabit nonnulla fubijcercj 
trUuntur , vndchxcpragmatiainnotcfcat. Propo- 


frefnitur 

juuti* tutu* . 
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fr c peni tur tri 
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Proponatur a' b a‘ aequari z fol. Oporteat vero aequationem ita tranfmutarc» 
jyt affedio fit fub eodem gradu parodico» nempe quadrato , cadcmque retineatur 
affirmationis nota, cocfficiens tamen fubquadratica varietur ad libitum , caque fit 
d, fit autem vt b ad d; ita a ad e j ergo aquabitur a , & fecundum ea , qux 
proponuntur aquabitur z fol. Omnibus veri duitis in d' , & applica- f 

tis ad b' , neceflario e' 4* d e’ aequabitur ^ 4 ^; vnde dcmonftrandum eft .• Si fue- 
rit a' b a* ZZ z fol. , & ad arbitrium accepta fit d pro coefficientc ; fitque vt b 
ad d, ita a ad c; Oftendcndum eft inquam e' 4. d e* aequari . . 

Quoniam igitur eft vt b ad d,ita a ad e.proptcrea b e aequabitur d a.crgo ^'aquabitur a; Ilr * uM * m 
quamobrcm& eorum quadrata aequalia cruntjproptcrea -7 aquabitur a*; & eorutn 
cubi aquales erunt; ob id ^ equabitur a'. Quoniam vero a* aquabatur af- 
ficiens homogcncum erat b a* , ducatur b in , vt fiat : erat autem a* b 
a* ~ z fol.» propterea ^ aquabitur z fol. Omnibus verd duitis in d', 

& b' c' *|* b' d e* aquabitur z fol. d’ . Omnibus autem applicatis ad b' , & e' ♦$. d 
C* aquabitur -vp* • 

Numeris autem hac facile aptari poflunt . Supponamus 1 C «|* 6 Q aquari 896’ 
cuius radix eft 8 . Vt autem eft 6 , numerus quadratorum, ad 12, arbitrarium, ita ,™‘ r 
8, radicis pretium ad 16, erit propterea iC^izQ^ u ir£ i , cuius radix eft i6 t 
numerus quartus proportionalis, in fuprapofito analogifmo. 

Proponatur a* b‘ a vquari z folido. Sitquerranfmuranda aquatio , vt eodem Extm f luMMt 

gradu parodico retento , cademquc affeiiionis nota feruata, varietur cocfficiens pia- ' ,Hm ’ 
num lublatcrale.itaut illud fit d* i fit igitur vt b*add*, itaa‘adc*; atque adeo vt 
b ad d , ita a , ad c ; ergo -V- aquabitur a . 

Quamobrcm fecundum ea, qua proponuntur - 4 ~ aquabitur z folido . 

Omnibus autem duitis in d', & per b'diuifis c* ; — d* e aquabitur — . 

1 C 4 R aquetur 480, cuius radix eft 8 , vt 2 , numeri radicum radix , ad 3 , 'Nimniu*. 

arbitrarium; ita 8, radix propofita aquationis ad 12; propterea 1 C — 9 Raqua- 
bitur Jdio , cuius radix eft 12, numerus quartus proportionalis in fuprapofito ana- 
logifmo ; eft autem 9, quadratum cx 3 ; &c. 

Caute procedendum tamen , quia fape accidit fubduitionem fieri non poflo; Csu*u 
vnde Problema determinatione eget. 

Proponatur a* b pl. a aquari z', & oporteat retento eodem gradu parodico, e:m _ 

& eadem atfeitionis nota, comparationis homogcncum variare , itaut illud fit d'. **- 

Fiat igitur, vt z addjita a ad c. Nam aquabitur a, quamobrem 4 ^ “iLXXuU 

aequabitur z* * omnibus autem in d' duitis , & per z' diuifis , & c' jeqiu- 

bitur d 1 . 

Si 1 C +J* 38 R squetur 21 6, cuius radix eft 4 ; fiat autem vt 6 , latus cubicum 
numeri 216, ad 12, arbitrarium, ita 4, radix aquationis propofita, ad 8, erit 1 C ™ ,x t“*- 
R feu 152 R aqualis 1728, cuius aquationis radix eft 8 , quartus propor- 
tionalis in fuprapofito analogifmos. De hac autem tranfmutationis fpccie paulo in- 
fra fermo redibit . 

Numeros decimarum plerumque nos in aquationibus defideramus , vt fcilicet 
illi, quos in his adhibemus, in decimarum numeros tranfmutcntur. Et quia de nu- r,/ dteimmi 
neris agitur i liberum eft fpccicm adhibere» cui alia comparata homogenea noru W*w*"»* 
fint, propterea quod numeri vel aiiu, vel potentia homogenci funti cum vnitas na- w * 
tura fimrlitudinem largiatur. 

Proponatur a‘ a b aquari z. Supponamus d aquari 10 , vel 100 , &c. Sup- x xmpiM». 
ponamus deinde e aquari a d ; oftendcndum eft e* c b d aquari z d*. Quoniam 

enim ad aquature, ergo -J— aquabitur a ; quare eorum quadrata aqualia erunt,- ob 
id xquabitur a*; ergo aquabiturab; propterea a’ f ab aquabitur 

; ergo cum a' fab aquaretur z , fequitur ~~ aquari z , ac ob id om- 

nibus duitis in d‘, & c’ f c b d aquabitur z d*. 

Proponatur r Q f 1 2 R ZS $4» cuius radix eft 4 . Supponamus 1 A aquari 10 Nimtrht». 
R, & 1 A Q f 120 A aquabitur 6400 . Et ita res fc habet , nam cum 1 R valeat ^ tx i Uc *- 
a, propterea io R valebunt 40» cumque 1 A > aquetur 40* vtique x A Q^ aqua- 
bitur 
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bitur 1600, at fi 1 A xquatur 40 , certe 120 A, valebunt 4800, quo addito ad 
1600, fit 6400, nempe numerus alter cum quo inftituitur comparatio. 

Nec dilfimiliter. Si a' _ a* b a f > xquetur z . Supponamus c aquaria d, & 
concludemus c 1 — c* b d f c f d* xquari z d*. 

Et quia Plurimx funt aquationes, quarum reduttio minus ben& praeceptis conti- 
netur. quoniam carum obeft anomalia , qux eoufque porrigitur quo folertis Artifi- 
cis induftria; pr^cipuas tamen perpendere haud mediocriter prodeft, quas apud Vic- 
tam videndas relinquimus. Vc 

Si a' — a b* a xquetur b' , & a’ — b a aequabitur b' . Infuper fi 2 b’ a — a' ae- 
quetur b' , & a’ t b a aequabitur b’ , & ita de reliquis , quas cuique apud pr?cita- 
tum Au&orem cernere licet. 

Cum autem hic de aequationum rcdu&ione differatur, magnique momenti fit, 
pr$fcrtim in Geometricis aquationes alticris ordinis ad cubicas, in quibus fecundus 
terminus dccft, reuocarc; non pigebit propterca hic nonnihil immorari» modum- 
que tradere, quo huiufmodi aequationum rcdu&io perficiatur, praecipui ad cura, 
quem explicuit modum ingenioli (fimus Cartefius; adic&ia ijs , qua? nox vbcrioris, 
& clarioris quoque do&rinx ratio pofcere videbatur. 

Primum autem differendum occurrit de multiplici xquationum radice. 

Illud cft igitur animaduerfione fummopere dignum in aquatione quacunque tot 
diucrfas radices dari poffe.quoripfa dimenfiones habet, quamobrem fi nos fuppo- 
namus a, aquari duabus vnitatibus, atque adeo quod idem cft a — a ZT o» hoc 
autem multiplicemus per a — 3 u o, produdtum vero ducamus in a — 4 zz o, 
cum produ&um ex illa priori multiplicatione (it a' - 5 a f 6 Z o, fit vt fi hoc 
multiplicetur per a — 4, producatur a' — 9 a* 26 a — 24 — o, quod fi mul- 
tiplicetur per a — 5 — 0 producetur quidem a’ — 14 a' f 71 a’ 154 a f 110 

” o . Et quidem fi a’ — 5 a o, ducatur in a — 4, producetur » vt dixi- 

mus a' — 9 a'^ 1 5 a — 24 ZZ o, huius porrd xquationis radices funt 2, 
3 > 4 * 

Si vero a' — 9 a‘ >$+ 26 a — 24 z: o, ducatur in a — j , xquatio fit vt dixi- 
mus a* — 14 a' t 7 l a * — »54 a t uo zz o. Huius vero xquationis radices erunt 
3 • 3 > 4 » 5 • Prior autem illa xquatio produ&a a* — j a | ^ — o, propterca quod 
duas dimenfiones habet, ob id duplicem radicem fortitur ; quoniam autem ifta a' 
^—9 a * t 36 a — 24 ~ o , tres habet dimenfiones , tres quocjuc radices obtinet» 
ita quia a* — »4 a ' t 7 1 a ’ — 1 54 a +f* noZ o, quatuor obtinet dimenfiones, 
quaruor etiam radices habet. Itaque xquationis iftius a* — 5 a 6 ZZ o, dux 
erunt radices, nimirum 2 , & 3 ,• deinde iftius a' 9 a* t 26 a _ 24 ZZ o, tres ra- 

dices erunt videlicet 2,3,4; huius autem a 4 _ 14 a' t 71 a ‘ — 1643 t 120 z: o, 
quatuor h$ radices erunt 2, 3,4, 5. 

Quod fi deinde a 4 — 14 a' *f« 71 a* -- j 34 a «J. 120 z: o nos multiplicemus per 
* — 6, producetur a’ — 20 a 4 f 155 a’ — 580 a* t »0440 a — 720 ZZ o , cuius 
aquationis quinque funt radices 2, 3, 4, 5, 6, pro numero filicct dimenfionum 
ciufdcm; Vt autem qu? hatftenus a nobis ditta funt luculentias appareant» non e- 
rit abs re vnum, vel alterum exemplum numeris explicare. Dicebamus xquatio- 
nis illius a’ — 5 a 6 zz o, clTc quidem radices 2 , & 3 . Quoniam igitur radix 
C ^i V < I uat * raturo 'P ,1US erit 4, cui li addatur 6, fit 10; at ver6 fi radix cft 2, 5 a, 
valebunt io ; quamobrem fi 10 , fubrrahatur aio» remanebit o . Item fi radix cft 
3 cius quadratum erit 9. tui fi addideris 6, fiet 15; at vero fi radixeft3 ,53, va- 
lebunt 1 5 , quo dempto ex 15, remenet o . Deinde alterius xquationis a' — 9 a* f 
36 a ; — 24 — o, dicebamus cfle tres radices, puta 2, 3, 5 . 

Si radix cft 2, cius cubus eft 8, & 26 a, valebunt 52, quo addito ad 8, fit 60, 
at vero 9 a* , valebunt 36, quo fubtra<fto ex 60, remanebit 24 , a quo fi fubduxe- 
ris 24, remanebit o; & ita de duabus alijs radicibus 3, & 4 ; neque di (fi m ili modo 
in rchquis xquationibus periculum fieri poterit ad maiorem veritatis illuftra- 
tioncm . 

Et ita hxc xquatio amphibola 40 a — a* ZZ 204, fcu quod idem cft a' — 40 a 

* 204 
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, 2o 4 — °> omnifqucconfimilis, duplicem habens radicem, per multiplicationem 
fimilem procedentibus generatur . Huius porro arquarionis radices funt 6 , & 34. 

Si itaque fupponamusa — 34 , atquari o, & a — 6, itidem xquari o» & inter haec 
inftituatur multiplicatio, producetur a‘ _ 40 a 204 =: o. 

Item fi fit arquatio 50 a — ■ a* z; 336 , fcu quod idem cft a’ — jo a 33 ^ rr^nmr <• 
S o, genita erit ex multiplicatione a - 43 ,pcra _ 8, funt enim huius arquatio- 
nis radices 8, & 42, Si igitur fupponamus a — 43 , aequari o , quemadmodum a 
— 8, cquari itidem o» in ihtutaniultiplicanone» producetur a*— 50 a 33 6ZZ o. quiri /ur. 

Et ita de ahjs conlimihbus huius generis aquationibus intelligendum cft. 

Non cft parui lacienda talfar radicis indagatio; propterea quod eius cognitio plu- DtfalJurtJi 
riminn iof cruic ad radices veras inueniendas; fiquidem fallis radicibus cognitis x- «'**" ^/li- 
quationes, diuifionis ope, citra difficultatem ad pauciores dimenfiones reuocaripof- nh,T ' 
lunt; ex quibus deinde radices verariuxta Artis praecepta eruuntur . Hae porro falfae 
radices lunt nihilo minores; quod eucnict,cum nos verbi gratia lupponimus a,dc- 
lignarc dcfc&um quantitatis alicuius a nihilo; adeo vt inter a» & nihilum aequatio 
non contingat > nili a libi aliquam quantitatem adfcifcat. Supponamus igitur a, ta- 
lem elfc defedtum, & vt atque tur o» requirat 4 . Si itaque multiplicemus a' — 5 a 
o, per a 4 , producetur a’ — 1 a 1 — 14 a 34 — o . Huius porro 
cquationis.iuxta numerum dimcnlionuiplius, erunt quidem tres radices, ex quibus nimi 
rum 2 > & 3, hoc cft dua: ex tribus , verae erunt , vna autem falfa , videlicet 4 j & 
ita cft, vt quilquc poterit experiri. Si vero nos fupponamus a* — 5 a 6 o, 

hanc vero aequationem ducamus in a ^ 5, producetur a' >9 a >{+ 30 ZZ o, & 

quidem huius aequationis tres erunt radices, nimirum a, 3 , & 5, dua: fcilicct ve- 
ra:, vna autem falfa . Verae autem funt 2 , & 3 , falfa autem 5 . Quod fi fit aequatio 
a' — 9 a' 26 u — 24 — o, & hanc multiplicemus per a 5 , fiet aequatio a* , - v .t 

— 4 2' — 19 a* f 106 a — 130 r: o; huius autem aequationis , vt quatuor cft di- 
menlionum, ita quatuor radices exiftunr, nimirumz»3, 4, 5, quarum tres, fcilicct a, 

3 , & 4, verae funt, alia vero, puta j, falfa eft; quoniam autem idem de reliquis in- 
telligi poteft; non erit, cur alia exempla nos afferamus in medium. At vero quoniam 
aequatio plurcs radices admittens, per ipfarum multiplicationem conftituitur ; que- 
nudmodum ex hactenus explicatis cuique facile eft intelligere; inde fit, vt aequa- 
tiones huiufmodi per illas radices diuifionem fubeant. 

Si quidpiam enim eft per aliqua duo inuicem multiplicata conftitutum; illud idem «• 

per alterutrum diuidi poterit; faCtaque diuifione neccllario alterum emerget ;quod 
enim multiplicatione componitur, diuifione refoluitur. Quoniam autem huiufmodi /}, lw ,rur. 
diuifio ad aequationis dimenfiones minuendas conducit; praeftabit hac de re fer- 
monem inftitucre. - 

Parabolifmus , fiue diuifio aquationis plures radices continentis per binomium_. 
inftituitur, quod nimirum compofitum cft ex incognita quantitate, minus valorc, fcu 
pretio alicuius ex veris radicibus, quaecunque fit illa: vel plus valore alicuius ex 
fallis. Huiufmodi autem diuifione dimenfiones eius diminuuntur; atque adeo inno- 
tefeit arquatio fimplex; vt ad extremum incognita quantitas, cognita cuadatr Ad 
huius autem dottrinx explicationem, fupponamus aequationem illam fuperius alla- 
tam, nimirum a* — 4 a' — 19 a’ 106 a — 120 ZZ o; haec arquatio diuidi poteft 
per a — 2, pera — 3, per a — 4, & per a it* 5. Ita etiam fi fit arquatio. : 
a' — b a 1 b c a — bed ^ o. -> 

— C tjicd. 1 .: . . y - > r. __ 

— d ^bd, : . 1. , < j 

Hoceftacubusminusb,minusc,minusd,)maquadratumplusb inc,plus c in d, 
plus b in dj in a, nunus b in c in d , arqualis o . Diuifio poterit inftitui per a W b 

— o,pcra — c ~ o, per a — d ZZ o . Vides igitur, quopafto diuifionem fubcat 
aequatio . 

At verd fi ex aduerfo arquatio diuifionem non patiatur perbinomium, ccrftan* 


cx quantitate incognita plus, vel minus certa alia quadam quantitate; id plane ar- 
gumento eft, quantitatem hanc non cfte realcm alicuius c radicibus aequationis pro- 


P<* 


polit*. 
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Pofitx . Quamobrem fi foret xquatio vt fupra ; illa quidem diuidi poffet : per a 
a per a -3 , per a _ 4; atque demum per a 4M • At vero nullo modo per a, 
plus, vel minus alia quantitate quacunque. Cum igitur res fic fc habeat , 1 

d U m erit huius aequationis non alias tilc radices pi arter lUas qua nimirum 

3" 4, & 5, quarum tres priores a, 3. & 4. vera: lunt, pofter.or autem 5, nimirum 

&l lti quoque aquatio altera fupcmis allata diuidi quidem poteft per-i-b=o. 
uer a _ o, per a _ d = o , fed non per a plus, vel minus aliqua alia quan- 
utate, vnde" proptcrca conltal huius aquationis radices ede »« ummod “ c ‘ “j 

liem f. fit , aquatio a- - .4 a' * V -54 » * **• V -!? 8 o 

radices vera.putaa , } , 4. 5 . & turius fi fi. aquatio a' _ ao +1» -5»o 
a- t .Odi a 720 ~ o, erunt radices vera: 2, 3, 4, 5 * « 6 / lta S uc 11 a — 9 * 

* ad ai a 4 = o 7 multiplicc.ur per a - 5 = o, fit aquatio a' _ .4 a' t 7 * 

* Mi a t ito - , cuius radices vera funt a , 3 , 4. 5 i quod fi rurfus produflum 
iltud multiplicetur per a _ « = o.fiet aquatio huiulmodi a' _ ao a t . J 5 > - 
ago a* + ,044 a - 720 - O, cuius radices verx funt a , 3, 4, 5 > &d » vt d | cc 
bamus. Illud Lem eft obferuandum quod fi luperiond,aa *q“a.m a - 4 a - 
10 a* + 1 06 a — 120 - o, multiplicata fuilTct per a — 6 - o, prouemflet aequa 
iotftl °1|° a' + Fa' - aao a' _ 7> t . * 7 >. = » ! cuius atquacioms ra- 

dix non effet <s,- Si igitur xquatio aliqua , qualis illa, nimirum a' 9 a 1 4 * a 
_ 24 - o, multiplicetur per quantitatem ignotam plus quantitateriiquaidemde 
produftum quidem ducatur in quantitatem ignotam minus al, q ua alia 
hxc alia quantitas non erit vera illius xquation.s radix, qux per talem multiplica- 

U °Sirer P d eidem illa fuperior xquatio a' — b a* 4. bc* — b c d ^ o , multiplicaretur 

d «J*bd 


per a f 


Ullt 


o, fieret xquatio a'-ba'«J*bci‘-b c da 

— c 4«cd 4.bcf 

— d *b d 4* c d f 
4« f -bf 4* b d f 

. .. -cf 

_d f 


— b c d f U o . 


Hae aauatu Hxc autem xquatio ex fupradiAa multiplicatione produ&a diuidi poteft per a 
frtdaXa iwJ _|j- o , per a — c “ o , pera — d 13 o, & per a 4* f — °* At non per a, 
ta,/ut,id,u> pi U s V el minus aliqua alia quantitate . . . ,. , r 

f Rebus autam fic fc habentibus illud perfpicuum eft , per huiufmodi d.uifioncs ip- 

fas dimenGones diminui; atque aded poftremilm innotefeere fimplicem aequationem; 
vt indfc cognofcatur incognita quantitas. Proindi fi fit xquatio huiulmodi a — 4 
a' _ 19 a’ 4 » 106 a — 120 ZZ o ; caquc diuidatur per a — 5, orietur aequatio 1 • 

a a* 4» »6 a 24 zi o , qux fi rurfus diuidatur per a — 4 , prouenict aquatio 

g* ra| 633 o,qu? fi rurfus diuidatur per a — ofita— a. Quodenimfupercmcit 

multiplicatio; illud idem refoluit diuiho . Huius autem xquationis poltremx radi- 
ces funt a, 3, 4, 5» quatuor nimirum, quia quatuor dimenfiones habet; illa vero a 
9 a* 4* 2 b a 24— o» tres dimenfiones habet ; proptcrca tres quoque radi- 

ces obtinet, nimirum 2, 3, 4; ficut illius fuperioris , quatuor erant 2, 3,4» 5 • * 
quoniam a* — 5 a t ^ — °» duas dimenfiones habet, duas quoque continet radi- 
ces a ,& 3 . Diminuuntur itaque dimenfiones, vt fupra diftum eft , beneficio diuihoms . 


•3* 
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f 1 j' 
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a -4 


*— 4 a’ 4* 20 a — . 24 
a 1 — 5 a’ 4» 6 a 

‘ 1 “ * 

a’ _ 9 a* 4* 26 a — 24 — o 
L . • a — $ 

— 5 a ' «|» 45 a 1 _ 130 a 4* 120 
a’ _ 9 a' «I* 26 a‘ _ 24 a 

a* 14 a 1 4* 71 a* — 154 a 4. 120 ~ o 

a — 6 

— 6 a 4 4* 84 a’ _ 426 a* «f 924 a — 720 
a’ — 14 a 4 4. 71 a» - 154 a* ^ 120 a 

a’ 20 a’ 4« 155 a’ — 580 a; 4* 1044 a — 720 z: o 
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Si vero hxc diuidatur per a — d orietur a’ — b a — c a % b c Z o, qux qui- 
dem aequatio duarum eft dimenfionum. Hxc porro fi rurfus diuidatur per a ~ c, 
fiet xquatio a — b ~ o, vel fi diuidatur per a _ b, fiet a — c ZZ o . Hoc itaque 
diuifionis praefidio aequationes habentes plures, ac plures dimenfiones diminuuntur» 
cfficiunturquc poteftatisdcprelfioris>vna cum fuis parodicis gradibus. Ht quidem- 
aequatio illa a' — 9 a* 26 a _ 24 ~ o, fi diuidatur per a _ 4, reducetur ad il- 
lam a* _ 5 a 6 ZZ o > quae fi diuidatur per a — 3 , reducetur ad hanc a — a 
z: o, 

Ita quoque ?quatio illa a'-ba' ^bca' — bcda—bcdfz o.qu^, qua- 

— c •$* c d «f» b c f 

— d «|* b d •{* c d f 

f — b f 4. b d f 

— c f 
-df 

tuor dimenfiones habet; fi diuidatur per a »$<• f zz o* rcuocabitur ad hanc quxni- 
a 1 - ba’^bca-bcd2 Q 

— c *f* c d 

— d •$» b d 

mirum trium eft dimenfionum > qua rurfus diuifa per a — d Z o prodibit a* — b a 

— c 

♦f* b c zz o, qu? duarum eft dimenfionum i qua quidem diuifa poftrcmura per a 
-cz o, oritur a-b z o. 

His autem obferuatis facile depre- 
hendemus in aequatione habente plu- 
res radices, fecundi termimini quanti- 
tatem aqualem clTe fumm? omnium ra- 
dicum ; atque eriam quantitatem co- 
gnitam tertij termini xquari aggregato 
prod udorum ex fingulis binis, quemad- 
modum quantitatem cognitam quarti 
termini xquari aggregaro produdo- 
rum ex fingulis terminis; atque demum 
quantitatem vltimi termini xquari pro- 
dudo cx omnibus illis. Itd quidem per- 
fpicuum eft in adiunda xquationetrium 
dimenfionum, ac proinde habente tres 
radices, qu$ fuum ortum habuit cx mul- 
tiplicatione a b , per a _ c , & eius 
produdi a* _ca_ba*J+bcz: o, 
per a _ d; funt enim iftius xquationis, 
qu? proucnit tres radices , nimirum b, 
c,d, ex quibus componitur fecundus 
xquationis terminus, fiuc quantitas fe- 
cundi termini; eft enim hcc.lcilicet— b; 

— c 
_ d 

Ita etiam quantitas tertij termini aqua- 
lis eft aggregato productorum cx fingulis 
binis; eft enim tertij termini quantitas 



a* — ca — ba^bcZ o 
a — d 

— da’4«cda«J»bda — b c d 
a'_ca , _ba , »J. bea 

a’ - ba’ *$4bca_bcd — o 

— c *i* c d 

— d b d 

a-iZ Q 
a-jZ o 


0 « 


- 3 

a‘ — a a 


a’ _ 5 a 6 z: o 
a — 4Z o 


_ 4 a* 20 a — 24 zz o 
a 1 _ 5 a' 6 a 
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*b c.conftat aurem hoc effe aggregatum produftorum ex fingulis binis radici* 
c d 
V b d 

bus; At verb quartus terminus, fcu ipfa quantitas cognita quarti termini eftbcd 
d, ac proinde aqualis aggregato productorum ex fingulis ternis. 

Ita pariter in aquatione illa a' — 9 a* *|* 26 a _ 24 ~ o,- cernere licet huius 
enim aquationis tres funt radices 2 , 3 , Sc 4 , liquet autem fecundi termini quan- 
titatem effe 9; numerum equalem aggregato trium radicum 2, 3. Sc 4; confiat prap- ,xfiiuxtur. 
tcrca fi ducatur 2, in 3,, fieri 6, fi vero 3, in 4» fieri 12, fi demum 2, in 4, fieri 
8 , at vero 6, 1 2 , & 8 » fi fimul addantur fit 26, quantitas tertij termini; qua: proin- 
de fit ex fingulis binis radicibus. At vero fi ducatur 2 » in 3 , fit 6 , quo duCto in_, 

4, fit 24, quantitas quarti termini fa<fta quidem ex fingulis ternis radicibus. 

Propterea fit aquatio a' _ 15 a’ t 74 a _ 120 ZZ o, cuius tres funt radices 4, 

5, 6, quarum fumma cft 15, nimirum quantitas fecundi termini , at vero fi ducatur 
4, in 5. fit 20) & (i ducatur 5, in 6, fit 30, fi demum 4» in 6, fit 24, horum au- 
tem fumma eft 74, nimirum quantitas tertij termini . Pratcrea fi ducatur 4, in 5, 
fit 20, fi 20 multiplicetur per <J, fit 120, quantitas nimirum quarti termini» quafac- 
Cla eft ex fingulis ternis, vt patet, radicibus. 

Infuper fit aquatio a' _ 48 a’ *f. 7523- 3840 zZ o; Huius aequationis tres r c 7 ,Z’!Zm 
funt radices, 12, 16, Sc 20. Manifeftum cft autem quantitatem, fecundi termini Mmnfi*» 
nimirum 48, clfe aggregatum trium fupradiCtarum radicum; deinde numerum 752 , ,ui V /**"”• 
quantitatem filicct tertij termini fieri ex fingulis binis radicibus , vt conftat ; fi c- 
nim ducatur 12, in 1 6, fit numerus 192, fi vero 16, ducatur in 20, fit numerus 
320, fi 12, ducatur in 20, fit 240; ex his porro fimul additis conlurgit numerus 
752; Demum numerus 3840, hoc eft quantitas quarti termini fit ex fingulis ternis 
ii eniin multiplicetur 20, per 12, fit 240, hoc vero produ&um fi multiplicetur per 
16, fit 3840, vt pcrfpicuura cft. 

Supponamus iterum a’ — 4 a' _ 19 a‘ +J* io5 a — 120 ZZ o. Huius aquationis Fr, t ,K!,ur 
radices funt 2,3, 4, & — 5, quj quidem fquatio fic ordinari debet, quemadmo- 
dum hic cernere licet a 4 — 19 a' — 120" 43' 106 a, *««. 

Quod fi placet per fpecies aquationem exhibere, illud quidem facillimum cft , erit 
autem hoc modo a* «$• b c a* — b c d f ^ «pba^beda. Illius enim aqua- 
«J*cd q» c — bcf 

q* b d q, d — cdf 

- b f •' Z f _ b d f 

— C f 

— d f 

tionis radices videlicet 2, 3, 4, & — 5, defignat? intclligcntur per q» b, t c.td, 

Sc — f. Vbi quantitas ignota a, pares habens dimenfiones, vnam conftituit aqua- 
tionis partem reliqua autem aliam. 

Concludendum eft igitur, vt fupra dicebamus in aquatione plurcs radices haben- 
te; quantitatem cognitam fecundi termini, aqualem effe fumma omnium radicum , 

& quantitatem cognitam tertij termini , «qualem clfc fumma produ&orum ex fin- 
gulis binis, & quantitatem cognitam quarti termini cfte aqualem fumma produc- 
torum cx fingulis ternis, at vero quantitatem cognitam vltimi termini, fiucvltiinum 
terminum ipfum , aqualem effe produ&o cx omnibus . 

De numero radicum reliquum eft, vt verba faciamus. Sc inquiramus quot verx» * r: * kymr "^ 
Sc quot falf* radices in aquatione ipfa reperiantur. Illud igitur pra oculisdiligen- rj; „, % 
rer habendum cft, toc nimirum radices veras in aquatione haberi pofte quot figno- 
rum t, Sc — , variationes contingunt . Tot vero faifas exiftere qnot vicibus ibidem 
deprehenduntur duo figna q», vel duofigna — fe mutuo confcquentia . Hac tamen 
intelligi debent de aquationibus illis , qua cx fuis radicibus inter fc multiplicatis 
deducuntur; alioquin optime fi. ri poterit, vt in aquatione non fint tot radices, 
quot incognita quantitas dimenfiones habet, neque tot vera , quot in aquatione 
ipfa variationes lignorum f, Sc — , contingunt, aut tocfalfx , quot vicibus depre- 
hendere • 
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hendere liccr duo illa figna t vel duo figna — /c inuicera fcquentia. Ita plane fi 
hic impoffibilis iquatio a‘ — ,4 3 t 5 — o, multiplicetur per a — 2" o, produ- 
cetur iquatio a' — 6 a* t 13 a — 10 — o. Hcc certe produdla non erit cx multi- 
plicatione trium radicum; quantumuis igitur in catres radices veri concipiantur; 
nihilominus vna tantum cx illis rcalis c/t , nimirum 2 , reliqui autem imaginari^, 
fcu tales quarum valor mcntc comprehcndi non poteft. 

Redeamus vnde difceffimus. Erat iquatio fuperius allata f a’ — 4 a' — 19 a* 
t 106 a — 120 — o. Quoniam igitur poft t a’, /equitur — 4 a‘, qui cft vna va- 
riatio figni 4*> in fignum — , &in/upcr poit — 192*. /equitur t 106 a quemad- 
modum poft t to 6 a, /ub/equitur — 120, ac proinde dui alii variationes contin- 
gunt lignorum & — ; proinde tres effe radices admittendas veras in fupradi&a 
iquationc colligimus ;vnam autem effefalfam, eo quod duo figna — terminorum 4 
a', & 19 a 1 , fc inuicem fcquuntur. 

Sunt porro fupradi&e iquationis radices veri 2, 3, & 4. Si fupponamusenim 
radicem effe 2 , iquatio /labii, vt vides a 4 — 43' — 192* iot> a — 120 — o 
l6 — 32 — 7^ 4* 212— 120“ o. 

Si fupponamus effe 3, ftabit hoc modo a 4 — 42' — 19 a* f 10 6 a — 120 — o, 
81 — 108 — 171 4+318 — 120 ^ o. Si vero fupponamus cfle 4, ftabit hoc pa- 
#0 a 4 — 4 a ! — 19 a’ t 106 a — 120 — 0.256—256 — 304 1424-120— o. 

Vna vero radix erit falfa puta 5. Qui autem ha&enus diximus intclligcnda^ 
iunt tam dc iquationibus in quibus nullus terminus dccft > /cd completi /unt ; 
quam dc illis, qui incomplete dici poffunr,co quod in ipfis aliquis terminus defideretur. 
Supponamus itaq;cf r _n — o,intelligi debet in hac iquationc cfle q_, vel affec- 
tum figno f> vel /igno — , ii fuerit affedtum /igno t» erunt dui fal/i radices , & 
vna vera; fi autem affe&um fuerit figno — , erunt tres radices veri . 

. In prima iquationc quoniam c , & iupponuntur affici figno f, proinde erit 
radix vna falfa. Quia vero r, /upponuntur eodem affici figno , erit alia radix 
falfa; Hoc autem conftat ex prgeeptis hac de re fupra traditis. Quia de- 
mum r, & n, fupponuntur affici diuerfimode, nempe r, figno t > & n figno — , 
proinde erit radix vna vera. Si vero ojifficiatur figno quoniam c, affc&us fup- 
ponitur figno t at c^figno _ proinde ent radix vna vera. 

Quia vero <0 & r, afficiuntur; illud quidem figno — , hic autem figno f» crital- 
tera radix vera. Quia demum r, affici lupponitur figno t » & s, figno — proindfc 
erit tertia radix vcra;quamobrcm in hac luppofita iquationc tres radices vere erunt. 

Supponamus c' iquari c _ b e, fcu vt alij faciunt c' — — bc t c. Oportet au- 
rem iquationem hunc in modum concipere c' o e’ 4* b e — c — o. At vero 
Prrinit t(i fupponamus primo o c 1 , affici figno •{♦»*& erit e’ 4* o e* 4* b e — c — o » & ita 
propter terminos f e', & o e*, eodem figno affedlos, erit vna radix fal/a; & itaob 
terminos 4 * o c*, & | b c, eodem affcdlos figno vna erit falfa radix. Demum prop- 
ter terminos f b c, & — c, diucrfis notis affc&os, vna erit radix vera. Si vcr6 
nos fupponam o e', fecundum terminum affedium effe figno — , erit propter termi- 
nos 4< c', & _ o e' , varijs fignis affettos, erit inquam radix vna vera ; & propter 
terminos _ o e*, & 4. b c, qui varijs fignis afficiuntur , erit etiam alia radix ve- 
ra . Poftremo, propter f b c, & — c, erit alia vera. 

Quoniam autem fupponendo fecundum terminum affeftum figno alterutro , 
aut — , certi fumus nihil in propofita iquationc murari poffe. Vt cognofcamus 
multiplicationem , qua propofita iquatio produda fuit oportet carum radices in- 
ter fc conferre. 

Supponamus o c* , terminum cfle affc&um figno 4* , 8 c erunt dui radices falfae 
vna autem vera. Supponamus deinde terminum illum effe affc&um figno — radi- 
ces tres veri erunt. Quare in illa falfa, furoptaver? iftius refpondct: quemadmo 
dum iterum accepta falfa ver? refpondct; vera demum veri confcntit. Inde firve 
hfc aquatio vnicam radicem habeat veram , atque rcalcm , quiquidem poffir ex- 
plicari. Alias autem radices immaginarias effe : ac proinde iquationem produc- 
tam originem non ducere a multiplicatione trium radicum , vt fupra dc alijs diclum 

fuit» 
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fuit i fcd potius per multiplicationem alicuius «quationis impoffibilts. 
bent ia radicibus falfis. , , a_. + bet C - o. 

nSERaars: r«- 

tioncm procreari non poifc multtpl.^at.ot^trtum rad.cum^ cft e , ^ „ 

Eodem pafto fi fuerit aquatio e' _ * >*» o e «j» e , icu 4 

C ' Conflat” aequationem propoCam otiti ex multiftottae trium 
tum du ? fintW vna autetn 

muemuntu^adtces htlfp, & vna^veta. ejcc^ b e , c _ „ . In priott fuppolKtone 

dus‘lun. vere radices, cum vna falfa. & 

falfa, itaut huiufmodi «quatio procreari poffit e multiplicatione 

quarum du? fint ver?, & vna falla. , , in vna & eadem xquatid- 

Fit autem iftarum radicum metamorphofis > a r 'liffimili auac verx e- 

„e radices omnes, qu* falfa funt euadant mj I Nec ^mfe, - dd&m ' to 

rant, cuadant falfa. Id autem fa -nutando (i gna , q n ' mcros pates 

fecundo, quarto, & fexto loco; & a ijs quoque °cis dengn «•£ pcr 

reperiuntur: Non mutatis rehqfus pum a b f J aquationem tffe, 

impares numeros defignatorum . Quamobremun PP ^ ■ trcs radl . 

vt Wa t ^ - 4 * - «9 a * ^ o - J JJJgf ^ 5 * v« fupcrids 

ces habet veras , nimirum i» 3 > * 4 » atqu . j - * «♦ j a a* 10 a’ — 

tione falfa erat; reliqu? autem, nimirum a . 3 » 4 » s , o6 a _ , ao - o tres 

^e^adiccsvems^fcilicet ^ W coni,.! « t + * " 4 

a « __ 19 a’ t 106 a — iao 1:0 
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l6 _32- 7 6t2I2-Il 0 - 0 _ 

f 81“ 108 —17 1 t 3 l8 — 120 — 
^256— 256— 3 ° 4 t 4 2 4 - 1 * 0 
- o. 

Confiat autem xquationcm- 
hanc produci ex illis tribus radi- 
cibus veris, Se altera falfa, vt 
manifefte confiat ex adiundo 
paradigmate. . 

Quemadmodum etiam perlpi- 

cuum«ft, xquationem hanc t a 4 
t 4 a' — 1 9 a* — 1 06 a — » *° 
o produci ex radice vna ve- 
ra , nimirum 5 » & tribus falfis 
* , 1 , & 4 , multiplicatis ad m- 
uicem , hoc cft quemadmodum 
fuperior xquatio producebatur 
ex quatuor radicibus inter lo 
multiplicatis, quarrm tres fune 
vere; puta 2,3, & 4, altera au- 
tem - falfa, nimirum 5 . Ita etiam 
& hxc producitur ex quatuor 
radicibus, multiplicatis ad inut- 
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a— 5 

a* * 


■>f» 2 3 — IO 

a* — j a 

a* — 3 a — io 

a 4 * 3 

3 a ‘ — 9 * — 3° 
a' — 3 3* — io a 

a' — 191— 30Z: o 
M* 4 = o 

43' — 76 a — 120 
»* — 19 a* — 30 a 


a* t 4 a' — 19 a* — 106 a — 120 ZZ o 
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cem , quarum vna cft vera , vi- 
delicet 5. 

Alix autem tres funt falfx,* 
puta 2, 3» & 4,quxin lupcrio- 
ri xquationc verx erant. 

Hxc porro nedum locum ha- 
be nt in xquationibus completis» 
fed etiam in incompletis, in qui- 
bus nimirum aliquis terminus, 
decft , atque delideratur cxijs, 
qui in imparibus locis exiftunc. 

Quamobrcm Ii fuerit xquatio a' 

— * 8 a— 24. Seu quod i- 

dem eft a' o a* t 8 a f 24 
ZZ o. Mutando figna|»& — fe- 
cundi , & quar.i lo^i in contra- 
ria , fiet xquat .0 a' ; o a‘ 1 8 

a. 24 ZZ o . biuca' zz * — 8 

a | 24- Illius autem cquationis 
radix eft a ZZ — 2 , iltius vero 
cft a ZZ 2 . Et quidem res itx^ 

(c habet; propterea quod fi nos 
fupponamus a' ZZ * — 8 a — 24, 

certfc huius aquationis radix erit — 2 . Si vero fupponamus efle a' ZZ * — 8 a *|» 
34, huius aquationis tadix erit 2. 

Pi xtcrca Iu xquatio a ' ZZ * — 1 o a — 276. Seu quod idem eft a' r A ’l ; o a' f 1 0 
a t 270 Z o , mutando ligna t » & — » fecundi » & quarti loci in fua contraria . 
Fiet xquatio a'r A n;o a’ f 10 a — 27 6 zz o,- fcu a' ZZ * — 10 a t 276. lftius 
autem radix eft a ~ 6; illius vero an — 6. Et ita cft; namque cubus ex 6 eft 
316, at vero fi a, valet 6 , vtique 10 a, valebunt 60 , quare cum afficiantur ligno 
— ; eft enim (quatio a' ZZ * — 1031276; proinde erit 216 f 60 n 27 6 • Idem 
eft enim dicere a' ZZ * — 10 a f 276, ac dicere a' t *o a ZZ 276 . Huic porro re- 
fpondet illa 216 f 60 zz 276. 

At verd fi prxfupponamus cubum ex _ 6, is erit — 216; modd Hio, numerum 
radicum nos multiplicemus per _ 6 , radicis valorem, fiet produftum, — 60, quo 
addito ipli numero — 216, fiet aggregatum — 276, a quo fi demantur — 60, fit 
refiduum — 216. Si enim eft xquatio, vt fupra a' ZZ * — 10 a — 276, & confide- 
remus valorem, fiuc pretium terminorum, fuppofita radice — 6, compcricmus rem 
fe habere , quemadmodum dicebamus. 

Radices incognitas xquationis propofitx polfumus cognita quantitate aliqua au- 
gere, vel minuere, idque etiam fuperius explicare tentauimus . Perficitur vero; fi 
in locum incogniti termini alter fubftituatur , qui quidem hac eadem quantitate* 
maior fit, vel minor , & is loco primi vbique fubrogetur . Quamobrem fi foret x- 
quatio illa a 4 _ 8 a' — 3 1 a’ | 298 a — 840 zz o , qux tres radices habet veras , 
videlicet 4, 5, & 6, fallam vero vnam, nempe 7. Si fiat fignorumtranfmutatio;tres 
illx radices euadent falfx , vna autem vera erit, nimirum 7 ; reuocabitur igitur ad 
hanc f a 4 1 8 a' — 31 a' — 398 a — 840 ZZ o. Huius xquationis radix vera eft 7. 
Oporteat autem radicem prxdi&am incognitam tamen, denotatam per a , oporteat 
inquam augere numero quinario. Subftituatur c , loco ipfius a , intclligcrc autem 
oportet quantitatem hanc defignatampere, quinario excedere quantitatem denota- 
tam per a, proinde c — 5 , xquabitur a , erit itaque illa quantitas hxc, nimirum c 

— atque tra&anda eft quemadmodum traftabacur a. 
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Huius autem aquationis radix eft ia, cum prius eflet 7, euafit verb 1 a, ob ad- 
ditionem numeri quinarij. Cacterum radicem cfle ia pcrlpicuum eft , quandoqui- 
dem quadratoquadratum ex 1 a, eft 3073 6 , huic fi addas 144, valorem duodecim 
radicum fiet fumma 20880 , 4 qua fi dcmpfcris 20736 , pretium duodecim cubo- 
rum, fiet refiduuro 144, 4 q»o?i fubtraxeris 144* P^mm vmus quadrari, nihil 

fCI Ou* de augenda radice diximus, dc diminuenda quoque poflunt intelligi . Qua- 
mobrem fi radicem ciufdcm aquationi» diminuere vellemus eodem numero quina- 
rio hunc in modum procedendum eflet . Fiat c t 5 — *• 

Cum autem fuperior ?qua- 
tio eflet huiufmodi a* 8 a* 

—— ^ 1 a' — 398 a — 840 m o. 

Oportet loco a 4 .* fubrogarc 
e*^2o ('<}• »Joc* * 500 
e 4* 62 5. Viteris procedendo 
oportet loco 8 a' » fuftituc- 
re 8c’t 1 ao e’ f 600 et 1000, 
nempe e' 4* 15 e* 4« 75 c t 
iaj, dudlum in 4* 8* Dein- 
de loco 31 a*, luftitui debet 
31 e* 4* 3 10 e — 775, nan- 
ti* c*4i ioe4» 25, duftum 
in — 31. Pofte4 loco 398 a, 
fubrogari debet 398 e 4* 

1990, nimirum e 4* 5, dudlura 
in —398,-fafta autem iuftitu- 
tionc , vt vides fiet 1 ?t infra . 
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5 c't 75 e*t 375 et d»J 
e* 4. 15 c' 4. 75 c* 4, 125 e 


e* «i* ao c' 4* 150 e * 4* 5oo e *b 62 5 =3 o 

c*4*aoe» 4. i5oc*4» 500 e 4* 62 5 
8 c' 4* 1 20 c’ 4* 600 c 4* 1000 
- 3* e‘— 3ioe- 775 
— 398 c — 1990 

i — 840 

e*t »8 e» t »39^39» c— 1980-0 

Huius autem aequationis radix eft a, vt quilibet poterit experiri. 

Cacterum «quatio ifta collc&a eft ope multiplicationis, & quatuor habet radices 
verasjnempe a , 4, 6 , & 10, loquor deatquatione hac,- nimirum a’ a 2 a' t 164 
a» — 488 a *f* 480 ~ o , h$c enim colligitur fi multiplicetur a — 2 per a _ 4 , 
deinde produftura a* — 6 a 4. 8 , multiplicetur per a — 6 , poftea produ&um a‘ 

u a' 4, 44 a — 48 , multiplicetur per a — 10, cx his enim multiplicationibus 

oritur «quatio illa a* — 22 a' 4. 164 a*— 488 a 4* 480 ZZ o. Rurfusfi multipli- 
cetur a 4* 2 — o, per a 4» 3 , fit a* 4* 5 a 4* 6, quod fi multiplicetur per a —4, 
fit producum a' 4* 1 a' — 14 a — 34 ZZ o, quod fi multiplicetur per a 4 * 6 , pro- 
ducetur hoc nimirum a 4 4. 7 a’ — 8 a* — 108 a — 144 zZ o. 

Hxc autem «quatio tres habet radices falfas puta a , 3 , & 6 , vnam autem ve- 
ram nimirum 4 quam poflumus arte fuperius explicata numero quocumque augere. 


. ♦ */. . «M f 

*T * — 3 4 


a— s 
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a — o 
a — 4^0 


— 4 a* 8 
a' — 2 a 


a' - 6 a 4 8 - o 
a - 6 


— 6 a* •$» 36 a — 48 
a’ - 6 a‘ 4 8 a 


a' — 11 a' 4 44 a - 481:0 
a — 10 


— 10 a' 4 no a’ — 440 a 480 
a 4 — 12 a* * 44 a‘ _ 48 a 


a 4 _ 22 a' 164 a* — 488 a 4« 480 ZZ o 


a 4 1 ^ ° 

343^0 


3 a 4* 6 
a'4:a 


a’ «f 5 a >4 6 
a — 4 


— 4 a* — 20 a — 24 
a’ 5 a* >{t 6 a 


a' 4. 1 a* — 14 a — 24 — o 

a^6 


6 a' 4* 6 a* — 84 a — 144 
a 4 4 1 a' - 14 a* — 24 a 


a* 4 7 a' _ 8 a' - 108 a — 144 =: o 


Illud autem filentio praetereundum non eft fcilicct falfas radices alicuius {quano- 
nis quantitate diminui, ea nimirum, qua radices ver* ciuldcm aequationis augentur: 
& contra tallas augeri ea quantitate , qua ver* diminuuntur . lolupcr tam veras , 
quam falfas prorfus cuanelcerc li quantitate iplis aequali diminuantur . Quod U pro- 
dicta quantitas illas fuperauerit exueris falfz , ve ex tallis vera: euadent. 

Supponamus aquationem clfc a 4 — 5 a’ _ 52 a’ t 3 5 6 a — - °» 51 u * ^ U -* 

dem aequatio tres habet radices veras, ncmp£ 2 , 5 » & 6 , vnam autem tu.lam ni- 
mirum 8 . Fa&a vero permutatione lignorum erit «quatio a 4 4* 5 a' — 5 a a> — 35 6 
a _ 480 ZZ o. Huius autem oquatioms radix vera eft 8, cum alie 2, 3 , & 4 , une 

falfx . 




Fsl/i ruditu 

M-ituim rmt» 
tituii «;<*•/,- 
tat * JttHlBM. 
r»di- 

tt > t/tr» «>»/- 
dtm r.u' tutar 


Ec 2 


Hanc 


Xxrmpli ix- 

flUAtll 


Xxflicxtimit 

tmtiauAli » 
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Hanc autem (i binario numero 
nos augere velimus; fumi debet e» 
loco iplius a, atque debemus intcl- 
ligcrc, quantitatem a.cxcellu a , lu- 
perari ab e , 'adeo vt e — 2 acue- 
tur a . Jiullituatur itaque e _ a , 
loco ipfius a , quemadmodum loco 
a' iubrogetur e* — 4 c 4 » quod 
clt quadratum ex e — 2 ; deinde lo- 
co a' luftituatur e’ _ 6 c’ 1 2 c 
— 8 » cubus nimirum ex c — 2 ; de- 
mum Jioco iplius a 4 fuftituatur e* 
__ 8 e' «$» »4 e* — ja c «J» 1 6 
e 4 — 8 c‘ 34 e* _ 3 a c «f* 1 6 
5 e* _ 30 e* 60 e — 4 ° 

52 e* ^ 208 c — 208 

_ 356 e* 7 12 

— 480 

e 4 _ 3 e' — 58 c‘ — 1 20 c * ^ o 


c — 1 
c — a 

— a c «|* 4 
e* — a e 


e’ — 4 c «J* 4 

c — » 


_ a c* * 8 c _ 8 

C — 4 c ‘ * 4 e 

e' — 6 t' «J* 1 2 c — 8 
c _ 2 

— 2 e' *|* t2 e' — 24 c «J» 1 6 
e 4 _ 6 e' «|» 1 2 e* _ 8 e 


e 4 — 8 c' «|* 24 e* — 32 e 16 


e — 10 
c * 3 

3 e _ 30 
c* — 10 c 

e* _ 7 e - 30 
c *4 

4 C* — 28 C — 120 
e' — 7 e* — 30 e 


Huius crquationis radix eft 10 ; 

& ita aufta eft numero binario ra- 
dix illa 8;eodcmque binario nume- 
ro diminuuntur radices ili? Falfa? 2, 

5,6; adeo vt 2 , euanefeat, & fiat 
o , & 5 , cuadat 3; Se 6 , cuadat 4. 

Dum igitur augetur binario radix 
vera ; binario quoque diminuitur 
quclibet ex Falfis; ac proinde radix 
vera huius aequationis erit 10; Fallas 
autem erunt 3, & 4. 

Idque euidenter colligitur ex a- 
diumtto paradigmate. Opere enim 
multiplicationis cognolcimus radi- 
ces illas 3.4, o, falfjs clTe,- vnam 
autem verain , nimirum 10. Quod 
de additione diximus; nempe dum 
vera radix augetur» Falfas diminui : 

illud etiam de diminutione intelligendum eft ; aded vt dum vera diminuitur, Falf* 
augeantur. Quamobrem asquatio il'a c* f 28 c' t 239 e* t 39 2 e ~~ 1980 IZ o, ra- 
dicem habet veram 2 ; dumque Fuit 7 radix illius xquatioms a 4 f 8 a' — 31 a' — 
398 a — 840 ~ o; diminuta numero quinario, habita eft radix 2 » pro c 4 t 28 e' f 
239 c ’ t 392 e — >980 ~ o; 8 c interim eiufdem atquacionis a 4 f 8 a' — 31 a* — 
398 a —840 ~ o» ladiccs Falfa?» quales funt 4, 5 , 6 , augentur eodem quinario; 
deo vt fint 9 , 10, 1 1 > huius atquatienis c 4 28 e' >{♦ 239 e* f 392 e — 1980 ZZ 
o , radices falf* idque ccrncrc licet in adiuntfo paradigmate. 


c' — 3 c* — 58 e — 120 
c «{* o 


c 4 — 3 c' — 58 e* — uoc* S o 
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-&qqiA 

-131 i: 

— o' l 

mOllaUjil 

i Liuu V 


Cui 


C — 2 ~ O 

ci i* 9 

9 e — 18 
C’ — 2 c 


c ” * 7 e - 
c * 

18 

10 

/0 e* »{* 70 e — 
' 7 c ’ — 18 c 

180 

X» »7 c* *f« 52 e — 

c «J* 

180 
1 1 


; *t 

ii.1 

iit- 

17 } 


1 1 c 1 «j* 187 e’ «|* 572 e — 1980 
c*«|» 17 e' *|* 52 c* — 180 c 


c* «|« 28 e' 4* c* *|« 392 e — 1980 « o 
Ita quoque fi huius .aquationis, puta f a 4 — 4 a' — 19 a' t 106 a — no m o, 
figna mutentur; fit xquatio f a 4 1 4 a' — 19 a* — 106 a — 120™ o. In hac autem 
vna tantum cft radix, & quidem vera nimirum 5, faliae vero lunt 2, 3, & 4, Si 
veram radicem 5, ternario dirainua »us, faciendo e t 3 ZZ a,&c‘f fi e t 9^ a*» 
fuftituendo hanc locoillius aequationis a 4 f 4 a' — 19 a* — io<S a — 120 ZZ o, 
iuftitucndo inquam hanc, qua; colligitur, vc patet cxadiun&o paradigmate. 
e 4 1 12 e' t 54 c' t 108 e t 81 
t 4 a' t 36 e’ f «08 e j 108 
— 19 c* — 1 14 e — 171 

— 106 c — 318 ,.j 

— 120 


hrftniitKT 
A JUAtlQ frefs- 

fit*. 


e 4 t 16 e' t 7« e* — 4 e — 4: 0 IT o 

Et huius aequationis radix vera erit 2 . Dum autem ternario illa radix vera 5 di- 
minuta fuit; lntenm falfx 2 , 3 , & 4, lunt eodem ternario au< 3 x ,* adeo vt huius a;* 
quationis falfx radices fiat j, 6, & 7, vt patet ex adiun&o paradigmate. 

e — 2 ~ o 
e* 5 


ExtlitMtit/u, 

fnUictorum 


5 c — 10 
e‘— 2 c 


Z} IV 


c'*$* 3 e — 10 
c*i »6 


6 c' 1 8 c — 60 

e'^ 3 e‘-ioe 


ttr-VlT 
1 ii js 
«VI a*i t 

. 


c‘ 9 c* «J* 8 e — 60 

e* 7 


7 c> .f. 63 c * * 5* <— 430 
c' 9 e' 4, 8 c‘ — 6 oc 


c 4 *£ 16 e' * 71 c* — 4 c — 420= o 


Modus 


M eJwmuti- 
di 

rnJintm— ad 

quid ttnan- 
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Modus iam explicatus mutandi valorem radicum ip fis non cognitis nobis fuppe- 
ditabit viam per quam incedere debeamus ad tollendum de medio fecundum ter- 
minum aquationis propofita:. Si igitur fit xquatio e 4 f 28 e' t 239 e* f 392 e — 
1980“ o. Oporteat huius xquatiunis fecundum terminum de medio tollere. 
Illius aquationis vera radix cft 2 . Diuidantur 28 per 4, propter quatuor diraenfio- 
nes termini e* , fit quotiens 7, fiat proinde u — 7“ e, & procedatur, vt infra; 
reperietur enim vera radix 9 , cum vera iam edet 1 . Debent igitur diminui verat 
radices, quantitate cognita fecundi termini, diuifa per numerum dimenfionum pri- 
mi; fi vnus ex hilcc duobus terminis affeCtus fit ligno f alter autem figno — . Vel 
etiam augendo illam quantitate eadem ,li nimirum vterque terminus eodem figao 
affectus extiterit. 

y • u-7 R 

u — 7 


— 7 u + 49 
u* — 7 u 


u’ — 14 u 49 Q 
u-7 


— 7 u* «f 98 u — 343 
u 1 — 14 u’ *$* 49 u 
- 

u' — 21 u* 1 47 u — 343 C 

u — 7 . J 

i 

— 7 u' 147 u* — 1029 u 2401 
u 4 — 21 u' «|* 147 u* — 343 u 


u 4 — 38 u' *b 294 u* — 1372 u 2401 QQ 

y b 

u 4 — 28 u' *J* 294 u* — 1372 u **• 2401 
28 u' — 588 u 1 4116 u — 9604 
239 u’ — 3346 u «J» 11711 
392 u — 2744 



u « ♦ — jj u*— 210 u — 2 16 ~ o 



Huius autem xquationis radix cft 9. Erat enim vera illius aequationis radix 2 , 
& au&a cft uumero 7 > vnde fit > vt vera huius radix fit 9 , erant autem radices 
fal f* 9, 10, ni, JtaUx modo funt 2 , 3 , 4 , vt ex adiunCto paradigmate colligere 
licet . 

Z 21 - "J t 4: ijf: 
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u — 9 
u 4 1 2 


U 


1 u — 18 
u’ — 9 u 


7 — M 


U 1 


•7 u — 18 

« * 3 


3 u’— 21 u - J4 
u' — 7 u’ — 18 u 

u' — 4 39 u— 54 

u* 4 


4 u> — 1(5 U’ — I 56 U — 2 16 

u . — 4 u* — 39 u’- 54 “ 


i * — 55 u’ — 210 U — 216 M 0 


Ita quoque fi foret «quatio e* 4 * *d c ' 4 * 71 e* — 4 e - 420 ~ o. Diuifis 16 , UtMt9tu 
per 4, propter quatuor dimcnfiones huius termini e% prouenit quotiens 4. 5 i ita- j 
que fiat u — 4 S c,- ha procedendum erit , 


■t c z 
'* d i 

V*-» 

ii’d i 


u’ — id u' f 95 u’— 256 u t »5* 
t 16 U‘ - »9* u’ 1 7^8 u - 1024 
t 71 u*— 568 u t 113* 
— 4 U f 1 6 
— 420 

u* * — 25 u* — do u — 36 S o 


V • « - 
— ti cFc 


. u 




Erat autem illius fuperioris aequationis, filicet e* 4 * id e’ 71 e’ — 46 -- 420 
ZL o, erat inquam vera radix 2. Modo eft ,6 quandoquidem illa quaternario elt 

Falfx autem erant radices 5, 6» 7} Modo cruot tii>3> fiquidem ili* lunt fin- 
gulx quaternario diminut*. f >. s^mUM 

p Hoc totum cernere licet in adiua&o paradigmate. • - L «i»/»*#.#. 
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$ * u — 6 

- * V u 1 


St - 

r u 

f. 



u — 6 


te 

« ~ •!» 

u* - 

- 6 U 

0 1 

U 

^ — 

\ 

• "'l! 

u*- 

-5 u — 6 

r 

e 

'H ‘1 





U *f 2 

ft 

- ii 

IC 


2 U* — 

10 U — 12 




U’ — 5 U* — 

6 U 

V 

*-~u 


u' — 3 u* <**» 

16 U — 12 

I' 





u *3 

jyi 1 


'3 

u' — 

9 u* — 

48 U — 36 


u 4 

— 3 

u' — 

16 u* — 

12 u 


u 4 

* _ 

25 u' 

— 60 u • 

1 1 
•& 1 
11 1 

1 


Ita quoque fi foret aequatio a* — 2 b a' f ’ 

j. - - i: r- . ' ' , — 7 . 


t»! * 


rr% 


fecundum jeqiiatioms terminum non diffimiji anificio ~r "^°^ crcmUs 

fi «r ,co5 +■ b - 


h>i t u ‘u f 'u ii- 

11 4 * 2 bu’ * b* u’ -U— b' u 4 * : -l_ b 4 : 1 ^ 
— 2 b u' — 5 b' ii* — -lA. ki i,- u 

*b 2 b’ u* *f» ' a b c u JL b’ 

- c‘ u’ — 1 b e* u L_ b* e* 

1'. a b' u — 4 b‘ 

* - *£ ~ * s b 4 ' ' - 


&ita proccdendunu 
u 


Pro a 4 

Pro - abi' 
Pro *Jjt 2 b* a* 
Pro — e* a* 
Pro — 2 b‘ a 
Pro «J» b 4 


orf U' * *& -^-b* u* — b' u.»f* b^:J5 o ; i 

ila ont :-s-arrs.i^ ^iA-rcSi** f*J«: bf,c* t lia oboM ,x xif»aj «av ansupm uu ,0 ~ 

- ’ . tiius 

■n^l Uiul «,{Ii tn?biiirii) , f«t,i inrm abaM .i ,1 *oaibn jn*n maiai t}U-i 

tjg? ^ Val ° re .£ *» h >, i«*m va.« 
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V i i» 


• ^ 




u 4* 4- & 

U 4* — r - 1> 


U 


j- b u 4 * -j— b* 

u‘<|» v bu 

u' ^ b u v b* 
v b 

4 -bu' 4 t ~n b’ u * -|-b* 
U' 4» b u* ♦{* — j- b* u 

u' 4 » i -4-bu*4»-7 _ b , u4 4 4-b' 

u *J*-f b 


4 -bu' 4 » 4 - b’ u*«J»-f-b'u^,-^b’ 
U* 4|» i -f bu'4* 4~ b* u 1 4» 4- b' u 

u 4 +$♦ 2 b u' 4. -f- b* u‘ 4.4-b'u 4. 4 - b 4 
Scu u’ 4 » a b u', 4» 4- b; u‘ 44-h b; u 4. b. 4 


- 1 n > 
fr. i.;j 
onsF? 


,rvv~ 



c* a* ; proinde 2 b* — e* oportet multiplicare per u* t b u f b* . Quartus 
tem terminus erae ib'a, proinde multiplicari debet 2 b' per u | 4— b ; & < 


ao- 

I . . <f . , qui- 
dem per primam multiplicationem fit — 2 b u* _ 3 b 1 u* b* u j— b 4 . 

Per fecundam vero producitur *$* 2 b* u* 4 * a b' u — f— b* . Per tertiam au- 
tem producitur — e* u' — b c' u i- b' e*. Per quartam demum habetur —2 

b' u - b 4 . 


Ita quoque fi foret aequatio a 4 — 12 b a* 4 * b* a , - jy a ^ f>* _ 0 

• Diuidatur numerus 12 per 4, numerum dimenfionum huius termini a’ , & fiet 
quotiens 3 , Modo fiat u t 3 ^ a, & fubftituantur ea, qua: fubftitucnda funti re- 
periemus enim aequationem huiufmodi. 

u 4 * — 55 b* u* — 2ii b* u — 238 b 4 ^ o 
— c* u* — c* 6 b u — c* 9 b 4 


u 4 4* i2 b u' 4* 54 b 1 u* 4* 108 b'u 4» 81 b 4 
— 12 b u' — io8b* u' — 324 b’ u — 324 b 4 
4, b u* 4* 6 b' b* 

_c‘u'-c’6b u —e 4 9 b 4 
— b ! u — 3 b 4 
♦ b 4 


u* * — 55 b" u 1 — 21 1 b'u — 238 b 4 — o 
— c 4 u* — c'6bu — c‘pb‘ 


Pro a 4 

Pro 1 2 b a’ 
Pro 4. b' a* 

Pro e* a‘ 

Pro b' a * 

Pro 4* b‘ 


Ff 


Vel 
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TeiiiiurficS Vel etiam ciufdcm aquationis fecundum terminum dc medio tollemus diminucn- 
do quantitatem cognitam fccunditcrmini diuifam per numerum diraenfionum pri- 
mi vnaquaque radicum verarum it vnus ex hifce duobus terminis notatus fuctit 
figno 4. alter autem ligno _ . 

tferstunui* Diuidatur itaque 2 bper 4, vt habeatur quotiens — 4. b. Faciendo igitur — f- 
b — a z: u. feu b-u^ a, ita eft ordinanda aequatio. 


4* —Tr~ b 4 — — f" b' U 4* — f- b’ u' — 2 b U‘ 4 * U' 

— b* — p- b‘ u — 3 b 4 u’ *f* 2 b u' 

4* — r~ b 4 _ 2 b’ u 4» 2 b* u‘ 

— -7- b* c’ 4» b e 1 u — e* u 1 
_ b* 4* 2 b' u 

*b 4 


Pro 4 * a 4 
Pro — 2 b a* 
Pro 2 b* u’ 
Pro _ e 4 a* 
Pro _ 2 b 1 a 


4 » — ir b* 4 * b' u 4 * b* u 1 * U* ^ o 

w — p- b* c‘ 4« b c’ - e* 


Ita quoque fi fuerit aequatio a 4 — 6 a' f 2 a* — 74 a f 81 — o . Tolleretur fe- 
cundus terminus fupponendo a, aequari u 4 * 1 — f* • Hoc enim padlo > vt fupra 
diximus fiercr aequatio operando iuxta praecepta iam tradita »& aequatio foret huiuf- 
modi u 4 * — ti u’ — 75 u __ 10 ^ o. 

Si etiam foret aquatio a 4 _ 14 a‘ — 478 a’ — 686 a f 2401 ~ o . Tolleretur 
fecundus terminus iupponendo a zZ u | 3 -f— • Et operando fecundum Artenu 
fieret aequatio huiufmodi u 4 * — 551 — j- u* _ 4375 u — 6$o$ — o. 

_ , Ablatione fecundi termini poffunt aquationes limphciores non tranicendcntcs 

quadratura > facili negotio explicari adeo, vt earum radices itatim innotefeant . 
""" Ita plene fi foret aequatio u 1 _ b u : e' ; Vel u* — b u — c‘ ~ o . Diui- 
datur bper 2, defiet — f- b; ponatur autem u — a, fcuu:^ a f -4- b. Fiat 

autem operatio hunc in modum 


f reloljitur 4 ' 
quatio altera 
tuitu /rttidui 
urminui tcl ■> 
Indui ft i 


S.i quid /eii- 


vt vides 4 Quoniam igitur erat ae- 
quatio u* — b u — • C‘ IZ o ; pro- 
inde loco ipfius u*, fubftituatur f 
a* fba| — r-b\ & pro — b u» 
fubrogetur— b a— -f— a*,&pro 
~ c‘ j retineatur idem . Et qui- 
dem fic operando refultabic ae- 
quatio quemadmodum hic cernere 
licet; nimirum fiet aequatio huiuf- 
tnodi a 4 * — -4- b’ _ c‘ =; 
o; Vel a 1 rX -f- b 1 1 c‘; Cuius 
radix eft ifta IV ( ~~ b* f c *) 
S a . Vel a ~ — 9i f -f- b 1 
4 < c‘ ) . Quamobrem prioris ae- 
quationis u‘ — b u ZZ c‘, radix 
erit u “ -J- b 4* JJi ( b* 
te*;;. Siufc u n — 4- b — 54 
( - 4 - b* t C- 


a 4»-4-b 

a 4* -4- b 


4 * -f- b 


4 * -4-b' 


a‘ 4* b a 4* -4- b* 

a 4» -i- b 
_ b 


— b a _ -j— b* 

a* f b a f —f- b* 

— b a_ 4- b’ 

— e* 


a* * — 


b* — c* z: o 


ixf litati , Supponamus ad fupradi&onim maiorem declarationem trquationem eflo 

f ,. ,.or„m. j ltl j u f mo£ jj , ^ — iu “ 160 , Seu quod idem eft 1 q__ 12 r 160 ZZ 

Z?“ °' hc t l uidcm 1 k * cfto aqualis a 4*6, hoc eft vna prima radix aequalis fe- 


cunde 


CAPVTVIGESIMVMPR 1 MVM. 135 


eunda: plus 6 , numero emergente 
ex diuifionc 12 , numeri radicum 

{ >er 2 numerum dimentionum il- 
ius termini# 1 q; & fiat iubltitu- 
tio , vt vides, adeo, vt 4* a q_ 
12 a 4* $6 , fubftiruafur lo- 
co ipfius 1 deinde pro 
— 1 2 r fubftituatur — 1 2 a — 72 { 
demum retineatur idem — 160 , 
& fiet aequatio inter a , & 14 . 
Cumque poneremus a 6 > a> 
quari 1 r ; proinde ipfius 1 r pre- 
tium erit 20 ; quamobrc.ii Jllius 
aequationis « — 12 r — 

ZZ o, radix erit 20 . Vel erit a 
— — 14 i ac proinde r Z^ t 
14 , vel r ZZ d — 14 , vt dice- 
bamus. 

Tollitur etiam fecundus aqua- 
tionis terminus hunc in modum-.. 
5 it aquatio vt fupra u' — b. u — 
e’ — Q . Diuidaturb , per 3 , & 
fit bi Quamobrem fiat — ~~ 
b a z: u, & eius quadratum pu- 

ta — j— b* — b a 4* a> » fub- 
ttituatur loco ipfius u‘, propterca 

pro — b u fubrogetur b’ t 

b a , ac demum conftituaijur in ca-> 
dem aquatione idem terminus — 
c‘, & fiet aequatio — — ~ b' — e' 
* f a’ - o . 

Siue a> ~ b' f e’, erit au- 
tem radix huiufmodi . Ifc ( — j- 


b‘ t e* J ~ a, fiuca ~ — 1 >( , 
b : t c‘ J > ac proinde u, xquabitur 
— f-b — !*( -j- b’ f c'Jy Siue 
u , aquabitur -7- b f ( — j- 
b’ t e ' ) . Qua nos facile quidem 
numeris explicabimus. 

Supponamus aquationem ean- 
dem 1 qj — 12 r z^ ido r Siue 1 
qJZ 12 r — ido — o . Dicamus 
autem 6 — a, aequari 1 r; proinde 
quadratum ipfius erit 3 6 — 12 a 
7 a qj fubftitucndum pro 1 o.. la- 
lopcr ducamus 6 — a , in — 
u i & fiet — 72 «$• 12 a . At- 
que demum retento eodem nu- 
mero ido fiet xquatio . 

196 4? a Q_ZZ o ; Seu A 

— 196 » quare a, aequabitur 14* 
ac proindi cum diceremus 6 — a> 
jpquari 1 r ; ii ex hadienus didis rem 
explicemus; compcricmus a , aequa- 
ri i4iVel Aequari —i4,atq;adc6 1 r 
gquari 1 4. v cl 1 aequari df 14. 


* «J» 6 
a «J» 6 


6 A 36 
A 0.4* 6 A 


A Q -f 12 A f 3^ 


a 4* ^ 
— 12 


— 12 A — 72 


A 0 . 4 * 12 a 44 3d 
— 12 A — 72 

— xdo 


A Q.— I9d ZZ O 
A U.ZZ 19 d 

az: 14 

*6 


2« 


-r- b-a 
—f- b — a 


— -7- b a a* 
—i. b‘ _ — b a 
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r.!/. niiM Dicebamus fnpra bene fieri poi f e. vt falf* radices aequationis euadant ver», ne- 
dquMtienis r. que tamen verx falf$ fiant . In ci ius gratiam illud non cft filentio prxrcrcun- 
'‘ZXrZL dum, quod fcilicct dum verarum r.idicum valor augetur quantitate maiori aliqua 
ra di cc cx falfis; omnes radices vera* fcmper fien poifinti ade6 vt non interfint duo 
liena **, auc duo figna — , qua: nimruin fc inuiccm confcquantur. Praeterea , vc 
quantitas cognita tertij termini quadruo femiffis fecundi fit maior . Licet enim id 
fiat incognitis falfis radicibus; nihilo nmen fccius dc ipfarum magnitudine mdi- 
ciura ferri poteft; atque aliquam afliimere quantitatem haud cft difficile, quae 
ipfas in tantum, vel plus iuperet, quantum ad id requifitum cfle iudicatur, at- 

mauanuM. Radices alicuius aequationis quantumuis incognite , multiplicari diuidique pol- 
$um>> fimt per quamlibet cognitam quantitatem , Hoc autem fit fupponendo quantita- 
mii incerni /4 , tem incognitam, multiplicaram , vel diuifam per quantitatem illam , qux multipli- 
225 * care, vel diuidere debet radices ipfas ; fupponendo inquam alicui alteri xqualcra 
/untftrjwim cffc. Deinde vero multiplicando , ve.’ diuidendo cognitam quantitatem fecundi ter- 
iib.t coniti er hanc jpf am # q U? multiplicare , vel diuidere debet radices ; & per iplius 

quadratum , quantitatem reitij , & per ciufdem cubum quantitatem quarti j atque 
ita deinceps ad vltimum vfquc terminum procedendo. Hxc autem operatio vtilil- 
fima quidem eft;proptcre;iquod maxime conducit ad redudionem quantitatum-, 
fradarum ad integras, atque adeo ad hoc vt fradi numeri ad integros rcuoccotur; 
& etiam, vt furdi ad rationales redigamur. 

Supponamus xquationcin eflc huiufmodi a' — a’ 3 t -rr a _ yr-zr ~ ° 
Si altera defideretur xquatio, in qua quidem omnes termini per rationales numc- 
ros exprimantur . Oportet fupponr re c — a$ 3; deinde multiplicanda eftijt 3, quantitas 
in qu, emnh cognita fecundi termini ; qux quidem cft quoque 3 ; modo per 3 quadratum ip- 
f<r ^ us mu iciplicari debet quantitas tertij termini , qua: eft ; demum per cubum 
ciufdem, qualis cft 3 3 , fcii fc 27 ; multiplicari debet quantitas poftrcmi termi» 

frimsnt». ni , n emp£ - jrr » fiet cnim aequatio e 1 - 3 c' t -7- c — -j- ~ o. In qua 
termini funt omnes rationales . Rem autem fic fc habere patet ; Si namque Ut 3 * 
fecundus terminus, ducatur in Ifc 3 ; cui quidem dudo in a , fecimus aequalem c i 
fiet 3 pro fecundo termino; quaraobrctn erit c' — 3 e’ . At vero fi per 3 quadra- 
tum illius, multiplicetur — , tertius terminus; & producetur , atque erit c' — 
3 c* — —7- e * Idem eft cnim ducere -7- , in 3 , multiplicando a 6 per 3 , relido 
eodem denominatorc: ac eundem retinere numeratorem diuifo denominatore per 
3 . Modo ducamus -5- -57 ; in cubum ipfius 3 ; cubus cft 3 Ifc 3 fc£i »7, 
qua duda in 8 fit Jfe «728. Si vero ducatur ii 3 in 27, nt R 2187. At fi rcuoce- 
mus fradionem hanc ad minores terminos, fradio illa reducetur ad hanc 
hoc cft —7— ; erit itaque —7- , vltimus xquationis terminus,- ac proinde fiet ae- 
quatio e' — 3 e* f -7- c — —f- ZZ o. 

rrfpritum-j Sed hoc artificium declarare prxftabit vno, vel altero exemplo in numeris ra- 
*rfifoinn-j tionalibus . Efto igitur xquatio 1 c — 4 qj - 10 r — 132 zZ o, cuius cft radix 6 . 
“'mut ,X ' icamus itaque c, xquari 4 r; & fiat c 1 , loco ipfius 1 c ; deinde multiplicetur 4 , 
f «Mur. q Uant i tas cognita fecundi termini per 4 , & fiet 16 ; feribaturque — »6e* , pro fe- 
cundo termino; deinde fumatur 1 6, quadratum cx 4, atque ducatur in 10, quan- 
titatem cognitam tertij termini , & producetur | 1 60 c ; pro tertio termino ; mox 
autem cubice multiplicetur 4, vt fiat 64 , in quem ducatur 132 ; vt fiat 8448 ,- erit 
igitur xquatio c* — 16 c’t 160 c — 8448 ZZ o. 

Cum autem diceremus e, xquari 4 r , effetque radix 6 ; proinde c valebit 24; 
& ita 24, radix erit huius xquationis c' — 16 e' t i^o e — 8448 ZZ o; & ita cft, 
namque cubus cx 24, cft 13824, cui fi addatur 3840 , pretium numeri 160 c , fit 
17664, cui fi dematur 9216, pretium numeri 16 c*, fit rcfiduum8448; rede proin- 
de inftituitur operatio; Sc habetur xquatio c* — 16 c’^ 160 e — 8448 ZZ o . 
Aiuprefini- sit alia xquatio puta 1 c — 6 ojf 40 a — 800 ZZ o ; cuius radix eft 10 . Sup. 

p 0namus Cf xquari 6 r, ducatur 6, quantitas cognita fecundi termini in 6, fit 36; 
& erit c’ — 3 6 e*; deinde multiplicetur 6, in fc nempe quadratiefc, vtfiat 3 6, mox 

ducatur 
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ducatur 40, in 3 6, vt producatur 1440, atque adeo , fiat e* — 36e* 4* 1440 e , 
demum fumatur, cubus ipfius 6, nempe a 16» ducatur in 800 , vt fiat — 171800; f HfrMl nn*rA t 
quamobrem erit «quatio e' — 3 6 c*t 1440 e — 172800 ZZ o; huius autem radix 
erit 60; cum enim e, pofucrimus, xquari 6 r, radix vero valeret 10 ; confcqucn- 
ter 6 r, valebunt 60 ; atque adeo huius xquationis radix erit 60; cubus erit 2 16000; 

1440 e» valebunt 86400, additione fa<fta, habebitur 302400, a quo fi fubtrahatur 
129600, pretium ipfius 36e’, remanebit 172800, a quo fi auferatur 172800 ; re- 
manebit o . Itaque rcdfce inftituta cft operatio , quam etiam pofliimus exercere iiu. 
vno, vel alio exemplo, in quo reperiantur numeri irrationales i eadem enim regu- 
la eodem modo re£i£ femper colliget, quod intendimus. 

Sit rurfus «quatio a' — a’ ifc 24 f 12 a — 91 2 1 6^ o. Supponamus e > «qua- 
ri a Ut 24, deinde multiplicari debet Jfc 24, per 91 24, & fit 24 , feribatur itaque 
e' — 24 e‘ ; deinde quadratice multiplicetur ijt 24 » vt fiat produttum 24 > quod 
duci debet in 12, vt fiat 288, erit igitur e' — 24 e* t 288 e , demum cubice mul- 
tiplicetur 24, vt fiat productum 9i 13824; quo duCto in Jfc 2 16 , fit produCtum $ 

2985984, nempe 1728 , eft enim hic numerus quadratus , cum eius radix fic 
1728. Nunc erit aquatio ifta e’ — 24 c‘ | 288 e — 1728 zz o. Cum autem dice- 
remus e, aequari a ijt 24, & illius xquationis radix effec Jji 6 , confequenter a I5t 24 , 
valebit 144, nempe 12 , huius cubus cft 1728 , cui addi debet ob fignumf» 

3456, pretium ipfius 298 e, & fit 5184 , a quo fubtrahi debet 1728 , ob lignum-, 

— , & d refiduo 3456 , fubduci debet 3456, pretium quadratorum , puta 24 e*, 
nihil remanet ; quamobrem , reCle dicebamus operationem ad eum modum inftitui * 

Pollet etiam defiderari , vt loco illius fuprapofitx aequationis alia fubftituerc- 
tur,in qua omnes quantitates cognit? folis integris numeris exprimerentur ; id au- 
tem fit fupponendo u-je, multiplicando ver6 3 , per 3 , per 9 , & 7—.» 
per 27; net enim aequatio u' — 9 u‘ 4* 26 u — * 24 ZZ o. Huius autem aequationis 
radices funt 2,3,4; ^ us vcr ° erant 7 — » * » & ~r~ * Superioris autem erunc 

7 — R J* ; 9t 3 , 1 « 1 P* 3 . - 

Hxc autem nos longe melius intelligemus fupponentes aliquam xquationcnu. 

numeris exhibitam. Sit igitur a' — 6 a* 4* 3 — p a t~ — 0 • Si itaque loco . 

iftiusaliafubftituenda eft, in qua quantitates omnes cognitae folis integris numeris 



_ _ _ ’ » I • f w w * i 1 * . , - 

e* 4 * 80 'e — 19100 zz o. Huius autem aequationis radix eft 40 , vt vnulquilquc 
poterit experiri , . n — .. r 

Sit aequatio e' — 6 e’ *f» 3 — — e — 153 — o . Supponamus u , aequari 

6 e, & fiet aequatio u' — 36 u’ 4 * 114 u — 33120 ZZ o . Debet enim 6 , lecun- 
dus terminus duci in 6» vt fiat 36. pro fecundo termino nouae aequationis; Dcin- ' 

de 3 — j- , duci debet in 36 , quadratum ex 6 , vt fiat 1 14 ; demum 153 -i— , 
duci debet in 1 16 , cubum ex 6 , vt habeatur 33 110 ; & fiat aequatio u' 36 u* 

4* 114 u — 33120 ~ o. Huius autem aequationis radix eft 48 ; fi itaque diuida- 
fnus 48 , per 6 , innotefcce radix illius prioris aequationis. 

Quod fi «quatio illa fuperior fic fc habeat c‘ — 6 e‘ 4 * 3 -T" c — *S 3 — r~ g«w. /w. 
ZZ 0 , adeo vt fraftio illa — j- > ad minimos terminos fit redadta . Oportet 6 , fc- p,ri*r 
eundum terminum ducere in 3 , dcnominatoremfra&ionis.vc fiat 18, pro fecundo 
termino noux aequationis ; deinde 3 , duci debet in 9 > quadratum ex 3 , vt 

fiat ,8 _e_ , pro tertio termino; demum oportet ducere 153 — j- , in 27, cubum 
ex 3 , vt habeatur 4140 , erit igitur «quatio huiufmodi u' — 18 u* 4* 28 — u — 

4x40 — o . Iftius autem xquationis radix eft 24 , fi itaque hic numerus diuidatur 
per 3 ,*orictur quotiens 8 , & radix prioris xquationis . 

Illud infuper non ignorandum eft ; hoc nil aliud dfe.quara multiplicare termi- 

.. nM f,rminnr /nntiniia nrnnnrtinn,l,C ,nim Iit fflllltio. . ■ 1 1 . 

fintrtm *f«4 


nos xquationis per terminos continue proportionales. Si enim fit «quatio. 
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e’ - 6 e* * 3 c - 1 53 S o 
1.6 .36 . 216 

Liquido conftat dum fit multiplicatio, vt fupra dicebamus multiplicari terminos 
aquationis per terminos proportionales 1 . 6 . 3 6. 216. 

Ita etiam dum illa fuperior aquatio a' — 6 a* ^ 3 —j— a — -t~ — o; reduce- 
batur ad aliam hanc e' — 30 c‘ «J* 80 e' — 15200 , fit multiplicatio terminorum-» 
per numeros continue proportionales. 

a' - 6 a* 3 a — ~-o- 

1 . 5 , 25 . 125 ; 

Pratcrcundum tamen non cft , nimiriim qucrwadmodum aquationes ope multi» 
plicationis a fractionibus liberantur > de ad faciliores reducuntur , ita quoque ple- 
rumque beneficio diuifionis in faciliores tranimutari poffe ; fi Videlicet id lubee ob 

prolixos terminos,} qui iaborigfiorem aquationis explicationem reddunt. 

Vt fi foret aquatio a' — o a’ — 504 a — 86400 zz 0 . Diuidancur cius terraint 
per numeros propoitionales nimirum 1,6, 36:216. 

a’ — o a’ —.5043 — 86400^ o 
1 . 6 . 36 . 216 . 

Fiet enim aquario huiufmodi e* ~~ o e’ — 14 e — 400 ZZ o 

Illius autem aquationis radix erat 48: huius vero erit 8 , quandoquidem inftitu- 
ta cft diuifio per 6; fi igitur 8 , multiplicemus per 6 , quandoquidem inftituta fuit 
diuifio per 6, fiet 48, radix prioris xquationis. 

Huc lpcCt.it Homoeria opus iam fuperius explicatum. Vnde dicebamus. Si a* f 
aquetur z folido ex hypothefi quod d a fit e planum; etiam ex ijs > qua pro- 
ponuntur aquabitur z iolido; omnibufquc duCtis in d‘, & cpl.cub. 

b lol. d c pl. aquab.- z fol. d 1 , & ita de alijs qua lupra videri poflunt, vbi etiam 
& methodum alteram aperuimus. Ita pariter fi a‘ 4J4 — aquaretur ex hy- 
pothefi quod d a fit c planum, ex ijs qua proponuntur ; r *'' J * f '~- atquatur 

& omnibus applicaris ad d' fit e pl. cubus b fol. d c pl. ZZ z pl. pbd* Vi- 
de» qua? fupra de iiomoeria tjaCtantes, attulimus. 

Aduertendum autem circa ea, qua? ibi diximus» idem cfie ,J ^rr L ac cft 

~ t namque eft fraCtio cuius numerator b fol. e pl, , Se de- 
nominator d‘ fi per eandem quantitatem d multiplicetur , fic illi fraCtioni 

aequalis. 

Hac autem operatio conducit feliciter ad faciendam quantitatem cognitam a- 
Jicuius termini in aquatione alieni datae aequalem . Efto aequatio a’ * _ c* a 
d* ZZ o . Oporteat aq nationem inftitucrc » vt eius tertius terminus non fit c‘ , vt 
hic,fcd potius 3 b*. Supponamus c» aequari a modo autem feribendum eft 
c’*-jb‘oi^^3=: o.Hoc aurem fic intclligcndum cft. Si fupponamus 
e, aquari a sua?, fiue c, aquari Jfe .?» erit a z: -~r, , Se confcqucntcr a‘ ^ 
& a* ~ , qua lunt in aquatione lubftituenda i vt habeatur ttHst * 

— ~ | d' z: o, & per communem multipli», acionem ipfius 3 b' fy 3 , fiet e' c‘ * 
1 - 3 b’ c' e f 3 b' d' fy 3 ~ o ; & per diuilione k n ipfius e' » fiet c’ * — 3 b* c — 

fVr ft 3 S O. . 

Catorum declaranda funt fuperius diCta . Oportet aduertere idem clfc a — » 
ac eft pi 3 . Nam, vt id clarius appareat. Supponamus a t vakrc » deinde 
loco ipfius Rj 3 , accipiamus numerum rationalem , cumque tamquam irrationalem 
traCiemus. Sit igitur ii 4, Se quidem deprehendemus idem cfie a ^rr» * c 
£ 4- 

Supponamus b, valere 4, & e, valere 2, item a, valere 6. Iamconftat a 

idem 
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idem cffc quod numerus 64, nempe 4 b’, diaidatur per e’ , nimirum per 4 , vr fiatr 
1 6} cuius radix 4 , ducatur in a , nempe 6 > fiet enim 24 . At idem numerus pra- 
ucnit fi 4, nimirum b, ducatur in a > fcilicct 6 \ numcrufquc produCius 24 , diuida- 
tur per c, videlicet 2 , vt proucniat 12, quo du&o in Bt 4, nempe 2, proucnit24. 
Item fi fit a idem erit quod ~~ 9. Supponamus enim a , valere d, & b, 

valere 8 , cuius quadratum cft 64 > & c, valere 2 , emus quadratum cft 4 > duca- 
mus 64, in 9 , fit 5769 cft quidem numerus, fi diuidatur per 4 , quadrarum ipfius 
2 , fit quotiens 144, cuius radix cft 12, qua duda in 6, fit 72 > tantum habetur pro 
— rt 9, fiquidem b, valet 8 , & a, valet d> quare b a^alcbit 48 » quo dnufo 
perc, uempe 2 , fit 24 , quo dudo in 3 , nimirum radicem quadratam numeri 9 , 
iit 72 , vt prius . 

Caterum fi fit e “ a erit idem quod c ZJ -V - Jfc 3 > & erit a — & 

a’ “ ~ - , & a' — - p; 1 " . Qua: quidem fi in aquatione fubftituantur, habebitur a- 
quatio huiufmodi 7^^- * — vJet t d' “ o , & per communem multiplicationem 
ipfius 3 b' $ 3 , fiet e' e' * _ 3 b* e' c t 2 b’ d' £ 3 — o , & per communem di- 
diuifionem ipfius e*, fiet e' * _ 3 b 1 e — Ifc 3 ZZ o . 

Dicebamus autem a, aquari cum enim e, aquaretur -±r R 3, fcquitura, 
aquari quandoquidem fi fupponamus b, effe 4, & a , effe 5 , b a , erit 20 , 
quo diuifo per c, quam fuppono effe 2, fit quotiens 10 , quem duco in 6 , nume- 
rum ad libitum, quidem fuppofitum loco ipfius Jj: 3 , fit 60 pro c; modo fi c, nem- 
pe 2, ducatur in c, fcilicet do fit 120, quo diuifo per 4 , dudto in 6 , hoc cft per 
24, qui quidem numerus rcfpondct b pt 3 ; quemadmodum 120 refpondet c c , ne 
5 , pro a . 

Modo tra&andum fupercft de cubicarum aquationum rcdu&ione , cum Proble- 
ma planum eftiterit. Id autem affequemur primo liberata aquatione a numerorum 
fractionibus, & A numeris furdis fi qui intercefferint perpendendo ordinacim quan- 
titates omnes, qua abfquc fraCtionc terminum vltimum diuidere poflunt . Is enim 
peraCtis videndum cft , num aliqua ex ipfis iunCta cum quantitate incognita per 
notam t> vel — , binomium componere poffit a quo tota lumma diuidatur; id enim 
argumento erit problema planum cfle . Aut enim cognita quantitas huiufce bino- 
mij radix erit qu?fita: vel aquatio diuifa per binomium praditftum ad duas erit di- 
menfiones reuocata , cuius radix citrd difficultatem comparari poteft . 

Sit igitur aquatio e* _ 8 e* _ 124 e* — 64 — o . Obferuandum cft per quos 
numeros vltimus terminus 64 , diuidi poffit : reperiemus ad huiufccraodi diuifio- 
nem iftos idoneos effe 1 , 2 , 4, 8 , id , 32 , 64 . Quare examinando , ac perpen- 
dendo aquationem hanc, quam diximus num diuilioncm patiatur per aliquod ex 
his ibinomijs e* — 1 » vel e* 1 1 , item e* _ 2, &c. Comperiemus aquationem di- 
uid poffe per c‘ — 16; diuiiio autem hunc in modum inttituitur. 


Diuidatur «|* c* — 8 e* — 1240’— £4 
Perc’— id 3 * e* — 8 e 4 — 4 e’— 64 


— id e 4 — 128 e* 

— id c 4 — 128 e* 

o o 


-*4 I *4 

- 1 d 

— 128 e’ I |8 c* 


— i <5 e 4 | t 1 c* 


Fit autem quotiens f 1 e 4 f 8 e’ f 4. 

Hac vero diuifo tali pa&o perficitur. Sumatur initium ab vltimo termino —64; 
diuidatur igitur _ 64, per — id,& fit quotiens 1 4» conftitucndus ex parte quotientis 
multiplicetur +$♦ 4 per — 1 6 fitque — 64 , & per c* , fitque ♦$, 4 c‘ 
conftituendum fub diuidendo , vt vides affeCtum tamen nota — ( feribendum 
eft enim » femper fignum , vel — , plane contrarium illi quod multiplicatione 

produ- 
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producitur , fi volumus operationem addendo perficere ; Sin autem fcribatur > vt 
lcribi debet «J* , vel — 1 &c. )fafta additione, jpfius— 40’ ad — 1140' , fit — 128 
e*, quod diuidatur per — 16, vt fiat quotiens «$» 8 e’ , ducatur autem 4.8 e’, in 
fe’ , fit* — 8 e* , conftituaturiub — 8 c* , additione fafta, habebitur — 16 e 4 , quo 
diuifoper — 16, fit quotiens f 1 c 4 ,quodu<ftoin *J« e’, fit t 1 e< > fubtra&o ex e", 
nihil remanet, & ita adimpleta eft diuifio. Huius porro aequationis c*— 8c 4 — 1246* 
— 64 ZZ o, radix eft 16 . Aduertee 4 fumi pro cubo, &c. 


Sit a-quatid «|* e‘ _ 12 e 4 — 520 e' — 600 ~ o 
Diuidatur — c 4 — 18 c 4 — 20 e* «|» 600 

Per c‘ — 30 ' 

o — 30 c 4 — 540 e* o • J.’ 

' * — 30 e’ — 540 e’ 


o 


— 600 

— 30 


t 20 
«f* 18 e* 


— 540 c* I 

— 30 1 

— 30 e’ 1 *|* 1 t* 

-3° I 


Fit quotiens 1 c' >(♦ 18 e’ *Jno ^ o. 

Huius autem aequationis e 4 — 12 c 4 — 520 e* — 600 , «;adix eft 30. 


Sit tequatio ^c‘ — 30 c 4 — g6o e* — 2000 — O 
Diuidatur — c‘ — 20 c 4 — 40 e’ «|» 2000 

per e* — 50 

o — 50 e 4 — 1000 e* o 


— 2000 I *4° 

— 50 

— 1000 c’ | faoe* 

— 50 I 


■ ■ 1 ■ 

O O ^ ' 

Fit quotiens 1 e 4 ^ 20 e’ ^40 

Huius autem a:quationis c‘ — 30 e 4 — 960 c* — 2000 

r-50 c< 

-5° 

| * * c 4 

— °* 

-• ■> 1 

Radix eft 50, 

Sit arquatia c 4 32 e 4 — 380 c* — 400 ^ 0 * 

— 4 °o 1 

♦fr 4 ° 

Diuidatur — e' — 42 e 4 — 40 e' 4. 400 

— 10 | 



-410 c> 1 

❖ 42 c ’ 

per e’ — io 0 — 10 e 4 — 420 e’ 0 

— 10 1 


— 10 e 4 _ 420 e* 



— 10 c 4 I 




— 10 


Fit quotiens 1 c< *4* e’ *4<> 

Huius crquationis e* 3 2 e 4 — 380 C* — 400 ~ o . 

Radix eft 10. 
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l'c porro confiderandum occurrit , fuprapofitam diuifionem trifariam infiitui toffe , vel 
I ■ fubtrahendo , vel addendo ; vel partim fubtrahendo , & parttm addendo . Priut 
excmpIum,cumdiuideremus*c*-8 1*4«* - 64 *r e -x6* itant fieret quo- 

tiens ifp I e* 8 e' 4 , injlitnta eft parttm fubtrahendo , & parttm dtutdendo ,fub- 
tr ah endo, quia fer ibimus 64, afftdum nota — , qua reuer a prouenit ex multiplicatione^ 
& 4 per — 16 , vnde fub trahitur — 64 ex — 64,infuper fcribtmus e i affeftum noto . -* 
-4+ qua re vera prouenit ex multipltcatione 1$* 1 e' in e* , at veri 4 e' , ficri- 
bimus affeci ttm nota - , contraria tlli , qua alioquin prorfus multiplicatione produ- 
citur, fitqtte additio ipjius - 4 e' ad - 124 e' . Deinde fcribtmus 8 * » , afftSIum nota 
contraria illi , qua alioquin multiplicatione producitur , & fit addttto ipfius — 8 e 4 . Ita- 
que operatio ipfia fatta efi partim fubtrahendo , ^ parttm addendo . In tdem autem reci- 
dit : fi fiat omnino fubtrahendo ; nam fi loco — 4 e' ' > fcnbatur *4P*, inftitutafubtra£lto - 
ne ob notas affeff tonis contraria , prouenit — «8 **,»«• diffi militer , fi loco — 8 P 4 
fcnberemus t 8 p 4 , infittuta JubtraSlione , proucniet — e 4 , vt patet ex praceptis fupra- 
tr aditis. k»od fi omnino addendo fieri deberet ; pr//w* 64 ,fcrtbcmus ufifctfum nota 
(ontraria tlli , 4«-« multiplicatione producitur , «r dt finit liter de alijs > vnde fi abit hoc 
modo . Prafiat tamen infiituere ipfam operationem femper jub trahendo . 


U eunda qua 
dam circa /*• 
paditla . 


Diuidatur 

per e' — 16 — * 


8 ( 4 - 114 p* — 64 
8 p 4 — 4 p‘ 4* 64 


o — 16 p 4 — 118 p* o 
— 16P 4 — 128 P* 


-64 

— 16 

- 128 e 1 
— 16 I 
- 1 6? i * * r 
- 1* 


♦ 4 

*8 p- 


C ater a autem exempla ftfta funt femper addendo . 
Hac autem animaduertijfe iuuat ad maiorem fiupra- 
dt filorum explicationem . Superioris operationis com- 
probatio fic fe habet. Itaque huiufmodi operatio per- 
ficitur , vel partim fubtrahendo , & partim adden- 
do, vel fubtrahendo tantum , vel addendo tantum vt 
fupra explicatam fuit. 


- «*'f 8 p 1 ^ 4 

p*— 1 6 

— 16 e* — 128 p * — 64 
p* *$♦ 8 p 1 4 p' 

■ f - — 

p* — 8 c' — 124^ — 64 


1h idtm reli- 
dit fi cftratie 
fisi juturahe» 
de . 


Fraftat ir.fi>. 
tum eftraiie 
nlfimftr ftA 
trahende . 


liet papa». 
tiafeUlatfl 

addende . 


Diuidatur 
per c* - 4 


«fe* 4* 10 e 4 — 44 e’ — 48 z; 0 

-48 I 

* 1* 

— c* 14 c 4 — 12 e’ 48 

-4 1 



- 5 6 e* 

1 4* *4 c> 

0— 4 e* — 56 c* 0 

- 4 

1 

_ 40' — 56 e 



— — • 

-4 e 4 

l t» c ' 

0 0 

— 4 

1 


Huius aequationis e 4 10 c 4 — 44 c* — 48 ZZ o. 
Radix cft 4. 

Gg 


Diui- 
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Utc frMfmM- Diuidatur tc‘tb 4 c 4 — 2C’e 4 — b 4 (i‘tc 4 c' — b 4 — 2b*c* — b 4 c 4 j +$* 2 b* c’ c r 
"UtlZhn per e 1 — b*— c 4 ) f e‘ - b* e 4 _ e’ e 4 — 2 b»e 4 tc 4 e 4 _b 4 _ b 4 c 4 _b 4 c 4 1 ^ 2 b*c*c* 

f 2 b* e 4 — e* e 4 f b 4 c‘ — b 4 e’ *$<• b* c 4 e 4 

t 2 b’ e 4 _ e* e 4 1 b 4 e 4 b’ e' c* 

.t\~ \ . V. — • 

OOO o 


Quotiens t c 4 1 2 b* e* — e* e* t b 4 1 b* e* 


4.C 4 | «I* e 4 2 b* c 4 | 2 b’ e* _ c’ e 4 j — c e r 

♦fr C’ 




+$♦ b 4 c‘ 

❖ c 1 


♦f e 1 I «f. c* 

b 4 *|* b' c 1 e* [ b- e’ 

4 . e> | 


Shtrd 'ne- 
fas fufruiltl * 
tuiti t 


Huius autem aequationis radix eft b» f e 1 . Animaduertendum autem eft, nos fu- 
perius non vfurpaflfe e 4 pro quantitate fex diracnfionum , fed pro quantitate trium 
fan ummodo,- fiquidem in illa aequatione non reperiuntur e’» e 1 , neque c; Ac proinde 

commodiflimc pro illa fubftitui poteft ifta u’ «{* b 1 u’ — 2 c 1 u 1 b 4 u f c 4 u b 4 

b 4 c 4 — b' c 4 ZZ o. Nem^c fupponendo u, aequari e*, atque fubftitucndo u 4 , 

• f* . 4 o. • * 


— 2 


> 1 'eftniwr <- 
tiuf m 
jk» Uiftlli». 


Q/tuuJo f»>’ 
til dqudtit.in 
<ju* intorti- 
r/ifUdntim 
ju*tmr tfl ii 
mtnfcritm , 


frefvttimr & 
qu*tie,dr An 
txfhrdlpr , 
eju 4 fidit fiat 


■ . — t ri — 1 ' 1 — “ i 

in locum ipfius c 4 , & u', in locum ipfius c 4 . Cognito autem pretio huius u, extrac- 
tione radicis ex eodem ;pcrucnitur in cognitionem iplius e. 

Neque diflimili modo,- fi fit aequatio a 4 ZZ — b a’ «j« e* » Poliunt cninr quatuor 

dimenfiones ipfius a*, ad duas rcuocari, & ita aequatio inftitui poterit e* ~ b c 

c 4 . Supponendo nimirum e 4 , aquari a 4 » atque aded c, aequari a* ; quamobrem 
ficuti illius aequationis fit radix c — — — b Jfc ( b 4 c 4 ) ita radix il- 
lius erit a ~ # ( j— b ijt ( — i- b 4 ^ c 4 ).. 

Sit aequatio a 4 ♦$* 30 a 4 n 25055. 

Poteft ad hanc reuocari e 4 *{* 30 e z: 2505 6 j in idem enfm recidit cum fupe- 
riori; eadem enim radix extrahitur. Cum autem fupponeremus e, aequari a 4 , inno- 
tuit vero 144, pro pretio ipfius e; ergo a 4 , valebit 144, quare a , valebit 12 , vt 
enim a, eft radix ipfius a 4 , ita 12, eft radix numeri 144. 

Quod fi fuerit aequatio, in qua quidem incognita quantitas quatuor dimenfiones 
habeat , fublatis furdis.fra&ilquc numeris j quando ij intercciferint: perpendendum 
eft,numbinomium reperiri pofiit conftans ex incognita quantitate t > vel , ali- 

qua quantitate diuidente fine fra&ionc terminum vltiraum aequationis , quod qui- 
dem binomium torara diuidat fummam . Si enim hoc binomium reperiatur , aut 
cognita quantitas , huius binomij erit quoefita radix , vel falcem diuiJioneconfc&a, 
relinquentur tantummodo in cquatione tres dimenfiones , ade6 vt illa iterum exa- 
mini fit exponenda. Si vero non contingat huiulinodi binomium reperiri : oportet 
augendo 1 minuendoque radicis valorcm, tollere fccundumterminum fummte ; dein- 
de ipfam ad aliam rcuocare, quae tres tantummodo dimenfiones contineat. 

Si proponatur aequatio a 4 * pa 4 qa r^jo. 

Oportebit aequationem hunc in modum feribere* 




4*e 4 2 p e’ 


4 P r c ' - 1 '=® 


Id autem maiufculis chara&eribus intueri licebit, vt hic inferius patet. 

tAQQ* 


■x 
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t aqq* paq, qa r-o; 

Hoc eft 4 AQQ* P in AQ Q in A R~o. 
Deinde vero oportebit feribere, vt infra. 


t ECC PEQQi ^ EQ, — QQf =3 o 


Hoc eft f ECC P in EQQbis j^q^ cr EQ^— Q quadrato ~ o . V* 

Ad /igna ver6 4, & — quod attinet, illud non ignorandum ; quod fi habeatur 
4 p, in priori xquationc: in pofteriori feribi debet 4 2 p ; vel fi habeatur — p, 
ponere oportet — 2 p, & contra; quod fi habeatur 4 r, hic oportebit feribere — 
4 r; & fi demum fit vel 4, vel — q, perpetuo hic feribere oportet — q*, & f p* > 
feltem cum a 1 , & c‘, fignis 4 affedix affc&x fupponuntur. Quod fi fignis — affi- 
ciamur,- oppofitum fieri debet. 

Sit xquatio, vt vides 4 a 4 * — 42’ — 8 a 4 35 “ o. 


4 a 4 * — 4a‘ — 8 a 4 3 5 13 o. 

4 e ‘ ~ * P e 4 * * r e’ — q’ 5 o . 

4 c‘ — 8 e 4 — 1 24 e’ — 64 ZZ o . 

% 

Loco igitur illius aequationis oportet feribere «|* e 4 — 8 e 4 — 124 e’ — 64 
— o 

Dicebamus enim xquationem fic ordinandam efle, vt fit huiufmodi. 


4 e 4 - 2 p e 4 * 4 P r e‘ _ q’ S o. 


Cum prius clTet f a 4 * — 4 a* — 8 a 4 35 “ o, hoc eft a 4 * — p a 1 — q a 4 
r” o. 

Cum igitur quantitas fuperius pofita p, fit _ 4; proinde erit — 8 e 4 ; fiquidenu. 
hic eft 2 p e 4 ,- illa vero qua? ponebatur r, erit 35 , quater du<ftus in e*, cum prius 
eflet 3 d; hic enim ponitur 4 r e’ ; atque adeo e’ > erit 4 16 c ’ — *4° c ’ > hoc 
eft erit totum id, quod diximus — 124 e’. Cum demum q, fit 8 , proinde erit — 
6 4, loco ipfius q*. Cxterum illius xquationis c‘ — 8 c 4 — 124 c‘ — 64 z: o, hoc 
eft e’ — 8 e' — j 24 c — 64 ~ o > radix eft 1 6 . 

Verum pofluuius in his perficiendis operationibus adhibere pro quantitatibus 
cognitis quafcumquc fpccies, fiue elementa; qua propter fi minus arridet, vti cha- 
ra&eribus illis p, q, r, loco ipforum fubftitui poliunt , b , d, g , Victx familiares. 

Sit xquatio a* * _ 25 a* — do a — 36 ~ o,- cuius radix eft 6 ; luxta prxdi&a 
Nos huiufmodi xquationem ad hanc reuocabimus c 4 — 50 c 4 4 1 6 9 c ‘ — 4 3 6o ° 
~ o. Huius auream xquationis radix eft id. Gg 3 Si 


NeUrJa ijat 
Jam litta fi— 


Explitarit fu* 
f rttJiilcrntn . 


Otfnuar.J» 
qutjam . 


PrtfimitMr ». 
listjuMti* . 


pT.xtmplum—> 

IM.jlt li . 

H*t efriMtii 
jjrta ifl ad- 
dtxJt. 


Extmphtm-J 
. nlr.rum . 

Hdt efirMtit 
furia tjl ad. 
dtr.do . 


1 


tre'ttdlur <■ 
fUlli* . 
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Sit aequatio a 4 * — 15 a’ — 60 a — 36 — o; cuius radix ed 6 ; Iuxta praedift* 
nos huiufmodi aequationem ad hanc rcuocabimus e 4 — 50 e 4 t 7 6 9 c * — 3 6o ° 
ZZ o. Huius autem aequationis radix eft 16 . 

Sit aequatio *|* a 4 * — 173' — 20 a — 6 zZ o. Reducetur ad hanc , nimirum f 
c‘ _ 34 e 4 «f» ? 1 3 c' — 400 zz o . Huius autem aequationis radix eft 16 i illius ve- 
ra radix erat ft 7 t 2 » «es autem falfae ^7_a,at9ta»& z — £ 2 • 
lnnorcfcit autem huius aequationis radix 16» Arte iam fuperius explicata ; qua co- 
gnita pracdi&a aequatio in duas alias diuidetur , vt inferius dicam . Innotelcit in- 
quam radix 1 6, vt fupra docuimus . Vt autem fuperiori exemplo rem illuftrcmus, 
piaeftabit hanc operationem fubijcere. 


Diuidatur ♦$« e' — 50 c 4 ♦$» 7 69 e' — 3600 
per e* — 16)— c' «f. 34 C 4 - 2*5 e* 3600 

o — 1 6 e 4 544 c* o 
— 16 e 4 * 544 c* 


ZZ o 


— 3600 I •$« 335 

— 1 6 1 

* 544 c ’ I - 34 ? 

— 16 I 

— 16 c 4 I 4» e 4 

— 16 


Patet igitur illius aequationis radicem efle if. 


Diuidatur *c‘_8 c 4 _ 124 e* _ 64 
per c*— 16)— c‘ _ 8 e 4 _ 4 e* 4. 64 


ZZ o 


o_ id c 4 - 128 e‘ o 
li nSc 4 - 128 c* 


-«4 *4 

-r- I <5 I 

_ 128 e* | *f* 8 c* 

— 16 

— 1 6 c 4 | e 4 

— 16 


Condat etiam huius aequationis radicem ede 1 6. 
Ita quoque li lit aequatio huiufmodi; nimirum. 


4 , * -t- b- u . - V „*- 4 - b- _ . 

* 3 * U /-• u __ b c* U 1— k»v» — • 


— C 


\ r b*c* 


Scribatur haec. 


e . t b* _b‘ _ 

e _3C* C *c 4 c _ 


b 4 

2 b 4 c* — 
b* c 4 


ZZ o. 


Ed enim ~~ b‘ — c', idem quod p, & — f- b 4 — b* c 1 f c 4 , idem quod p*, Sc 
praeterea _ b 4 b* c*, idem cd quod 4 r , atque demum - b' — i b 4 c’ — 
b* c' , idem cd quod — q* . 

Cognita aequationis radice, vt fupra dicebamus, diuidetur aequatio ope ipfius qui- 
dem radicis in duas, ex quibus prioris aequationis radices deducentur ; exempligr. 

Supcrio- 


a 
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Superioris aquationis t e‘ _ 50 e' «|» 7 69 e* — 3600 zi o » ad quam altera illa 
•J» a* * — 25 a' — 60 a — 36 — o, reducebatur; illius inquam aequationis per di- frA “ *™ m ' 
utiionem radix innotuit 16, vt vidimus. Nunc ita procedendum, Icilicct pio xqua- 
uonc ta^.pa^qa.rz: o. Oportet lias duas aequationes (cribcrc. 


•J» a' — e a 4» ~~ e’ 
♦fi a‘ *J* e a ^ — ~ e 1 


P ~T7~ — O . 

p iV — * °* 


Obferuandum eft autem circa figna t, hic data opera prxtermiflTa fuilfe . otfirwbrtr 
Si enim in procedenti aquatione habeatur f p, in vtraque iftarum duarum poni de- ** 
bet 4« — f- p, & fi in priori habebatur — p, hic poni debet — — p. A - "~ A 


ponendum clt f 


* 

s e 


in vna ipfarum aquationum , vbi habebatur _ 


At vero 
e a , & — 

— , in altera, vbi habetur f e a , prout habetur f q , in prima , & contrario qui- 
dem modo; fi ibi adiit — q» poni debet _ - in illa > vbi nimirum eft ea ; & 

in altera , vbi reperitur 4* e a ; Sit exemplum fupcriiis politum f a* * — 25 a* 

60 a _ 35 “ ojrcuocaturadhanc; puta f e‘ — 50 e* 4+ 7 69 e* — 1600 ZZ o. 
Huius aequationis radix eft 16, diuilionis prarfidio comparata . Loco igitur illius 
aquationis beneficio radicis inuentx, dux iunt aquationes hunc in modum con- 
fcnbcndx . 


4« a’ — 4 a — 1 2 ZZ o 
»j.a‘*f»4a*J«3Z: o 


Vel 4 * a ‘ — 4 a zs 12, 


Iam igitur aquationes habemus non tranfccndentes gradum quadraticum. Eft® 
igitur illa prior ad hanc formam per antithcfin rcuocata» 


a* — 4 a 
2 
2 


12 

4 

16 

4 


*8 

— 12 

— 7 


-f* P 

1 


Dimidium numeri radicum eft 2, cuius quadratum 4 additum 12 comparationis 
homogeneo facit 1 6, cuius latus quadratum eft 4 , cui addito 2 , dimidio numeri ** wmm ‘ 
radicum fit 6 , radix illius aquationis, nimirum a 4 — 25 a” _< 5 oa — 36 zz o. 

Cxterum haec aequatio diuila luit in illas 
duas methodo fupenus infinuata . Si enim e* , 
eft 16 , vtique e, erit 4, quare — j — e‘, erit 8; 
at verd 25 » idem erit quod p ; infuper 60 , i- 
dem quod q, quamobrem — e* — p 

— JL , idem erit quod — 12 » quapropter 

erit x quatio , vt fupra 4* a ‘ — 4 a — 12 
Z2 o. 

Verum enim ver6 aequatio ilia a* 4« 4 a 4, 

5 — o, impoftibiliseft, nullam habens radicem 
neque veram, neque falfarn; proinde folum ha- 
bebit radices, quas dicuut imaginarias* 

SCHOLION 


— 20 
4. 8 
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jtJutrtenJa 
tjtitdam nu 
%rati3 fu(r *• 
« iliorum . 


\ 


atia.il 
lOntir.MAUO . 


' l 


S C H O L 1 0 H. 


V Tqtta /aperitis tradidimus melius intelligi poffint , iuuabit hic aliqua adusture . 

Jam /apertus ordinatum e/ ; cii m de reduci iorte aquationis quadrato quadratu a , ad 
cubicam aceremus; ordinatum ctl inquam loco illius aquationis \ a' *.p a 1 . qa.r.ZZ o 
/crtbcndam cf/e\ e*: z p e' \\ e' — q' Z2 o , & quantum ad /gnaqutdem abundantia, 
atque dtfi&HS iuxta methodum hanc Carte/anam hoc ob/eruandumej/e ,vt fi in prae eden- 
ti aquatione habeatur p > in pojleriori conftitui debeat t i p ; quod fi in illa habeatur 
__ p. f;j C confli tui debeat — 2 pi at vero contra i (i ibs repenatur t r; hic poni debeat _ 
4 r > vel fi ibi habeatur — r, hic /crtbt debeat t 4 r , & /tue in prae edent i aquatione fit 
)Uq,/tuc - q\ /em per in pofleriors ponendum efie — q' , & t p' /altem fi a ' , <y- e* flgnis t 
afficiantur ; contra vero fi flgno — afficerentur . Sed hac /itpra tam declarata fimt . Si itq 
fuerit aquatio . 


u' * -±-b' - b' b ‘ 

u' u - • 


- c * — b r* — 


b'c* 


Propterea quod termino p re/pondet -j— b' — c‘ ; vtique 2 p erit _V, , I 
Et quoniam termino q re/pondet — b' —b c' , fi loco ipflus q , reponi debet p' ^ /±r,vt Ars 
ipfa praciptt , atque ipfi p dicebamus re /pondere —— b ‘ _ c oportet proinde ducere qua- 
urattee ip/nm 


b' — c' ' 

_ - 4 - b'c'jc' 
b' _ — b' c' 

b b' c' 


4 b' c' 

-rr- ** - b' c' f r‘ 

- b**f*t* 


cr Jiet -j — b' — b' C* refpondens ipfi p\ Quoniam vero debet efie f t& in aqua- 
tione ipft r re/pondet b' t -f— b' c ' oportet ob id /umere quadruplum ipfius>nempe /i~b'\ 
b' c' \& hoc addendum eft tpfi -7— b' — b' c' t c\ quod p quadrato re/pondere diceba- 
mus. Fafla autem additione prouenit — b' >J*r 4 . Quoniam denique termino q , re/pon- 

detb' bc' proinde accipere oportet huius quadratum, nimirum — 2 b'c' b * e', & ita 

/cribtnda cfi aquatto . 


t b' _ b ‘ _ b' 

e ' t 

— 2C' ,$,r 4 _ b' 


e' — 2 b' c* 


z: <J 


Huius arquationis inflituitur diuifio modo fupra explicato. 


Ncc 


CAPVT VIGESrM VM PRIMVM. 24.7 

Nec pretcrmirtam , haud nicdioerircr conferre ad ?qtiationcs explicandas, earum- 
que latera exhibenda , cum numeris pr?fcrtim tradantur, limites praefinire , inter quos 
ipfarum aequationum radices coercentur. Hac enim Arte cognofcimus laltem ra- 
dicem minorem efle aliquo numero, altero autem maiorem. Iraquc 

Si proponatur a' — ba^z“ aequari o , per metathefin z* aequabitur b a — a’ . 
Prima autem parte exiftente reali, alteram quoque realemefle oportet. Vnde nc- 
celle cft b a , maius efle, qu.im a 1 ; & vtroque termino per a diuifo; erit b maior» 
quam a ,2c per antithefin a* aquabitur b a — z', quare pars altera realis erit , ik b a maius 
erit, quam z\ Diuifo vtroq,- termino per bjerit a maior.quam — r-,quamobrem vtraq; ra- 
dix aquationis propofita maior cft, quam minor tamen, quam b . 

Hic autem perpende , nimirum in huiufmodi aquatione, (i homogeneum data 
menfura? applicetur ad cocfficicntcm longitudinem iublatcralcm, magnitudinem or- 
tiuam eife minorem vtraque aquationis radice j ipfamquc cocfficicntem longitudi- 
nem iam didtam maiorem efie vtraque aquationis radice. 

Proponatur a* — b a — z* aquari o, & per antithefin a' aquabitur b a f z*; qua- 
re a‘ maius erit, quam z’, & a maior erit, quam z, proptereaza maius erit, quam 
z 1 . Vnde a’ minus erit , quam b afz a; ac ob id fi vtraque pars diuidatur per a ; 
erit quidem a minor , quam b z . Deinde quoniam a* aquatur b a t Z-* ,. erit 
a’ maius, quam b a,- propterea vterque terminus fi diuidatur per a ; erit a maior, 
quam b; & b a maius, quamb',- ctimq; a‘xqucrurbatz\ erit a’ maius, quam b* f z 'i 
nempe a, maior erit » quam It b* z‘> &quia deinde a maior cft, quam z, erit b a 
maius, quam bz; & a’ maius, quam z'bz, nimirum a maior erit, quam Rtb 7* 
♦f*z’;obid radix propofita; xquationis maior erit,, quam maxima harum duarum it 
b‘ 4* ’ L ' * & b z «$*z s , minor tamen , quam b «f* z . 

Nota radice efle maiorem maxima duarum quarum vna poteft aggregatu planorum, 
quorum vnum cft quadratum cocfficicntis longitudinis fublatcralis, aliud cft homoge- 
ncumdatx menfura: , altera poteft aggregatum planorum, quorum vnum fit exabs 
coclficicntc, in tettamqux poteft homogeneum datxmcnfurx; alterum cftipfum ho- 
mogcncum,- cft tamen minor aggregato ex cocfficicnrc, & rccc&a, qux poteft ifum ho- 
mogencum data» menfura:. 

Proponatur a‘ | b a — z’ xquari o . Per antithefin a* f b a xquabitur z* ; qua- 
protcr ~v- maius erit, quam a. Deinde eadem exiftente xquatione,z' erit maius , 
quam a*, ac ob id z maior erit, quam a; propterea z a maius erit , quam a* , fcd 
a 1 b a aequabatur z*;ergoz a b a maius erit, quamz’, diuifa proinde vtraque 
aquationis parte per b f z , fiet a maior , quam r-fi: • Itaque radix a , maior erit, 
quam minor tamen, quam 

Nocain hac? qoationc radicem efle maiorem, quam ortiua magnitudo, prouenies cx ap 
plicarionc homogenci dat? mcl.ad cocfiiciete logit. plus ea.qu? poteft ipsu homogeneu,- 
fcd minore, qua ortiua magnitudo cx applicatione homogenci ad cocfficictelogitudine. 

Quod fi fuerint xquariones cubica:, in quibus fecundus terminus defit.- hac Arte 
eadem inquiruntur. 

Proponatur a' * — b* a t z' z: 0 . Per metathefin quidem a' aequabitur f b* a 
— z 1 , atque adeo b* a maius erit, quam z' , quamobrem vtroque termino diuifo per 
b', <3c a maior erit, quam ; deinde per metathefin b* a — a' aequabitur z' i ac ob 
id b' maius erit , quam a*, & b maior, quam a . Iraque vtraque radix a propofitx 
aquationis maior erit, quam -4r-, & minor, quam b. 

Hic obferua, radicem vtrainquc maiorem efle ortiua magnitudine cx applicatione 
homogenci datae menfur? ad coctficicns planum lublatcrale , at vero minorem efle 
magnitudine, cuius quadratum cft coeificiens planum prxdi&um. 

Proponatur a' * — b* a — z' aquari o. Per antithefin quidem a' — b’ a xquabitur 
z' , & a 1 maius erir, quam b’, & a maior erit, quam b, & a' — z 1 ?quabitur b’ a, atque adeo 
a' maior erit, quam z', & a maior, quam z, vnde z’a maius, quamz'. Atvcropcr 
metathefin fit b‘ a t z' ?qualca';qnare b' a f z* a maius erit , quam a' , Sc vtraque 
parte applicata ad a , & b' t z* erit maius » quam a’ , ob id a minor erit , quasn 
lfc b~*V. Reperta igitur eft a radix aequationis propofitx maior , quam b , & z ; 
at vero minor, quam I b T *^l T . Q;io.i 
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Quod fi non placet adhibere latus cubicum ipfius z' loco z*; in vinculo alfumipof- 
fet quantitas aliqua , qua: minor non fit; quod afTcqucmur citra laborem cognitis 
tribus dimenfionibus ipfius z' , fumendo loco ipliusz*,rc&angulumfub duabus quan- 
titatibus, quarum alterutra minor non fit ipla z. 

Hic autem obferua huius' xquationis radicem maiorem elfe, quam illa , cuius 
cubus cft honogeneum darx mcnfurx; & eandem radicem minorem cfleca magni- 
tudine, qux poteft aggregatum ex plano cocificicntc fublatcrali , & quadrato, cuius, 
cubus cft homogeneum data: mcnlurx. 

Proponatur a' * t b* a — z' xquari o . Per mctathefin a' xquabitur z' — b’ a, 
quare -fh erit maior, quam a . Deinde erit quoque b* a ^ z' — a', atque adeo z' 
maior erit, quam a', & ob id z maior, quam a> ac propterca z’ a maius erit, quam 
a'. Sed per antitbcfin propofitx xquationis cft quoque a' b’ a ~ z' , quare b’ 
a t z* a maius erit quam z' ; Vtraque autem xquationis parte applicata ad z’ t b' 
& a maior erit quam ,-7^-, ; quare adinucnrn fuit radix xquationis propolicx ; pu- 
ta a; maior, quam — 4 -- ied minor quam i4-, & z. 
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Hoc loco illud aduerte , nihil prohibere , quo minus loco z’ , accipiatur rc&an- 
gulum duarum maximarum dimeniionfi z',ad euitanda cubica: radicis c-xtraAionc cx z'. 

Hic autem obferua, magnitudinem ortiuamex applicatione homogenci darx men- 
furx ad planum coefficicns fublatcralc, maiorem efle, quam radix aquationis pro- 
pofitx>& infiiper magnitudinem, cuius cubus cft homogeneum data’ mcnlurx maiorem 
efle , quam eadem radix » &hanc ipfam radicem maiorem elle magnirudinc ortiua 
ex applicatione homogenci data mcnlurx ad aggregatum cx plano eoclficientc- fubla- 
tcrali , & quadrato eius, cuius cubus eft homogeneum datx mcnlurx . < 

Quod fi fuerit xquationcscubicx,in quibus penultimus terminus defit, ita ratiocinadu. 

Proponatur a 1 — b a* * t z' aquari o . Per mctathefin a' t z* xquabitur b a 1 quamobie 
a’ maius erit, quam V- • Rurfus z' xquabitur b a* — a', ac ob id b, maior erit, quam a . Quf- 
libct igitur radicum a , propofitx xquationis maior erit ,.quam I$t 7 , & minor, quam b . 

Proponatur a' — b a’ * — z' xquario . Per mctathefin a' — b a* xquabitur z' quare a , 
maior erit, quamb; Rurfus a' — z’ xquabitur b a*, ac premde a maior erit, quam z 
& a* maius, quam z’, & infuper z a’ maius, quam z' . 

Sed per tranfpofitioncm b a' j- z' squatur a'.Propterea b a* t z a’ maius erit, quam a'.Di 
uidatur vtraque^pars per a*, & erit bfz maior, quam a . Inuenta igitur cft radix a, xqua- 
tionis propofitx, maior, quamb, & z.Sed minor, quam b t z. Hinc vero pcrfpicuc col- 
ligitur ad euitandam radicis cubicx extractionem cx z 1 , quod locoz, (umi polfit ininor 
trium dimenfionum ipfius z', quando a, maior eft, & quando minor perihibictur , quam 
b t z, cum tunc loco z maxima trium dimenfionum ipfius z r , accipi polfit. 

Proponatur a’ fb a’* — z' xquario. Per metathclinfieta'“ z' — b a' atqueadeo 
maius crir, quam a* , eft fiquidem b a’ “ z r — a' ac ob id z maior , quam a , & z a* maius , 
quam a' . Sed a' t b a* xquatur z' . Proinde z a* t b a’ maius erir, quam z' > nimirum vtra- 
que xquationis parte diuifaperzf b erit a* maius, quam quare a radix cquatio- 

nis propofitx maior eft, quam ii ^ at vero minor quam Qt — & z . Conftar prxtcrca 
z’atbzamaiuselTe, quamz' , &z a b a, maius, quam z’, ac proinde a maior; 
quam Arr cum z mator fir quam a . 

Si veroin aquationibus cubicis omnes termini extent , ita ratiocinandum . 

Proponatur a* — b a* t d* a — z' xquari o.Pcr mctathefin a* — b a* xquabitur z' — d J a. 
Propterca fi a, xqnetur ipfi b, etiam a ipli -$7- aquabitur . Quamobrein fi contra b > ae- 
quetur -77- hoc cft b d’ xquetur z' erit fimiliter a propofite aquationis radix, xqualis b , 
& -fr- . Infuper fi a' — b a’ cft realis fcilicct a, maior fir, qudm b, etiam z' — d* a, real is e- 
rit,&obid -77- maior quam a . Quod fi eadem quantitas a' — b a' fit minor nihilo, fiat 

metathefis hanc in modum b a’ — a' zi d‘a_z' . Quoniam vero fupponirur b a* a‘ 

realis efle; nempe b maior, qudm a; propterca d* a — z' etiam realis crir, atqueadeo. 
a , erit maior, quam -j-f- . 

Icaqucpcrta cft aquationis radix fqualis b,Sc ipfi-77-cum hi termini fint inter fe equa Ic s 
Simili modo ratiocinandum , tam in xquarionibus huius, qudm alterius cuiuscunque 
ordinis, &c. de quibus, adeundus cft Flonmondus dc Ucaunc, dBaitoIino impreflus. 


INDEX 

C A P I T V M 

. v . . • SI •' -i , i .b ■ WT* 

RERVMQVE MEMOR ABILIVM, 

QVjE IN HOC PRIMO HV1VS SECVNM PARTIS TR ACTAT V CONTIN.tvr, 


IN SECVNDAM OPERIS PARTEM 
PRiEFATIO . pag. 5 . 

R Efoluttua Ars apud V et (res magno 

extitit in honore > ac pretio . ibid. 
Hutufmodi Ars vberrime demonftratio- 
nes (nppedttat . ibid. 

Antiqui numeris forti in refolutndo ni- 
mtiim addicti > veritatem perqui- 
rentes y in Geometria campo elegan - 
tiores fiorts omi ferunt . ibid. 

"Digni funt tamen laudibus * Diuinum 
% enim tratiabant argumentum . ibid. 

Quantum in Arithmeticis adepti funt , 
tant undem in Geometricis perdide- 
runt . ibid. 

Recenttores multum Geometra opitulati 
funt. ibid. 

Reccn tiores non minus , quam vetiresde 
fua Arte pojfunt gloriari . ibid. 

Omnis indufina eo tendit > vt Theore- 
mata , ac Problemata refoluantur. ibid. 
Hac Ars opus fuit veteribus inaccejfum . 6 . 

Putris tfl facienda Nona , quhn vetus 
Ars refolutiua . ibid. 

Autiorts partes , quanam fint . ibid. 

Arduum t fi opus t fed infignisvtilitatis.ibid. 
Auctor miratur , quod nonnulli parui 
fecerint hanc refoluendi , componen- 
di que rationem . ibid. 

Hae eft c ater is amoenior contemplatio . ibid. 
Homini nihil veritate fuauius . ibid. 

fi>ua cognitio amoenior . ibid. 

Cafu Mathematicas Difciplinas tracta- 
re , non eius eft , qui diu laboranti 
pro earum ajfecutione , &c. ibid. 

Jguoniam ac qui (it io virtutis difficilis eft , 
ideo practira . 7. 

N'tfi Analytice foret infignis vtilitatis\ 
haud effet opera pretium tn illam adeo 
difficilem incumbere . ibid. 

Sagaciores homines magni eam faciunt . ibid. 
fi>uis Artifex tutiorem eligat viam ad 


veritatis inquifitionew , ibid. 

Emblematis vniuerfo huic Operi praftxi 
explicatio . ibid. 

Vna eft veritas , qua aque animos in- 
uadit . ibid. 

Cuiuslibet Artis , Difciplinaque ftnis . 8. 

Jifuid denique pro comperto habendum . ibid. 

T radiandorum ordo . ibid. 

Primo de fpeciofa Algebra di ferendum . 
Secundo de Refolutione , Compofi- 
tione Mathematica tratiandum . ibid. 

Rei totius fumma. ibid. 

Nonnulla aduertenda , ibid, 

In quibus h?c Ars cofiftat>& de i;‘s, quf siit 
ad ipfam prxmittcda . Caput. I. pag. 9 . 

Specio f a fuum quoque habet Algor ithmu. ibid. 

Sptciofa Algor tthmus fpeciebus , Nume- 
ro f a autem numeris perficitur . ibid 

Commodum ex Alphabeti charaticribus.ibid 

Notanda funt quadam circa fignifica- 
tionem charatierum . ibid. 

Ad fignificandam duarum dimenfionum 
quantitatem . ibid. 

Alia quadam circa idem occurrunt . Jo. 

Aliquoties aliquam eft quantitatem ac- 
ceptam, quomodo ftgnificetur . ibid. 

De ijs , qua pr amittenda funt , quaque 
Analjfia mutuatur ab Elementis, ibid. 

Pofita quantitas quid. ibid. 

Additio quid. ibid. 

Subirati 10 quid. tbtd. 

Multiplicatio quid . ibid. 

Diuifio quid. ibid. 

Suppo fit tones , ibid. 

Se holi on. 1 r. 

Plurimum inter eft diferiminis in opera- 
tionibus fupraditits . ibid 

fifnadam de Diuifione , fiue Applicatio- 
ne notanda . ibid,. 

Supradttiorum explicatio ad multipli- 
cationem quod attinet . ibid. 

* Alto 


I N D 

/Ilio /en fu fiuperior a explicantur . tbid-. 

Alio diam modo haHenus diila expli- 
cantur magna cum Geometria vtili- 
tate. ibid. 

De dtuifione agitur . 12 - 

ln Geometria quatuor operationes A- 
nthmetica non fine magno commodo 
adbibentur . ibtd. 

Radicis extr allio . ibid. 

Symbola i quibus hac nona Algebr arti- 
tur . • ^id. 

Charali eres > quibus ali/ vtuntur , ex- 
plicantur . tbid. 

Admonitio. ibid. 

Proponuntur cbarachrcs . ibid. 

Spccierum vfius . i >• 

Alt/ etiam char alteres , quibus vtimur, 
explicantur . ibid. 

Aullor minusculis ebaralteribus fit 
v furum dicit . ibid. 

Quantitatis diu fio in r calem, & imagi- 
nariam , & quotupltx viraque . ibtd. 

Dc gradibus, atque generibus magnitu- 
dinum. Cap. II. pag. 14. 

Magnitudines , qua degener e ad gtnus 
proportionali ter aficendunt . ibid. 

Quare genera magnitudinum dicantur, tbtd. 

Gradus parodtei > qutd fint . ibid. 

Pottfias alia pura , aha afficit a . ibid. 

Qutd coejficiens, quid bomogeneum fub 
gradu. 1 5* 

Quid comparationis bomogeneum . ibid. 

Quid fiubgraduales magnitudines . tbid. 

Algorithmus Spccicfa: Logifticcs. 

Cap. III. ibid. 

Operationes ab Algoritbmo comprehcn- 
fit quatuor fiunt numero . ibid. 

Magnitudinem Magnitudini addere , 
Operatio prima . ibid. 

Magnitudinum addendarum diuifio , 
vel au fidem , vel diuerfia appellatio- 
nis . ibid. 

Quando fiunt appellationis diuerfia . ibtd. 

Exempla . ' 1 6. 

Nonnulla adnotaliont digna . ibtd. 

Numeris cxpltcdtur fiuperior doltrina . tbtd. 

Cum afiiendant per txpofitam ficalam > 
vel afccndenttbus genere communi- 
cent , quid agendum . ibid. 

Vel fiunt eiufdem , vel dttterfit appella- 
tionis . ibid. 


H X 

Quando eiufdem , quando diuerfia . ibid. 

Infinuatur numeris explicatio borum-t 
praceptorum . ibid. 

Demonfiratio . ibid. 

Scbolion . ibid. 

Notanda quadam circa char alteres ma- 
iusc ulos, & minusculos . ibid. 

Magnitudinem magnitudini fiubduee- 
cere. Operatio fecunda . 17. 

Quando magnitudines fuerint eiufdem 
appellationis . ibid. 

Cum magnitudines fuerint appellationis 
diuerfia . ibid. 

Quando magnitudines aficendunt per ex- 
politam ficalam . ibid. 

Exempla , ibid. 

Notandum . tbid. 

Scbolion. 18. 

Aduertenda quadam circa cbaralltres 
maiuficulos . ibid. 

Magnitudinem in magniiudinem duce- 
re . Operatio T 'er na . * ibid. 

Magnitudinum fimpliciurp multiplicatio 
quo pallo infi i tuenda fit . ibid. 

Denominationes f ait orum, &c. ibtd. 

In homogeneis . 19. 

Quando fiunt eadem liter a , infiituitur 
multiplicatio additione exponentium, tbid. 

Quando liter a fiunt diuerfia . tbid. 

Quando habent numeros prxfixos . ibid. 

Explicatur, quomodo (ia t multiplicatio- 
ne quadratum . ibid. 

Radix explicatur . 20. 

Senfius , qui redditur , dum litera pra- 
figitur numerus . ibid. 

Superiora expheantur . ibtd. 

Quando fiunt quantitates multiplican- 
da , quibus numen fiue integri , fi- 
ue } ralli pra figuntur . ibid. 

Exempla ad fupradillorum explicatio- 
nem . ibid. 

Magnitudinem magnitudini applicare , 

[en magnitudinem per magnitudinem 
dtuidere . Operatio Quarta. 2 I. 

Magnitudinum diuifio , fiiu applicatio 
explicatur . ibid. 

Exemplis pracepta illatrantur . ibid. 

Prater fiuperior a , adhuc alia afferun- 
tur ad idem . ibid. 

Denominationes ortorum explicantur . tbid. 

In homogeneis . 22. 

Quomodo fiat diuifio in fi fidem literis . ibid. 

In diucrfis Uteris infiituitur d tui fio per 
fir afil tonem . ibid. 

Cum 


1 


2S / 


I N D 

Cum Hier a bebent numeres prafixos . ibid. 

Hac illuflrantur exemplis . ibid. 

Quando contingis , <vt dius foris litem 
auferri , tolhquc non pofint a quanti- 
tate ditiidenda, ibid. 

Quando occurrunt quantitates di inden- 
da , quibus prxfixi funt numeri . ibid. 

Quando prafixt funt numeri , vt fu- 
blatio Ut er arum fieri non po fit. ibid. 

Demonjlratto quomodo fe habeat. 2;. 

Scbolion . ibid. 

Explicatur , quomodo hac operatio cha- 
r affer ibus maiuj culis perficienda fit . ibid. 

Aduertenda quadam circa commemora- 
tas operationes . ibid. 

Superiora exempla numeris explican- 
tur, quantum ad multiplicationem . ibid. 

De diuifione di feritur » & eius exempla 
numeris i/luflrantur. ibid. 

Explicationis continuatio . tbid. 

Alta explicantur exempla. 24. 

Nona hac Ars iterum commendatur . tbid. 

rroponitur tnterim id, de quo differen- 
dum ; ftilo fupradiclorum epilogif- 
} no . ibid. 

Algorithnous magnitudinum compofita- 
rum. Cap. IV. pag.aj. 

Quibus de rebus hactenus difputatunu 
fuerit . ibid. 

Quid pra oculis habendum . ibid. 

Additio magnitudinum compofttarum . 
Operatio Prima . ibid. 

Quomodo additio fit inftituenda i cum 
figna fuerint afficti tonis etufdem . ibid. 

Quantitatum compofitarum additio ; eum 
quantitates fuerint einfdem denomi- 
nationis . ibid. 

Quando junt eadem. ibid. 

Quando figna fuermt diuerfa. ibid. 

Exempla . ibid. 

Quando quantitates funt diuerfis lite- 
ris denotata, fiue funt diuerfa appel- 
lationis , quid agendum . ibid. 

Exempla. 26. 

Numeris hac omnia explicari pe fiunt . ibid. 

Exemplum numeris tlluflratur. 27. 

Ex additione prxfcnpta fieri , quod dic- 
tum efl . ibid. 

Non dijfuniliter alia exempla poterunt 
numeris illuflrari. tbid. 

Scholion. ibid. 

Quomodo fit operandum adhibitis cha- 


E X 

rati er ibus maiufculis . fbtd. 

Suberat/ 10 magnitudinum compofitarum , 

Operatio Secunda. ibid. 

Qua Arte fit injhtttcnda fubtratlio ma- 
gnitudinum compofitarum . tbid. 

Quando figna eadem fuerint , (fi quan- 
titas Jubtrahenda minor . ibid. 

Exempla . tbid. 

Quando figna fuerint eadem, (fi quanti- 
tas fubtrabenda maior , <fic, ibid. 

Quando propofita quantitates fuerint qj- 
dem Ineris dej ) gnata . ibid. 

Maxime oh fer u aridum in fubtratlione . 28. 

Varia exemplorum genera . ibid. 

Nonnulla aduertenda . ibid. 

Quando quantitates q fidem Uteris defi- 
gnata , dtutrfis fignis affetla fue- 
rint . ibid. 

Notandum. 2 9- 

Scholion . ibid. 

Nonnulla aduertenda pro explicatione^» 
operationum facienda per numeros . ibid. 

Multiplicatio magnitudinum compofita- 
rum . Operatio Tertta. ibid. 

Qua Arti fit infiitucnda quantitatum-» 
compofitarum multiplicatio . ibid. 

Differ ttur de multiplicatione, quantum 
ad figna (fi — • ibid. 

Alta traduntur exempla . ibid. 

Notanda quadam . ibid. 

Applicatio , fcu Dmifio magnitudinum 
compofitarum . Operatio Quarta . ibid. 

Applicatio magnitudinum compofitarum 
qua arte fit infhtnenda . tbid. 

Exemplis declaratur dodrina de appli- 
catione. ibid. 

Exempli explicatio . 32. 

Plura exempla in Applicationis explica- 
tionem. ibid- 

Exempli declaratio . ibid. 

Superioris operationis explicatio . 33. 

Ratio fuptrtoris dtuifioms tradatur, ibid. 

Declaratio fuperions diutfioms . ibid. 

Quid fit diligenter adnotandnm . 34. 

Scholion. 37. 

Diligentius explicantur , qua fuperius 
tradita funt. ibid. 

Rurfus fupeuora explicantur . ibid. 

Alterius operationis explicatio . ibid. 

Quadam an.maducrfione digna circa . -> 
fup nor a exempla. 39. 

Rurjns notanda arca pragmatiam fupe- 
r torum operationum . ibid. 

Scholion. 42. 

♦ 2 Ntn - 


I 


I N D 

Nonnulla notanda circa diuifioncm . tbid. 

Quando quantitates funt diuidenda , 
qua modis pradiffis diuifioncm non 
patiuntur. quid agendum. ibid. 

Radicum extractio . 43. 

Radicis extraffio /equitur perpendenda 
atque tr affanda . ibid. 

primo , cum quantitas efl fimpltx . ibid. 

Quando quantitas efi compofita , quomo- 
do procedendum . ibid. 

Exemplum affertur in declarationem 
extraffioms radicis . ibid, 

Animaduertitur artificium extraffio- 
nis in alijs potefiattbus . ibid. 

Exempla y corumque declarationes . 44. 

Quando radix extrahenda efi cubica, ibid. 

Alterius cubica radicis extraffio > dr ex- 
plicatio. 4J. 

Quando numeris affixa funt fpecits , 
quomodo fit radii is extraffio tr affan- 
da', & primo . quando radix extra- 
henda efi quadratica . ibid. 

Quando radix extrahenda efi cubica . ibid. 

Operatio . ibtd. 

Infirmatur , idem effe adhibendum arti- 
ficium y cum compofita quantitas fue- 
rit tulufque alterius generis . 4 6. 

Quando compofita quantitas buistf mo- 
di fuerit y vt modo pradiffo radix 


E X 

Quando aliqua qualitas integra in frac- 
tionis formam proponi debeat* ibid. 

Quando efi integra quantitas cum frac- 
tione , dr ad formam fr a ffionis reuo- 
cari debeat , quid agendum . ibid. 

Quod efi in primis aduertendum . ibid. 

Fraffionum reduffio ad Simpliciores . ibid. 

Qua arte hac operatio perciatur . tbid . 

Exemplum ad id illufirandum . ibid. 

Exemplum alterum . ibid. 

Comprobatio fupradiff orum. 50. 

Exemplum . ibid. 

Superiora explicantur. ibid- 

Quadam magnopere aduertenda . J 1. 

Quadam adno fanda circa /apertus di ff a. ibid. 

Exempla quadam . 5 1 . 

Scbolion . 54. 

T hcorema infigne . ibid , 

Notanda quadam . tbid. 

Theorema prae larum. ibid. 

Datis duabus , plurtbufquc quantitatibus 
fiui fimplictbuSy fiue compofitis ; mi- 
nimam quantitatem , qua per ipfas 
fine reliquo diuidi poffit , re per ire . y 4. 

Per multiplicationem decufiatim faffam. 

optime fit reduffio fraffionum ad ea- 
dem denominationem . ibid. 

Breuiorem viam calcare expedit . ibid. 

Exempla ad id. ibid. 


inuenirt non poffit t quid agendum, ibid. Quando contingit alicuius litera varia- 


Excmplum ad id. ibid. 

Notandum . 47. 

Scbolion , -y ibid. 

Potefi quifpiam ad libitum adhiberes 
has , vel illas fpecies : vnde vti po- 
terit a , & Cypro fingulartbus lateri- 
bus. ibid. 


tioy quid agendum. ibid. 

Exemplum , cimi fpecies numeros affi- 
ciuntur. ibid. 

Quaudo funt plures duabus . tbid. 

Qua arte fraff iones ad eandem deno- 


minationem reuocentnr . 


AlgorithmuS fra&arum magnitudinum. tur 


5$. 

V ttliffima efi operatio , qua fraff tones 
ad eandem denominationem reuocan- 

ibid. 


Fraff arum magnitudinum notatio , ac 
valor . ibid. 

Magnitudines fraff a , qua dicantur . ibid. 

Numerator fraff tonis quid. ibid. 

Denominator item quid. ibid. 


Cap. V. pag. 48. Quando fraff iones funt plures duabus , 

qua methodo procedendum . ibid. 

Additio fraff arum magnitudinum . O- 
peratio Prima. y 6 . 

Fraffarum magnitudinum additio fit 
non fecus , ac in minutijs vulgari- 
bus . ibid. 


Tradita doffrina numeris explicatur, ibid. Quando fraff iones funt eiufdim deno- 


Eadcm fpectebus quomodo traffandt 
funt. ibid. 

Dtmonfirationes ommittuntur > cum eo- 
dem , qua in numeris adhibentur , 
fpeciebus aptari queant. ibid. 

Nonnulla adnotanda % ibid. 

Notanda qnadam . 49, 


minationis . ibid. 

Quando fraff iones funt denominationis 
diuerfa. tbid. 

Ad maiorem intelligentiam quadam af- 
feruntur . ibid. 

Demonfiratio additionis. tbid. 

Subtraffio fraffarum magnitudinum . 
Operatio fecunda. y 7. Frac- 
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fraffiones funt in duplici differentia . ibid. 

Quadam funt ciufdtm , quadam dtucr - De Potcftatum Genefi . Cap. VI. pag.65. 

fa denominationis . ibid. 

Quando funt eiufdem denominationis , Cuiufcumque poteftatis genefis opcrcj 
qua arte fit infiituenda fub tr allio • ibid. multiplicationis comprobatur . ibid. 

Quando funt denominationis diuerfa , ibid. Propofitio Prima , (fi T beor emo, Gene- 
Cum ex integro fubtrahi debet frallio, feos quadrati. ibid. 

quid agendum . ibid. Propofitio Secunda , (fi Theorema gene- 


Demonfiratio fubtrallionis fractionum 
diuerfa denominationis . 58. 

/Ilia infii tuitur demonfi ratio , & primo 
cum frattiones funt eiufdem denomi- 
nationis. ibid. 

Quando fuerint denominationis diuer- 
fa . Problema primum . ibid. 

Multiplicatio fr aliarum magnitudinum. 
Operatio Tertia . 59. 

. Ad perficiendam multiplicationem in fpe- 
cierum fractionibus non fecus proce- 
dendum , ac in mtnutijs vulgarium 
numerorum , ibid. 

Explicatur operatio praceptis, ac exem- 
plis iUufiratur . ibid. 

pr*fiai,redull tonem infiituere adfimpli- 
ciores . ibid. 

Res diligentius explicatur . ibid. 

Quando fr allio per integrum multipli- 
cari debeat. ibid . 

Quadam aduertenda . 60. 

Qua arte euitetur afcenfus ad alsiores 
gradus . ibid. 

Exempla pro fupradillorum maiori ex- 
plicatione . ibid. 

Quando data fractiones ad fimpliciorts 
r euoe ari poffunt , quid agendum . ibid. 

Exempla ad id explicandum. ibid. 

Demonfiratio expiscata pragmatia . ■ 61. 

Altera demonfiratio ad idem infiitui- 
tur . ibid. 

Applicatio , feu Diuifio fr ali arum ma- 
gnitudinum . Operatio Quarta . 6i. 

fruitiones aut funt eiufdem , vel diuer- 
fa appellationis . ibid. 

Quando fraliiancs diuerfa appellatio- 
nis extiterint . ibid. 

Quando frattiones ad fimpliciorts redu- 
ci poffunt . ibid. 

Exemplis res explicatur . ibid. 

Demonfiratio fuperioris pragmatia , 63. 

Propofitio Prima , (fi T beor em a . ibid. 

Propofitio Secunda , (fi T heorema . ibid. 

Propofitio T ertia , (fi 7 heorema . 64. 

propofitio Qyarta , (fi T heorema . ibid. 

Propofitio Quinta, (fi T heorema . ibid. 


feos cubi. 66. 

Propofitio T ertia , & T heorema gene/eos 
quadrate-quadratt . ibid. 

Propofitio Quarta > (fi Theorema gene- 
feos quadrato-cubi . ibid. 

Propofitio Quinta , (fi T heorema gene- 
feos cubc-cubi. 67. 

Patefias pura 'a laterum differentia com- 
ponitur. ibid. 

Propofitio prima, & Theorema gene feos 
quadratt. ibid. 

Propofitio fecunda , (fi T heorema gene- 
feoscubi. 68. 

Propofitio T ertia , (fi Theorema gene- 
feos quadrato-quadrati . ibid. 

Propcfitio Quarta , (fi t heorema gene - 
feos quadrato-c ubi . 69. 

Propofitio Quinta , (fi T heorema gene - 
feos cubo-cubi . ibid. 

Corollarium ex haltenus traditis . 70. 

Propofitio prima, <fi Theorema . ibid . 

Propofitio fecunda , (fi T heorema . ibid • 

Proponuntur nonnulla, qua pracipue ad 
fequtntia conducunt . ibid. 

Propofitio Tertia , (fi Theorema . 71. 

Propofitio Quarta , (fi T heorema . ibid. 

Propofitio Quinta , (fi T heorema . ibid. 

Propofitio Sexta, (fi Theorema. qt. 

Propofitio Septima , (fi T heorema . ibid, 

Quatuordecim Propofitiones , (fi vigin- 
tijfi vnit T heorema i pag.q 3 .vfque ad 79. 

Genefis Potefiatum affeltarum , (fi pri- 
mo affirmati . 79. 

Propofitio Prima , (fi T heorema . ibid. 

Plana lingularia, qua compofitio affeUa 
pura compofitiont addit . 80. 

Propofitio Secunda , & Theorema . ibid. 

Solida fingularia , qua compofitio affec- 
ta pura compofitioni addit. ibid. 

Propofitio Tertia , (fi Theorema gene- 
feos cubi affelti affirmate fub qua- 
drato. 81. 

Propofitio Quarta , & Theorema Gene- 
ftos quadrato-quadrati affclti affir- 
mate fub latere . ibid. 

Propofitio Quinta , (fi T heorema gene- 
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fss quadrato-qu adr.it i ajfcfti fnb cnboaf 
firmate . 82, 

propofitto Sexta , & T heortma . 83. 

V ropo fit io Septima, & Theorema. ibid. 
Prcpojitio oh ana , & Theorema. 84. 

propojitio Nona, e>~ Theorema. ibid. 

Genefeos potejlatnm afficti arum negate , 
Propofitioncs tres , & totidem Theorema- 
ta . 85. , df 86 . 

Genefeos Potcfiatuui affettarum negate 
mixtim > & affirmati. 

Propofttiones tres , & totidem T heortma- 
ta. 86 ., & 87. 

Genefeos Potefatutn auulfarttm 

Propofi rienes quinque, & totidem-» 
Theoremata . 88. 89., & 90. 

Monitum . ibid. 

Sehelion. ibid. 

An a fi fis numerofa pote flatis beneficio fpe 
e iosa comparatur. tbid. 

Quibus piant s conflet potefias , qua qua- 
dratum dicitur • tbid. 

£xemplum . tbid. 


De radicum Extraftionc . 

Cap. VII. 


pag. 92. 


Cui perfpctla tfl ratio exlraff tonis ra- 
dias ex numeris , eidem quoque con- 
flat, quod hoc in loco tractandum af- 
fumitur . ibid. 

Exemplis res illuflratnr foeciebus adhi- 
bitis . ibid. 

Proponitur extrahenda radix ex bino- 
mio . 

Nihil refert alijs vti characteribus . 93. 

Cubica radix ex compofita quantitate 
proponitur extrahenda . ibid. 

Cum radix binomta fuerit, quid obfer - 
nandum . ibid. 

Operationis comprobatio. ibid. 

Superiora illufirantur exemplis . tbtd. 

Comprobatio operationis multiplicationis 
prxfidio. 94. 

Rttrfus eadem declarantur alijs exemplis.ibid. Quando fuerint radices vniuerfales . 

Quando proponuntur numeri . ibid. Exemplo res iiluftratur . 

Exemplum ad idem . ibid. 

Exemplum alterum, cum radix extra- 
henda efi cubica . 9 j. 

Quando ex numeris extrahenda efi 
radix . ibid. 

Explicatio . tbid. 

Exemplum ad idem . 96. 

Qgando contingit, it radix prxdicto mo- 
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do erui non poffi/ . ibid. 

Quod de quadratis radicibus dicitur , 
idem dicendum de eat ens , tbid. 

Ex fratttontbus radicum extradlto . 97. 

Exempla . ibtd. 

Eodem modo in radicibus alterius gene- 
ris procedendum . ibid. 

Idem tn numeris ofienditur , quod in 
fpeeiebus . ibid. 

Jlgorithmus quantitatum furdarum . tbid. 

Ve quantitatibus , ftu radie tbus furetis 
agendum fuger efi . tbid. 

En de quantitates fur da ortum dtt - 
eant . ibid. 

Ve reductione furdarum quantitatum . tbid. 
Reduci 10 quantitatum furdarum qua 
arte perficiatur. ibid. 

Exemplum reduiiionis. 98. 

Sape contingit, it aliqua quantitas ra- 
tionalis ad aliquam irrationalem redu- 
ci debeat. ibid. 

Quandoque furd.c quantitates adfimph - 
ciores reducuntur . ibid. 

Exempla. ibtd. 

Qutd prafiet hac in re operari , ibid. 

jlddttto quantitatum furdarum , ibid. 

Exempla . ibid. 

Ad maiorem inte/ligentiam quid agen- 
dum . ibid. 

Praeepti comprobatio. ibid. 

Exempla . 99. 

Quando non funt communicantes, addi 
non pojfunt , vt vnam radicem con- 
fit tuant . tbid. 

Aliquando contingit , it infiituenda fit 
additio tnter quantitates irrationa- 
les. ibid. 

Ad has addendas radices conducunt pne- 
cepta tradita in prima huius Operis 
parte. ibid. 

Exemplum ad hac illuftranda . ibid. 

Quando fuerint radices cubica. tbid. 

Quando illa quantitates non habent la- 
tera cubica . ibid. 

ibid. 
ibid. 

Operationis explicatio. 100. 

Idem contingit, fi quantitates Olas trac- 
taremus non fecus , ac fi latera non 
haberent . ibid. 

Quando latera magnitudinum exhiberi 
non poffint, quid agendum. ibid. 

Pracepta fuprriorx numeris illnftran- 
tnr . ibid. 

Profe- 


U 


X 


I N D E 


Pro ft quit ur explicatio . tbid. 

Subirati io quantitatum fordarum . tbid. 

Exemplis illufirantur practpta . ibtd. 

Quando quantitates non fuerint com- 
municantes . JOI. 

Multiplicatio quantitatum fordarum . tbtd. 

Multiplicationis wjlitutio requirit , vt 
aduertatur > num quantitates fint com- 
municantes . ibid. 

Numeris id explicatur . tbid. 

Non dijjtmili arte procedendum in mul- 
tiplicatione aliorum numerorum irra- 
tionalium . ibid. 

Exemplo foperior doctrina declaratur . 101. 

Quando quantitates non font commu- 
nicantes . ibid. 

Multiplicationis ratio rurfos declara- 
tur . ibid. 

Adnotanda quadam . ibid. 

Quando btnomium in /e quadrat ice du- 
citur . ibid. 

Quando occurrit multiplicatio quantita- 
tis irrationalis . ibid. 

Exemplis hac illujlrantur. ibid. 

Quando radices non fuerint vniuerfa- 
les ■ 103. 

Numeris pracepta illujlrantur . ibid. 

Supradittorum explicatio. ibid. 

Exemplis propofita declarantur . 1 04. 

Propojitio , & ciufdcm declaratio . ibid. 

Concluditur , quomodo fit fcribendnm . 105. 

Qua arte fopenor multiplicatio perfi- 
1 i pojfit . ibid. 

Nihil refert vtro modo procedatur . tbid. 

Liter arum pretium ad explicanda , qua 
h attenus tradita font. tbid. 

Alia eodem modo numeris explicantur , 
ac illujlrantur > & tertius , quartus , 
ac quintus modus colligendi produc- 
ta ojlenditur . ibid. 

Diutfio quantitatum fordarum . 1 06. 

lnfiituttur dtuilio , quando quantitates 
funt communicantes . ibid. 

Nonnulla adnotatu digna circa dtuifio- 
nem . ibid. 

Biutfionis alia exempla afferuntur > ac 
explicantur. ibid. 

Quando quantitates non fuerint commu- 
nicantes , qua arte procedendum in 
diuij/one perficienda . ibid. 

Quando radie alia figna di ner f a extite- 
nnt . 1 oj' 

Exempla ad id declarandum . ibtd. 

'Dtuifionis ratio . tbtd. 


Exempla. ibid. 

Explicatio fupradtciorum . ibtd. 

Quorundam error detegitur . 1 08. 

Exempla . ibid. 

Multiplicatione diuifio fuperior compro- 
batur . ibid. 

Numeris hattenus dicta declarantur. 109. 

Exempla . ibid. 

Explicatur infiituta d mi fio . ito. 

Illujlrantur numeris hactenus tradita . tbid. 

Explicatur diutfio . tbid. 

Exercitatio affidua plurimum ad huius 
Artis pragmatiam conducit . 1 1 1 . 

Numeris hac illufirantur . tbid. 

Quando diuifio infiitni nequit, quid a- 
gendum . ibid. 

Aliquando contingit , vt quantitas irra- 
tionalis intelhgcnda fit dutta in ali- 
quam quantitatem rationalem . tbid. 

Explicatio fupradittorum. j 1 2. 

Fractiones vnde ortum ducant . tbtd. 

Scholion . ibid. 

Operatio, qua frattiones ad integras ma- 
gnitudines reuocantur . vtihs cjl . ibid. 

Exempla varia . ibid. 

Operatio foperior numeris illufiratur . ibid. 

De ZEquationc AIgebrica.Cap.IX.pag.il 3 

A E quatio quid fit, explicatur . ibid. 

Quid nomen, aquatio, importet . ibid. 

AEquationis varia funt genera . tbid. 

Exemplis aquationes declarantur . ibid. 

AEquatio fimplex quid. ibid. 

AEquationes in infinitum protrahi pof- 
font .' ,14. 

Proponuntur ca , de quibus differen- 
dum . ibid. 

Admonitio ad Lettorern circa vfom fpe- 
cierum in operationibus perficiendis, ibid. 

Alia quadam notatione digna. ibid 

Quo patto feribere prafict aquationes , 
vt elegantius explicentur . ibid. 

Notanda quadam circa td , de quo agi- 
tur. " ibid. 

Dc /Equationis Inuetionc.Cap.X.pa g.u 5. 

AEquationis i nuent io explicatur . ibid. 

Notanda quadam . ibid. 

Perpenditur aquationis infiituenda ra- 
tio . ibid. 

Quando mutilis aquatio fuerit . tbid. 

Quomodo ratiocinandum ad confequen- 

dum 
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dmn pr .edi clui» analogi fimum . 1 1 6 . 

Zt uncum primum , fecundam , <jr ter- 
■1 tium. ■ ibid. 

Z tuticum quartum , quintum, fex tum, 

& feptimum . i »7» 
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Obferuanda conditio in hmnfmodi prag- 

matia . ibidi • 

Exempla plura . ‘ 25. 

Quando numerator fr aci sonis non ejh ■ . 

refolnbiUs , quid agendum , ibid. 
Obferuanda quadam . ibid . 

Dc Ant ithcfi , feuTranfpofirioncaqua- Quando per ana lo ftjrnum vltimo loco , 
ttonis. Cap. XI. pag. n8. habetur ignota quantitas . ibid. 

Animaduertenda quadam . 1 24. 

Antithefis quid fioni fice t , quid apud Rhe- AEquationes per modum Epilogt/mi ad 

rores, quid apud Mathematicos . ibid. proportiones reuocantur, contra. :L 

Exempla plura . ibid. Exempla . 

Praceptum ad antithejin perficiendam. 119. Quando quantitas quafita non jrrouenst 

' ' (corfum, fed affecta per affirmationem, 

vel negationem nota quantitatis . ibid . 


ibid. 

sbid. 


Secundum praceptum . ibidi, 

Dc Hypobibafmo . Cap. XII. ibid. Exempla 
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Quanti fieri debeat in re Analytica doc- 
triga hactenus tradita . tbids 


Hypobiba/mi nomen quid fignificct'. ibid. 

Quo artificio fiat. - tbtd. Capica VIII. XV. XVI. nempe i 

Exempla ad hypobibafmi declarationem, ibid. 8 De extraftionc radicis ex binomi/sjfie. 

Cui principio h.ec innitatur operatio . I2Q. 15, De explicandis aquationibus tam « • 

fimplicibus feu puris t quam afleftis > 

DeParabolifmo , hoc cft Applicatione,. ejr primo de puris . : ‘ 

fiuc Diuifione. Cap. XIII. ibid. 1 6. Varia Slethoat explicandi aquatione x > **- ' 

conipo/itas.&t.qua hic fecudum ordine '■!>. 
fubijcicnda erant > non inconfti lto 
fuerunt pratermijfa ; quoniam ea* 
de quibus in ipfis agendum fui fi* ■ 
fet , tr affantur , cum de Compoj i- 
tione , & Refolutione agitur . Neigi-fi * ' ,v * 
tur bis eadem repetantur , opera pre- 
tium iudic animus facere > vt diifunt ■ 

' 1 - 

Dc Tranfmutanda Aquatione in Propor- 
tionem, & Contra. Cap. XIV. pag. 121» Dc^EquationO natura > atque conftitutio-- 


Parabolifimus vnde dicatur . ibid. 

De Paraboli fimo infiituitur traitottio. ibid. 
Quando paraboli /mus fieri debeat. ibid. 
Exempla adparaboltfmi explicationem, ibid. 
Principium , cui innititur par aboltjmus. ibid. 
Notanda quadam. ibid. 

Analogi fimus ordinatus quid . ibid. 


Praeipuum Algebra munus efl • aquatio- 
nem ad an alogi (mum , & analogtfi- 
mtnn in proportionem tranfmulare . ibid: 

Pluribus exemplis explicatur tradita 
doftnna . ibid. 

Aduertenda quadam. ibidi 

Quandoque contingit, duplanda tfie an- 
tecedentia , quandoque fiubduplanda’, 
quandoque confequentia. 12 2. 

Quandoque duplanda fiunt omnia . tbtd. 

Plerumque refolutio incipit ab analogi f. 
me 7 ibid. 

Quandoque ex analogi fimo Jit gradus ad 
aquali tatem . ibid. 

Plerumque fi/lendum in ipfa aquatrone.ibid. 

Sape contingit , vt fractio integra ma- 
gnitudini aq netur . ibid. 

Rejolutio qua arte fit in fit tuenda . tbtd. 


ncdignoicenda. Cap.XVII.pag. ia&, 

Multum conducit ad explicationem aqua- 
tionum , earum habere per speciam na- 
turam . ibidfi 

AEquationes plerumque pr spara tione in - ’ 
dt gentj antequam explicari queant, ibid, • 

Pracipuus modus, inquirendi aquationum 
primordia , e fi ex Z et cucis. ibid. 

Vtthfimc Zetefis infiituitur , ad aquatio 4 $ 
num naturam indagandam . j 27^ - 

Problema Sy/laticum quid. ibid. 

Problema Exegeticum quid . ibid. 

Similes aquationes qua dicantur. ibid. 

Simplex aquationum genus . ibid. 

Quadraticarum aquationum confiitu- 
tio . ibid. 

Prima ex aquationibus quadraticis. ibid. 

Zetetieum . ibid. 

Hume- 
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Numeris hafi entis dida declarantur . i z 8. 

Zetetica . ibid. 

Scbolion . tbid. 

•Superius dicta Geometria confient ire , 
demonfiratur . ibid. 

Explicatur aquatio apophatica . 129. 

Supradittorum aquationum natura , at- 
que conjlitutio quomodo deprehenda- 
tur . ibid. 

■Alta quadam , & primo (implicium,dein- 
de compojitarum aquationum conjli- 
tutiones . ibid . 

Ccnfiitutio J. Impltcis aquationis ex dua- 
bus , quar undam ejl vera , altera fal - 
fa . ibid. 

Pioponitur origo » aut aquatio ,vnde con- 
flitulio deprehenditur . 1 3 o. 

Proponitur aquatio , cuius conjlitutio in- 
quiritur., Cr ejl cataphatica . ibid. 

Ccharentia cum Superioribus , Cr hanc 
conjl i t /itionem cum prai edentibus cohe 
rere ojlenditur . ibid. 

Proponitur altera originaria aqua- 
tio , vnde conjlitutio deprehenditur . ibid. 

Proponitur aquatio apophatica. 131. 

Originaria aquatio , vnde amphibola. ibid. 

Proponitur aquatio , cuius inquiritur 
( onjlitutio . 732. 

£ua hucujque dtfta funt cum prace- 
denttbus coharere demenjlratur . ibid. 

Conjlitutio eadem per fjncrsfin deprehen- 
ditur. ibid. 

Placlenus dici a numeris explicantur, ibid. 

Explicantur ha denus tradita . 133. 

JJna de Juperiori aquatione dida funt 
de cateris quoque inttUigcnda . ibid. 

Implicatioribus proferenda Jimpltctora . ibid . 

Sjv^adr alicarum aquationum principia 
funt Utera . ibid. 

Ccnjlitutio fuperioris aquationis ab Auc- 
tore admuenta traditur , ac explica- 
tur , vbi fint Zcteticis , & fine colla - 
tione aquationis cum alia , omnia ha- 
beri pojfe ojlenditur. ibid. 

Alia infi i tuitur hypothefis . 134. 

Proponitur fecundum aquationis qua- 
drat ica genus . ibid. 

AEquatums amphibola conjlitutio apud 
Audorcm . ibid. 

AEquationum cubicarum conjlitutio ex 
'/eteticis. ibid. 

Proponitur aquatio cataphatica . ibid. 

Zeteticum . ibid. 

Zeteticum alteram. »3 6. 
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Numeris explicatur fuperior aquatio . ibid. 

Zeteticum . ibid. 

Notanda quadam' ibid. 

Scbolion . ibid. 

Hadenus tradita magis explicantur . ibid. 

Aduertenda quadam. ibid. 

Alexander Anderfonus allue matus ejl , 
exifiimans aquationes ejfe f oli das, eo 
quod in tjs fohda comparentur ad in- 
tricem . ibid. 

Explicatur folidarum aquationum na- 
tura. tbid. 

Alia quoque funt Z et et ica , e quibus de- 
promitur cubicarum aquationum na- 
tura . . ibid. 

Proponitur aquatio cubica affirm<ttiua , 

& Zeteticum . tbid. 

Proponitur aquatio cubica negatiua , (jr 
Zeteticum . ibid. 

Proponitur aquatio cubica amphibola , 

& Zeteticum . ibid. 

Theorema demonfi ratum Analjtice , cr 
Geometrice. 138. 

Numeris fupradida declarantur . ibid. 

Proponitur alia cubicarum aquationum 
conjlitutio ex Z eteticis > fingularis 
tamen ejl , tfic. ibid. 

AF.quatio , in qua cubus afficitur adiune- 
tione folidt fub latere , datoque coe fi- 
dente plano , dr Zeteticum . 139. 

Numeris omnia explicantur . ibid. 

AEquatio , in qua cubus afficitur multa 
folidi fub latere , datoque coe fidente 
plano ; & Zeteticum . ibid. 

N umens tradita explicantur . ibid. 

AEquatio > in qua cubus afficitur itidem 
adiuntt tone folidi fub latere , (fic. cum 
Zete fico* ibid. 

Explicatio per numeros. ibid. 

AEquatio , in qua itidem cubus afficitur 
multa folidi fub latere > &c. cum Ze- 
t et ico . ib id. 

Explicatio per numeros. tbid. 

Scbolion . 140. 

Proponitur , quod ofiendenium fupcrefi.ibid. 

Theorema Analjtice , & Geometrice de- 
monfiratum . ibid. 

Aduertenda quadam . ibid. 

Theoremata duo Analjtice , & Geome- 
trice demonfirata « 141. 

AEquationum cubicarum conjlitutio pro- 
ponitur indaganda. 142. 

Proponitur aquatio , cum qua infiituen- 
da ejl comparatio . ibid , 

♦J* AEqua - 
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AEquat io , cuius conflit ut io per compa- 
rationem infpicitur • it i d. 

Proponitur altera aquatio , cum qua itt- 
fli tuenda tfl comparatio. ibid. 

Summa fupr adiit orum. tbid. 

Supr adiit arum aquationum apud Aulio- 
rtm conflit ut io . ibid. 

Solidarum aquationum principia . tbid. 

Altera rurfus proponitur aquatio , cuius 
confli tuito inquiritur. ibid. 

Suptofltio duplex ; vbi ca proponitur » 
quA tfl amplectenda . ibid* 

Proponitur aquationts negatiua conflttu- 
tio ab Aultore itidem tnuenta . 143. 

proponitur aquatio cubica amphtbola > . 

cuius con (iit ut io , cxAuitons Jenten- 
tia inquiritur , I44. 

Differendum proponitur de aquationi - 
tus cubicis fub quadrato. ibid. 

Jguid deinceps agendum proponitur. 145. 

Proponitur aquatio affirmatiua , cr Ze- 
te licum cum explicatione . ibid. 

Humeris ftiperiora trattantur . ibid. 

Proponitur aquatio negatiua , & Zete- 
ucum cum explicatione . ibid. 

Numeris fuptriora tradantur . ibid. 

Proponitur aquatio ambigua , (ffi Zcteti- 
cum cum explicatione. ibid. 

Numeris explicantur fnperius tradita. 146. 

Scholion. ibid. 

Aduertcnda quadam . ibid. 

Theorema Analyticc , & Geometrici de- 
monfl ratum . ibid. 

Theorema Analyticc, & Geometrice de- 
monfl ratum . 147. 

ffua ratione earundem aquationum na- 
tura inquiratur . ibid. 

Proponitur aquatio , tum qua inflitucn- 
da cfl comparatio aquationis affirma- 
t i 'uq. ibid. 

Proponitur aquatio , Ct.m qua inflituen- 
da cfl comparatio aquationis negati- 
ua . ibid. 

Aduertcnda quadam . 148. 

kalio explicandi pr.tdi Harum aquatio- 
num naturam , quam Anclor adi nue- 
ntt . ibid. 

Proponitur aquatio negatiua . ibid. 

Proponitur aquatio amphibola . 149, 

Infinuatur , flmtltbus modis proceden- 
dum tfle tn dtfqutrenda ha tura ca - 
ferarum aquationum , ibid. 

Proponitur aquatts negatiua, & amphi- 
bola. ' i$o. 


Supradiltarum aquationum imitatione , 
c ater arum indagatur natura. ibid. 

Alia traduntur , vnde licet Artifici , te- 
nuationum conftitutioncm » atque na- 
turam indagare. Cap.XVlII.pag.151. 

Ollo radicis alterat iones afferuntur .ib.& 1 5 2 • 

Obferuanda quadam , 

A It er at io radicis per additionem, tbid. fi 

Explicatio fupradJWorum . tbid. 

AEquat iones tranfmntantur alter at a ri- 
ditt , cbid. 

Tranfmutatio , qua pt inuariata radi- 

*(• - - ‘U* 

Afccnfts > vel dcfcenfus climallicus du- 
plex cfl', nempe regularis , & irregu- 
laris > ad quorum intelhgcnttam pro- 
ponuntur aquationes pro quolibet af-. 
cenfu , & defcenfu tam regulari » 
auam irregulari . ibid. 
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Plafmaticum opus declaratur . 

Ibid. 

AEquat tones , quibus plafma tncfl . 

ibid. 

S.ua dc caufa aquationibus plafma 

tu- ' 

fit. 

tbid. 

Aduertcnda quadam , quando aquatio 

plafmatica tfl , per modum addi no- 

nis , vel fubtraHionis , 

tbid. 

Proponitur aquatio. 

ibid. 

AEquatio plafmatica per modum j 

fub- 

traHioms . 

1 H- 


■< i 


In cubo quomodo intelligatur ajfcRara- 
dtx , efle. ibid. 

Quando pote flas efl h radice plana . tbid. 

Quadrato quadratum affcllum fub qua- 
drato ducit originem b quadrato af 
fello fublatere . ibid. 

Quando cubo-cubus efl ajfeHuS fub cu- 
bi., 

Omne quadrato quadratum efl a felium 
fub gradu par odico , &c. tbid. 

Jtfuando quadrato-quadratum afficitur 
tam fub quadrato , quam fub latere , 
quomodo aquatio plafmanca fit. I 5 5 • 

JQujndo quadrato-quadratum afficitur 
fub cubo , quo pallo plafmatica fit a- 
quatio . ibid. 

AEqnatto cubica quo pallo deduci poffit 
a quadratu is per clmalltcum irregu- 
larem afccnfnm. tbid. 

Finis Plaflices fuperius inflnuatus fuit , 

rurfus infinuatur . ibid. 

Nulta in Tjronurn gratiam afferuntur, 
vnde colligere licet , qua ahcquin ob - 
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fcurUra videri ptftunt ; Atque hinc c- 
nidentcr conflat vis ipftus plafticet. tbtd . 

Ajjiltio b' a' interpretationem accipiens 
ex aquatione propoftta , valet l>' z, pl, 

b' a i ergo Jiet aquatio vt fupra , 

falia ordinatione Jccundiim Artem . ibid, 

I)e aquationibus deducendis. 

Cap.XlX. pag. 15«?. 

D educi io maxime conducit adcognofccn- 
datn aquationum naturam ; propter ea 
non ejl filentio pr ater eunda ; imo de 
ea copiose tr altandum . ibid. 

Auctor de qutbufdam magni momenti fe 
alturum in Juo Geometra promoto 
pollicetur . tbid. 

AEquatio fuperiits gener atim dcftnita , 
diuiditur . ibid. 

AEquatio alia originalis , alia canonica , 
qua vel abfolute eft huiufmodt , vel 
quia ab ipfa deducitur canonica. ibid. 

Canonicarum aquationum primaria fpe- 
ei;s vna , quid. ibid. 

Canonica fccundana , quid . ibid. 

AEquatio reciproca y quid. ibid. 

Collaterales y quid. ibid. 

.AEquationcs cor re lata, quid. ibid. 

Anclor nedum tradit fpeciofam Alge- 
brarn in Geometria Jfcd etiam Arith- 
metica gratiam . ibid. 

Summopere decet nos ejfe follicitos dej 
ipfa deducendi ratione . 157. 

AEquationcs cuiufque ordinis quomodo 
ab aquationibus fuis deducantur . ibid. 

Exemplum de aquatione affirmat iua . ibid. 

Ex multiplicatione pofitiui tn negat iuum 
produltio declaratur . ibid. 

Exemplum aquationis negatiua, non fe~ 
eus y ac de affirmat iua . ibid. 

Exemplum de aquatione amphibola . ibid. 

AZquat/ones cubici ordinis quo pallo ab 
originalibus fuis deducantur . ibid. 

Quando aquationes fuerint reciproca. 158. 

Nec diffimihter catcra aquationes huius 
ordinis ab originalibus fuis deducun- 
tur . ibid. 

AEquationcs ajfclfa 4 puris deducun- 
tur . ibid. 

Exempla . tbid. 

Hactenus tradita numeris explicantur. 1 59. 

Antiqua Algebra declaratur . ibid. 

Alta Auctori ejl dedulttonis ratio . tbtd. 

A folinomta radice pura > oritur dquatio.ibid. 


E 
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Proponitur aquatio affirmati ua quadra - 
tua y vnde affelta deducitur . ibid. 

Proponitur aquatio pura > vnde af- 
fella deducuntur . ibid. 

Supradtcforum demonft ratio . 160. 

AEquationcs in quibus cubus afficitur fub 
quadrato . ibid. 

Proponuntur aquationes cubica. ibid. 

Cum affcltiotft fub quadrato , & Uter e. ibid. 

Multa canfderantur , vnde plurimum 
fu pr ad iit a eluce fcunt . 161. 

ob fer uand.i quadam non exigui momen- 
ti . ibid. 

Proponitur aquatio cubica affirmatiua af- 
fecta fub latere. ibid. 

Dcdultio y quam Auctor inftitutt > fupra- 
pofitis aquationibus injerutens . ibid. 

Deducitur aquatio ajfclta tam fublate - 
re , quam quadrato . ibid. 

Proponitur aquatio cubica negatiua af- 
felt a fub latere . ibid. 

Proponitur aquatio cubica amphibola af- 
felta fub latere . 1 62, 

Alta quoque aquationes Auli oris artifi- 
cio non diffimihter a cubicis deducun- 
tur . ibid. 

Proponitur aquatio cubica affecta ftib- 
latere, vnde cubica affelta fub latere 
a quadrato deducitur . ibid. 

Proponitur aquatio cubica affirmatiua 
fub latere affelta \ vnde aquatio cubi- 
ca affecta fub quadrato latere dedu- 
citur per decrementum . ibid. 

Proponitur aquatio cubica affirmatiua af- 
felta fub latere y ibid. 

Proponitur aquatio cubica negatiua af- 
felta fub latere quadrato deducitur, ibid. 

Proponitur aquatio quadratica negati- 
ua , vnde cubica deducitur . 16}. 

Proponitur aquatio cubica negatiua affec- 
ta fub latere y vnde cubica affelta tam 
fub quadrato , quam fub latere , negati- 
ua tamen deducitur . ibid. 

Proponitur aquatio cubica ambigua-, vn- 
de deducitur ambigua cubica affelta 
fub quadrato , (ffi latere . Hac deduc- 
tio eft per decrementum . ibid. 

Superiora declarantur mediantibus fe- 
cundis radicibus. i6/\. 

Auli oris deducendi ratio in his aqua- 
tionibus non eft abftrnilis illi , qua fu- 
peritis ejl vfus in dedultiombus aha- 
rum . ibid. 

Plerumque contingit aquationum pU- 
z nas y 
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nas , vel fohdas ejft radices . ibid 

Quid agendum , cum radix efi flans . tbid 
Ad maiorem fttpradidorum explica- 
tionem , quadam adutrtnntur % ibid. 

Retinenda tjl radicis natura , prop te- 
rta de ipfa, quatenus plana ejl, aqua- 
tio enuneian debet. ibtd, 

Supradtdorum declaratio , ae accurata 
explicatio . ibid. 

Proponitur aquatio quadratici ordi- 
nis negati ua , item amphibola . 165. 

Exempla de aquatione cubica affirmari- 
ua, negat iua, & amphibola. ibid. 

Superius tradita declarantur . tbid. 

Multa longa differtatione tradantur , 
qua maxime conducunt ad fupradic- 
torum explicationem , (fi eorum , qua 
funt deinceps futura . ibid. 

Andoris propria deductionis ratio fnpra- 
didantm aquationum , in qutbns qua- 
drato -quadratum afficitur Jitb quadra- 
to ab aquatione quadratu a , 1 C 6 , 

Quadrato- quadratu arum aquationum _> 
deducho ab affedts quadratis . ibid. 

Proponitur aquatio quadratici ordinis af. 
firmat iua, itidem negat iua ; vnde qua- 
drato-qttadratica deducitur affectae 
fub latere. \ 6 -j. 

Numeris eadem tradantur . ibid. 

Dedudio quadrato-quadr alicarum aqua- 
tionum fubquadr at o,& latere a ffe da- 
tum a quadrat icis ajjedis. Primo pro- 
ponitur affirmatiua quadratica j vnde 
fit dedudio > fecundo negatiua itidem 

quadratica . ibid. 

Super tora fpectebus tradita , numeris ex- 
plicantur . ibid. 

A Eq vatio negatiua , & aquatio amphi- 
bola . ibid. 

A P. quatio affirmatiua , vbi comparatio- 
nis homogeneum efi per modum diffe- 
rentia . ibid. 

Quando comparationis homogeneum non 
proponitur per modum differentia, (fic, ibid. 

Affedto quadrato-quadratorum multi- 
plex . ibid. 

Proponitur exemplum, idemque declara- 
tur . tbid. 

Numeris eadem tradantur. itfp. 

Proponitur aqualto quadratica negati - 
'ta- ibid. 

Quando affedio fuerit fub quadrato, ibtd. 

Qua ratione aquationes quadrato-qua- 
dr.it/ca , in quibus affedto ejl fubett- 
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bo, & quadrato ab aquationibus qua- 
drat icis affedis fub latere per inter po- 
Jttum analogifmum deducantur . ibid. 

Proponuntur aquationes quadratica , vn- 
de cubica deducuntur . 170. 

A Eq nationes eadem numerose /radan- 
tur. ibid. 

Quarundam aequationum conftitutio per- 
penditur. Cap.XX. pag. 37r. 

Amphibola aquatio quid. ibid. 

Contradicentes aquationes qua • ibid. 

Inuerfa aquationes qua. tbid. 

Proponitur aquatio amphibola ordinis 
nuadratici . ibid. 

Cttotca aquationes amphibola . ibid. 

Generali ratione injlituitur pragmat ia . tbid. 

Explicatio fupradtdorum . 1 7 j. 

Quidex fuprapojita aquatione colliga- 
tur % ibid. 

Quando aquationes fuerint contradicen- 
tis. ibid. 

Quid colligatur ex fupr a tr aditis . tbid. 

Quando aquationes uerint inuerfa. ibid. 

Inuerfa aquationes , quarum vna per af- 
firmationem, altera per negationem . ibid. 

Quid colligatur ex fupra traditis . 1 73. 

Specialis injlituitur tradio . tbid. 

Syncrifcos dodrina explicatur. ibid. 

AEquationis quadratica exemplum. ibid. 
Numeris hucufqut tradita explican- 
tur . ibid. 

Explicatio , (fi comprobatio fupradido- 
rum . ibid. 

A udor is ratio , explicandi fitprapofttas 
aquationes . j 74. 

Explicatio fupradidorum . ibid. 

Hucufque di da communia fiunt aquatio- 
nibus amphibola . ibid. 

Hucufque dida communia funt aquatio- 
nibus amphibolis . ibid. 

Proponitur aquatio altera amphibola cu- 
bici ordina. J 75 - 

Animadnertenda quadam. ibtd. 

De contradicentium conjlitutione dffe- 
ri t»r . ibid. 

Cotfficitns , (fi comparationis homoge- 
nenm in huiufmodi aquationibus , cui 
aquentur . tbid. 

Numeris hac eadem tradantur , (fi illu - 
ftrantur . 1 76. 

Qua ratione Audor contradicentium . 
aquationum naturam inquirat . ibid. 

In contradicentibus homogeneum vnde . ibid. 

In 
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Jn contradicentibus fubgradualcs coefli- 
c sentes vnde . ibid. 

Qnando aquationes extiterinc Inuerfa . ibid. 

Coefficiens vnde . ibid. 

Comparationis homogoncum vnde . ibid. 

obfernanda quadam circa traditam-* 
pragmattam . 1 7 7. 

Numeri eadem traiiantur. ivtd. 

Qua de ftpr ad telis aquationibus fi aman- 
tur . ibid. 

Quid in aquationibus amphibolis ordi- 
nis quadrat ici , & quid in amphibo- 
lis ordinis cubici . ibid. 

Nonnulla tractantur aduerfus quojdam 
minus bene loquentes . ibid. 

Quid in aquationibus amphibolis qua • 
drato quadrat icis . ibid. 

Quadam maxime nccejfaria quidem 

ab /tuitore adiruenta , <y Jimilta . 178. 

AEquat iones amphtbola quadrato-cubi- 
ca , cr cubo-cubtea . ibid, 

Aulior quadam animaduerjione digna 
proponit pro aquationibus quadrat icis 
cubicis , qnadrato-quadraticis , qua- 
drato ■ cubicis , & cubo -cubicis . ibid. 

Penes quot latera vniufcniufque aquatio- 
nis naturalis conflitutio attendi de- 
beat « ibid. 

Quadam con/ideranda . ibid. 

Quando fune aquationes amphibola qua- 
drato- quadratica \ quando quadrato- 
cubica > & quando cubo cubica . ibid. 

Quadam ob feritanda . ibid. 

Vnde fuperura deducantur , inquiritur , 

& explicatur . ibid. 

De contradicentibus aquationibus trac-' 
tat io injl i tuitur . 180. 

Proponitur aquatio quadratica . ibid. 

Numeris eadem trahantur > & Geome- 
trice ojlcnduntur . ibid. 

Quando aquatio fuerit ordinis quadra- 
to quadrat ici . ibid. 

Geometra has aquationes quadrato-qua- 
dratica » & reliquas ait toris ordinis de - 
tejlatuf . ibid. 

Ojlcnduntur fupradicla procefu Analy- 
(Itco . ibid. 

Proponitur aquatio cubo-cubica . 1 8 r . 

Numeris eadem tractantur. ibid • 

AEquat tones rite fe habere declaratur . ibid. 

Proponitur aquatio quadrato-quadratica.ibid. 

Propo/itio de ipfis . ibid. 

Supradiltorum declaratio. ibid. 

pragmatia Analytica tn fupradiltoram 
gratiam injli tuitur . ibid. 
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Proponitur pragmatia de ineunda dc- 
monjl ratione T heor ematis . 182. 

Aullor declarat magis fupradilta . 1 84. 

Declarantur nonnulla tradita pag. 139., 
vbi Aulior neglexit redu Itionem frac- 
tionum ad minimos terminos , huius 
autem redditur caufa. ibid. 

Qua tradita funt pag. 141. , 14 6 , & 
147., item declarantur > & illujlran- 
tur . ibid. 

Scholion. 185. 

Superiora dcmonjlrantur . ibid» 

AEquatto quadrato-cubica proponitur . ibid. 
Numeris eadem tr altantur , & explican- 
tur . ibid. 

18 6 . 
ibid. 
ibid. 
ibid. 
ibid. 


Quando fuerint aquationes inuerfa . 

Explicantur ftperiores aquationes . 

Ob/eruanda quadam . 

Theorema ex haltcnus dictis . 

Proponuntur aquationes cubica . 

Numeris eadem ojlcnduntur , & expli- 
cantur, 187. 

E formatio comparationis homogcnci . ibid. 

Explicatio fupradiltorum , & aquatio- 
num comprobatio . ibid. 

Proponuntur aquationes quadrato-cubi- 
ca . ibid. 

Numeris eadem tr altantur . tbid. 

Fit reditus ad cubicas aquationes . 188. 

A E quatio quadrato-cubica ajfclta fub- 
quadrato quadrato . ibid. 

Explicatio per numeros . ibid. 

AEquat io quadrato-cubica affclta fub- 
quadrato . ibid. 

Numeris eadem tr altantur. 189. 

Inuerftrnm alia conjlitutio . ibid. 

AEquatio inuerfa cubica affclta fub qua- 
drato . ibid. 

Omnia explicari > dcmonftrariquc poffunt 
imitatione fupradiltorum . ibid. 

Qua induftria Analyfta vitijs laborantes 
aequationes emendet , & quo patto 
iv/xx^awc fiat. Caq.XXI. pag. 190. 

Praparationc laborantes aquationes emen- 
dantur . ibid. 

Qunque praparandi aquationes modi. ibid. 

Prtmus eft expurgatio per vncias. ibid. 

In aquationibus quadraticis qua pars fu 
adhibenda ; qua tn cubicis , quua in 
quadrato- quadraticis , qua inquadra,- 
to- cubicis , &c. ibid. 

Proponitur aquatio cubica . 191. 

Vncia 
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yncia eondttionaria qua projingnhs ae- 
quationum fpecitbus. itJd. 

Quando potefias affecta fuerit affirmata, ibid. 

Exemplo declaratur fu venor doctrina . tbid. 

Plumeris explicantur ha flentis tradita . ibtd. 

Proponitur aquatio cubica . tbid. 

AEqnatiO , t» quam propoftta perexpur- 
nationem transformata efi. tbid. 

A E quatio quadrattea mgatius affelia , 
cui inejl plaftna . tbid. 

proponitur aquatio cubica , (fi 4 aquatio 
quadratica ampbibola . . 192 . 

Reduflto quadratorum affectorum ad pn- 
r aj qua remedium ejl aditer Jas aqua- 
num yroXvrctDUt» . ibid. 

Reductio , de qua differitur ; quomodo 
Grace dicatur . tbid. 

prima rtdufiio aquationis in quadra- 
tum afficitur adt unctione plani fub la- 
tere ; dataque ctefficientc longitudine, tbid. 
Demon fi tut io . tbid. 

Radix explicata fimplici aquatione . 193 . 

Proponitur aquatio quadrattea negate af- 
fcfta ; & Theorema . tbid. 

Indagatio analytica ; & prapojiti Theo- 
rematis demonftratto. ibid. 

Hnmerofa aquatio negate affefia ; (fieiuj- 
dem reduflio. ibid. 

Proponitur aquatio quadrattea amphibo- 
la. 

Thtoroma . tbid. 

Indagatio Analytica , (fi 4 fnpcrioris Theo- 
rematis dtmonfiratto . ibid. 

Secunda hypothtfis aquationis quadrati- 
ca ampbibola . ibid. 

Conclnfto tbid. ibtd. 

C onfpefl us demonfirationis . ibid. 

Humero ft aquatio ; eiufdemque reduflto . tbid. 

AEqnatiO cubica , in qua cubus afficitur 
adiunflionc foliis Jub quadrato ; da- 
taque coefficiente longitudine . ibid. 

indagatio Analytica , & Theorematis 
prapo/ttt demonflratio' 195 . 

Conipctlus demonfirationis . ibid. 

AEquatto cubica negate affefia fub qua- 
drato ; & T beorema . ibid. 

Indagatio Analytica ; (fi 4 prapojiti Theo- 
rema is demonflratio . ibid. 

C onfpefl us dernofirattonis . ibid. 

Proponitur aquatio cubica ampbibola . ibid. 

Duo Theoremata . tbid. 

Indagatio Analytica ; (fi duorum Theo- 
rematum dcmonjlr at tones . ibid. 

Confptfliis demonfirationis . tbid. 
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Reduflio cuborum affeflornm tam fut> 
quadrato , quam Jub Utere ad cubos 
J 'impliciter affeflos fub latere . ibid. 

Proponitur aquatio cubica , (fic. tbid. 

Theorema. * 97 ' 

Quid ad Theorematis ifiius veritatem 
requiratur . ibid ; 

Indagatio Analytica, (fi prapojiti Theo- 
rematis demonftratto . ibid. 

Confpeflus demonfirationis . ibid. 

ob fer nanda plura . 

Cubica aquatio affefia fub quadrato , (fi 
fub latere. 1 9 ^ 4 

Theorema. ibid. 

Quid ad huius T hcor ematis veritatem 
requiratur . ibid. 

Jndagatiq Analytica, (fi prapojiti Theo- 
rematis demonftratto . ihtdt 

Confpeflus demonfirationis . ibi d . 

Objeruanda quadam. tbid. 

Proponitur altera aquatio cubica affefia 
fub quadrato, & latcrs . tbid. 

Theorema . ibtd. 

Quid ad Theorematis veritatem requi- 
ratur . 1 99. 

Confpeflus demonfirationis . tbid. 

Ob fer nanda plura . ibid , 

Secunda hypothefis . ibid. 

Animaducrtenda quadam . ibtd. 

Proponitur aquatio cubica negate affefia 
tam Jub quadrato , quam Jub latere . ibid. 
Theorema . ibid. 

Indagatio Analytica prapojiti Theorema- 
tis , & etufdem dcmonjlr at 10 . ibid. 

Conjpeflns demonfirationis , tbid. 

Proponitur aquatto cubica amphibola du- 
pliciter affefia . ibid. 

Proponitur aquatio deducenda . 201* 

T henrema ; (fi eius indagatio Analyti- 
ca eum demonfiratione. ibid. 

Confpeflus demonjiratienis , ibid. 

Theorema , (fi eius indagatio Analytica 
cum demonfiratione . ibid . 

Confpeflus demonfirationis . 201. 

N umero fa aquationes. ibid. 

Ob fer nanda quadam . ibid. 

Proponitur aquatio quadrato-ettbica . ibid. 
T hoorema ; <fi eius indagatio Analytica 
cum demonfiratione • ibid. 

Confpeflus demonfirationis , tbid. 

ob fer nanda quadam. 203. 

Quadam aquationes rednfl tonis forma , 
vt a qutbufdam perficitur . ibid. 

Emendatio aquationum negationis vi- 
tio 


* 
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tto Uberantium quo paffo fieri debeat.ibid. Proponitur aquatio cubica numerofa 

*y //Zl tvt n J < /'i. . . // . » P • i I k > >. # 


•Quomodo Grace appellclut . ibid. 

Proponitur aquatio emendanda . ibid. 

quatio emendata quomodo explicetur . ibid. 

Vbjer uanda quadam . 2 04. 

Exemplum numerofa aquationis . ibid. 

Supradtclorum explicatio . ibid. 

Numeris hoc aquationis genus exphea- 

g. tur • 1 /£/</, 

•Quando comparationis homogeneurn fue- 
rit irrationale . ibid. 

Numeris eadem tr affantur . ibid. 

Analyttcc hac omnia demonjlrantur , ibid. 

Proponitur aquatio cubica affeffa fub 
quadrato , & latere . ibid. 

AEquationis quadrato-quadratica expli- 
catio ; eademque numeris tr affata . ibid. 

^nando comparationis homogeneurn in_, 
huiufmodt aquationibus fuerit in fua_j 
plano plani t te irrationale. ibid. 

AEquattones cubica ; & quadrato-qua- 
dratica . ibid. 

Quando fuerint aquationes inuerse ne- 
gata . ibid. 

Quor undam error . ibid. 

, proponitur altera aquatio . ibid. 


mendanda ; & aquatio cubica /pccio- 
Ja fraff ionum vitio laborans : qua qui- 
dem aquationes numeris tr affantur, 

& duplici methodo explicantur. 2 1 1. 

Quando fecundus terminus deejl. ibid. 

Quando in aquatione funt magnitudines 
afynmetra > qua via procedendum . ibid. 

Quando operatio diuifione perficitur ; & 
exemplum. 212. 

Numeris eadem exhibentur . ibid. • 

Quando poteftates non funt affeffa . ibid. 

Syrnmctrica c lima ffif mus qua Arte per- 
ficiatur. ibid. 

Quando afymmetria fueriijn planitie . ibid. 

AEquatio\proponitur afymmeiria vitio 
laborans ; & qua Arte fit liberanda, ibid. 

Numeris eadem tr affantur . ibifi- 

Supradifforum declaratio , ibid. 

Rurfus eadem tr affantur ; afymmetria 
cum fuerit in foliditate. ibid. 

Artificis cautela in operando . 213. 

Clima ffica paraplerofis qua Arte fit in- 
fl i tuenda, ibid. 


Proponitur aquatio emendanda per cli- 
ma ff icam paraplerofin . ibid. 

Dcmonflratio Analytica fupradifforum . 2 06. Cum uquatio fuerit negata inucrfejfic. ibid . 


Numeris eadem tr affantur . ibid. 

Proponitur altera aquatio cubica amphi- 
bola emendanda . ibid. 

Proponuntur alta aquationes ; & eadem 
numeris traffantur . 207. 

Anaflrophe contraria via perficitur, ibid. 

lfomocria quid i & qua ratione tpjaper- 
ficiatur . 2 08. 

Sape accidit » vt hac traufmutatio non 
multiplicatione , fed dtuifione perficia- 
tur . ibid. 

Hac operatio exemplis illufiratur . ibid. 

Jfomocria opus magis explicatur. 209. 

Anclor hac de re multa fcrtpfit in Ab- 
gebra Veteri . ibid. 

Explicantur nutrieris , qua paulo antea 
tradita fiunt , ibid. 


Dcmorifiratto Jupradifforum. 


ibid. 


A E quatio quadrato-quadratica emen- 
d anda, 214. 

Et dup licata hypofiafi fufeipitur tr affan- 
dum, ... , tbid. 

Quomodo tranfimutetur cubus affeffus fub 
latere , ibid 1, 

Proponuntur aquationes cubica transmu- 
tanda hoc eodem artificio , ibid. 

Quomodo aquationes praparentur;vt coef- 
ficientes , & co mparationis hemogenea 
' Jint, qua praficnbuntur , ibid. 

Proponuntur exempla ; quando coefficiens- 
subgradualis de bet effe , qua praferi - 
bitur . 215. 


Numeris eadem traffantur , & explican- 
tur • ibid. 

Fit reditus ad fuprapofitam aquationem. ibid. Cautela cb fer uanda , ibid. 


Concordantia praceptorum cum fuprapo- 
fitis . ibid. 

Proponitur aquatio , qua per dtuifionem 
ab f olui tur . ibid. 

Alta proponuntur aquationes emendan- 
da, dr eadem numerts traffantur . 2 Io. 
idem contingere , cum vari/ fiunt deno- 
minat ores fraff ionum exemplis mani- 
ftfium . tbid. 


Exemplum , quando comparationis homo- 
gcncum debet effe , quod prafcrtbttur . ibid. 
Numeris idem exemplum explicatur, ibid. 
Numeri quo paffo tn numros decimarum 
tranf nutentur i & exemplum , quod 
numeris declaratur . ib id, 

Infiituitur fpcciatim reductio aquatio- 
num . n 6 . 

In aquatione quacumque tot funt radices, 

quot 


• . 
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tjtut dirnenfiencs 'potrfat/ . ibid. 

Explicatio . ibtd. 

ylEquatio ampbibola proponitur . tbid. 

Proponitur aquatio > & vnde originem-» 
trahat , inquiritur . 217. 

De faljis radicibus difquiritnr . ibtd. 

Quomodo aquationum par abe/i [mus ir . - 
Jh tuatur. ibid. 

Explicatio . tbid. 

Quando aquatio diuifonem non patitur, ibid. 

Alt ira aquatio fupenus pofita diuidi po~ 
tejl ; Jic etiam , er alia ordivisbiqua- 
drattei . ibid. 

Superior aquatio cubica rurfus multipli- 
catur per binotnium ex incognita , 
quantitate . ibid. 

Hac aquatio producta multas fubit di- 
uifiona . ibid. 

Explicatur diuijio fuperioris aquatio- 
nis. 220. 

Alto aquationis exemplo fuperiora cx- 
plcantur. tbid. 

Q 'ucmcdo Jt habeant aquationes > qua- 
rum plure s fnnt radices . ibid. 

Explicantur aquationis termini . ibid. 

Alio aquationis exemplo fuperiora expli- 
cantur- 22 i. 

Proponitur aquatio trium dimcnfionnm , 
cuius funt tres radices . ibid. 

Proponitur aquatio qua tuor dimcnfionnni.ibid. 

Cir.clufo ex JupradiBis . ibtd. 

Radicum numerus inquiritur. ibtd. 

Continuatio doftrint de radicum numc- 
mero iudagaudo ; & de i pfarum aqua- 
tionum tranfmutaticne . 222. 

Superiora iterum confiderantur . ibtd. 

Superaris qua , & quot radices ; ex fis 
ver o , qua falfa . ibid. 

•prcpsnitur aquatio cubici ordinis . ibid. 

Qnemedo J< habeant radices 2 era > & 
falja tn aquatione . tbid. 

Alar a aquatio eubica proponitur. 223. 

p‘ A -~, ; fgn/ /icat plus , vel minus . tbid, 

fnde ,\ quatio propofta Jnnm ortum du- 
i at . ibid. 

Metamorphofs radicum qua Arte perfi- 
ciatur . ibtd. 

Superior aquatio producitur ex illis tri- 
bus radicibus veris , & altera falfa . ibid. 

Q.a traduntur , nedum licum habent 
tn aquationibus complens > Jcd etiam 
tn incompletis. ibid. 

Proponitur altera aquatio. tbid. 

Explicationis continuatio , tbid. 


E X 

Incognita radices pojfunt aliqua nota-» 
quantitate augeri , & minui . ibid. 

Qua de augenda radice di fla funt ; de 
diminuenda intell/gi quoque debent . 2 2 6 . 

AEquatio /aperior vnde coltetta efl . ibtd. 

Eal/a radices alicuius aquationis quan- 
titate diminuuntur » qua radices ve-, 
ra eiufdem angentur . 227. 

Exemplum ; & e tuo explicatio . 228. 

Perpenditur aquatio propofta , & fupra- 
dicla explicantur . 229. 

Modus , mutandi v alor em radicum , ad 
quid conducat . 2 3 e. 

Proponitur, & explicatur aquatio . 231. 

Sitpradtflorum comparatio . tbid. 

Altera proponitur aquatio. 232. 

Quomodo tn note fiat valor patmaua ra- 
dicis . tbid. 

Quomodo procedendum tn hniufmodi 
pragm.it ia . 2 33. 

Proponitur alia aquatio ; & ea explica- 
tur . . ibtd. 

Tollitur fecundus aquationis terminus . 234, 

Operationis injhtutio. ibtd. 

Proponitur aquatio altera , cuius fecun- 
dus terminus tollendus efl. ibid. 

Ad quid conducat ablatio Jt eundi termi- 
ni . tbid. 

Accurata fupradiclorum declaratio . ibtd. 

Qua Arte aliter etiam f eundus aqua- 
tionis terminus tollatur . 235. 

Qua nam eruatur radix in aquatio»: 
aliqua propofta . ibid. 

Faija radices aquationis euadant vera ; 
at vera non fiunt falfa . xq 6 . 

Radices aquationis qu imius ixoognita , 
multiplicari , diuidique pofsuut per 
quamlibet cognitam quantitatem . ibid. 

Proponitur aquatio, catus loca aha fub- 
Jl nuenda Jit , tn qua omnes termini 
per numeros rationales exprimantur, ibid. 

Propoftum articium exemplo explica- 
tur . tbid. 

Ah a proponitur aquatio. ibtd. 

Continuatio explicationis fupradittomm.z 3 7. 

Quomodo loco vmus aquationis alta jub- 
Jh tuatur. tbid. 

SupradUU magis explicantur . tbid. 

Quando fupenor aquatio aho fe habe- 
ret modo . ibid. 

Quid fit Juperiorem aquationem perf- 
ccre . 

Supradiciornm comprobatio . 

Adnotanda quadam . 
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INDEX 

Hoc eft rfomoerit opus fttptrms expli- proponuntur aha aquationes ; p- af ern/u 

catum tbid. tur exempla dtnifionis . 24». 

Ad V l,d h£C operatio conducat . ibid. Explicatio vltcncr fu proditi orum . 2 4 

Explicatio fupradttiorum . ibid. obferuatio circa fana +f+ , & ibid. 

De cubicarum aquationum redutiiont^, Aduertenda quadam in patiam fupra- 
1 '"ftttuitur tractatio ; & exemplum. 2x9. • ditiorum . " ' 2 a6 . 

.^ju . lr/c diuifo perficiatur . ibid . AEquationttm 'limites ; quando fuerunt 

proponuntur tres aquationes . 240. aquationes guadratica . 
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Of feruanda quadam circa dtuiftonem .241. 7>« proponuntur aqua- 

r.xpiicatto lupraditiornm . ibid . tiones, quarum limites inquiramur. ibid. 

AntmaducrJIo eorundem. 7 42 . Adnotanda plura. ibid. 


• * siL*rtum/tu« fJiura . fUld* 

Proponttur aquatio i eiufque redutiio . ibid. J^uando fuertnt aquationes cubica . ibid. 
Quando fuerit aquatio, in quatneogni- Plurcs hutus ordtnts aquationes prepo- 

ta quantitas qua tuor eft dtm enfonum. ibid. nunrur , quarum limites indagantur . ibid. 

Proponitur aquatio > (fi Ars explicatur , Obferuanda plura . 248 . 

qua fiat redutiio . ibid. Proponuntur aquationes cubica , in qui - 

Natanda quadam circa f^na >(4 , (fi — . 243. bus penulttmus terminus detjl , ‘ ibid. 

Ex plicat to fupraditior utn 7 ibid, Quando in aquationibus cubicis omnes 
udj er nanda quadam . jbTd. termini extant . ibid. 
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